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, Toxziius, gue ratione ct modo opus fuum 


n ad fonem perducendes, er Editionem fuam cito in . prodituram proper: jam ſpe præ- 
{ex confilis er bortatu precipue Philippi Comitis STAxuorz, herum kiterarum Cultoris fumm ac 


Pam cum Curatoribus Preli Clarendoniani apud Oxonacnies A bac iſa re commercuum ; 


neque gravate off Academia Oxonicnfis in patrociizm fin recipere quad Euclidi er Apollonio 
fo velur cognationis jure tertium Opus accederet. Rem ca putiffemum de cauſa abruptam quod 
TortLLvus m Editions fur curam e manibus fais damgttere foff mortem ejus renooabat 
Alberto Albertini qr Teflamenti Curator. Cum enim u tants operis d fimptum intra 
privati bominis facultates non cadere, arbitrabatur f non aliter ef publice utilitati et amici fut 
fame edi confulturum r, quam „ iu, prout i ali TonzLLo vifum fucrat, Academiæ 


Oronienſis i commentiaret. Omnem itague E e apparatum quem ToRELLUs fumma cum 


cure conguifeerat, et induftris plane admirabili digeſerat, altre Au ie dano d:dit, illud tantum 
rogexs, ut ea in lum, quamprimem fieri poſſet, proferretar. Figuras etiom Mathematicas huic 
Jus adjuvit V. Cl. Jonannrs STRANGE ex Angha oo fempare ad Venetos Legatus, qui ut 
inchoati fuerat olim cum particeps, ita ne in irritum evaderet, fab elaborgvit. Denique, quod 
operum Archimedis feriem, Textus recenfionem, Verfionem Latmem, , * Lefionum Varieta- 
tem, &c. fed etiam quoad Typos et Editionis formam, mi compuns v. In manus itaque, 
Leftor, tibi jam tradimus ipfiſimam TonzIII Editimem, qualem ipſe, dum in vivis agebat, 


cam in publicum proferre deftinaverat. 


Acceſſit autem Appendicis loco AuBarium um atque alterum ; | | 
17. Commentarius im aliquas Archmedis Propofitiones De is ur in humido debuntur. 
Lum qui prius exritit Commandini Commentarium ToRELLUS certe m fue Editions cenſum 
non retulerat. Etenim Commandini hujuſce Traftatis Eine pre manibus habens, textum 
recenfuit et multis in locts emendævit, Commentarium ne uno quidem iz kc. Schemata Mathematica 
que textui uluftrando inſerviant, kgno incidends prucurataù, amt: ts gur Commentarii in uſum 
requiruntur, numero ſex et viginti ; ea inſuper non incidends gc nite qua in hunc finem utebatur 
in Margine appofita mdicavit ; denique ſi in hoc aut ills ſchemate Etere nonnullz non textus ſed 
fans Commentarii gratia interjectæ fuerint, eas omnes calum in tranfeerfum ducto delevit. 

® Vide TorztLit: Præfaticnem, p. KV. 
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(i) | E 
Ex Bie indiciss ſatis comparet TORELLUM Commandini Commentarium in fuam Editzomens man 
recepturum furſſe, r r TS NA PE 1 —— 
= a A ———— — neque aui Ar cf en 
aut Apollntum alibi demamſfrumur. In fupplementum igitur operts TORELLIAN1, E 
Appendices — 4 fur ler Abramus Robertſon H. M. ex R. Chrifs, cus exams a 
Sequitur 2 — . quatzes Parkigfios. 
De Medico Vir CI. A. M. Bandinius, cujus opera in inftituenda bac Collatzone i foams, 
bac babet. | 
E, Codex mes quidem judicio valde infignis, ſeriptus nitidiſſime in membrana, in . 
* ſeculs xiii, eogue potius meunte, quam exeunte, fine ullis accentibus, er cum ſpiritibus walde rears, 
. zfque oetufts more formatis, ut in variantibus ip, ubi ipfi mciderunt, widere off ; charaere 
« interaum ita complexs, ut unice calami dun, duc, vel tres voces fimul confungantzr, quad 2x 
« preapoyitionibus, ut plurimum, ufu venit : ſeribit enim ex/Yaruye. pro ex: Yares ; Sucras fos 
* ren, Cc. Haber praterea nexus gugſdam, quales in alis Codicibus non ita facile abou f. 
wilt prob HOG + pro dra, Þ pro icw, © pro e, A. fro im, F fore 
reuregu, ij pro c, anX pro anx , J pre wes, &c. Titules librorum extnbet charaftere parme 
« quadrato exaratos, pf nem gr tee ef nE Denique, quod precipuum oft, cx ofrzms 
« exemplari defiuxiſſe crediderum:” 
Qued Codicum etiam 72 — „FF 
Comitis Gower, ef ur qui exteris afud Regem Gallium negotits uno vel altero abbimc amaze 
prefetus oft, Il“ Comitis de Montmorin. Nam ut nofter ille Magne Britannia Regis az 
Galliam Legatus, nibil anti uit babuit quam ut votis Academiæ Oxonienſis, quam er ape mum 
ia pridem ornarat, omni ape fua cbſecundaret, ita et alterum, ubi de finibus dottrine proferends 
agebatur, confilii fui adjutorem facillune nactus eft ; qui itaque ad Archimedem ulufirandum cx 
Codicum uſum, qui vel commodus effet quam maxume, ut erat tunc temporis m jus atgue aac 
toritas, bumeniſſime ſuppeditari valuit. 


i Cadices i funt, qui in Bibliothecd Regid numeris 2359, 2360, 2361, 2362 dH 
gui etiam in efuſdem Catalogo ita recenſentur. 
2359. Codex chartaceus, alim Mediceus, quo continentur 
1”. Archimedis de Spbæra et Cylindro libri duo. 
2%. Idem de Circuli Dimenſione. 
30%. Jem de Convidibus er Sphaeroidibus. 
4. In de Lincis Spiralibut. 
5 Efuſdem de Planis FEquiponderantibus rt duo. 
6. Efuſdem Pjammites, ſeu de numero arenæ. 
7. Ejuſdem Quadratura Parabolæ. 
8% Eutocrus Aſcalonita in Arcbimedis libros duos de Spbæra. 
9 *. Lem in Circul; Dimenſfionem. 
re. Lem in libras duos de Planis AEquiponderantibus. 
IL Cooex duorum librariarum manu dreerſa, ſaculo decimo ſexto exaratus wvidetwr. — 
et a lertis libraris ſcripta funt. 
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fupra memorats. — aces amt arte —— 


dal quits Albert PH; n 
antea furrats deſeriptus fertur. Nec abs re fueri? buc afferre, que de exinuo lo art, 
monumento memoriaz prodidit Gulielmus Philander ad Lib. 9. Vitrwon cap. 3. Her ee, 


Bi inquit, ſeripſeram, cum beneficio Rodolphi Pii, Carporum Cardinalis, facla off mibi copia vidends 


* exſeribendique (curante id Macenate mes Archimedis de Sphara et Cylmdro cum enarrationc 
Eutocii volumen, ornamento futurum auguftiſſime illi et inſtructiſimæ Biblintbecæ, quam tu, tots 
« Regum potentiſfime et Chriftianiſſime, ad Fontem Bleeium five Fontembellum aut Calli burn 


« dicere mavis, inſtituifti : Id volumen Georgi Valle fuerat, in quo prater lingua Dorice pro- 


« prietatem et amiſiamem ſpirituum argue accentuum, que in legend nonnibil exhibuerunt Ac 
« fatis, occurrunt fubinde fyllabarum et diftFiomum note, que ne a Gracts quidem rpfis ſatis ag 
cuntur.” E quibus verbis noſirum hunc Codicem a Philandro exaratum non temere conjicias *. 


2361. Codex chartaceus, Fonteblandenfis, quo preter Archimedss er Eutocti opera, de quibus 
fupra, continetur Heronts liber de menſuris. In fine capita duo; unum de ponderibus, alterum de 
menſuris, que incertum eft an et ipſa ad librum Heronis pertineant. Pr index Grecus, manu 


* Hajuſee Codicis Epigraphe fic fe baker, 

P ˙ ˙ apirage urine & v3 Tuyyle v5 five Free 13 hedfanriew Spguen rxCifies 
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e C * on” gr Gor N ity am &r anv mpovlier FRYE EE We 
Ex borum fignorum convenientia cum iis quos in Codice Mediceo obſervavit Bandinius, facilis ft comiectura utrumgut ab cue 
exemplari difluxifſe, cij us rei etiam fidem facit, quod Variæ Lefiones in utroque frre eadem funt. 


Conſtantin 


(ie) LE c r O R 1. 
: S 


Conſtantini Palzocappe ; pr afixus item index Latinus, manu. Auveri. — Baden folio werfo 
deſeripts verſus Claudiam, Shs Si: eas - - -*-1E 


4 Georgii Armeniaci *. 


| Cue an unten An, Ee e c an Og 1544 
exaratus . 


2362. Codex: chartaceus, — 59 
guious fupro. 


i cui. fu trims ſts cara de. 2 | 


* Tra Silica prefater Librarizs, 

Ne te offendat, ſtudioſe leQtor, „%R as fete co Ds 2x dos ns ita 
prima folii facies in veteri exemplari unde hoc deſcriptum eft, vetuſtate conſumpta et extrita fuit, ut ne Archimedis quidem 
nomen agnoſci potuerit : nec tum aliud Romæ reſtabat quo reſtitui hoc mgwownree poſſet. Carcbat in univerſum et ſpiritus et 
accentus omni nota ; reliquis partibus integrum et aþſolutum, nifi quod S de menduris poſtremi folii ſecunda pagina itidem 
m 222 „% . nd ny 


2 . weragres, 
is Th ee mage Praſtionx vd xiTEr Packs; ien Tpoocrr®.  —— 


: 


4 


DABAMUS EX /EDIBUS 2 
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ELENCHUS OPERUM. 
Clemzntis Sibiliati de Vita ac Studiis Joſephi Tardlli Veroncaſis 


Commentarium. 
Prefatio Joſephi Torelli. 


| | ARCHIMEDIS 

De Planorum Zquilibriis Liber Primus, cum Commentariis 
Eutocii Aſcalonitz. & 

Quadratura Paraboles. ho. 

De Planorum Equilibriis Liber Secundus, cum Commentarus 
Eutocii Aſcalonitz. 3 | 

De Sphæra et Cylindro Liber Primus, cum Commentarus Eu- 

_ © tocii Aſcalonitæ. 
De Sphzra et Cylindro Liber Secundus, cum Commentariis 
Eutocii Aſcalonitz. 
Circuli Dimenſio, cum Commentariis Eutocii Aſcalonitæ. 
De Helicibus. 


LES 


De Conoidibus et Sphæroidibus, cum Torelli Commentario in 


Prop. 12. 
Arenarius. 
De iis quæ in Humido vehuntur Liber Primus. 
De iis quæ in Humido vehuntur Liber Secundus. 
| | 


Opera Mechanica, ut cujuſque mentio ab antiquis Scriptoribus | 


facta eſt. 
APPENDIX, 
Commentarius in aliquas Archimedis Propoſitiones de iis quæ in 
Humido vehuntur. 
Lectiones Variantes Codicis Florentini. 
Lectiones Variantes Codicum Pariſienſium. 
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ERVETUS mala e > Homeri =tate ad — * — 
11 ——— ——_—— —— —— — 
fetus in dies progignere tum corporum tum anmorum. Eos, qui uli venditent, aut 
fuccedeates ortæ occidunt, et auc decreſcunt, at in ſua ſe per veſtigia circumagens re- 
Philoſophos, Jurifconfultos, Mathematics, Mcdicos, Oratores, quorum tam uberem ſege- 
tem præteritæ ætates cfiuderint. Nam prater quam quod præpoſteræ mentis eſt brevifſi- 
mam ætatem hanc, quam fugicntes veluti prætervebimur, cum omnibus retro actis ſæculis 
conferre, ſi quid noftris temporibus detrimenti cepit literaria res, non inde caufa arcri- 
fruſtremur nihil agendo, aut aliud agendo intervertamus. Quocica præter alias canſas, 
PFF 

a unius 


* 


DE VITA AC STUDIITS 


perſecutus, retruſis Itahs opes ac veluti- complicates edurit, - cvolvit, ct in o derer 
Europe defixit, nunquamque- interituram nominis fui famam cum corum, de quibus 
ſcripſit, immortalitate communicavit. Hiſtoricorum quippe voce ac fide hominum virtes 
ac ſcientia anguſto eircumſeripta theo, brevillimaque heminum: rite Aigen progemndatur 
latius, ac diutiſſime prorogatur, cfficiturque ut deſendat mumerus, refutctque ammerite 
illatam Nature injuriam, quaſi novis malignius conſultum voluerit quam , Q 
ſane cogitatio menti occurſans, acriores volenti ſtimules admover, ut quædam de Josz ra! 
Tonzrri vita, ſtudiis, moribus, foripel F non diu vinit, mec unquamepo- 
dum bonz denden liters, exdyrrat. | 4 A K -* | 
VERONAM 322 + Beck 

ingeniorum fine intermiſſione fœcundam ſortitus eſt Patriam Jos ruus TorELLus, qui bo- 
neſto prognatus genere ano ya 1, terti noni Nogembels, in vitam ingrefius ct. Patrem 
habuit Lucam Torellum, qui mercaturam facicbat, quam artcm ignobilem nemo dizerit, 
nifi qui luxu ac deſidia nobilitatem metitur. Matrem nactus eſt Antoniam Alberti. 
Venetam muljegem ggregie; cordgtam priſci moris, in quam max Ficarys patris guogue 
cura conceſſit, A r 2 Ingeminato ig 
officii munere, maternamque facilitatem paterna gravitate — _ vii, 
ques 

dein Ballerinis Fratribus plenius erudiendum concredidit, qui pre famma, qua pollcbant 
ſapientia, ſpectatis pueritiz velut auſpiciis, ac tanquam ſervato co fpem reliqui temporss 
etiam male feriatorum voculz adaugent, nom ut illos, or, nil jam fenfures domere- 
antur, ſed ut inducta comparatione praſentibus detrahant. Id ipfum, ae pucro, jatter; 
conſucviſſe commernini, nempe illos qui ſupcriarc ate ſTholas rexiflent ingenio ac Cin 
anteſtetiſſe iis ĩpſis, quos ToRELL us gt ego tunc tempois andirbamus. V cairille, atque ita 
voto quadriennii ſpatio perdius ac pernax in ſtudiis evigllavit, nulla ut ci tempeoris particuls 
vacaret ab auditione, lectione, ſeriptione, commentations; tatitumque (illipentie tribucret, 
ac fi non maxima ingenio, quod illi magnum inerat, grutia habenda videretur. Una d- 
rendi cupiditas in locum aliarum cupiditatum omnium immigraverat, quibus ness at 
conſopitis, nil mirum fi integerrima quoque vite innocentia inter wquales pracelierct, E- 


nataque maturitate non longe abeſſet ab Antecefſorum gravitate atque prodentia. Hine is 
certatim illum non laudare ſolum, ſed etiam parentum inſtar omnibus officiis campletis, 


cum illo verſari familiariter, de arte, quam profitebantur, ſermones ferere, acroafes, quas 
publice eſſent habituri, domi prælegere ; quod inter cæteros CI. Morgagnium cf e 


compertum eſt, atque adeo libros in lucem edere ejuſem nomini nuncupatos, quod præ- 


ſtitit doctiſſimus idemque elegantiſſimus Hercules Dandinus Pandectarum Interpers, quo 
potiſſimum Duce in Juriſprudentiz caſtris Tox ELLus ſtipendia merebat. Non ita tarnen 
ampliſſimæ huic Diſciplinæ ſe totum addixerat, quin verſatili, ut erat, ac multivolo inge- 
nio ad alias quoque partitis vicibus applicaret ſeſe, et eo quidem fructu, ut de quacumque 
ſermo incidifſet 'in ea una ſeparatim elaboraſſe judicaretur. DoRoris titulo et infignibus 
züctus, Patriæ atque amantiſſimæ Parenti redditus, cum extremus atque unicus fam 
ſoz 
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—m— —ñ—ñ— eſe fab obturat 
aurihus Sircnios ſcopulos, ad quos fere ſeſe juventus omnis allidit, quam velocifimno cure 
priternarigavit, feque totum in fiudia bonarum Artium abdens et otrum malorum pos- 

mum effugit, et animum multiplici doctrinarum ac virtutum ſupelleckile locupletars 
2 ut uberrs animo cxcepti ſatus ad pleniorem frugem 
feliciter adoleſoerent, redintegrare inſtituit et acrius urgere literarium curricutum, quue 


e plane abſolviſſc cenſent plerique adaleſcentuli, ubi cos laurea atque annulus boncftavc- 


appoſitis, vel neglectis, inadificata deinceps ſtudiorum moles labatur ct corruat neceſſc fit. 


rint ; quaſi vero hzc complementa Gat non invitamenta laboris et gloriz. Cum autcm 


agere rem aliam ex alia quotidic pro lubitu poſſet. non ab ingenio inſtitutoque ſuo recefire, 
ſed curas cogitationeſque in multa ſubinde diſpertiit, fructuoſe et laudabilner tamen, qus- 
niam ca firmiffuma prajecerat fundamenta, eos ſubſtraverat ſcanfiles gradus, quibus non 


Quibus excmplis non utinam ſcateret ætus have noſtra, que ſeſe aenPurany venditat, gue 
— — 
Quamvis autem Juriſperiti nomen excrcitationemque defugeret, non 6 tunes wtriaſque - - 
„ muncigm remifit, mn nonaulle de Legibus ad Tullapam nam 
remparis ac vigiliarum inpertiit, duabus As priocibus ut cas probe 5 igeret, 

rcliquis, ut ad uſum ſcriptionemque transferret. Mis adjecit Gallicam, Hiſpan 
hanc eo perſectius perdidicit quo lubentius. Ut enim Britannos bamines marine diligebat, 
ita $criptares perdite amabat. et pervolutabat aſſidue; e quorum lectione preter vim pro- 
prictatermngye ſermonia, mentis quoque ac pectoris excelfitatem raburgue clicicbat gentem 
pre ſe ferens libertati natam et imperio. Imo pruriebat ei animus denuo reddendi hetruſcis 


carminibus Miltoni epicum poema, ut Rolliane interpretationis labeculis ac oPaAper: me- 


deretur, idque jam inchoarat loca quadam ſalectiora carptim decerpens tum ad ſpecimen re- 
liqui operis, tum fortaſſe ur quam fimillimo munere recauneraretur Mitonura ipſum, qui 
ut Italz nationis amiciſſumus, ita noſtratis linguz apprime callens aliquot olim Dantis at- 
que Areoſti eminentiora loca anglicis verbis numeriſque reddiderat. Ethicen, Metaphy- 
cen atque adeo diſceptatricem Theologiam cognitam habere voluit, non amore magis quam 
more ductus, cum in ea incidiflet tempora, quibus concertatianes de jejunio, de uſurn, de 
magica arte, de probabilitate in moribus regundis Veron vigebant, fed potius dizerim, 
graabantur. Fiiſtariaga. priſegrary homioum ac populorum fibi prope vettigalem fecerat, 


ſuppoſititia a genuinis, interpolata ab integris, optima a ſcquioribus internoſcuntur, fecurn 
circumtulit confiliariam ct admipiſtram, ad alias quoque diſciplinarum provincias obcundas, 
ut citius quis Ali reliqua ingenii oroameata denegaſſet, quam limatum acerrimumgue judi- 
cium non copcefſifſet. Mufcen non leyiter attigit, non quidem ut caneret ipſe aut pſal- 
lerer. ſed ut totam canendi plallendique ratiancm, quam plerique ſenſu tantum percipiunt, 
ipſc intellectu etiam ſequi et aſſequi poſſet. Probabat ille tamen in vocum nervorumgue 
modis non tinnulos ſed graves, non ſubſultantes incrrantibus numcris, fed in varictate eodem 
ſemper redeuntes, non aurium tenus vim terminantes ſuam, ſed illabentes in uma pectoris, 
cicnteſque modo hos affectus, modo ills, pro ut res ipſa poſcat, aut pocks pracundo im- 
peret. Quod lane genus, ut ita dicam, eloquens, flexanjmum nature ac vcritati cu un 

Pata- 
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Patavii proxime a Tartinio et Vallotio, Venetiis a Benedicto Marcello amnium vere Cary- 
phao hudabiliter uſurpatum nunc jam in deſuetudinem ac tantum non in faftidaum feafun 
eruditis ejus oculis ſtudio atque uſu adjutis vel ipfimet artifices, Cignavolus in primis, plu- 
rimum tribuebant, rogatoque ſententiam de graphice ſervata fide, de colorum harmoge, 
EN nne 07 Rea car 5:4 
tam ſupellectilem, quamm opulentioribus relinquebat;/ —— 
Harum unam percaram fibi non magni moduli quidem at permagni artifcs, quz coloris 
ac luminis hilaritate ac flore quodam humanam ſortem egreſſæ pulchritudinis adjecifie ali- 
me viſa ſemel habitat adhuc in oculis, vivens dono dedit Chirographo ſuo fe mortuo repo- 
Venetos Legato. Hic enim biennium una cum leftiflima conjuge, liberalibus et ipſa ftudiis 
patrio more innutrita, Veronæ commoratus, eam ſe perdidifſe crediderat diem, quæ non vi 
auditoque ToRELLo fibi preterfluxifſet, eĩdemque hoſpitalem teſſeram in patriam redux 
quo utiliorem pernoverat tum rei private tum public. Cum enim ſuperiores artes duz 
voluptati potiſſimum oculorum atque aurjum lenocinentur, fine iis conſiſtere human ſocie- 
tas poteſt, hac ſublata non poteſt, nifi forte malimus ad Numidum mapalia, aut Troglo- 
| corantur, ac precipne literatorum lapidum, ſatis ſe gnarum pro re nata perhibebat ; ac 
conditam condendamve patriam urbem, ad hæc uſque tempora bono in lumine collocanti- 
um, non quidem percurſum et quaſi memoria decantatum habebat, ex immortali præſertim 
| Veronzilluſtratz opere, ſed ſuis inſuper qua vendibilibus conjefturis, qua firmioribus ar- 
| gumentis ita roborarat et cogitatione ſepſerat, ut de quacuinque re aut fando audita, aut 
oculis repente oblata conſuleretur ea ex tempore promeret, quæ videri poſſet recentiſfime 
meditatus. Itaque nullus vir Regius, aut Tethrarcha peregre Veronam proficiſcebatur qui 
non ad ſe TORELLUM acciri juberet, eoque Myſtagogo uti cuperet ad viſenda et recognoſ- 
cenda fingularia ornamenta ejus Urbis, in qua ubicumque incedimus in aliquam hiſtoriam 
veſtigium ponimus. Nec ToxzTTus indonatus abibat, ſed ita tamen ut non ipſe corum 
monihbus ditior, quam ipfi ejus alloquio diſcederent ornatiores. 

Verumtamen fi hoſpitia fibi quefivit in alis, in Mathematicis et in humanioribus 
ſtudũs domicilium, quaſique tabernaculum vitæ poſuit. Quæ duz cum inter ſe natura 


atque inſtituto minimum congruant, ſeu potius confligant, bicipiti, ut ita dicam, ingenio 


præditus fit oportet qui præclare utrique alterna vice operam navare velit, ne fi facultas 
altera tranſverſa incurrat in alteram utraque interturbetur. Animorum quippe vis, non 


ſecus ac corporum, aut adverſis alliſa motibus diffluit, aut obliquis alio detorta debilitatur. 
Torellus unus e pauciſſimis habendus, qui geometrarum adductam et ſupercilioſam gravi- 
tatem cum Muſarum Charitumque amœnitate conjungeret, eademque dextera modo circi- 
num modo plectrum ſcite tractaret. Quos autem in Mathematica ſcientia (quam fibi ea 
etiam de cauſa commendari dicebat, quod non, ut diſciplinz fere omnes, magnam biblio- 
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thecam poſtulet, fed pancis = innixa non magis in Urbe quam in agris 
commodiffime col poſit) quos, inquam, in cz quantoſque mentis acumine 2C kboris ſc- 
hoc Ius cvigtatum one ante oculos cmanm intcrque manus verſctur. Quid enim 
ſponſore interpolito opus ei fit, qui repraventata re fiderm exſobvit fuam ? Quanquam ſpon- 
fonem jam Beit, deditque voluntatis ac judics prevogativam antequam in hucem ederctur 
ca ipfa, quz in hem edit humaniffima ac dodtifims natio, de qua tot jam revolutis ſacu- 
Ks iterum dici queat exaftior Matheis in Britannia reperta, atque inde in Galliam aliaſque 
ras nec cura leviore et longiore etiam intervals, toto ſcilicet vitz decurſu in deliciis habuit, 
ad quas non doctus fed factus, non inftiturus fed imbutus videbatur. Incrat cam ih accr- 
rimus ſenſus a natura, teſtis ac index exquifrtiffumas pulchritudinis, quo tanquam conſilia- 
rio intus admonente, quid venuſftum, quid turpe, quid fincerum, quid non, et ſagaciter odo- 
rabatur et tuto arripichat. Inficiabatur enim ile uſu atque induſtria novum, quem Na- 
tura non indiderit, parari poſſe ſenſum veri ac pulchri, ſed tantum quem illa dederit, poſſe 
ſtudio atque cxcrcitatione corroborari. Ut autcm in Geometricis antiqua recentibus præ- 
optavit, fic in ameoenioribus artibus veterem cloquentiz formam fibi unam propoſuit, in 
quam intucns in caque dem ad ci imaginem mentem et calamum dirigeret, camque 
rat, coloribus renovaret. Oderat quippe Horum (libertatemne dixcrim an licentiam ? ) 
qui confpiratione facta de ſpatio curriculoque majorum deflectentes, aliam fibi quamdam 
inuſitatam viam municrunt, ad quos frequens juventus adhinnit in nova omnia maxime 
prona, quzque nacta quos admarctur corum effici ſe quam fimillimam geſtit. Eos item, 
qui ut in veſtitu cæteroque beatioris vitz cultu. fic in literis nil elegans putant nifi Sequana 
advectum, igni et aqua intendics oportere dictitabat, igni, ut arbitror, Apollineo et aqua 
Hippocrenzz. Ac fi quandoque in Gallica præſertim pock perſtringenda modum exceſſit, 
ferendus hercle magis quam i quibus faccenſebat, quique in extremum e regione poſitum 
ruunt cxemplo pejore quam errato. In co quidem kudabo nunquam quod, ne leviculos 
cruditio ſi frugiſera ipſi futura erat, defuit, fin minus, abfuit. Sic ea etiam carmina et 
nimium conquiſita effeminaret, vel fi quando curioſitate aut officio compulſus legeret, 
ſtatim ſamebat in manus veterem aliquem oratorem aut poctam, ut optima lectione dilue- 
formam ac diffimilem fuz, qui in apta fibi ac perſecta paranda claſſicorum imitatione tan- 
topere claboraverat, cum alius quiſque foam maxime probet quamvis ab archetypo aucto- 
rum principum deſciſcentem ? Ac ſi inter meticuloſam imitationem et effrænem liberta- 
in hoc ſemel homini grometrz non diſcedenti ab arte ſua, quæ inter immenſum curva- 
rum numerum unam tantum atque unicam rectam lincam agnoſcit. In latine ſcribendo, 
in quo ſe valde amabat, nihil <us dictione puriue, nitidius, caſtigatius ad unguem. II- 
lum ego unum ex triariis latinz legionis apud noſtros Italos non jocofius quam verius 
appellitare conſueveram. qui, modo quidpiam ſcriberet, refelleret ipſa re captioſas 
Alembertii conclufiunculas negantis poſſe quenquam mortalium tam ſero natum non 
improprie, incallide, invenuſte Romulidum ati lingua. Qui doctiſſimus quidem homo, 
at homo tamen, videri poffit tanquam alter Hermagoras a TULL10 notatus, non quid ars, 
ſed quid ĩpſe poſſet expoſuiſſe. Neque tamen noſter hic aut difficultatem diffitebatur, 
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hanc Lbris tantum ſuperſtitem adhibentes, memoriola unice confi quidguid ſtilum ſubi- 
| crit cartis Jlinunt, Emzque parcunt magis quam fame ſuz, lente ac prope moroſe ex- 
"Hy cuticbat omania, delebat, retraftabat, ad cum tamen modum ut anxia iſthec accuratio | 
uni fbi, non Jegentibus innoteſceret. Teſtis eſto bec ipſs Archimedis interpretatio, in 
qua æſtimanda es ne nos cogitatio prztervolet Romanos olim non, ficuti Grecos, in 
quam quivis non auſus idem afſequi poſſit conjectura. Sed na ego ineptus, qui 
hzc recinam iis, apud quos bec in lucem prodit editio, quique in hac re percipiende 
ſao non alieno palato ſapiunt, ac tantum abeſt ut Latiali linguz voce unquam aut ſcriptis 
tanquam Statores Joves fartam tectam in ſuis Inſulis retinuerint, ac deinceps, quod bene 
vertat, fint retenturi. Hetruſca autem lingua five quid folutum, five ligatum numeris 
pertexeret, ita ſtilum ſuum ad corum, qui xiv aut xvi ſæculo floruere, exemplaria 
conformabat, ut non quidem corum æmulus, ſed unus omnino ex ipſis judicaretur. 
8 termiſſo nomine, ne annorum quidem auctoritas ejus ſcriptis is fuifſet defutura. 
Attamen in verfibus pangendis, ſi quid video, lenes ac teretes Franciſci Petrarchæ 
modos cum paulo hiantibus ct ſcrupoſs Joannis Caſz numeris temperabat. In proſa au- 
tem oratione ex Boccacio et Davanzato frontibus adverſis ſecum invicem collidentibus, 
tertium quoddam fibi ftili genus conflaverat ſcriptorem redolens utrumque ac neutrum. 
Non pauca varii argumenti, quorum Elenchum in calce dabimus, ſermone utroque 
non eum fuiſſe TozzLLUM qui ſeſe ſtudiis mancipaſſet ut ex muneris functione alios 
opime erudiret, ſed ut ſe ipſum honefto in otio jucunda veri ac pulchri contemplatione 
ac penſitet, mchercule ĩntelliget, quemadmodum longa non ſunt quibus nihil adimi, 
ita nec brevia, quibus nihil addi queat, contracta velut in arctum artis majeſtate, ac 
ubertate rerum; nec illum ingenii ftcrilitate, ſed dedita opera maluiſſe litare Muſis 
thure aut farre cum potuiſſet hecatombe. Nihil profecto factu proclivius homini tam 
ingenioſo, tam navo, tam erudito ac ſeſquipedalia volumina concinnare mole quidem 
non virtute majora, in tanta præſertim hujus ſæculi proſtantium doctrinarum nun- 
dinatione. 

Periclitari quoque ingenium voluit in transferendis Græcorum Latinorumque carmini- 
bus, cumque apud Quintilianum, puto, legiſſet græca diſcere cupienti ab Æſopo incipien- 
dum, fabellas ejus omnes, quas vel ipſe Socrates fertur olim verſibus illigaſſe, latinas fecit. 
Qua in re fi quis lum actum egiſſe dixerit, rogandus eſt ut TORELLIANAS prius cum alienis 
conferat, ac ſi appareat ab aliis elegantius fuiſſe converſas, tum vero hoc quidquid eſt five 
laboris, five induſtriæ, ſive exercitationis contemnat. Mox Theocritum Italo Cœlo, ſeu 
potius ſao, utpote Syracuſanum reftituit, ac illud fimplex munditiis molle ac facetum 
paſtorita ſermons genus tam belle retulit, ut non minus ipſe cum Theocrito, quam he- 
truſca lingua cum græca de copia, proprietate, concinnitate decertet. Nec de latinis Poe- 
tis bene mereri neglexit, ac inter alia Epithalamium Catulli tribulis ſui de nuptiis Pelei ac 
Thetidos, nuncupatum a Cæſare Scaligero divine Æneidos veſtibulum ; ac Plauti Comœ- 
diam, cui titulus Pſcudolus, de qua tantopere auctor ipſe, TULL10o teſte, fibi plaudebat, in 

Hetruſcos numeros ac modos itz convertit, ut eandem aleam ſubire volentibus proximum 
tantummodo a primo locum reliquerit. Attamen nuperrime Neapolitanus homo ſuam 
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fabulbrum Plantinarum interpretationem evulgaturus, a in eodem ſtadio 
defadﬀrant, hanc Toni indictam præterũt; non aufim dicere ne contentione facta in du- 
bium lands difcrumen adduceretur, fed quod ad ejus manus non fuerit allapſa. Dolenda 
quippe vice in boc bonarum artium librorumque e prelis indies prodeuntium commercio, 
minus propemodum a noſtro diviſos orbe Britannos experimur, quam Taurini populi Tuſ- 
Urbs caput, in quam velut in commune centrum ductæ ab extremitate omni linez concur- 
rant ; optandumque foret ut quemadmodurm olim in terra Grecia Tra, ita literarii no- 
bis fappetcrent Amphiftyones, qui e fingulis provinciis adlecti in aliquem ſtatum locum 
cenvenirent diſceptaturi de communibus ſtudiis, ſuaſque interim allaturi eruditas opes ac 
alicnas reportaturi. Redditi item ab illo duo priores Ancidum Libri tam pari ac gemina 
(ita me Dis amet!) verborum conformatione, numerorum conſenſu, ac toto corporis in- 
ceſſu habituque cum exemplari concinunt, e eee 
Laride Thymbroque gemellis fratribus Zncid. I. 10. v. 390. 


Ut antem in literarum profeffione, fic in vivendi ratione tota priſce virtutis retinentiſſi- 
mus fuit, cumulavitque fcientiam fapientia, ut decebat eum, cujus animus affidue inter 
veterum ſcripta, nempe inter mores incorruptos et candidos verſabatur. Homo vere frugi. 
fimplici cultu et condecentia poſitum vellet. Avitz religioni citra ſuperſtitionem addictiſ- 
fimus, propofiti cum judicio tenax, ſervantiſſimus æqui et videbatur et erat, quique etiam 
facris operaretur, quam non fine cauſa innuptam Virginem, ut etiam Muſas, Mythologi 
commenti fant. Facillimi ad cum aditus, et ex ejus congreſſu nemo non alacrior et eru- 
nicationem doctrinæ prodebat. In amicitiis colendis obſequens et firmus quam maxime. 
Non longe abiero a memet ĩpſo. Is enim vix dum ephebus inito mecum Patavii amicĩtiæ 
| fardere in co tam firmiffime ſtetĩt, nulla ut alia toto vitæ curſu inter me ac illum interceſ- 
ſcrit contentio præter unam, uter alterum vinceret benevolentia ac fide. Teſtor ſexcentas 
las epiſtolas noftrarum ſententiarum et cogitationum conſcias, quas ſervo ſervaboque dum 
. vivam, quaſque oculis ĩdentidem uſurpans redivivam ejus imaginem, inerrantemque veluti 
ſpiritum haurire mihi videor, jacturamque tam cari capitis aliquantiſper lenire. In qui- 
bus preter animi ſenſa capit me etiam mirifice accurata ſermonis integritas urbanitaſque 
Attico fapore perfuſa, atque adeo manus ĩpſa, quz compoſitiflimas nitidiflimaſque literu- 
las tam belle exarabat, ut nil propius abeſſet a typorum fimilitudine. Ut autem gloriolam 
ex læviſſimĩs honoris infignibus collectam contempfit, ita folidam ac veram appetiit tan- 
quam honeſtifimam mercedem virtutis ; invĩdiæque omnis ac maledicentiz non expers modo 
ſed infcius ud affecutus eſt, ut in tanta ſemĩdoctorum colluvie invidiam viciflim et ob- 
trectationem cffugeret, ſummiſque ac infimis juxta carus eſſet. Cariſſimus certe fuit Sci- 
pioni Maffeio, quocum communicare folebat cogitata et conſilia omnia, ac viciſſim ille ſua 
cum ToxELLo multum licet natu minore, permutatione plane diffimili atque illa Diomedis 
cum Glauco; cum hic utrinque non π⁹ w zaAxiian fed aurum auro rependeretur. Veron- 
cnics reliquos memoratu alioqui dĩgniſſimos, a quibus nullum illi amoris atque exiſtima- 
tionis teftimonium defuit, invitus prætereo, ne fi omnes percenſeam, longa, fin paucos ex- 
cr pam, odioſa futura fit oratio mea. Præſertim cum Maffeius multigena illa doctrina ſua 
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ron tam fingulos provocet, quam unus ferme cxhibeat univerſos. Ex Venetis Patriciis 
duos tantum commemorabo, qui tamen et ip inftar crunt plurimorum. Hirronymum 
Aſcanium Juſtinianum Equitem, qui jam tum 2 Prætura Veron preclare geſta JosET AU 
TorxtLLu affini tantum virtute animorum conciliatricula ſibi commendatum in clicn- 
ſentem abſenti reddunt. Vir et ipſe hareditario vclut jure mitiorum graviorumque diſci- 
plinarum cognitione utilrumque linguarum facultate anteferendus plurimis, pofthabendus 
nemini, ſed quo haud facile invenias quempiam compolitum magis in doctrinæ ſuæ difh- 
mulatione. Benevolum quoque habuit et aliquandiu ctiam Veronz ſtudiorum ſocium in 
— — — 
animuſque pelluceat. Defatigarer cquidem numerando j exteros quoque percenſere ſata- 
gam genere aut ingenio aut utroque nobilitatos, quibus aqua cum co conjunctionis 
neceſſitudo interceſſit. Sed tacitus præterire nullo modo poſſum Phihippum Stanhopi- 
um 7w paxagiry proxime ſublatum ex oculis, non cx animo bonorum omnium atque ſapi- 
entum; Davidem Stormontium ſummatem Virum, quem nominare laudare eſt ; Archic- 
patrocinati ſunt, ut Conterraneo ſuo non potuiſſent impenſius. Quos fanc arbitror una cum 
reliquis Civibus dictum illud in ore habere Ducis Carthaginienſis apud Ennium, at falu- 
rita pre cztcris commemoratione fraudandus non eſt Joannes Strangius Nationis ſuæ Ora- 
tor apud Venetos, Nature interpres apud omnes, cujus gratia ct auQtoritas nunquam To- 
RELLo dcfuit, quem vivum perſpectiſſuma benevolentiz teftificatione honeftaverat. Nihil 
autem honorificentius quam probari ac diligi ab co Viro, quem qui Plinium Britannicum 
appellet, is ſciat latine ſe non oratorĩe locutum. Quanquam et Itali, Patavini in primis, 
ſuum vindicant, qui Euganeis collibus diu ac ſedulo perluſtratis multa ac nova naturalis hiſ- 
alter e noſtris divinando tantum olfecerat*. Ac ut olim M. TuLLi1vs, detecto Archimedis 
didiciſſent, nunc jure fibi plaudat Strangius Patavinos ignoraturos fuifſe montium ſuorum 
yirow u d niſi Tameſi advectus homo intento digito commonſtraflet. Tantis igitur | 
fultus meritis ct patrociniis quæ non ToxELLUs ampliffuna munia tum ad quæſtum, tum 
ſed nutu ipſo non affequi potuiſſet? Sed meruiſſe contentus cupidioribus, aut egentioribus 
relinquebat, tum quia nihil illi dulcius beatiflumo Patriæ folo, penatibus, zotheculis ſuis, 
tum quia ne Attalicis quidem conditionibus divelli fe paſſus cfict a grandævæ ac valetudina- 


riæ Matris convictu adſpectuque, cui fic viventi afledit, fic morienti illacrimatus eſt, ut 


ejus in lam amor titulo res digna ſepulchri habita fit. Sed quam ille parenti optimæ, Pa- 
tria amantiſſimo Civi luctum mæroremque retribuit, cum ile vigenti adhuc ætate ac viri- 
* Videhis Alberti Fortis Italicam Differtationem Intorno la vera ftuarioze delle Hole Elettridi degli Antichi. Tomo I. 


de Saggi Scientifici e Letterari dell' Academia di Padova 1786 : in qu a u e ik nataralis Hiftoricus, et qui- 
dem Patavinm, ca de CL. Strangio rata facit, quz hic ego obiner arngi. | 
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bus fwd ß died cintetle Cadaver funebri 
— . Dubner” xx" Mommmmcntum th cxtroftum < marmore, 

cujus in faſtigio locata ſtatua, vive perfimilis, ex g larva in ipſo demortui ore efficta. cum 
tak elone eines Salo —— quod hic quoque lineari pic- 
tura ex vero ſictum conſpicitur. Cæterum Albertus Albertinius inftiturus heres, cujus 
magna et copioſa mercatura non parum alitur Veronenſe Commercium, artemqve ipſe 
ſuam nobilitate animi, cultuque ingenũ condecorat, nihil mino pretermifit corum, 
que viſa ſunt e re ad proferendam obſignandamque affins fui, at arctias amici, gloriam 
nunc jam in tuto pofitam, mutuata za nunquam defiruro Archimedss nomine confociati- 
one immortalitatis. Ac parum ſe fecifſe ratus 6 imaginem tantum corports daret, animi 
quoque cffigicm qualemcumque hanc a me non noleaze obtinuit. Canonicorum Colle 
gium, quorum ſelectifſimæ Bibliotheca Hbros ſuos omnes fopremis tabulis legaverat, 
nunquam intermorituram accepti beneci memoriam cum pereani conteſtataque largi- 
larmonĩcorum perilluftris Academia Sodalem ſuum optime meritum ſalemni ſtataque die 
publica oratione ornandum decrevit. Eam babuit atque cdadit Eques Hieroſolymarius 
Hyppolitus Pindemontius Veronenſis Veneraſque Parritius, cujus ſpectata eloquentiæ 
ac doctrinæ lans ſola pictate erga extinctum ſuperata ct, quem preceptoris atque adeo 
parentis ſe habuiſſe loco grato animi ſenſu commemoravit, plaudente Verona tota, ac 
JoszruI ToRELLI nomen in album immortalium foorum civium referri jubente. Quo 
adjecto illorum non tam numerum, quam pondus augeri ſenſit. 
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UICUNQUE Geometris ftudium vis ct ratione inſtituit, Mud fere ab anti- 
quis Auctoribus exorditur, atque in corum ſcriptis periegendas prama ingenũ rudumen- 
ta ponit. Qui enim Analyfin ſtatim ampleQtitur, quod plerumque Et. poſthabita Synthefi 
aut neglecta, idem facit atque ille, qui labyrinthum fine filo ingreditur, ac f varus via- 
rum flexibus implicat nullum exitum habituris. Neutonum quidem accrpimus queri de ſe 
ipſo aliquando ſolitum, quod perlecto nondum Euclide ca dihgenta. quz adbiberi in tanto 
ignorare poterat, aut diſſimulare volebat vir, vel ex hoc ipio ſummms, quiz ingenuns, quid 
fibi ad ſummam laudem deeſſet. Et ſane, ut magnus vir ile fit, qui obſcura ct involuta 
arcana arte detegit, major tamen eſſe videbitur, fi quæ detexit, ea noverit certa ratione de- 
dit, præpoſtere agit ; dum id homini tribuit, quod unice rationi tribucndum cf. Non ſum 
neſcius, quæ antiqui pertractarunt, eadem a recentioribus pertractata eſſe, et quotidic 
pertractarĩ; ſed, abſit dicto invidia, labore prorſus irrito. Si enim Euclides, ut de hoc 
uno loquar, aliqua in parte peccat, cur non redarguis ? Sin autem in omnibus fibi con- 
ſtat, cur eadem mihi aliis verbis proponis? At quædam fſcilicet recentioses detorquent, 
invertunt, immutant. Ita quidem exiſtimo: ſed tamen dum hoc facinnt, quid, quzſo, 
aliud agunt, quam ut farcinatores imitentur, qui fœminarum veſtes quotznnis refingunt, ut 
eas ad ſæculi mores accommodent ? De brevitate autem, quam tantopere jactant, quod di- 
et minus perſpicue traditur. Quæ cum ita fint, optime ili mihi de Geometria meriti eſſe vi- 
dentur, qui in antiquis AuQtoribus emendandis illuſtrandiſque operam poſucrunt. Cum 
autem Euclides, et Apollonius eo, quo debuerant,” cultu, jampridem in lucem prodierint, 
ſtatuatur, facile princeps. 

Natus fertur Syracuſis anno altero Olympiadis cxx111 ; hoc eſt ab U. C. ccccixvi; 
utique fi habenda fides eſt Joanni Tzetzz, qui annum ætatis ſuæ I xv ipſum excefiifie 
tradit. Ortus autem eſt genere nobiliflimo, utpote qui Hicronis Syracufzrum Regis, teſts 
Plutarcho, propinquus fuit. Nam quod eum Cicero Lib. V. Tuſcul. Quzft. humilem ho- 
munculum vocat, id nihil officit ; quoniam ibi cauſſæ ſervit, et ut Diooyfium deprimat, 
Archimedem, quem illi præfert, oratoria arte proſternit. Niſi forte lud verifimils videtur 
Archi- 


xil P RU W=P & *T * 2 = We 


Archimedem Hieronis propinquum fuiſſe, quatenus is materno genere inferior erat; quippe 
ejus mater ſervili loco nata fuerat. Cum ingenio eſſet admodum acri, Cm ſtud ab 
_ ipſa pueritia ſeſe dedit. Mor adults =tate proſectus eſt in Fgyptum ; quod tum facere 
Graci fere omnes ſolebant, ut Egyptiorum Sapicntiam, quz maxima fercbatur, percipe- 
rent. Erat tum in iis regionibus Conon unicus cali Syderumque fpefiator, quem bi 
Archimedes familiariffimum fecit, tantoque in honore habuit, ut unum fibi facrum operum 
indicem deligeret. Itaque et vivum omni officiorum gener excolut, ct mortmam, haud 
ſecus quam mater unicum filium, duxit. Præclarum ibi ingenn fui documentum dodit ag- 
Alias præterea regiones adiit, atque in iis aliquandiu commoratus ct. Tandem reverſus 2 
longa peregrinatione domum ſe recepit, atque ibi libros magna ex parte compoſuat, qui ad- 
huc extant, quique otium et quietem hominis minime pcregrinantss requmie videntur. 
Tanto autem animi ardore in meditando fuific traditur, ut cibi-interdum ac fornni, ahrum- 
que, quz corpori curando neceſfaria funt, obliviſceretur ! Quin ctiam cum in balncum 
deſcenderet, figuras in foco deſcribere folcbat, corpuſque, ſi quando ungeretur, notis digi- 
to interſtinguere. Atque hinc factum eſt, at vana etiam de flo crederentur, Swencn quam- 
anno ab U. C. pxL, ut Marcellus Conſul Syracuſas obfideret ; quo maxime tempore, qua- 
lis quantuſque Vir Archimedes eſſet, cognitum eſt. Nam patriam ſuam adverſus Romanos 
hoſtes menſes octo unica arte defendit, atque ita defendit, ut i confecti bore ac tzdio ab 
ejus oppugnatione abſiſterent; tantum in uno-viro præſidã fuit. Sed cum ea tandem Da- 
nz feſto dolo capta eſſet, et a militibus diriperetur, ipſe formis intentus, quas in pulvere 
deſcripſerat, ab ignaro milite quis eſſet, interfeftus eſt. Agre id Marcellus tulit, cuique 
eſt ad portas Agragianas, atque ejus monumento columella impoſita, quod ile propinquis et 
amicis mandaverat, in qua inerat ſphzrz figura et cylindri ; adjefts fenarms verfibus, qui- 
bus quz ipfius ſphæræ ad cylindrum proportio eſſet, declarabatur. Quod monumentum 
M. Cicero, cum prætor in Sicilia eſſet, ignoratum a Syracuſanis, ut ipſc ait, cxcifis vepribus 
et dumetis, quibus undique veſtiebatur, detexit. Porro cum plures in Grzcia Philoſophi 
ingenũ atque doctrinæ laude floruerint, nemo unquam tantam fibi apud poſteros nominis 
celebritatem peperit. Cum enim plurimos antiquitas celebraverit, hunc potiſſumum divinis 
prope laudibus extulit; quas ſi quis perſequi velit, ut longam ac moleſtam, ita non neceſ- 
fariam rem ſuſcipiet. Nam ille, meo judicio, fruſtra kudatur, cujus opera extant, unde 
ria interciderint, tamen plurima caque nobiliſſima ad nos pervenerunt. 
Quæ cum ego animadverterem nondum ea cura edita eſſe, quæ tamen in libris levium 
quoque Scriptorum, pro ſæculi hujus felicitate, ponitur, operæ pretium me facturum cxiſ- 
timavi, fi in iis operam meam qualemcunque diligentiamque collocarem. Itaque duo miki 
propoſui, quæ potiſſima habenda ſunt : primum ut ea emendarem ; deinde vero emendats 
latino ſermone fideliter, et, quantum argumenti ratio pateretur, eleganter ctiam exprime- 
Quorum poſtremum me facile præſtare poſſe credebam, ſi primum lud ex voto ſuc- 
— Hoc autem arduum maxime videbatur, quod antiquiſſimus quiſque Scriptor cor- 
ruptiſſimus fere fit; præſertim fi de rebus minime obviis pertractaverit. Cum enim Aman- 
uenſes in us ĩpſis tam multa peccent, quæ perſpicua ſunt, quanto plura peccabunt in ills, 
quz obſcura natura ſua caligine quadam obducuntur ? Illud tamen occurrebat, cum quz- 
cunque Archimedes ſcripſit, ea certa ratiocinatione demonſtraverit, me in us, quæ forte 
depravata eſſent, emendandis haud dubus conjecturis mniti poſſe. Qua cogitatione crectus 
| Arch; 
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leaf An. n RI Iv, quz ab antiquo codice fingulari fide deſcripta cum fucrit codicas ip 
us loco babegda eſt. Nam qui cam adornavit Thomas Venatorins Vir doctus ac diligens 
nihil Gbi ne in iis quidem licere voluit, que manifeſto corrupta cficnt, et abique ullo crran- 
di periculo corrigi poſſent. Ac primum librorum ordo immutandus fuit, ut ille antecede- 
ret, qui tempore prior eſſet; deinde cæteri ſequerentur, ut ab AuQtore quiſque foo con- 
duo de Planorum quilibris, libro de Quadratur Paraboles interjecto; deinde duo hibri 
ſuccedant de Sphæra et Cylindro, eoſque libellus de Circuli Dimenſione excipit ; mex ſub- 
jiciatur liber de Helicibus, atque huic proximus fit liber de Conoidibus et Sphæroidibus; 
denique agmen claudat Eber, qui Arenarius inſcribitur. Libri autem duo de iis, quæ in hu- 
locus iifdem tribuendus fit. Cæterum librum de Paraboles Quadratura ponendum eſſe ante 
— j 2 
E Pony oye 9 EPs 
nem rauns exirgers age Tpryns 75 ixares Pare mp airy T6 Trier, & be ivr vs db. rom m0 
. Tereayparixe3s ras ardiie & n Twagre. Herre n or: oPaipas d - 
ne, eee wi 14 pryirs u Tw & n. Hic autem liber medius interpo- 


nendus erat inter duos de Planorum quilibris; quoniam ab corum altero lucem accipit, 


Alteri ipſe prabet. Quod ſi quis quærat cur libris de Sphera et Cylindro libellus de Circuli 


Dimenſione appoſitus fit, hic ſciat præcipua theoremata, quz in iis demonſtrantur, uſui 
non eſſe, nifi Circuli Dimenſio habeatur. At vero quo ordine duo libri ponendi fint, alter 
de Helicibus, alter de Conoidibus et Sphzroidibus, epiſtola docet primo ili præmiſſa, in qua 
r motaibg, gania peftoncs he: genipantnr, . — & 
ut eum refte pretulcris duobus libris, quos modo diximus, its als, qui cos antecedunt, 
poſtponendus eſt. 

Jam diſpoſitis eo ordine, quem ſupra memoravi, Abi en n an prime ht f- 
ciendum putavi, quam ut ſingulos attente perlegerem, et a librariorum mendis, fi quæ eſſent, 
repurgarem. Et multa ſane occurrerunt, caque non parvi momenti, quæ medicam manum 
requirerent. Nam voces aliz corruptæ erant, aliz confuſz, aliz cx duabus pluribuſve com- 
poſitz, aliz contra in duas plureſve diviſz, quz neque ipſz per ſc, neque fimul conjunctæ 
cogitarem nihil eſſe tam arduum, quod perfici ab homine non poſſit, ubi ſtudium ac diligen- 
diligenter confideravi. Quamvis autem omnes optime de Archimede meriti fint, tamen 
Wallifius tantum præſtat, ut huic uni multo plus, quam cæteris omnibus debeatur. Itaque 
cum adjutoribus in paucis quibuſdam fim uſus Commandino, Rivalto, et Barrowio, unum 
Walliſium in Circuli Dunenfione, atque Arenario ſecutus ſum. Quod quamvis ſuo loco con- 
feſſus fim, ut virum ingenuum decet, tamen hic quoque profiteri placet, ne quis forte pu- 
tet. pro ca, quæ ſæculum tenet, carpendi omnia libidine, me aliena pro meis venditare 
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Cremonenſis ulm rtf. Nirniai V. Pontipcis juſſu cum deſcripta diligenter fuiſſet a 
Joanne Regiomontana, gu can ab amicis 3cccperat, paulo poſt Bafilcam tranſmiſſa, atque 
um cum Archimede ell ot. Cum enim Comonenfis codice ufus fit a cmenda- = 
trore, quam fit Bafflernin. aummils que in hoc depravata crant hujus Verfionis ope men- 
davi ; plura etiam emendunras, © quantum fe Grecam linguam, tantum Geometriam 
calluifſet. At ubi har Ven decir, defecit autem in pluribus, ingenio et conjectura uſus 
ſum, que ut in cewers lice cf m ncerta, itz in is ftabilj veſtigio ingreditur, que non 
tum in integrum Teſti; ut ah j fir in ejus ſeriptia, quod bominem Geometriz pe- 
ritum morari poffit ; f hm ue excipias, quem faſpicor mendoſum eſſe; fed ideo non 
2ttigi, quod nihil dr eo cn knbeam. Is eſt in epiſtola præmiſſa libro de Helicibus, in 
theoremata hujuſmadi mm. Pom: = S ſphers plano fecetor in inzquales partes, majus | 
ſegmentum ad minus rate habe cjus duplam, quam habet major fuperficies ad mino- 
rem.” Alterum : i hen plans fecetur in inzquales partes ad rectus angulos alicui 
diametro carum, que in fiber fan, majus fegmentum ad minus candem rationem habet, 
quam majus fegmenum dunes A Terim: S fphzrz alicujus diameter ſece- 
tur, ita ut quaiiratum, un = mujan* Eymento deſcribitor, triphum fit quadrati, quod de- 
ſcribitur a minore ſegments un. quod per id punctum agitur ad rectos angulos 
ma eſt omnium {fegmentorum, que qa faperficic comprehenduntur.” Credamuſne præ- 
circuli maximi omnium, qu i= if. fanc? Ex quo alterum fponte fluit; cujuſlibet ſegmenti 
ſphere ſuperficiem equal e coculo, cujus ca, quz cx centro, æqualis eſt rectæ linez, 
quomodo in librum ſuum mien: umi prima duo, quz modo attulimus, theoremata, quæ 
fimul componi nequeum ? N gromm, quod ftatuit majus ſegmentum ad minus ratio- 
nem habere ejus duplam, quam kuber major ſuperſicies ad minorem, concludit hæc ſeg- 
menta rationem habere <jus . quam habet majus ſegmentum diametri ad minus. 
Atqui hoc manifcfte pugm cum e theoremate, quod ponit, majus ſegmentum ad mi- 
nuntiat, et tamen paulo poſt emu qumaqae recenfetur ? Libet ipfa ejus verba hic afferre, 
ut ego lla, cum corrupufim fear, emendavi. N & ma F e aro dw - 
up ues, T2; 5 e omar = Ounipa wo more Curzes, caddy & evra whuiar idi- 
gere re, „ r eee. Quid ergo dicendum eſt? Non ali- 
ud profefto, quam i ] 1ũ— - ierpoñtum 2 quopiam temere eſſe, cum Archi- 
medes primum, rertiumgue mee atrulcrit ; atque ideo rejici debere. Sed quoniam 
hec ſuſpicio nunc mii prmum b co, neque ca cft adeo gravis, ut homines ad ambi- 
tandum cenſui. Cetcrum bur as bes cxcepto rcliquos omnes conjiciendo emendavi, ut 
nullus jam it, qui ncpotum kya e poſſit. Quod cum dico de iis loquor, quo- 
nus Propru occurrerent, t qacs dum aqui plus æquo fidentes in antiquis ſcriptori- 
bus 
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bus encadare volunt, corumpunt. r qui cum 
i vocant, offenſus, pro an- 
„rn Quod monet Vetus Scholiaſtes hiſce verbis: u- 
„„ rere. eee he, os xa; Twas 
rr. Quamvis autem quæcunque ego 
emendavi ct-cormrexi adeo certa fiat ut omnia fere præſtare audeam; ea tamen ita in con- 
texturn epi, ut que loco moriſſem in extremam quamque paginam rejicerem. At- 
ꝙ6 m 7 — D. ‚ oy CO IAA 
forte minus arrideant, quid ipſe melius praftare poſſit, Katim experiatur. 

. m quoque curandum wiki erar, qui Archimederm emendandum foſceperam, ut ip- 
ſora in Sicilia natum educatumque patris fermone loquentem exhiberem, Civemque pa- 
trix ſus quidemmodo reftitucrem. Itaqee cum libri de Sphezra et Cylindro Attica dia- 
kefto conkeripei circumferantur, detrahenda is erat peregrina veſtis, propriaque induen- 
da; ut nos modo res, ſed verba etiam ipfa, quibus explicantur, Archimedis eſſent. 
Quod enim Wallißus ſuſpicatus eſt, hos etiam libros conſcriptos ab Archimede fuiſſe ea 
dialecto, quz propria Sicilia erat, id ego certiflimo argamento confirmavi z cum locum 
quemdam obſervaverim, qui Attice in illis exprefſas cum fit, in Eutocii commentario 
Dorice exprimitur. Reperitur hic locus in definitionibus libro primo de Sphera ct Cy- 
lindro præmiſſis, atque eſt hujuſmodi : Tis 3 riper , i oPaipas xav Thur, xoprPle 
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oem Ebei ſccundi de Sphera ct Cylindro ita effertur: Tquia & 546i ie, ied” eee 
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„„ name hoc autem pad emendandus eſt: Toes ct da, in as 
oftaigas xane; Thane 767 capuPas Txar wer 75 Kforpy 745 FPaiges, 75 Tyranny e n ra- 
S. „„ . ShnParies Ta; ofuripes rhe 75 Xane.. Quod autem de duo- 
bus Ebris de Sphera et Cylindro, idem de Circuli Dimenſione judicari debet. Quis 
porto Doricam dĩalectum in hiſce libris immutaverit, incertum eſt. Certe Eutocius Aſ- 
calonitz non immutavit, quod tamen docti aliqui Viri exiſtimarunt, qui tunc id facere 
debuerat, cum commentarios in coſdem libros conſcripfit. Utcunque res habeat, cum 
lud certum fit, hoſce libros conſcriptos ab Archimede fuifſe eadem dialecto, qua re- 
liqui conſcripti ſunt, conſtitueram Atticos loquendi modos abjicere, iiſque Doricos ſub- 
fiitucre, qui Archimedis ingenio, quod proprium cuique ſcribenti eſt, maxime conve- 
nirent. Sed cum Amici, quibus ego plurimum tribuo, dehortarentur ne id facerem, quod 
moleſtiſſima res eſſet, neque adeo necefiaria, ut ab ullo magnopere deſideraretur; om- 
nem de ca cogitationem depoſui, partemque oneris mihi detrahi libenter paſſus ſum. 
Quoniam vero ii quoque libri, qui Dorice ſcripti ad nos peryenerunt, puri putique Dorici 
non funt, fed plures Atticiſmos admixtos habent, fatis habui hos diligenter repurgare, ab- 
jectiſque, qu peregrina ſunt, proprio ornatu decoros producere. Hoc tamen ĩpſum haud 
latis fadenter feci, quod ſcriptor quilibet, five antiquus, five recentior, ut propriam dia- 
lectum in plaribus ſervet, quzdam tamen interdum aliis indalget. Thucydides quidem 
inter cætera habet , et Deira, pro dg, et iFuprrs ; quorum alterum Ionice, 
Alterum Dorice dictum eft, ut recte obſcrvavit vetus Scholiaſtes. Quod fi Attico homini 
Ecuit quzdam Dorico more inflectere, quidai licuerit Siculo quzdam contra inflectere 
more Attico? Præterea Græcæ linguz dialecti adeo cognitz perſpectæque nobis non 
funt, ut quid proprium cujuſque fit, quid commune habeant, certo ſtatui poſſit. Quam 
multa enim habet Tonica dialectus, ut cæteras omittam, quæ Dorice conveniunt Le- 
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gimas ſane apud Herodotum , pro d ., pro s aa; a, pro #; at, pro pes; 
gua nom una cademque oft, fed pro variis regionibas, in quibus foruir, wars Shoque Gui. X 
milis. <Aliter enim,” ut Corinthus ait, Cretenſes loguuntar, zhecr Rhoda, alizer Argivi, 
„ i tut ignite Paoſtremo ber kgs ne in una quidem 
regieac fibi conſentit ; quod etiam in ws linguis eri vadenas, gaz noftris temporibus 
_ vigeat. Itaque in Cretcafium quorumdam populorum dere quz: non itz pridem odi- | 
| dit Edmundus Chiſhullius, legimus N et . 4p, ot qu; „. | 
: daxiys, five . ot bh. 22 —— 
quamaris multa — libris occurrant, que Docica man fant, ex ale alibi ſeri- 
fime locutos ; atque ideo mirum non eſſe ſi parum fab conftabant, e camdem ſem- 
per in jidem vocabulis u ieee e * | 
Argue odeco her 0 : n 
Non Atticiſſat, verum Siciliciſſitat. 
| Hiſce perfectis, e congulmmaten. nat 
quo Baſileenſis conferri poſſet, ut ejus auftoritate, quz conpacarado emendaveram, con- 
firmarem. Cum igitur certior factus eſſem membrancum cube. quem maxime cu- 
perem, Venctais in D. Marci Bibliotheca aſſervari, curavi ut uin cxammaretur; quæ- 
que varia in co eſſent, miſſis leviorĩbus et inanibus, deſcribereatar. Qua in re} opcram 
mihi ſuam pollicitus eſt, cumulateque preſtitit Vir Graces Latmnifque lneris apprime 
excultus Antonius Zanettius ejuſdem Bibliothees Cuſtos. Ver quod jamdiu animo 
inſcderat, parum in codicibus prefidii eſſe, ſi ipſe proprio jadiczo ati ne, id verum 
eſſe experientia didici; cum quz in codice Bafileen corruptz cxant, ea fere omnia 
corruptiora in Veneto reperta ſint. Et ſane cum codices defcribs folcant alius ab alio, 
nulluſque fit tam antiquus, qui non a pluribus pendeat, nere eit ne. mendoſos 

eſſe; dum alicna incurioſc tranſcribimus, veteribuſque vum, quz hamanz naturz im- 

becillitas eſt, nova ſemper adjungimus. Non tamen ponituit codicem lum conſu- 

luiſſe. Nam quzdam etiam in co emendate perſcripta crant, qu corum nonnulla, 

quæ ipſc conjiciendo ſuppleveram, ſi omnino confemtirent, c i; aut, fi qua 

ex parte diſcreparent, perpolivi ac retexui. Quin ctiam vai ex es leftiones excerpfi, 

caſque, ut optima quzque viſa eſt, extremo margin adſcriph; e his, unde nullus 
eſt ufus, fed inanis quædam diligentiz oftentatio. 

Emendatis Archimedis libris, quod primum mmi propofecram, refabat alterum fa- 
cilius illud quidem, ſed longe moleſtius, ut ſingulos © Greco in Hin fermonem 
converterem. Qunod cum Joannes Cremonenſis jampridem fc, et poſt um mag- 
na ex parte Federicus Commandinus, videbor fortaſſe aliquibus & non inatilem, certe 
non neceflarium laborem ſuſcepifle. Quibus reſpondendum oft, Cremonenfis verfionem 
contemnendam non eſſe, ſi temporum illorum ratio habeatur, quibus confefta fuit : at 
vero in hac tanta litterarum luce, quando nihil nifi perfeftum zbſotetamque hoc in ge- 
nere ferri poteſt, nullius eſſe pretii. Nimĩrum ille Vir Graces Heri mediocriter imbu- 
tus parum admodum peritus fuit latini ſermons, et, quod caput cf, Geometriz; ut vix 
mediocris Archimedis interpres, nedum optimus, haberi poſer. Quorum unum cum 
adeo certum fit, ut probatione non egeat, placet alterum ca, quod primum mihi 
occurtit, conftirmare. Petitionum, quas primo libro de Sphera et Cyladro Archimedes 
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preniifit, hec uns eſt: 75 & (ar „ 2 = ears wiper cares, ws & Firride 
rige . Gray war matey K 37 — * 
—_— —— A ——————  Quam ego petitionem 
wen on —— ̃ꝰ 7 — 
nos habeant, eas inzquales eſſe, quarum utraque ad caſdem partes cava eſt, alteraque ab 
altera, et a plano, quod coſdem ac ipſa terminos habet, vel tota comprehenditur, vel 
quz comprehenditur.” Quid Cremonenfis? © Aliarum vero ſuperficicrum, ct coſdem 
terminos habentium, fi in plano terminos habeant, cas eſſe inzquales. Ubi autem ambæ 
in caſdem partes cave fuerint, et vel altera tota contineatur ab altera, aut alteram ea- 
rum ab altera ſuperficie, et plano coſdem cum illa terminos habente, aut ejus partem 
prendente minorem. Itane vero bone interpres ? Quz ſententia una eſt, hanc tu in 
duas dividis : atque id adeo inepte facis, ut altera falſa fit, altera autem nulla. Quod fi 
tam fade lapſus eſt in re facili atque obvia ; quod tamen et Rivalto contigit ; quid ab 
illo expectandum eſt in difficilioribus, in quibus Viri etiam acuti interdum falluntur ? 
Ad Commandinum quod attinet, Græcas quidem Latinaſque litteras optime calluit ; ſed 
non omnes Archimedis libros convertit, five longi laboris tædio, five peculiari quodam 
litterarum fato, quo fit ut nihil fere perfectum abſolutumque ab uno homine habeatur. 
Neque enim numerantur inter libros a Commandino converſos libri duo de Sphæra et 
Cylindro, aliique item duo de Planorum Aquilibriis, quos tamen ille vidit, et in libro de 
Paraboles Quadratura pluries laudavit. Cum igitur hi libri neceſſario interpretandi mi- 
hi eſſent, cæteros quoque interpretari placuit, ut una in omnibus oratio ac ſtilus appa- 
onus inter amicos partiuntur, et cum plura fint ejus opera, ſuum cuique vertendum tra- 
dunt. Illud etiam accedit, quod quamvis plurima Commandinus egregic interpreta- 
tus fit, aliqua tamen ſecus, atque debebat, accepit 3 præſertim in Arenario, quod codice 
uſus fit valde mendoſo, in quo nonnulla adeo depravata crant, quemadmodum ipſe teſta- 
tur, ut qualia eſſent divinandum ipfi fuerĩt : neque tamen aſſecutus ſit. Quz omnia 
cum corrigenda eſſent, liberque ipſe quibuſdam in locis veluti retexendus, fieri non po- 
terat quin aliqua in illum ſtili varietas induceretur, quz maxime fugienda eſt. Nihil 
enim æque offendit paullo delicatiores aures, quam multiplex ſcribendi genus; ut ille 
tolerabilior videatur qui æquabili ſtilo utitur, licet minus cleganti, quam qui elegantiſ- 
fimo, ſed vario ſibique diflimili. Porro Commandinus quamvis latini ſermonis naturam 
probe noverit, atque ideo omnia fere ad optimæ ætatis conſuctudinem exprimat, verba 
tamen habet, verborumque compoſitiones, quæ latinæ non ſunt. Quarum exempla non 
affero, quod ĩinvidioſa res fit ; ours pratetie —— — ſi afferat, 
probari; fi non afferat, non valde requiri. 

Hlactenus de Græcis Archimedis libris: e e ee 
ſunt, qui m exzpow inſcripti temporis injuria interciderunt. Hos latine quondam reddi- 
tos in vetuſto quodam codice reperit Nicolaus Tartalea, deſcriptoſque diligenter aliqua- 
tenus emendavit ; non tamen eodem tempore, ſed ſpatio aliquo, ut videtur, interpoſito. 
Primus cnim utrumque Venetiis in vulgus emiſit Trojanus Curtius An. mpLixv, nempe 
viceſimo ſecundo poſtquam Tartalea eorum alterum ibidem edidit. Neque vero dubium 
eſſe poteſt quin libri iſti Archimedi aſcribi debeant, cum eos Strabo non modo memo- 
ret, ſed propoſitionem etiam afferat, quæ in corum primo poſita ſecundo loco eſt. Ver- 
ba ejus hæc ſunt, quibus Eratoſthenem irridet, quod Archimedis ſententiam de humidi 
| Ee | Natura 
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ry Hb, ePaguniy ey. Huc etiam afferri ſalet Pappi anctoritass ſed ea incertiat oft, 
quam ut cum Strabonis auctoritate conferri poſſit. Quamvis enim ipſe quoque Archi- 
medis 5x5wa memoret, tamen incertum eſt quid eo nomine intelligat; num opus, quod | 
| hoc: titulo habemus, an quedam hydraulics, qua melius etiam cum Herouis ſpiritali- 
bas conjungi videntur. Verba Pappi hee ſunt : & = 6 Twas 2 wr Dov 
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vv, os Apimdrs AN. Cxæterum cum Commandinus in libros, quos memoravimus, 
eodem fere tempore incidiſſet, quo illos Tartalea invenit, cgregiam in iis operam infump- 
tila redintegravit, duaſque, que deerant, Propoſitiones proprio Marte explevit : ut qui 
hoſce libros cum prioribus illis conferat a Tartalea emendatis facite intelligat quantum 
fum ; nifi quod eorum titulum aliquantulura immutavi, et quos ile de iis, qua in aqua 
vehuntur, ego de iis, que vehuntur in bumido, inſcripũ: propterca quod Gracum verbum 
tanta in jis præſtiterit, qualia quantaque ca ſunt, quz memoravimus, aliquem tamen in- 
duftriz noſtræ locum reliquit. Nimirum Propofitio altera libri ſecundi bujuſmods aſt. 
ut cam edidit Trojanus Curtius. Recta portio concidis rectanguli. quando axem habu- 
ad humidum in gravitate, demiffa in humido, ita ut baſis ipſius non tangat humidum, 
poſita inclinata non manet inclinata, ſed recta reſtĩtuetur. Ou hoc pacto 2 Comman- 
dino elegantius exprimitur. * Conoidis rectanguli recta portio, quando arem habuerit 
minorem quam ſeſquialterum ejus, quz uſque ad axem, quamcunque proportionem ha- 
bens ad humidum in gravitate, demiſſa in humidum, ita ut ipſius bafis humidum non con- 
tingat, et poſita inclinata, non manebit inclinata, fed recta reſtituetur.” Vides Propoſiti- 
onem utramque convenire, nifi quod conditio de axis magnitudine immutats eſt, que in 
Hla quidem jubetur data quadam recta major effe, in hac autem minor. Et recte quidem 
in minorem mutare ; addita tantum negativa particula non, quz facile, in Greco præſer · 
tim exemplari, excidere potuit. Quæ emendatio, licet exigua videatur, tamen tanti eſt, 
ut Propoſitio ill, nifi hæc recipitur, vera quidem fit, ſed parte fui mutila atque trunca, 
Quod enim Archimedes de recto conoide pronuntiat, id verum eſt, five ejus axis minor fit 
recta, quam diximus, five eidem fit zqualis: quorum utrumque 73, © non major,” compte · 
hendit. Quod cum adeo perſpicuum fit, ut cuivis vel legenti appareat, non modo Comman- 
dinus, ſed ne Barrowius quidem animadvertit : ne quis vetcrum ſcripta reparare cupiens 
animum deſpondeat, omniaque fibi prærepta a prioribus exiſtmet. 15844079 
Sunt qui exiſtiment Archimedem librum ſcripfifſe preter ilos, quos memoravimus, qui 
Lemmata vocaretur, quod conjectæ in lum eſſent quadam Propoſitiones, quæ ipſz per ſe 
ſtarent, viamque difficilioribus ſternerent. Hic autem liber ad noſtram uſque ætatem per- 
venit, quemadmodum ipſi volunt, non Græco ſed Arabico ſermone conſcriptus, ftudio atque 
opera Thebitii Ben-Korz Geometræ apud Arabas in primis clari, qui tamen liberioris in- 
dent, aut perſuadere aliis volunt librum aliquem Archimedis hoc titulo unquam fuiſſe. 
Cujus inſtitutum hoc eſt, ut omnia ſuo loco demonſtret, et fi quid interdum, ne orationis 
filus abrumpatur, omittit, in fine ſtatim ſubjiciat. Hinc- folemnis ejus clauſula, quaſique 
CON. 
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memorat, in quo duo quedam Archimedis theoremata continebantur, id levius eſt, 
quark ut refelli debeat. . ipfius aliquam Archi- | 
medi tribuit z idque non affirmate, ſed dubitatione aliqua injecta. Ait enim: wud way 
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* A n nie ee  Preteres verus he liber, cujuſ- 
eunque tandem fuerit, diverſus longe erat ab illo, quem nobis Arabum diligentia fer- 
plureſque contra habet, que in mathematicis Pappi collectionibus leguntur. Gem 
Propoſitio omnium - prima Pappi ipfius eſt, qua Apolloni doctrinam de contacti- 
bus illuſtrare nititur. Quocirca crediderim varias in cum librum Propofitiones congeſtas 
eſſe, que maxime illuſtres circumferebantur, queque periculum erat ne interciderent, 
niſi in unum colligerentur. Cum autem Archimedis nomen paucis quibuſdam adſcriptum 
eſſet, illud ad omnes tranſlatum eſt ; atque ita clarior unius fama, quod fere fit, multorum 
memoriam obliteravit. Cztcrum quadam in eo libro Propoſitiones occurrunt, quæ Archi- 
medis ingenium pre ſe ferre videntur ; cujuſmodi ſunt que ad Arbeli dimenſionem perti- 
nent: idque me potiſſimum impulit, ut cæteris Archimedis libris hunc quoque adjungerem. 
Cajus Arabicum exemplar libenter edidiſſem, quod Florentiz in Bibliotheca Palatina aſ- 
ſervatur, quo major mihi apud eruditos gratia quæſita eſſet, ſi obtinere potuiſſem ut illud 
| Veronam transferrem. Neque enim vitz mee ratio permiſit ut ego me illuc conſerrem. 
digjeQtis vinculis, quibus aliquot jam annos intra domeſticum limen cohibeor. Sed cum 
dus latinæ libri hujus Verſiones codem fere temporis articulo confectæ fint, altera a Joanne 
Gravio, altera ab Abrahamo Ecchellenſi, poſtremam hanc prætuli, in quam operam contu- 
lit Joannes Alphonſus Borrellus, que doctis Viris valde probatur. Una res offendit, quod 
is non contentus Propofitiones expreſſiſſe, que ſolæ in pretio habendæ, ut Grecorum homi- 
num, erant, ſcholia etiam adjecit Arabi cujuſdam Auctoris cognomento Almochtaſſi, Viri 
fationes, quas ille affert ex Abuſahal Alkuhi, ideo rejeci, quod propofitum mihi eſſet 
nihil edere, quod non e Græcis fontibus ductum fit. Et quoniam Propoſitio quzdam eſt, 
quæ forte interciderat, minus recte ex ingenio ſupplevit ; hanc ego de integro demonſtravi, 
ingreſſus viam, que mihi ut facilior, ita elegantior viſa eft. - # 
Et in his quidem quæſita aliqua mihi eſt five ingenii, five induſtriz laus. Quod nunc ſub- 
monumentum obſcurum eſſe patitur. Nimirum cum intellexiſſem plura Opera Mcchanica 
confecta ab Archimede fuiſſe, omnia diligenter conquifivi, atque in unum collegi, ne iis 
quidem omiſſis, que nomine tenus nota ſunt. Nam mirum illud navigium, quod Hiero 
quippe ille Architectus, hie preſes inſpectorque ejus operis fuit. Hæc autem opera ita re- 
. ferre placuit, ut a Græcis, Latiniſque Scriptoribus memorata ſunt ; ſelecto inter multos 
antiquiſſimo quoque, niſi fi recentior aliquis accuratior pleniorque in deſcribendo fuiſſe vi- 
ſus eſt. Quod dum feci, non tam aliorum auRoritati, quam fidei mez conſulere volui : 
ne cum quædam narrarem, quæ fidem prorſus excedunt, ea ipſe præſtare viderer. Quis 
enim non inter aniles fabulas referat, quod aliqui tradunt, Archimedem hoſtium naves, 
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injedtis earum —— Gini, erin Stam contented 
Ls, incendiſſe? Quod tamen poſtremum, cum neque Polybii, neque veteris ullius Scripto- 
ris auctoritate firmetur, facile refutaveris. Et ſane quod ſpeculum fabricari potuĩt ea mag 
nitudine, ut exceptos ſolis radios in tantam longitudinem jaceret ? Qui fi eo pertingere po- 
tuiſſent, quo intendebantur, nullum tamen inde navi periculum fuiſſet, quod ſua ĩpſa agi- 
tatione vitaret. Hoc tamen ipſum ſeu falſo creditum, ſeu in majus auctum, e celehritate 
vari originem duxit. Et magna illum ac mirifica preſtitiſſe dicas, cui incredibilia affinge- 
bantur.- Neque vero prætermittendum aliquid erat quod Archimedis nomine celebraretur. 
Iraque ea quoque ſubjicere oculis volui, quæ aut incerta in aliquibus Bibliothecis latent, 
W — — Her autem eee "_ 
c Bibliatheca poſtremo loco poſita ſut. ; £120” Bi, 
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tiniamo imperitante- una cum Anthemio Tralliano ſuperbum illud D. Sophie templum 
extruxic. Inter commentarios quos in Archimedem conſeripſit duo illi maxime cele- 
brantur, quibus divinum opus de Sphæra — ARNE — longe 
e illad problema de cubo duplicando expedire conati ft. Deſeribuntur 
autem in illo plures machinz perquam ingenioſæ, quarum, que ingeniofiffima eſt Eratoſ- 
thenis, parum ab illa differt, quam in tertio Geometriæ libro Carteſius proponit. Quod 
quidem filentio libens preteriifſem, niſi ejus fama hoc in genere laboraret; objectumque ei 
Philonis, Dioclis, Spori, Menechmi, Eudemi, Architæ, Eratoſthenis, Nicomedis, He- 
Quod dum reputo ſatis mirari non poſſum Græcorum diligentiam, qui de rebus omni- 
bus quantumvis exiguis ſcribebant, modo ad neceſſarios vitæ uſus utiles eſſent. Præ- 
terta quædam in hoc commentario verba occurrunt, ut levia quoque attingam, quibus 
Grzcam linguam locupletaveris, cujuſmodi ſunt ewAmifeua,' gonxids, et ui quod po- 
ſtremum non Græcum ſed latinum hucuſque habitum eſt. Qui autem Commentarius 
proxime ſequitur in Circuli Dimenſionem vel ideo in pretio habendus eſt, quod ex eo colli- 
gitur quam difficilis atque implexa Græcorum Logiſtica fuerit. Cujus Artis præcepta 
complexus eſt Pappus duobus primis collectionum ſuarum libris hauſta fortaſſe a Magno, 
cujus v Eutocius memorat. Nam Græci ad numeros exprimendos alphabeti litte- 
ras adhibebant, non habita, ut hodie fit, ratione loci, in quo collocantur; quæ cum va- 
riæ eſent atque multiplices haud mediocrem vel exercitatiſſimo computatori moleſtiam affe- 
rebant. Neque vero contemnendi ſunt commentarii quibus libros de Planorum Æquilibriis 
Eutocius expoſuit : quamquam in us, ut verum fatear, levia quzdam nimia cura perſe- 
quitur, gravioribus, quod interpretum vitium eſt, ſilentio tranſmiſſis. Nam propoſitio 
fexta libri primi prætermiſſa ab codem eſt, quæ tamen omnium potiſſima, utpote que 
princĩpium demonſtrat, cui mechanica ars tota innititur, vitio aliquo laborare videtur. 
Quo dum eſt, ut docti aliqui viri ſuſpicati ſint Opus iſtud Archimedis non eſſe; licet 
nulla fatis firma ratione permoti. Nam cæteræ propoſitiones ſolidiſſimæ ſunt; et hanc ip- 
fm concutias facilius, quam evertas. Ipſe etiam ſtilus Archimedis eſt, qui ſemet ipſum 
. horum 
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borum Ebecrvm aaGtorem prodit, dum in evrum altero Propofitione v. librum de para- 
boles quadraturz citat his verbis: =D. H.. 
Nen itz loqui folct qui aliena' memorat ? Verum hoc obiter. Illud dolendum <R,. quod 
noque i commentarii, neqiue Exteri, quos memoravinius, uno in Circuli Dimenfionem 
cxcepes," digni habiri fint, in quibus aliquis ingenii vires exerceret. | Nam preterquam' 
guod hominam diligentia zmulatione intenditur, minus in tis laborandum eft, que ipſe 
primus non zrtingae; quando aliens facilius correxeris, quam ipſe tua propoſueris. Haque” 
major prope cura adhibenda mihi fuit in Eutocio, quam in Archimede ipſo recognoſcendo; 
quanzyis We, wt recentior, ita incorruptior aliquants'ad nos pervenit. Atque hæc caiffa 
fait, cur Archimedem in Eutocii domo conquirerem, ubi melius quandoque, quam in pro- 
pen habitabat- Quod fl qua ſententia cum eadem utrobique fit verbis aliquibus diſcrepat, 
5d cx eden varietate repeti debet. Quando enim Eutocius ſuos commentarios confecit 
citione u et lange optima, quam preceptor ejus Thdorus Milefius recognoverat, ut 
ip monet his verbis, quz in fine cujuſque commentarii ſubjecit : Emi Arm ,⁰ 
r ̃ A T4 Maria Myxanxe loduge yurripge didarxano. Cæte- 
rum Mad non tam in Archimede quam in Eutocio expertus ſum, quam arduum ac 
difficile fit Gracorum monumenta latinis litteris tradere. Nam Romani eloquentiæ ſtudio 
umce decditi. quod in Republica maxime viget, Geometriam, czteraſque fere diſciplinas 
commmnchant, quaſi cx homini ingenuo minus convenirent. Hinc fit, ut fi quid de rebus 
——kñ ͤ———•—ö 
Giri non pt. Nee ile pro ſua erga me benevolentia, licet graviſſimis occupationibus 
diftriftus, quzrenti miki unquam defuit. Nam ut eſt humeniffimus, colendiſque amicitiis 
n e e ee ee e 
Juvare- rind < 7372853 
. . ena curh ine Wigan 
qua panca quzdam expoſuit, quæ memoravimus : quod illi facere per otium licuit, cum 
admodum adokfeens libros de Sphæra et Cylindro interpretatus fit, ut ex ejus epiſtola 
apparct ad Ammonium Sophiftam. Sed unus fortaſſe aliquis exorietur, qui incceptum ab 
codem opus zbſobvet, aut, quod optabilius eſt, de integro inſtituet, præcipuus ingenio atque 
majus quiddzm eſt, quam quod vulgo creditur, commentarios in Archimedem pro rei 
maxima olm habchantur, ut levia deſpicimus. Quotus enim quiſque hodie petat, modo 
non in ipſo Geometriz limine hæſerit, ut fi qua Propofitio paulo obſcurior in Archimede 
occurit, ca fibi cxplicetur, demonſtratiſque, quæ ille conſulto omiſit, in ſua quaſi prin- 
cipia refobratur Hoc, quod quis in Euclide, Apollonio, Theodofio, aliiſque cum laude 
proponitur. Ilhd pots quærendum eſſet, quznam fuerit methodus illa prorſus admirabilis, 
qua tantus Geometrz uſus eſt ad ea detegenda, quæ hodie calculi integralis ope eruuntur. 
Neque enim valde diverfa fuifſe videtur ab illa, quam primus invenit Bonaventura Cavale- 
tam” nuncupavit. Sane Archimedes fi quando demonſtrare vult, quæ figuræ ad figuram 
Proportio fit, five ca plana fuerit, five ſolida, utramque in plures particulas aut parallelo- 
grammas, aut cylindraceas dividit, eaſque invicem componit cum ſingulas, tum omnes 
mul famptzs, ut quod verum eſt inde cliciat. Quod ubi factum ab illo vidiſſes, quantu- 
f | lum 
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6 minuere, dum collecæ in upum totas ſiguras 
Sr videreptur ! Atqui hoc precipuum fundamentum cf}, cui Cavalcrius methodum 
far ſuperſtruxit. Quid vero & Archimedes docvit, qua ratione er particuls, quotcungue 
tandem fucrint, in hun ſummam colligantur ? Nimirum buc faciuat Propofitiones X. 
ct XI kibri de Hehcibus ; ct II ac II] libri de Conoidibus et Spharoidibes, ad porro | 
_ animadvertcadum eſſet, quantum Archimedes ct Cavalerins inter ſe conveniunt, tantum- 
dem a ſe invicem difleatire. Cum enim uterque figuram, de qua quaritur, in plures 
| particulas dividat, cx quibus figura alia componitur, Archimedes quidem de una cx altera 
itz conjicit, ut ſingulas ſearſum confideret ; Cayalerius autem idem de prague ſtatuit. 
quod ſibi perſuadeat eas tandem aliquando in num coaleſcere. Itaque cum dew uterque 
ſtatucre unquam potuit, componi nean er punctis, ſuperficiem cx lipeis, ſalidum ex 
ſuperßcichus ; quod inne abſantuga crat cogitafle. Atque hoc maniteſtum ct cx V 
propolitiane libri de Conoidibus et Sphaxoidibus, in qua cum hoc fbi demopſtrandum 
quam minor ejus diameter ad majorem, argumentationem inftituit, quæ co demum exit, ut 
munis diametri ad elliphs et circuli ambitum, ad rectos angulos, ducuntur. Quidni ergo 
ponunt, poſteriores vero circulum 3 et ut exnes precedentes ad omnes ſequentes; ita ſe 
habet una præcedens ad unam fequentem. d . 2d nern. 
— utatur, non Archimedes, ant alius quilpiay «x antiquis, gui wie mctuunt 
* ob Enclide f D rafts lines ab op definitnr foe Jatitpcine Jon- 
tantum lincam efficere. Quod ſi rectam lineam ipſe definieris longitudinem cum in- 
ſcabil quadam latitudine, præterquam quod quid hoc fit concipi non poteſt, in alam 
n lit. nds. 5 

Im vero & quantitas infinitcſuna, ita yocant, exigua illa quidem ef, ſed tamen aliqua, qui, 
omnino ſint? Nam de monte quod dicitur, quem ideo deprefliorem non cenſeas, quod 
| granum arenæ cus vertice deceſſerit, id nihil ad rem facit. Quippe in Geometria quod 
exquiſitiſſimum eſt quæritur; ita ut fi ejus montis altitudo Geometrica ratione dimetienda 
fit, ne Aud quidem arenæ granum negligi debeat. Potro eo etiam diligentius quzrendum 
de infiniteſimis quantitatibus eſſet, quad quidam contendunt eaſdem receptas fuiſſe ab 
duabus magnitudinibus, fieri poſſe, ut a majore magnitudine pars quædam alia atque alia 
abſcindatur, ita ut, quz pars ejus relinquitur, minore propoſita magnitudine minor fit, 
progredi abſcindendo nequeas? Ita flle maxime infenſus eorum placitis inyehitur, quo 
præſertim nituntur. At mihi recentiores Geometrz ideo decepti eſſe videntur, quod prin- 
cipia quædam atque elementa quæſierint in magnitudine mathematica haud ſecus quam in 
Notes 
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— foleant. Quaſi vero eadem fie magnitudinis utriuſque natura, ct nom potius 
lounge diverſs, cure alters coacervatione fiat, altern motu ; ita ut quz illus damezara fint. 
anno falkem concipias; qu vero hujus, ne faagere quidem poffis. Nimirum cu unum 
aba fuperficiei mom gignatur, five cdlerior is Gt, five tardaor, qua tandem 
fins ah clements unt? An pro diverfitate motus ca quoque diverſa cenſen d ſunt? 
Ita Get, wt phars ac procfus infinits unius magnitudinis cement Got 5; quod qe ct 
divides, wt confiftere unden copuris : fin autem Mathernaticum, progredicris dende 
Schone compingiter ; et ibi elements fruftira quaguntur, wbi aulls font. Quod Sun dico 
duo har o mente et cogitatione ſejungo; ne quis forte objicint mathernatIcum in 
p concipi, quatenus ſcilicet id oft quantum, et propterea idem de utroque pronunti- | 
ari debere. Neque vero quidquam agunt, qui iafinitefimas quantitates rejicientes, rrxomenta 
quedam carum loco Geometriz inferunt ; eaque ita vocant, quod concipiantur rrzomento 
temporis finitz magnitudinis fluxu oriri. Si enim momenta hec vires ſuas fluendo expli- 
cant, non *liud funt quam ipſæ, quas reficiunt, infinitefime .quantitates : fin autem 
nituntur, neque tamen ultra tendunt, novum vocabulum fruſtra inducitur, dum d. quod 
nihil eft, momentum appellatur. Quid ergo eſt? Inquiet aliquis. Num recemtiorum 
calculum defpicis, cujus uſus in Geotnetria tam longe lateque patet ? Imo vero valdc 
ab homine expectarĩ, ſed ne voto quidem prafumi potuerit. Hoc unum contendo, falſo 
Ham fandamento inniti : ut ſuſpicari liceat ton jam conſtituto principio calcuturzz inven- 
tum, fed invento calculo tum demum conſtitutum principium fuifſe. Et ad calculum 
differentialem quod attinet, illud mihi certum exploratumque eſt in definicndis contin- 
gentibus, et maximis minimiſe, quas iti infinitefimas quantitates vocant, Has eſſe 
merum nihilum. Merum autem nihilum dico, quod nihilum relatione in Geometria, 
curvæ lincz in rectas tranſmutantur, et ſaperficies ac ſolida ad quadratum, et cubum 
rediguntur, quantitates illæ, quz characteriſticæ vocantur, aliquid quidem amt, ſed 
furtim calculo ſapputantur. Quid ergo mirum fi calculi iti recte procedunt > quando 
ahm impendii fit, five quod nihil eft abjicias, five quod eft «liquid ultro retine=as. Ex 
quo Mud etiam apparet merum calculi integralis commentum effe, duas quaſdarn rectas 
quocunque tandem intervallo diſtent. Atque hec adeo perſpecta mihi ſunt in curvis 
omnibus tam algebraicis, quam mechanicis, ut ca, ubi opus fucrit, demonſtrare poſſim. 
Nunc autem pauca quzdam non tam explicare, quam proponere libet, quz ©ccurre- 
runt animo cum Archimedem attente perlegerem, quæreremque num, quz ibs recen- 
tiores Geometrz ſubſidia analytic artis quæſierunt, ipſe, ut aliqui volunt, adizniſerit. 
Ego enim contra ſentio, quod videam ea quoque illum rejicere, quz minus dura viden- 
tur ; puta figuram quamlibet curvam ſumi. poſſe pro polygono cidem infcript>, quod 
infinita numero latera habeat. Quod cum tamquam verum ponatur communi recentĩo- 
rum Geometrarum conſenſu, tantum abeſt ut Archimedes illud probet, ut ideo concludat 
minora eſſe, quod ca polygono cuĩdam zqualia ſint. Et ſane concipi nequit polygonum 

in 


xxiv 17 2:6 & > Li IEC OL 


in curram figuram abire, quin das res prorſus diverſe in tertiam quamdam coalef- 
_ cant.” Alia ſiquidem ſpecies nobis animo obverſatur cum circulum, ct ali cum polygo- 
num dicimus, quæ non tam re, quam ratione feceraantur. - Pocro id polygonum, quod 
Neque enim demonſtras — — cujes latera a ternario, 
quam cujus a quaternario, aut alio quovis multipicantur. Præterea abfardum eſt con- 
cipere, quod infinitum eſt, id factum aliquando eſſe. Neque enim id cf infinatum, cujus 
magno ſæpe adjumento eſſe ad ca detegenda, quæ figuris ĩpſis conveniunt, quzque alio 
invenit, polygono quodam ejuſdem ſegmento infcripto, cujus ca crat natura, ut minus 
dinem habentis quantitate quadam, que magis magilque minucretur, quo plucz polygo= 
num latera haberet, propiuſque ad ſegmentum ipfum accederct. Hoc atem polygonum 
parabolz analogum recte vocaveris. Cujus generis polygona cum infanzta fant, pro deri 
— 2 2.59; GOIN Ss unde mimi in Geometriam 
alicui inſcribis, utrum analogum cidem fit ; ne in graviflimos crrores incidas, caque te 
inveniſſe credas quz fieri nullo modo poſſunt.. Cujus rei exemplum hic afferre libet 
ex figura quadam petitum polygoni ſpeciem referente circuli quadranti inſcripta, cujus 
ope aliquis fortaſle fbi Perf { ch, quadratzrans dedexadie. 2 


magaitudine vero æquales unaquzque maximz ; omnes Reb: 2 iS | 
rect, quarum unaquzque maxim eſt zqualis, duple | | - [| 9 
dempta carum maxima. P 

Hujus autem demonſtratio ex appoſita figura mani- 4B C 5 2 F EH 
feſta eſt. Ex qua ſequitur, & minores reftz, quas dixi- 
mus, cum poſterior ibus conjungantur j » tunc triplas ilkrum fore. 

2. Si recta linea circulum in quolibet puncto contigerit, et ab codem recta ducatur 
ad diametrum normalis, duz rectæ, quarum prima inter normalem, et contingentem, 
altera inter normalem, et diametri cxtremum, quod ad partes contingentis eſt ĩnterjici- 
tur, proportionales crunt duabus rectis, quarum prima interjicitur inter normalem, ct 
extremum diametri, quod eſt ad partes contingenti contrarias, altera inter normalem, 
et centrum; ita ut, quæ ſunt ad diametri extrema, ſecum invicem nom conferantur. 

Sit circulus AE B, cujus diameter AB, et 
centrum C. Contingat autem circulum AEB 
in puncto E recta EF,; ducaturque a puncto 
E recta E D ad diametrum A B normalis. 
Dico, ut FD ad AD, ita fc habere BD ad 
DC. 


Duceatur aim ende AE, CE, BE. Quo- 
niam igitur angulus A E B rectus eſt, ut ED ad AD, ita ſe habet B D ad ED. Se 


excedentes, quarum excefſus fit =qualis minime et [4 1 | 
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habet unbem, m FD od ED, ita . ED ad DC; quomam anguims FEC we 
quoque eſt rectus. —— SSR HEAR 


—— Fn mee r 
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quales quotcongue partes reftis ad b quz quadrants cxrumde- 
rentiam in partes totidem fecent, ducantur ad ea punctz, in quibus cadem cur. mite 
aliz baſi parallelz ; producanturque ref, quas prime, quaique fecunds ion Goa, 
ad binas contiguas, ita ut figurz oriantur cx parallclogrammis compoſite, quarezs alkr2 
quadranti inſcribatur, altera 4 2 
quam triplam rationem habebit. — | 

Sit circuli quadrans 2 — 

AbrRVE. eique ir ——— 
ATXC. Secetur autem W 1 


AC in zquales quotcun- 


que partes AM, MN, © : „ a; 12 
NO, OP, PC reftis ad 2 IJ — 
A C normalibus = -}: | 2 


D,. NF, OR, PV; da- £ | 5 „ 
canturque ad punt D, 3 
F, R. v ted ID, HF, Qn, SV . — 
NF, alizque item codem modo ; itz ut oriaatur figure, alters quidem MDFRVE, 
altera vero IDFRVX. CO 2 ˙ ——— 
be eee 
_ © Jungantur enim puncta D, F rec DF, and gnetets xm ene fe pants L 
concurrat. Ducatur autem = puncto Dre DK quadrantem contingens ; <t jungatur 
DC; ponaturque CB ip AC =qualis. Et quoniam paniliclogramme DN, H D zyz;- 
angula ſunt, ratlonem inter ſe invicem habebunt, quz ex laterum rationibus compens- 
tur. Itaque ut parallelogrammam DN ad parallclogrammam H D its fe hbet cum 
DE Ad DG, five EF, tum DM ad DI, fire AM. Utautem DEadE F, its & hn- 
bet LM ad MD. Ut igitur paralldogrammum DN ad paraliclogrammum HD, itz 
fe habet cum LM ad MD, tum DM ad AM; hoc cf pardlidogrammam LMD 24 
parallelogrammum AMD; hoc oft LM ad AM. S cnim pardlidogramms fob 
eadem altitudine fant, ca ſeſe invicem habent ut bafes. Habet amtem LM ai AM 
majorem rationem, quam K M ad AM; hoc ct BM ad MC. Quippe dementen 
eſt quatuor haſce rectas proportionales invicem eſſe. Habet igitur parallcogrammum 
DN ad parallelogrammum H D majorem rationem, quam BM ad MC. Eodcm md 
demonſtrabitur, parallelogrammum FO ad paralldogrammum QF majorem ratiomems 
habere, quam BN ad NC; et parallclogrammum RP ad parallclogrammum 5 RN 
jorem, quam BO ad OC; et parallclogrammum VC ad parallclogracamum TV - 
rem, quam BP ad P C. Igitur omnia parallclogramma DN, FO, RP, V C ad omazz 
parallclogramma HD. QF, SR, T V majorem rationem babent, quam emacs B M. 
BN, BO, BP ad omnes MC, NC, OC, PC. At vero BM zqualis cf duzbus BC, 
CM; et BN duabus BC, CN; et BO duabus BC, CO; ct BP duabus BC, CP. 
Itaque quædam ſunt rectæ æqualiter ſeſe invicem excedentes BC, CM, CN, CO, CP, 
quarum exceſſus minimz CP zqualis cft ; ct aliz itcm rectæ multitudine quidem unn 
Ylis minores, magnitudine vero æquales unaquzque maximez B C, quæ cum pricibus 
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illis conjunguntur. Omnes igitur B M. BN, 50, BP trifle creat omnjum C. CN, 
CO, c pP. Demonſtratum autem eſt omnia parallelogramms-DN, FO. RK. I Cod 
omnia parallelogramma H D, QF, SR, TV majorem ratianem haben quam H 
B M. BN, BO, BP ad omaes MC, NC. Oc. PC. Lgitur omnia fn. 
DN, F O, R P, VC, hoc eſt figura inſcripta, ad omnia parallelogramms. HD. QE, 
8 R, T V. hoc eſt figuram circumſcriptam, - majorem habent cationem, quam ria ad 
unum ; hoc eſt majotem quam triplam.  Quod-oportebat demenſtrare. ee. 
Jam qui appoſitam figu- r ol wg #3 nn ww 2 git ct 2 ITT 257m Ls 


| SENT. ͤ nn 
git, quo plures in partes ſe- 828 id ar mii: gango 
catur AC eo propiores DM, * 7c es; hte ao 
: 2 E .. 595 „ It, 
FN, itemque DK, DL iuj- N b rh TVnads 
8 eee MG P | 2 72 „% 21 2D 293592 2 
atv: 12122280 2 
quam L M habet ad A M | | 1 = 
þ * ">, he 2 a Fi 
ut tandem ferme conveni- L Xx A M N © ÞP . MA. a> e 


at cum ratione, quam ha- l 24 48 07 
bet K Mad A M, hoc eſt BM ad MC. Hoc autem cum in e quoque reftis con- 
tingat, quæ a punctis F, R, V duct intelliguntur, ſequitur rationem figure quadranti 
inſcriptz ad circumſcriptam continuo ad triplam accedere; ut ea demum inter quadran- 
tem ipſum, et quadrati ſegmentum intercedere videator. Quod fi ita res haberet ſeque· 
retur quadratum quod circulo circumſcribitur circuli eſſe ſe{quitertium ; atque ideo ejus 
circumferentiam diametri eſſe triplam ; quod omnino ficri non poteſt. Demonſtravit 
enim Archimedes, cujuſlibet cireuli circumferentiam diametri eſſe triplam, ct adhuc 
parte quadam excedere, que minor quidem eſt ſeptima diargetri-parte, major nero decem 
ſeptuageſimis primis. C . 
que nihil cum circulo ĩpſo commune habet. f 5 | 
Contra autem eſt in polygons, qual Archimedes, pereboly inſcribe. ns fo 

parabola numquam fiat (eſt enim abſurdum) cum illa tamen arcta quadam ſucietate 
conjungitur. Atque id polygonum exprimitur ſerie quadam magnitudinurs, quæ pro- 
portione quadrupla, eademque continua, ſeſe invicem excipiunt. _ Cujus ſferici colligendz 
ratio ea nobis ab Archimede traditur, quz vera germanaque eſt, et totins rci naturam 
explicat. Cum enim nos doceat omnes has magnitudines in unum collectas ſeſquĩtertias 
eſſe maximæ, ſi tertia minime pars iiſdem adjiciatur, neque tamen carum numerum 
definit, facile intelligitur partem hanc tertiam non aliud eſſe, quam parabolæ ſegmenta, 
quz una cum polygono parabolam totam componunt. Itaque fi qua ſeries colligenda fit, 
opus non eſt, ut ea concipiatur infinitis numero terminis conſtare, quod tamen recen- 
tiores præcipiunt; ita ut poſtremus prope ad nihilum redigatur, ideoque negligi poſſit. 
Nam ipſe quoque in ſummam redigendus eſt, et quantitas adhuc quzdam addenda, qua 
reliqua eſt magnitudinis pars, unde ſeries oritur, et dividenda uſque et uſque eſſet. Redit 
autem integrum, ſi quæ pars ablata fuerit, eidem rurſus accedat. Quid quod etiam Re- 
centiores eam ipſam quantitatem ſpecie abjiciunt, revera ſupputant. Nimirum ea in for- 
mula colligendis ſeriebus inſtituta negative ponitur: et quæ quantitas figno negativo notatur, 
ſi notetur poſitivo, evaneſcit. | 

Porro ex his omnibus colligitur eaſdem fere methodos Veteres adhibuiſſe, quibus nunc 
utimur, nift quod eas ſolidioribus fundamentis ſuperſtruxere. Scilicet ſeveriora ejus ztatis 
ingenia nihil tamquam principium admittebant, quod non ſtatim ĩpſo naturæ lumine verum 
elſe appareret. Nunc autem quædam proponuntur, quz adeo obſcura ſunt atque incerta, ut 


qui 
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rect hac tranſmutar; ? | Nonne inßnitus circulus 2que cum ipſe pugnat, atque cum 
infonito finitum Et rel ficri qui poteſt Enes. cujus ca natura cft, ut in orbem redeat ? 
Quz cum ita fant affirmace non. dubitaverim infinitum propria fagnificatione acceptum 
a Geametria omnino rejicicadum cfle, cujus pracipuum ofecium cft magnitudines meti- 


potcit nullo finito numero comprebendendas. Quod & qua magnitudo concipicnda fit 
ultra quodvis iatcrvallum extendi, cam reftius Geometra indefanitam, quam infinitam 
vocaverit. Nam gui aiunt infinitum, de quo in Geometria ſermo eſt. infinitum abſo- 
lute non cfic, ſed relatione tantum, nibil aliud agunt, quam ut infiniti nomine abutan- 
tur, ct quod infiniram non <>, id infinitum eſſe dicant. Cujus definitio hæc una afferri 
poteſt: infinitum id eft, quod nullos habet fines. Quocirca ſi quis confiderare voluerit 
ne cum ulla re fanita las communicet; unde maximi errores ſequerentur. Hoc autem 
guamedo finci , notes T9G5 CONSEEIRNNT Ts Furkionitls, "ET pollqurmme 
acceptum, ct quid inde ſequatur, inquirit. Atque id tanto ingeniz acumine exequitur, 
quanto nemo unquam mortalium de re ſubtiliflima diſputavit : ut quantus is in aliis libris 
cæteros Philoſophos, tantum in hoc ſe ipſum ſuperaſſe videatur. Cæterum cum infinitum 
magnitudine concipi nequeat, ne infinitum quidem parvitate concipies. Scilicet alterum 
majus eſt, quam ut animo recipi poſſit; alterum minus, quam ut retineri. Quamquam 
. = Coomens ilqus crodo Cototbar unites moe per . 
neque uſu carct ſi tempore et loco adhibeatur. | 
Hec aliaque bujuſmodi, quid cnim fingulz percurram ? explicands illi efſent, qui 
novos in Archimedem commentarios conſcribendos ſuſcĩperet. Nulla enim utilior aut 
jucundior comparatio eſſe poteft, quam quz inter Veteres, et Recentiores inftituitur ; 
pPræſertim cum minime invidiofa res fit, quos longa ætas zmulationi exemerit, etiam 
| ſupra verum extollere. Sed ne Ila quidem filentio prætercunda, quz cum ante annos 
bis mille Archimedes propoſucrit, ſuperiore demum ætate ut nova tradita ſunt. Et de 
magnitudinabus quidem colligendis quid ille preceperit ſupra dictum eſt, fi ez propor- 
tione Geometric, caque continua deinceps ponantur. Illud quoque nos docuit, quo- 
invicem conſcquuntur. At hoc facere quicunque noverit plures fuperficies, ac ſolida 
minimo negotio guadrabit. Et ut a Geometricis ad Phyfica tranſcamus, celebris illa 
pokitio de corporum gravitate Archimedi debetur, qua finguntur duo, aut plura gravia 
ad terræ ſupcrfciem agi ſecundum lineas rectæ illi parallelas, quz a communi corundem 
gravitatis centro ad terræ centrum ducitur. Cum enim vera pofitio hæc eſſet, qua Ar- 
chimedes ipſc quandoque utitur, gravia ad terram deprimi ſecundum lincas, quz in ipfius 
terræ 
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terræ centro coeant, altera ills conficta eſt, quo facilius precipes quadem de grevitate 
| 0 -oreaata eruerentur. fd on nk modern, emer 


eee 
intelliget omnes fere ab Archimedis Helice, aut Triſpaſto ductas fuiſſe. Quin etiam kar 
ill a Galikeo excogitata, cujus ope detegitur, ubi lam in aqua demerſeris, num qua muff 
2 pluribus metallis conflata fuerit, et quota cujuſque pars in ca fit, uni Archimedi triba- 
enda eſt. Profedto lancem neſcio quam in hunc uſum ab'Archimede comparatam Priſci- E 
anus deſcribit, aut quicunque Auszor fucrit libelli de ponderibus, et menſuris. Nam 
Vitruvius rem exequitur craffs Minerva ut potius yulgi opinionem, quam verikatem feurus 

eſſe videatur. Verum de his hactenus. 8 
Id quoque oneris alius quiſpiam Archimedis explanatori injunxerit, ut <jtis nomen adver- 
ſus quoſtiarm tueatur, qui illud & non obſcurare, certe perſiringere conati ſunt. Neque 
cnim defucrunt qui quædam cjus ſcripta, firmiflimis licet demonſtrationibus ſubnixs, oppug- 
narent. Sed mihi ca cura inanis videtur, quæ in iis propugnandis impenditur, que ſemet 
vera eſſe certiffimis argumentis cognoveris. Quem enim corum moveant, qui Archimedis 
Circuli Dimenfionem probe aſſecuti fint, quz adverſus lam Joſephus Scaliger impetu ma- 
gis, quam ratione fudit ? Et hac ipſa ab Hadriano Romano, aliſque uſque ad faſtidium 
refatata ſunt. Quoniam vero duo amnino. cum fint demonſtrandi modi, quorum alter 
directus, alter non directus vocatur, Archimedes poſtremo hoc plerumque utitur; idque & 
a pleriſque vitio datum eſt ; pauca quædam de illo dicenda eſſent. Et illi quidem, qui 
priorem modum ſecundo ita preferunt, ut lum certum ac germanum, hunc fallacem ſpu- 
riumque eſſe dicant, non fatis mihi utriuſque naturam perſpexiſſe videntur. Uterque enim 
æque plana ac fimplici via ingreditur, quando alter verum ex vero, alter falſum ex falſo 
colligit. Ea autem veri, falſique natura eſt, ut neutrum ſibi contraria gignat. Enimvero 
vera eſſe, cognito primo, intelliguntur; alter per falſa, quæ falfa eſſe tum demum apparet, 
cum de poſtremo conſtiterit. Id quoque modus directus commodi habet, quod in primo 
vero acquieſcit, unde cætera fluunt; dum falſa omnia non directus percurrit, quæ uni 
alicui vero contraria ſunt. Hæc tamen duo omnino eſſe poſſunt in Geometria, in qua 
magnitudines invicem comparantur. Quæ enim proportio inter duas quaſdam magnitudi- 
nes intercedit, ea fi non fit propoſitæ alicui proportioni æqualis, aut major ipfa erit, aut 
minor. Quorum unum verum cum fit, neceſſe eſt duo reliqua eſſe falſa. Quocirca prior 
ile modus clarior quidem altero, ct expeditior ; non autem certior, aptiorve ad demon- 
ſtrandum judicari debet. Præterea animadvertendum eſt, verum quodcunque dicitur, niſi 
fimplex illud fit, ex pluribus veris componi, quæ ſingula cum veris aliis ejuſdem generis 
cognatione quadam conjunguntur, et ſeſe invicem alterum ex altero manifeſtant. Ex quo 
fit duas omnino eſſe veri inveſtigandi vias, quarum altera verum ipſum ex propriis fibi 
veris aperit, altera de uno vero ex aliis veris fimilibus conjicit. Quare ſi demonſtrandum | 
aliquid fuerit, quod quis priore via invenerit, modo directo; fin autem quod poſteriore, 
non direto commode utetur. Quippe aliud eſt principium a principio recto ordine du- 
cere; aliud de uno principio ex principio alio, quod cum ipſo conveniat, conjecturam 
facere. Ut autem exemplo aliquo manifeſta res fiat, quando Archimedes de circuli area 
quæſivit, quota ea eſſet detexit non tam ex natura ipſius circuli, quam ex natura polygo- 
norum, quz eidem inſcripſit, circumſcripſitque. Itaque cum demonſtrare voluit, quem- 
libet 
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bet cculum zqualem eſſe triangulo rectangulo, cujus unum latus eorum, quæ circa 
reftum angulum fant, circumſerentiæ, alterum radio æquale fuerit, argumentatione utitur, 
eſt, vel idee in pretio haberi debet, quod miros quoſdam ſuppeditat concludendi modos. 
Quis cnim unquam fibi perſuaſiſſet de duobus ſpatiis ' colligi poſſe, alterum altero majus 
futurum, f co minus fucrit ; aut contra futurum- minus, fi codem fuerit majus ? Ego 
qua invicem eſſe contrariis duabus pofitionibus demonſtrarem. Quod non jactantia re- 
fero, fed quis concluficnes hujuſmodi vel apud antiquos Geometras rariſſimæ ſunt ; quas | 
inter ca Euclidis maxime cclebratur, qua de duobus quibuſdam numeris colligit, alterum 
altcrum idco metiri, quod non metiatur. 

Et har quidem obſcurs natura fua obſcuriora etiam fiunt, quod preſſius dicantur : quæ 
tamen alius ſurtaſſe ſuſins explicabit, qui cam curam ſuſcipiet, quam ego libens abjeci, aut 
in tempus alind diftuli. Cum enim duo potiflimum in Graco Auctore præſtanda fint ; 
primum ut emendetur, ktineque reddatur ; deinde vero illuſtretur ; quod prius ordine, id 
etiam tempore eſſe debcbat. Quoniam vero experientia didici quanta vel in facilioribus re- 
bus Typothetarum negligentia fit, veritus ne in difficillima gravius peccarent, præſidium 
ab amicis quzſivi, aq; uncto mihi inter cæteros adjutore Joanne Franciſco Seguierio Nemau- 
Du, Vio in primis docto atque induſtrio. Huic uni potiſſimum referendum eſt, quod ne 
iI quidem neglectz fant, quæ exigua quidem videntur, fed plurimum, ut ipſe ait, typo- 
graphicam artem commendant, chartarum nitor, typorum elegantia, denique optima 
cajuique rei diſpoſitio atque forma. Mira fiquidem eſt Viri ejus folertia; dum maximas 
res minimaſque cadem ferme cura exequitur. Geometricas figuras, et encarpa, quibus 
lbrorum capita fanc{que ornantur, ligno clegantifſime incidit egregius artifex Antonius Be- 
Eins Anconitanus. Cztcrum cditio hæc, qualis demum cunque fit, paucis admodum in 
ktinoque ſermone fideliter exprimere ! Scilicet editor veteris cujuſque ſcriptoris hodie deſ- 
picitur, quantamcunque diligentiam in eo emendando adhibuerit, nifi illum commentariis 
ſubinde Muſtret, ct dimidia faltem fui parte auctum, aliena propriis coacervando, in lucem 
cmittat. Itaque ile mihi judex optandus eſt, qui quod hoc fit, Archimedem pro digni- 
tate edere, ſuo pondere æſtimet, Geometriæ peritus, Græciſque litteris animo, non ore tenus 
cxcrcitus. Hic ſi mihi contingat, laudatorem equidem malim, fed et benevolum accuſa- 
torem admonitoremque æquo animo feram. Czteros non moror, qui ſpecie boni, non bono 
ipſo capiuntur, pluriſque ea faciunt, quæ videntur; quam quæ ſunt. Quorum ego judi- 
cam nec zquum expecto, nec iniquum magnopere reformido. 
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YETIMUS k- gravia ab =qualibus 

longitudinibus ſuſpenſa librari : zqualia 

vero gravia ſuſpenſa ab inzqualibus lon- 
gitudinibus non librari, fed verſus illud propen- 
dere, quod a mayore longitudine ſuſpenditur. 
Si gravibus a quibuſdam longitudinibus ſulpcn- 
ſis, ac libratis, corum alteri aliquid ad c atur, 
ea non amplius librari ; fed verfus illud ptopen- 
dere, cui aliquid adjeftum eſt. Quin etiam pari- 
ter, ſi a gravium altero aliquid auſcratur, ea non 
amplius librari, fed verſus iliud propendere, a 
quo nihil ablatum eſt. qualium, et ſimilium 
figurarum planarum, quz fibi invicem conveni- 
unt, centra quoque gravitatum ſibi invicem 
convenire. Inzqualium vers, et ſimilium figu- 
rarum centra gravitatum ſimiliter poſita eſſe. 
Puncta autem in ſimihbus figuris fimiliter poni 
dicimus, in quibus quoque ad æquales angulos 
rectæ ducuntur, æquales cum reſpondentibus la- 
reribus angulos efficiunt. Si irudines a qui- 
buſdam longitudinibus ſuſſ librentur, cas 
quoque, QUE 1 > ques font, — lon- 


gitudinibus ſuſpenſas librari. Cujuſlibet figure, 
cujus ambirus 2d caſdem partes cavus fit, cen- 


trum gravitatis intra figuram iptam eſſe oportere. 
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centra gravitatum fibi invicem conveniunt. Omnes ſi- 
uidem partes omnibus invicem conveniunt partibus. 
ualium vero et fimilium figurarum centra gravita- 

tum ſimiliter poſita erunt. Intelligantur enim, ut in 
ſubjecta figura, triangula ABT, AEZ inzqualia et 
ſimilia : et centrum gravitatis trianguli quidem ABT 
fit punctum H; trianguli vero AEZ, punctum ©: 
junganturque AH, HB, HT, a e, SE, ©Z. Dico rec- 
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junganturque MK, K.\, 74 Mk, KA, 
AM. Erit ſane trian- : AM. "Ear FA - 
gulum KAR ſimile tri- S goo * 
angulo AEZ. Quoni- H oy * — .* 
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OA ; parallela utique * * 
eſt E Z ipſi K A. Pariter parallela eſt cum MK ipſi A E, 
tum A M ipſi AZ. Propterea triangulum A E Z fimile 
eſt triangulo K AM: ideoque ut AE ad MK, ita fe ha- 
bet EZ ad KA, et AZ ad MA. Ponitur autem prop- 
ter triangulorum ABT, AE Z ſimilitudinem, ut AE ad 
AB, ita ſe habere EZ ad BT, et AZ ad AT. ZEquales 
ſunt Tm rectæ ABT rectis MKA: i 

cum ſingulis conveniunt. Itaque triangulum ABT 
æquale idemque ſimile eſt triangulo K MA: et, quod 
conſequitur, centrum alterius ABT cum alterius MK A 
centro conveniet. Porro cum fibi invicem conveniant 
puncta H, et ©, itemque rectæ ABT, et MKA ; con- 
venient utique ſibi invicem rectæ cum AH, BH, TH, 
tum Me, KO, A0; æqualeſque angulos ad puncta 
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Sint tres magnitudines A, B, T: hanna vera ghee 
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punctum . Conſtat igi- 
tur magnitudinis, quæ ex 
ornnibus magnitudinibus 
componitur,centrum gra- 
vitatis eſſe id punctum, 
quod et earumdem medie centrum gravitatis eſt. 
Hinc autem manifeſtum eſt, ſi quotcunque 
magnitudinum multi tudine imparium centra 
gravitatis in directo fuerint poſita ; ſi quidem 
quæ a media magnitudine quo intervallo diſ- 
tant æqualem gravitatem habuerint, queque 
inter centra rectæ inteyiciuntur æquales fue- 
rint ; magnitudinis, quæ ex omnibus magnitu- 
dinibus componitur, centrum gravitatis fore id 
punctum, quod et 
earum mediæ cen- 
trum gravitatis eſt, 
Sin autem mul. 
titudine pares fue- 
rint magnitudines: 
et centra gravitatis 
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earum in directo fue- 


rint poſita; carum- 


| | | que mediæ, _ que 
n FRG: utrinque a mediis æ- 
duo intervallo dif. 
tant æqualem gravi- 
tatem habuerint ; quæque inter centra rectæ in- 
terjiciuntur, zquales fuerint; magnitudinis, que 
ex omnibus magnitudinibus cpmponitur, cen- 
trum gravitatis fore punctum rectæ ejus medi- 
um, quæ magnitudinum centra gravitatis conjun- 
git; prorſus ut in figura, quæ infra deſcripta eſt. 
| PROP. VI. Tux. 
Commenſurabiles magnitudines ſuſpenſe a 
longitudinibus eamdem cum ipſis rationem re- 
ciprocantibus librantur. | 
Sint commenſurabiles magnitudines A,B, qua- 
rum centra A, B: fit autem longitudo aliqua 
E A: et ut magnitudo A ad magnitudinem B, ita 
ſe habeat longitudo AT ad longitudinem F E. 
Oportet demonſtrare, magnitudinis, quæ ex 
utnſque magnitudinibus A, B componitur, cen- 
trum gravitatis eſſe punctum T. 
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ex omnibus magnitudinibus componitur, cen- 


trum gravitatis eſt punctum r. Igitur * 
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an 4, in pundto I librabuntur, 


| Quinetiam fi magnitudines non commenſu- 
rabiles fuerint, pariter ſuſpenſe a longirudini- 
— — 
„ͤ— 
et longitudines (a quibus ſuſpenduntur) at;EZ. 


Habeat autem magnitudo A B ad magnitudinem 
a camdem 


rationem ,. 
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— I quam longitudo E A ad. 
longitudinem E Z. Di- 
co magnitudinis, quæ 
ex utriſque magnitudi- 
nibus A B, I componi- 
. tur, centrum gravitatis 
— eſſe punctum K. 
Si enim A B, et non librantur, altera quidem 
appoſita ad punctum 2, altera vero ad punctum 
a aut major eſt A B ipſa , quam ut librari poſ- 
ſit, aut non eſt. Sit major AB: et auſeratur ab 
eadem minus exceſſu, quo major eſt ipſa AT, 
quam ut librari poſſit ; ita ut, quæ relinquitur, 
A ipſi commenſurabilis fit. Quoniam igitur 
commenfurabiles ſunt magnitudines A, I, mino- 
remque rationem habet A ad , quam a E ad EZ; 
he ſuſpenſe a longitudinibus A E, E Z non libra- 
buntur, altera quidem appoſita ad punctum 2, 
altera vero ad punctum à. Eadem autem ra- 
tione non librabuntur, etiam fi I ĩpſa A B major 
fuerit, quam ut librari poſſit. 


8 

Aut major eſt AB ipſa T, quam ut librari poſſit, aut 
non eſt. Verba hæc ita intelligenda ſunt, ut magnitudo 
AB non omnino quidem major quam F efle dicatur ; ſed 
ſolum major, quam ut librari poffit. Fieri enim poteſt, 
ut minor magnitudo majore momento Cicatur quam ma- 
jor ; idque propter ſtateræ longitudinem, quæ major 
quod fit, inæqualem proportionem efficiat. Et auſeratur 
ab eadem A B minus exceſſu, quo major eſt ipfa T, quam 
ut librari poſſit; ita ut, quæ relinquitur, A iph I commen- 
ſurabilis fit. Oportet, inquit, auferre ab AB magnitu- 
dinem aliquam B ejuſmodi, ut, quæ relinquitur, A ipſi T 
commenſurabilis fit, et adhuc major ipſa I, quam ut li- 
brari poffit. Hoc autem heri poteſt per ea, quæ in prin- 
cipio decimi libri Elementorum Euclidis, et in tertio 
ſphzricorum Theodoſii tradita ſunt, 


PROP. VIII. Tarox. 

Si ab aliqua magnitudine magnitudo aliqua 
auferatur, que idem ac tota centrum non ha- 
beat ; magnitudinis, quz relinquitur, centrum 
gravitatis eſt: ſi rea producatur, quæ centra 
gravitatum tum totz magnitudinis, tum ejus, 
quæ aufertur, conjungit, ad eaſdem partes, ad 
quas totz magnitudinis centrum eſt ; atque 


* In MS, deeſt, ante "Hrs Kc. Ei; R. titulus, 
Wot deeſt. a deeft, 


* Rivaltus legit, ga. Ti Hide. 


— 


— SS * LIK o — = 
a r 
_ 
= 


> —_— 


d 7 —— 
= 
* K»  -  _ - 


1 — 4A 2 
17 c J 
0 - = N 
2 = » por 
- 9 . — 
— 2 * b 
_ — - = - 
— 1 by 
2 _—_—_— 2 - 
bs _— . * > %# + 
o l l M 
— * — 
> _ _ == —- : 
2 r. 2— —w_— = 7 


— — 
pt —_— PI 2 — — - = 
— — --- — * * *. 

s <0 4 nu E — 

22 
oy 
— 
by 


_— 
_— — —̃ä (— 
9 
3 
— 
. a 


* * 2 =—_ — 


= F A 
2 ——p* © = 


* 
—— 


agg" a 
— 


1 — — o o 
8 3 5 — — 
COW 


_ 


= = 2 , 
* ä 


— 
-— - 
* 

— gy 


— 
- 


- — 


— 7 jn ——— —— << 4 — 


% «© = p 
> 4 wer 
- TE ERAs.9 TY 5 
Jo — 12 — 


ll 


— e n—_—_ cz ce — — 
- 


8. AA Man 


rr 


mus, centra conjungit, pars aliqua, "ps el ut ad 
mo uz inter centra interjicitur, camdem 


rarionem wry am gravitas magnitudinis, 
quæ aufertur, ad | Safin magriiroaſiii, _ 
relinquitur: centrum, inquam, gravitatis eſt 
rectæ ejus, quæ abſciſſa fuerit, terminus. 

Sit magnitudinis alicujus A B centrum gravi- 
tatis punctum : et aufcratur ab A magnitudo 
AA, cujus centrum gravitatis fit punctum E. 
Juncta autem E T, eademque producta, abſcin- 
datur I 2, que ad E eamdem rationem habeat, 
quam magnitudo A a ad end An. 
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Oportet demonſtrare, , AH, en an 
magnitudinis à H cen- . 4 29 2 15 Pa 
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Quoniam igitur magnitudinis quidem A A cen- 
trum gravitatis eſt punctum E, magnitudinis 
vero AH punctum ©; jam magnitudinis, qua 
ex utriſque magnitudinibus A a, AH componitur, 
centrum gravitatis erit in E © ita ſecta, ut ejus 
ſegmenta eamdem cum magnitudinibus ipfis ra- 
tionem reciprocent. Quare punctum F in ſec. 
tione ei, quam diximus, reſpondente non erit. 
Non eſt igitur punctum r centrum gravitatis 
magnitudinis, quæ ex utriſque magnitudinibus 
Aa, aH componitur, hoc eſt ipſius A B. Eſt 
autem; quoniam eſſe ponebatur. Non eſt 1gitur 
punctum & centrum gravitatis magnitudinis A H. 


PRO P. IX. Tuxox. 

Cyujuſlibet parallelogrammi centrum gravi- 
tatis eſt in rea, quæ oppoſita parallelogrammi 
latera in duas æquas partes ſecta conjungit. 

Sit parallelogrammum ABT 4, cujus latera 
AB, TA in duas æquas partes ſecta conjungat 
EZ. Dico parallelogrammi AB ra centrum gra- 
vitatis eſſe in E Z. 

Neque enim ita res habeat; ſed fir, ſi fieri po- 


teſt, punctum ©: ducaturque 1 ipſi AB pa- 
rallela. Quod ſi E B in 
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fi EK K æqualia: ducan- 
turque a punctis, quæ in ſectionibus ſunt, rec- 
tæ ipſi E Z parallelæ. Dividetur utique totum 
parallelogrammum in parallelogramma uni K Z 
æqualia, et ſimilia. Igitur parallelogrammis 
ipſi K Z æqualibus, et ſimilibus ſibi invicem 
convenientibus, centra qu6que gravitatis eorum- 
dem ſibi invicem convenient. Atque erunt mag- 
nitudines quædam parallelogramma æquales 
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ipſi x 7, et multitudine pares, quarum centra 
gravitatis in direfto poſita ſunt. Adhuc vero 
æquales ſunt cum ipſarum medi: tum ccteræ 
omnes, quæ utrinque a media quο intervallo 
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Manifeſtum eſt igitur parallelogrammi ABTA 
centrum gravitatis eſſe in recta EZ. | 
PRO P. X. Tat on. 
Cujullibet parallelogrammi centrum gravitatis 
eſt id punctum, in quo diametri concurrunt. 
Sit parallelogrammum ABTA; et n co EE. 
qu latera AB, TA; nemque K A, que latera 
AT, 3a in duas æquas partes ſecet. Itaque pa- 
rallelogrammi AB TA centrum gravitatis eſt in 
EZ. Hoc enim demonſtratum eſt. Eadem au- 
tem ratione eſt etiam in K A. Punctum ĩgitur © 


Ys 4 centrum gravitatis eſt. 
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uid ——, Proponcbatur. 


Licet autem hoc idem aliter demonſtrare. Sit 
parallelogrammum A B Ta, cujus diameter AB. 
Triangula igitur A B A, BAT æqualia, et fimilia 
ſibi invicem ſunt. Quare hiſce triangulis fibi 
invicem convenientibus, centra quoque gravita- 
tis corumdem fibi invicem convenient. Sit tri- 
anguli ABA centrum gravitatis punctum E. 
. | Secetur autem in duas 


nude d Jixa « AB 
xara r ©, S ene. Lofl 
4 E © xai exCciCarodu, 
«a4 ume a zZ 


* 


ts. Aft. 81 


— æquas partes AB in 
| puncto 83 junctaque 
| E ©, eademque produc- 
| ta, ſumatur Z@ ipſi 

* — | © E æqualis. Itaque 
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convepiente triangulo 
AB à cum triangulo BAT ; et lateribus AB cum 
AT, et A A cum BT, convenict recta E cum 
recta z ©, punctumque E cum puncto z. Con- 
venit autem etiam cum centro gravitatis trian- 
guli BAT. Quoniam igitur centrum gravitatis 
trianguli quidem A B A eſt punctum E, trianguli 
vero ABT punctum 2; conſtat magnitudinis, 
quæ ex utriſque triangults componitur, cen- 
trum gravitatis eſſe punctum medium rectæ E Zz; 
quod quidem eſt punftum ©. 


. 
Si duo triangula ſimilia ſibi invicem fuerint, 
et in his puncta ſimiliter poſita: horum autem 


irw A B ri den irrl, in MS. iwa A B v aa AB &AB AT rpymim 
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Pager 8 * 


gravitatis fit; alte- 
rum quoque punc- 


Sint duo triangula ABT, AEZ: et ut Ar ad 
AZ, ita ſe habeat cum A B ad AF, tum BT ad 
E Z. Sint autem in iis, quæ diximus, triangulis 
puncta ©, N fimiliter poſita, quorum alterum © 
centrum gravitatis fit trianguli ABT. Dico 
punctum quoque N centrum gravitatis eſſe tri- 
anguli A EZ. 

Neque enim punctum N; fed, fi fieri poteſt, 
punctum aliud H centrum gravitatis fit trianguli 
a Z: junganturque rectæ © A, ©B,0T, AN, 
EN, ZN, AH, EH, ZH. Quoniam igitur ſimile 
eſt rriangulum ABT triangulo AE Zz, eorumque 
centra gravitatum ſunt puncta ©, H: ſimilium 
vero figurarum centra gravitatum ſimiliter poſita 
ſunt, ta ut zquales cum reſpondentibus lateri- 
bus fingulos fingulis angulos efficiant ; ideo æ- 
quali cf angulus Ha E angulo © AB. Æqualis 
eſt autem angulus © AB angulo EAN; eo quod 
puncta &, N fimiliter poſita funt. ZEqualis eſt 
i gitur etiam angulus E A H angulo E AN, major 
minori. Quod ſierĩ non poteſt. Non igitur non 
eſt punctum N centrum gravitatis trĩanguli A EZ. 
Eſt igitur punctum N centrum gravitatis, quod 
diximus. 


PROP. XII. Taxox. 
Si duo triangula fimilia fibi. invicem fue- 


rint ; alterius autem trianguli centrum gravi 


tatis fit in recta, quæ ab aliquo angulo ad me- 
diam dam ducitur, alterius quoque trianguli 
centrum gravitatis crit in recta, quæ ſimiliter 
duciur. 

Sint duo triangula 4 BT, AE Zz: et ut AT ad 
AZ, na ſe habeat cum AB ad A E, tum BT ad 
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Secetur A Z in duas æquas partes in puncto 
M: et jungatur EM. Deinde fiat, ut BH ad 3 0, 
ita M E ad E N: et jungantur A, G, aN, NZ. 


Et quoniam ipſius quidem Ta dimidia eſt A H, 


ipſius vero 4 Z dimidia AM; ideoutBAad EA, 
ita ſe habet AH ad AM: quæque latera circa 
æquales angulos ſunt, ea proportionalia ſunt. 
Aqualis eſt igitur angulus AH B angulo A ME: 
et ut A Had AM, ita ſe habet BHad EM. Ut 
autem B H ad B; , ita ſe habet ME ad EN. Igi- 
tur etiam, ex æqua proportione, ut AB ad AE, 


ita ſe habet ; ad EN: quæque latera circa 


quales angulos ſunt, ea proportionalia ſunt. 
Quod cum ita fit æqualis eſt angulus BA © an- 
gulo EAN. Quare reliquus etiam angulus @ AT 
æqualis eſt angulo NA Zz. Eadem ratione æqua- 
lis eſt angulus quidem BT © angulo E Z N, an- 
gulus vero f H angulo NZ M. Demonſtratus 
autem eſt etiam angulus A B@ æqualis eſſe an- 
gulo AEM. Quare reliquus etiam angulus © BT 
æqualis eſt angulo N EZ. Omnino autem hac 
ratione puncta ©, N ad reſpondentia latera ſimi- 
liter poſita ſunt, æqualeſque angulos efficiunt. 
Quoniam igitur puncta ©, N ſimiliter poſita ſunt, 
punctumque © centrum eſt gravitatis trianguli 
ABT, ideo punctum quoque N centrum gravita- 
tis eſt trianguli A E Z. 


PROP. XIII. Tarox. 
Cujuſlibet trianguli centrum gravitatis eſt in 
recta, quæ ab ejus angulo ad mediam baſim 
ducitur. | 
Sit triangulum ABT, et in eo A A ad mediam 
baſim BT ducta. Oportet demonſtrare, in A A 
centrum gravitatis eſſe trianguli ABT. 
Neque enim ita res habeat; ſed fir, fi fieri po- 
teſt, punctum : ducaturque per id punctum 
1 ipſi BT parallela. Quod fi AT in duas æquas 


partes continuo ſecetur, relinquetur aliquando 


ſegmentum minus quam 81. Itaque ſecetur 
utraque BA, AT in æqualia ſegmenta: et du- 
cantur per ſectiones rectæ ipſi A A parallelæ: 
junganturque EZ, HK, AM; quæ quidem ipſi 
BT parallelz erunt. Ac parallelogrammi qui- 
dem MN centrum gravitatis eſt in TE; paral- 
lelogrammi vero K E, in TT; denique paral- 
lelogrammi ZO, in TA, Igitur magnitudinis, 
quæ ex omnibus componitur, centrum gra- 
vitatis eſt in recta Za. Hoc autem fit punc- 


tum P: et jungantur P ©, eademque producta, 


ducatur T & ipfi A A parallela. Itaque tri- 
angulum AAT ad omnia triangula, quæ ipſi 
AAT ſimilia ab A M, M K, K z, 2 r deſcribuntur, 
eam habet rationem, quam TA ad A M; eo quod 
ipſæ A M, Mk, K Zz, z T æquales fibi invicem 
ſunt. Quoniam vero etiam triangulum AA E 
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12 A R C H 1 
ad omnia triangula, quæ eidem ſimilia ab A A, 
AH, H E, EI deſcribuntur, eam habet rationem, 
quam ; A ad A A; ideo triangulum ABT ad © 
omnia, quz diximus, triangula eam rationem 
habet, quam TA ad AM. Habet autem IA ad 
AM majorem rationem, quam o ad P ©. Ra- 
tio enim ipfius FA ad AM eadem eſt, quæ to- 
d @P ad FH; eo quod triangula ſimilia ſunt. 
Habet igitur etiam triangulum ABT ad ea, quæ 
. exten, Gain Oh 
ad PS. Quare, etiam dividendo, parallelogram- 
ma MN, K E, 2 o ad reliqua triangula majorem 
rationem habent, quam $@ad r. Quæ igitur 
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fertur, centrum gravitatis eſt punctum p; ideo 
magnĩtudinis, quæ relinquitur, quæque ex re- 
Equis trĩangulis componitur, centrum gravitatis 
eſt in rea ? % producta, abſciſſaque, quæ ad 
© P cam rationem habeat, quam magnitudo, 
quæ aufertur, ad magnitudinem quæ relinqui- 
tur. Punctum igitur x centrum gravitatis eſt 


magnitudinis, quæ ex reliquis triangulis com- 


Ponitur Quod fiert non poteſt. Duca enim 
in — per punctum x recta ipſi A A parallela, 
triangula omnia ad eamdem partem ſunt; hoc 


eſt ad alterutram. Conſtat igitur, quod propo- 
nebatur. | 
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Jurgamturque EZ, HK, AM; quæ quidem ipſi BT 
paraNelz erunt. Quoniam enim æqualis eſt cum BO 
iph Fr, tum AB ph AT; ut AB ad OB, ita fe habebit 
AT ad FT: etdividendo, ut A O ad OB, ita AF ad FT. 
Ut autem AO ad OB, ita ſe habet AE ad EB: parallela 
enim et E O ipſi AA: et ut Ax ad YI, ita AZ ad z T. 
Ut igitur AE ad EB, ita etiam fe habet AZ ad Z T. 
Parallela igitur eſt E Z ipſi BI. Idem de aliis quoque 
d&cmonſtrabitur. Itaque triangulum A AT ad omnia tri- 
angulz, quz iph AAT fimilia ab AM, MK, K Z, Z T 
deſcrĩbuntur, eam habet rationem, quam TA ad AM; 
co quod ex rectæ æquales ſibi invicem ſunt. Quoniam 
enim triangula AAT, AEM fimilia ſunt, rationem in- 
vicem habent ejus duplam, quam AT habet ad AM. Et 
quonizm nunc ponitur, AT quadruplam efle ĩpſius AM; 
wiangulum A AT rationem habet ad triangulum quidem 


chi pueyi Fees Nr v Hag To Þ cage 
700 age Dum feri dus TH cim d vc. gr. 
pier mefui r Tpryevwy ir rger rd Hu £51 e Tas 
"PO was ixinFuras, x amia{2uras, To- 

Ti Tay © P reh ix Tov Acyey, or exe Th 
a Paper wiyches mill To Ne Toe apa X Tajpacy 
xtyTpoy 654 T8 PBapics rd owynapers pryidis we T 
DLAI C59 ddl n. Tas yep dic red x 
Icing mga Tav AA dyopties WY TW mid in 
raum mie ern ruricu eri Narr fin. Ames 
ert.. . 


. 


Kei k t α EZ, HK, AM. Eatrru 5 
© ru ug Tay BT. Ema Þ ton ich + BO Hr, 
224 AB 73 AT” tra 6s + AB e OB, 5 AT wp 
FI" 3 Snabrri, dc; AO g OB, 5 AY aps FT. 


A dg wir AO pes OB, ; AE Sg E B- 5 5 FO 


ag Tw AA tir dg N D AY er, 5 AZ ge- 
Z T. Kei os da 5 AE apes EB, 5 AZ g Z T. 
ahnte fo ty 284 + EZ BT. Oui && ery S- 
Tau u%, ai Nn To N AAT Tetywror wor adrre T4 
Tplyw1e Y ano Tar AM, Mk, kK Zz, Z T de- 
Niva, 24 Tr A 2 I, rere wee T AY, oy 1 6 « TA 
Tori AM, I 7d ies lun ra tlas. Eu Y 
und, tos 74 AAT, AEM Tei yore, 995 dl dra 


gore 1 © et, vg » AT wy AM. Eat & ry 
vr à AT Tis AM TrTgsTMaTian, To AAT Tei- 


35722 ras TA rem AM Aale Aoyos dig a © P Tori 7% 76 wv 3, To A BT g rely rer Ta tir perigore Mayen, Tg 


AP x PO. "Nr: — Narri. MS. pro veòs ſemper habet dort ice Tore. & 


- ragen. 0. * i EZH, KA. 


Ti EX 09TWS To n. 
P Tic ra BT. q HOY] * Te% Terra. 


. 
i 
Y 
E 
- 
* 
3 \ 
== 
.— 
-- 
4 
Y . 
F \ 
A 
1 


i 
U 


u 1 8 
r i 2 L 2 » 
rr 
wy de 


— 


e 
o I by 


E 


RR 
iin * 1 * 4 ; 
** — 


iy IS Py 
„ 57112 UE 


e „ ir jar 
— —— WE, ET ada 
* 31 Aab. oe Aar 

2 2 lz. zr 
Deere ne 
view 5 TA AM. nn 2 — 
5222 „ . n 
TA war; AM pts er Toes, bv < OP anni PO. 
O ar Aue Th Tas ®P 
ow; FI. E: oe nicer infiuyirer ris PO, I A, » 
„ r br or er 
PHIL 5 IA ms AQ ra Thee AN, » TA 
ey AM. Ka = age 5 DA whe AM, 6 SP were PI, 
HAS pic PIT prin gee alan, regs © Þ ger PO, 
Kai 5 TDA” Soy vp AL, weifire nbyer boxes, baey 5 © P 
—_— o „ r K 
nnen 
ay in bn” inning rs 72 i, Su N da 
3 n 
„ . raw Aen. 4 


AAAQE TO ATTO. 


" > 


D rgyaeer 5 ABIY xal Gx9w & AA on) | 


ie, ras BT. Aryw or: ex) Tas AA T9 X37 poy 


65% 75 Papas re 
* . ne 5 n. 


Sura «i 4 A0,08, 00, x91 4 EA, ZE n 
pious Tas BA, AT" xa: wages Tay AG ada 
«i EE, ZA* xa ergargywrar us KA, AA, AK, 
AS, MN. Eu in 79 ABT Tprywvey TW 
AZT rays, & 7 * 


pear Gquis Tax BA Ts 
Za „ 74 ABD 


1 * * Bags 
* © capan Ear 
git 65s 7 A r . 0 
«s an e Ta” ©, A 
rr 
vr deln, wer: ras 
e . * 
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AEM camdem, quam xvi. ad 1: ad omnia vero tris 
angula, quz ab AM, MK, KZ, ZT defcribuntur, cam- 
dem quam xvi ad iv. Itaque ut triangulum AAT 24 
triangula, que ip AAT funilia ab AM, ME, KZ. z 
deſcribuntur, ita ſe habent eadem hc triangula ad tri- 
angulum AEM; hoc eſt TA ad AM. Similia enim cum 
fint, ſuper ĩiſdem baſibus confſtituuntur : = 
qualia et ſe invicem ut baſes. au- 
tem TA ad AM majorem rationem, quam P. ad P ©. 
Ratio enim ipfius TA ad AM cadem eſt qua iplius © P 
ad PII. Si enim intelligantur PS, TA produttz eſſe, 
ſibique invicem concurrere ; ſe habedit utique, propter 
parallelas, wt G ad PI, ita Ta ad AQ. Ut 4uterh 
ra ad AN, ita ſe habet TA ad AM. Igitur ut TA ad 
AM, ita etiam fe habet ®P ad PIT. Habet autem f 
ad PIT majorem rationem, quam P ad PS. Habet 
igitur etiam TA ad AM majorem rationem, quam & P 
ad PO. Quod fieri non poteſt. Dutta enim in plano 
per punctum X recta iph A A parallela, centra omnia ad 
eandem partem erunt ; hoc eſt ad altcrutram. Propen- 
dent utique omnes magnitudines verſus cam partem, ne- 
que invicem librabuntur : quod non ponitur. Ponitur 
rene tri- 
angulum vero, punctum X. 


ALITER HOC IDEM. 


Sit triangulum ABT : ducaturque AA ad me- 
diam BT. Dico in AA centrum gravitatis eſſe 
trianguli ABT. 

Neque enim ita res habeat, ſed fir, fi fieri 
poteſt, punctum &: et jungantur A ©, © B, or, 
itemque EA, ZE ad medias BA, AT. Por- 
ro ducantur EK, Z A ipſi A@ parallelæ: jun- 
ganturque K A, A a, Ak, ae, MN. Et quoni- 
am ſimile eſt triangulum ABT triangulo à 2 r, 


A (co quod BA ipſi Za 


eſt parallela;) ac trianguli 
ABT centrum eſt gravi- 
tatis punctum ©; ideo 
etiam trianguli Z AT cen- 
trum gravitatis eſt punc- 
tum A, Punta enim ©, A 
in utroque triangulo ſi- 
militer poſita ſunt ; quod 
quidem maniſfeſtum cſt, 
Eadem autem ratione tri- 
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paRaes. Kay end xray Ae. Deu ages . N autem fuit A ©. 


BA wer: AT, 4 KN n ray NA. Act 


EJ. . R. 


aca deeſt. 


T angul E Ba centrum gra- 
vitatis eſt punctum k. Quare magnitudinis, 
quæ ex utriſque triangulis E BA, Z AT compo- 
nitur, centrum gravitatis eſt in re&a media 
4 quoniam triangula EBA, z ar æqualia 
ſunt: punctum autem ipſius K A medium eſt 
N. "Vo enim BE ad EA, ita ſe habet B k 
ad & K: ut vero IZ ad 2 4, ita TA ad AO. 
Quod cum ita fit, BT ipfi K A parallela eſt. 
Ut igitur BA ad ar, 
ſe habet K N ad NA. Quare magnitudinis, 


* 7Þ br vag * r Kk ex MS. 


Y AA. 
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ä que eidem fimilie ab A A, 
AH, H E, E B deſcribuntur, eam habet rationem, 
quam ; A ad A A; ideo triangulum aT ad 
habet, quam TA ad AM. Haber autem TA 2d 
AM majorem rationem, quam SP ad PS. R- 
tio enim ipſius A ad AM eadem eſt, quz to- 
tius o ad PH; eo quod triangula familia ſunt. 
Habet igitur etiam triangulum A BT ad ca, quz 
diximus, triangula majorem rationem, quam or 
ad PO. Quare, etiam dividendo, parallclogram- 
ma MN, K E, 2 O ad reliqua triangula majorem 
rationem habent, quam s ad © F. Quz igitur 


r 
dem fiat rectæ x © 


7 


enk RE. EA 
e s ee re ade ix Moyes, 
=” 4 BA w AA T9 aps ABT = wort 
w A TA mii AM. AAA TA won AM, 
patome Moyes tx Ti 4 0P wor; PO. 'O© yas 
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rer v - 
ad P. Et quo- ret Ay & X © Te- 
niam magnitudo 7: OP. Ex & 
aliqua eſt ABT, cu- | £51 © 73 u T3 
wie, — 7. 2 3 to — 
aufertur autem ab 2 n 
eadem magnitu- | 79 © n,. 
do, quæ ex paral- ET AUNTY yur 

lelogrammis M N, Z | ve ouyneuercy . F 
K E, Z © compo- * MN, K E. Zz O, 
nitur; ac magni- | | .- 
tudinis, quæ au- 1 6 1 + , 3, 654 A 


fertur, centrum gravitatis eſt punctum Þ ; ideo 

magnitudinis, quæ relinquitur, quæaque ex re- 
liquis triangulis componiĩtur, centrum gravitatis 
eſt in recta P © producta, abſciſſaque, quz ad 
© P cam rationem habeat, quam magnitudo, 
quæ aufertur, ad magnitudinem qua relinqui- 
tur. Punctum igitur x centrum gravitatis cft 
magnitudinis, quæ ex reliquis triangulis com- 
ponitur. Quod fieri non poteſt. Ducta enim 
in plano per punctum x recta ipſi A 4 parallela, 
triangula omnia ad eamdem partem ſunt; hoc 


eſt ad alterutram. Conſtat igitur, quod propo- 
nebatur. 


1 


Junganturque E Z, HK, AM; quz quidem iph BT 
parallelæ erunt. Quoniam enim æqualis eſt cum BO 
ipſi v T, tum AB ipſi AT; ut AB ad OB, ita fe habebit 
AT ad vr: et dividendo, ut AO ad OB, ita AF ad ET. 
Ut autem AO ad OB, ita ſe habet AE ad EB: parallet 
enim et EOiph AA: et ut A T ad YI, ita AZ adZT. 
Ut igitur AE ad E B, ita etiam fe habet A Z 2 ZT. 
Parallela igitur eſt E Z ipſi BT. Idem de aliis quooue 
demonſtrabitur. Itaque triangulum AAT ad mmm - 
angula, quæ ipſi AAT ſimilia ab AM, MX, K Z. Z T 
deſcribuntur, eam habet rationem, quam TA ad AM; 
eo quod ez rectæ æquales ſibi invicem funt. Quorizm 
enim triangula A AT, AEM fimilia ſunt, rationem in- 
vicem habent ejus duplam, quam AT habet ad AM. Er 
quoniam nunc ponitur, AT quadruplam eſſe ipſius A M ; 
triangulum A AT rationem habet ad triangulum quizem 
A O P Tor: PO. Nee ANurri. 
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ATM camdem, quam xvi. ad 1: ad omnia vero tris 
angula, quz AM. MI. KZ. ZT deferibuntur, cam- 
dem. quam xvi ad iv. Itaque ut triangulum AAT ad 
triangula, quz iph AAT fanika ab AM, ME, KZ, zr 
deſcribuntur, ita ſe habent cadem bac triangula 2d tri- 
angulum AEM; hoc cf TA ad AM. Similia enim cum 

nſdem bafibus conftituuntur : = 

et ſe invicem habent ut baſes. zu- 
Rs Ce — —— 
Ratio enim ipfrus TA ad AM cadem ef quz ipfius $P 
ad PIL Si cnim intelligantur PS, TA product eſſe, 
fibique invicem concurrere ; ſe habedi: utique, propter 
parallelas, ut SP ad PIL ita TA ad AQ. Ut aur 
TA ad A, ita fe habet TA ad AM. Igitur ut TA ad 
AM, ita ctiam © bet SP ad PIL Habet autem $P 
ad PI majorem rationem, quam SP ad PS. Habet 
igitur etiam TA ad AM majorem rationem, quam SP 
ad PO. Quod fieri non poteſt. Dutta enim in plano 


per punctum X recta iph A A parallels, centra ommia ad 


candem partem erunt; hoc eſt ad alterutram. Propen- 
que invicem librabuntur : quod non ponitur. Ponitur 
enim paralielogrammorum centrum eſſe punttum P, u- 
angulum vero, punctum X. 


ALITER HOC IDEM. 

Sit triangulum ABT : ducaturque A à ad me- 
diam BT. Dico in AA centrum gravitatis eſſe 
trianguli ABT. 

Neque enim ita res habeat, fed fir, ſi fieri 
poteſt, punctum &: et jungantur à 0, 6 B, or, 
itemque EA, Z E ad medias BA, AT. Por- 
ro ducantur EX, Z A ipſi à 0 parallelæ: jun- 
ganturque K A, A a, Ak, a e, MN. Et quoni- 
am ſimile eſt triangulum AB r triangulo A 2 r, 


A (co quod BA iph Z a 


eſt parallela;) ac trianguli 
ABT centrum eſt gravi- 
tatis punctum © ; ideo 

.. — 
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T anguli E Ba centrum gra- 
vitatis eſt punctum k. Quare magnitudinis, 
quæ ex utriſque triangulis E BA, Z ar compo- 
nitur, centrum gravitatis eſt in re&a media 
K A; quoniam triangula E Ba, Zar æqualia 
unt: punctum autem ipſius K A medium eſt 
N. Ut enim BE ad E A, ita fe habet Bx 
ad & K: ut vero IZ ad 2 A, ita Ta ad AQ. 


Quod cum ita fir, BT iph K A parallela eſt. 
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13 
golf AHA centrum gravitatis in E H. Igitur re- 
liqui ctiam trapezii AB Ta centrum gravitatis 
crit in EZ. Jungatur 3a, cademque ſecta in 
tes 2quas partes in punctis K, ©; ducantur per 
hac punita ip Ir parallele Au, NKT; 
Jjangturqde AZ, BE, OZ. Iraque trianguli 
Ar centrum gravitatis erit in © M ; quoniam 
© B tertia pars eſt ipfius B A, duftaque fuit per 
punctum & baſi parallela M- G. Eft autem tri- 
anguli A BT centrum gravitatis etiam in AZ. 
Quare punctum Z centrum gravitatis eſt ejus, 
tione punctum O centrum gravitatis trianguli 
ABA. Quare magnitudinis, qua ex utriſque 
tnangulis A B A, B A I componitur, quæ quidem 
trapezium eſt, centrum gravitatis eſt in rea 
OZ. Eft autem trapezii, quod diximus, cen- 
trum gravitatis etiam in EZ. Quare trapezii 
ABTA centrum gravitatis eſt punctum n. Itaque 
tnangulum BTA ad triangulum A B A eam rati- 
onem habuerit, quam ON ad nE. Sed ut tri- 
angulum quidem B AT ad triangulum A B A, ita 
ſe habet BT ad AA: ut vero ON ad Nx, ita 
Had nz. Igitur etiam ut BT ad Aa, ita ſe ha- 
bet FN ad NE. Quare etiam ut duz BT, una 
cum AA, ad duas A A, una cum BT, ita ſe ha- 
bent duz n, una cum , ad duas Nr, una 
cum IP. Sed duz quidem PN, una cum I Z, 
utraque eſt EPN, hoc eſt NE. Duæ vero n E, 
una cum nr, utraque eſt POE, hoc eſt Iz. 
Demonſtrata ſunt igitur, quz proponebantur. 


n 


Si enim rectas A H, Z EH, BAH produxeris, con- 
ſtat eas in codem puncto concurrere. Productis enim 
BA H, Z E H, iſdemque in puncto H invicem concur- 
rentibus, ipſa quoque TA fi producatur, in eodem 
puncto concurret. Se habet utique ut BH ad HA, ita 
ZH ad HE, et BZ ad AE et ZT ad EA; et, quod 
conſequitur, TH ad HA. Itaque trianguli ABT cen- 
trum gravitatis crit in OM; quoniam OB tertia pars 
ef ipſius BA. 

Sit triangulum ABT: et jungantur ab ejus angulis 
ad puncta, quz latera in duas æquas partes ſecant, AE, BZ, 

TA. Centrum igitur gravitatis tri- 
anguli ABT eſt punctum H. Porro 


am vero rectæ AA, BA, BE, ET, 
TZ, Z A zquales invicem ſunt, æ- 
qualia erunt et triangula, quorum 
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ARCHIMEDES DOSITHEO 8A. 


UM audifſem Cononem deceſſiſſe, qui 
amicorum unus adhuc mihi ſupererat, 


teque eo familiariter uſum, peritumque 
eſſe Geometriæ, dolui ſane morte viri amici, et 


in mathematicis diſciplinis plane admirabilis. 


Ad te autem mittere conſtitui, ut ad illum an- 


tea mittere conſueveram, unum ex Geometricis 
theorematibus, quod nemo adhuc cum attigerit, 
nunc ego demum contemplatus ſum: mechani- 
cis illud quidem primum rationibus inventum, 
deinde vero etiam geometricis demonſtratum. 
Eorum ſane, qui ante nos geometriam excolue- 
runt, quidam tradere aggreſſi ſunt, qui fieri 
poſlit, ut dato five circulo, five circuli ſegmen- 
to æquale rectilineum ſpatium inveniatur. De- 
inde vero ſpatium quadrare conati ſunt, quod 
ſub totius coni ſectione, rectaque linea contine- 
tur, ſumentes ſibi lemmata non facile conce- 
denda: quapropter illi a plurimis, ut qui hæc 
minime aſſecuti eſſent, reprehenſi ſunt. Nemo 
autem adhuc repertus, quod ego ſciam, qui 
ſegmentum quadrare conatus fit, quod ſub recta 
linea, et rectanguli coni ſeftione continetur ; 
quod nunc quidem confe&tum a nobis eſt. Et- 
enim demonſtratur, quodlibet ſegmentum, quod 
ſub recta linea, et rectanguli coni ſectione con- 
tinetur, ſeſquitertium eſſe trianguli, quod eam- 
dem ac ſegmentum baſim habeat, eamdemque 


® $600 


* E 


18 & 0 


altitudinem ; ſumpto ad id demonſtrandum hoc 


lemmate: inzqualium ſpatiorum id quo majus 
exceuit minus, ſibimetipſi aliqugtics additum 
fiexi poſſe, ut propoſium quodlibet,  definitum- 
que ſpatium excedat. Uſi autem ſunt eodem 
hoc lemmate etiam geometræ, qui ante nos 
floruerunt. Quippe 
plam ſuarum diametrorum inter ſe invicem ra- 
tionem habere ; ſphæras autem triplam : am- 
plius vero, quamlibet pyramidem partem eſſe 
tertiam priſmatis, quod eamdem ac pyramis 
baſim habeat, eamdemque altitudinem; item- 
que quemlibet conum partem eſſe tertiam cy- 
lindri, qui eamdem ac conus bafim habeat, et 
altitudinem eamdem; hæc, inquam, omnia de- 
monſtraturi propoſito lemmati innifi ſunt. Con- 
tigit autem, ut unicuique horum, que dixi- 
mus, theorematum non minor quam us, quæ 
ſine hoc lemmate demonſtrata ſunt, fides adhi- 
bita fit ; pari fide nuper iis, quæ a nobis edita 
ſunt, conciliata. Itaque cum ejus theorematis 
demonſtrationes conſcripſerim, eas ad te mitto : 
ac primum quidem, quomodo mechanicis illud 
rationibus inventum fit ; deinde vero quomodo 
etiam geometricis demonſtratum. Præmittun- 
tur autem et Conica Elementa, quæ ad illud 
demonſtrandum ſunt neceſſaria. Vale. 


PROP. I. Turo. 
tio fit ABT, et fit rea 
quidem BA diametro pa- 
rallela, vel ipſa diameter, | 
recta vero AAT parallela | 
rectæ illi, quæ coni ſec- 
tionem in puncto B con- 
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AT ſibi invicem zquales. Quod fi AA ipſi ar a AA, AT ich Karimna AA re AT, u- 
æqualis fit, parallela erit AT rectæ illi, quz e ierhrra a Ar. % & m B i- 


coni ſectionem in puncto B contingit. 


| E 
PROP. II. Tazor.- 

Si rectanguli coni ſec- 
tio fit ABT, et fit recta 
quidem B A diametro pa- 
rallela, vel ipſa diameter, 
recta vero AA parallela 
rectæ illi, quæ coni ſec- 
tionem in puncto B con- 
tingit, contingatque rec- 
ta TE con ſectionem in 
puncto r: erunt rectæ AB, 
B E ſibi invicem æquales. 
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PROP. III. Taxon. 

Si rectanguli coni ſectio fit ABT, et fit recta 

— ITS HT 7 ducan- 

rurque rectæ quzdam AA, 


B 

g % N , — EZ rectæ illi parallelæ, 
I Al = phy wt = qu cont ſectionem in 
rr puncto B contingit : ut 
& 3a nd, mri Tay BZ, BA ad BZ longitudine, 
rer da- & AA mri 2 ita ſe habebit Aa ad EZ 
ray EZ. | | poteſtate. : ; 
& ras \ Hc autem in Coni- 

i Tois Kang Crüe. A 2 1 1 

nroTAZ IAT 0. PROP. IV. Tos. 
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Sit ſegmentum, quod ſub recta linea, et 
rectanguli con ſectione continetur, ABT. Du- 
catur autem a media AT recta BA diametro pa- 
rallela, vel ipſa diameter ; junctaque recta BT 

producatur. Quod fi rec- 
ta quzdam alia ducatur 
2e ipũ BA parallela, quz 


xa} TB. C rw _ | do IB ſecet: 3 
Ta Mayer @ ZO Tori Tay H bebit rationem Z © ad 
H, d a AA mri Tay AZ. mus | H, quam AA ad AZ. 
Ax tyas "dic rev H | Ducatur enim per punc- 
a e Tay AT A KH. E- tum H, KH ipſi AT paral- 
guy de ws & BA Tori Tay — 2 \ 1 Ut igitur BA ad 
BK duet, Bros & AT mri | longitudine, ita ſe ha- 
Tay KH durdyues. 'ATodi- er LH Poceſtate. 
* ya _ "—_— eſt. Ut igitur BT ad 
8 — BI longitudine, ita ar 
BI AAN, &7ws & AT mri N ad AZ poteſtate: æqua- 
Tay AZ durdta . cui 3 les funt enim AZ, KH: 
tow d AZ, KH - xa dia ideoque, ut longitudine 
Toro, ts & BT Tori Tay = © BF ad BI, ita poteſtate 
BI AA, Fru & BT vn Tay BO Snape. A- BT ad BO. Proportionales igitur ſunt rec- 


Nye apa, ig aj BT, BO, BI CO "Are my 
auny ixa Xigav @ BT Ton Tay BO, % à Te Tori 
Tay OI. "Env apa ws & TA Tori Tay AZ, Eros & 
©Z n ray H. Ta J AT ire tow @ AA. Ar- 
Aov &v, ors dy auney ive Aoyev & AA Ton Tay AZ, 
ed Z Ton Tay OH. 
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= reg deck. 


tz BT, B9, BI. Quare camdem habet ratio- 
nem BT ad Be, quam re ad el. Ut igi- 
tur TA ad AZ, ia fc habet z ad H. 
Equalis eſt autem AA ipſi AT. Conſtat igi- 
tur eamdem habere rationem AA ad AZ, quam 
2 ad OH. 
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Sit ſegmentum, quod fub recta linea, et 
reftanguli coni ſectione continerur, ABT: et 
ducatur a puncto A diametro parallela recta 
Z A, et a puncto T rea Z, quæ coni ſectionem 
in puncto I contingat. Quod fi recta quædam 
ducatur in triangulo Z AT ipſi AZ parallela, quæ 
ducta eſt recta a rectanguli cor ſectione, refta 
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bet rationem AA ad AT, quam 


| AB ad BE. Siquidem igitur quæ 
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veto AD ab ea, que ducta eſt, ſecundum eamdem 
rationem ſecabitur: quod autem ſegmentum 
ipſus AT ad punctum A eſt; id ſegments ductæ 
rectæ, quod item eſt ad punctum A, propor- 


_ tione reſpondebit. 


Ducatur enim recta quadam AE ipſi AZ paralle- 


. la; et primo ſecet ipſam AT in duas æquas partes. 


Quoniam igitur rectanguli com #2 
ſectio eſt ABT, duftaque eſt BA di- 
ametro parallela, aæqualeſque AA, 
ar fibi inv icem ſunt; parallela erit 
AF rectæ illi, que rectanguli coni | 
ſectionem in puncto B contingit. 
Rurſus quoniam AE parallela eſt 
diametro, ductaque eſt a puncto | 

r TE, quæ rectanguli coni ſecs | 
tionem in puncto I contingit, ip- 
ſa autem Ar rectæ illi parallela 
eſt quæ ſectionem eamdem con- 
tingit in puncto B; æqualis eſt 
EB ipſi BA. Quare eamdem ha- 


ducta eſt recta ipſam AT in duas 
æquas partes ſecuerit, demonſtra- 
tum eſt quod proponebatur. Sin 


a M E Dd 1 CIS © 
brd Tas Tov N oywribu nokts m,, N à AT on 


* Sys ig & u H Tas 
ar n A ww — IP 
Ton Ta A. 
A0 vg Tic d AR AE n 
vir mgwny & AE mv AT hh. "Emil hy de 
opJoywris xtoreo Tu 4 ABT," 1g} 
i & ha er dee. 
4 & Aa, ar imp idr we 
ar ag, d 4 . G 
\avovra T4; rec d %,ο v 


Toes. Hau ird dg ray d- 
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minus, ducatur recta quædam 
alia K A ipſi A Z parallela. Oportet demonſtrare, 
eamdem habere rationem AK ad Kr, quam Ke 
ad GA. Quoniam enim æqualis eſt BE ipſi BA, 
æqualis eſt etiam IA ipſi KI, Eamdem igitur 
rationem habet KA ad KI, quam AT ad AA. 
Habet autem etiam KI ad K eamdem ratio- 
nem, quam AA ad AK. Hoc enim in ſuperiore 
propoſitione demonſtratum eſt. Habet igitur 
eamdem rationem K® ad KA, quam AK ad 
Ar. Quare eamdem rationem habet K & ad GA, 
quam AK ad KT. Demonſtratum igitur eſt, 
quod proponebatur. 


PROP, VI Tas 


Intelligatur autem hoc, quod contemplan- 
dum proponitur, ſubjici oculis in plano ad fi- 
nitorem recto: deinde ea, quæ ſunt ad eaſdem 
partes, ac punctum A, deorſum eſſe; et que 
ad contrarias, ſur- A 


A EK A K _T fi, ax9w Tis e a KA Taps, 


my AZ. AcuxTio v, irt vu away ix Ayer & 
AK ven Tay KI, & d KO Ton r OA. En! 
zg iow i & BE T& Ba, ion ii xg} a TA te 
KI. Te, avgy aps Ayer xe d KA Ton ray KI, 
y & AT Ton r AA. Exe d „ d KI wort 
Tay OK my auny Adyov, or d AA Ton Tar AK. 
Aidecxray yep i Ta vrt. Ig ape d KO ven 
Tay KA, Cros d AK Tori rar AT. "Os my ab 
Atyey i a KO Tori Tay OA, Or d AK Tori tas 
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ſum, Triangulum 
autem BAT fit 
rectangulum, ha- | 
bens angulum, 

quod ad punctum — 
B eſt, re&um, et 
latus BT dimidiee 
ſtateræ æquale; | 
utique ſi AB æ- 

qualis fuerit ipſi BT. Suſpendatur porro hoc 
triangulum a punctis B, : ſuſpendaturque ſpa- 


Z 


i 5 e Faria, dye. 
T 5 BAT Tpiyw- 
yay 65 ip N v, 
ooJay txov TaY To- 


JS. * % 
Ti T0 B YwViay, Kg 


| Tay BT N 
Tay Ta due TE 
A vd har ors long 


Soas Tas AB To BT. gu & * mirem Ou 
Tay B, T Taper xpeſid M0 & xgy d xp TO 


4 Tor: rar AZ. 


* 


QUADRATURA: PARABOLES. 


2 bs vc drips fig, vd Goys vr 76 S e- 
were 75 2 xopier ard Th A xppapeacy To BAT 
Tgryune, Gras * iiyre ts vor neem. ®agei dh ro Z 
ve 77 BAT Trains ite min dar. 
Ed 58 imixieray ioojporan Ge, dr d 
AP N mapa, Tir ipitorra ai A Sas 
ee 74 AT & 6 99 idr ren Tor F 
Gora, * xaFiru lers ix! Tov agicerra. Terpa- 
Su & a BT yoaups xart To E Srus, cs d 
Sarina Guo Tay TE Tas EB x dN H- 
ju v AB KE. xa} rerpadu dv . 
©. Tü A BAT h xivrpor Papss ig T6 © 
cand. Aidext ay ap ie i rde unxavinetg. 
Ala & 14 Bar mb, & h xare T6 B. T 
xpiuary It, xare & rc E r de |, fi 
rh Tprydimer, @s vor iv "Exacer 8 rd xpiua- 
lin E & Tapes lara, Fu, wir dg Rar 
xaJerov due Tor8 feier ri AgιE,D, Kgy To 
xirrger 78 Gaus ri Rita. Aiduxra dr n 
rere. Ex &v Tav auray et var g,& To BIA 
rpi yar werd Tov dvr, inojjemanes df To Z 
xapier, Erd & iojjeriorrs Th EU Z xpiupurrer 
ard T6 A; 15 q BAT xara Td E, n ws arti 
ringt tos je u Go ws & AB mori my 
BE, r T6 BAT Toiycvoy ori To Z Napier. 
Terdaria & à AB Tas BE. K T0BAT aps 
rei TermAdotby ig TE Z Nuri. 
@arger & irs ngj dir rg 7 T6 BAT 
rei TE Z xwpie, opacices iropporyoer. 
nexoTAZILIEE 
Eee n Cuyes @ MT hire d; a 
Tas ige 73 B* xa NH, N xoam mB mn TaH 
Tphywner, TO & Ta H iow Tpiywrer apervywres, 
Bacw iv Tay AH, nos d ran iar woay T6 
incl C Goys. 4 | 


— 


21 


tium aliud 2 ex altera ſtateræ parte a puncto A; 
ita ut ſpatium 2 ſuſpenſum a puncto A libretur 
ad triangulum BAT ita ſe habens, ut nunc po- 
nitur. Dico ſpatium Z partem eſſe tertiam tri- 
anguli BAT. 
Quoniam enim poſita eſt ſtatera librari, eric 
recta linea AT finitort parallela: quæ autem tectæ 
normales ducuntur ad AT in plano ad finitorem 
recto, he ad finitorem ipſum normales erunt. Ita- 
que fecetur recta linea BT in puncto E, ita ut I E 
dupla fit ipſius E B: ducaturque K E ipſi B A pa- 
rallela; eademque ſecetur in duas zquas partes in 
puncto &. Erit utique punctum © centrum gra- 
vitatis triangult BAT. Hoc enim in mechanicis 
demonſtratum eſt. Itaque fi triangulum, quod 
quidem a punctis B, ſuſpenditur, ſolutum ab 
his a puncto E ſuſpendatur, manebit, ut nunc 
habet. Eorum enim, quæ ſuſpenduntur, a quo 
puncto ſuſpenduntur, ita ab eo unumquodque 
manet, ut centrum gravitatis ejus, quod ſuſ- 
penditur; et punctum id, a quo ſuſpenditur, in 
normali recta linea ſit. Hoc enim quoque de- 
monſtratum eſt. Et Quoniam igitur triangu- 
lum BI A eodem modo ad ſtateram conſtituitur, 
ſpatium 2 pariter librabitur. Et quoniam ſpa- 
tium 2, et triangulum B AT librantur, alterum 
quidem ſuſpenſum a puncto A, alterum vero a 
puncto E; conſtat eade m, et longitudines reci- 
procari: atque ut AB ad BE, ita ſe habere tri- 
angulum BAT ad ſpatium Z. Tripla eſt autem 
AB ipſius BE. Triplum eſt igitur etiam trian- 
gulum BAT ſpatii 2. 

Maniteſtum preterea eſt, fi triplum fit trian- 
gulum B AT ſpatii Z, eadem pariter librari. 


PROP. VII. Tarox. 

Sit rurſus recta linea AT ſtatera, cujus me- 
dium punctum B: et ſuſpendatur a puncto B 
triangulum TA H. Triangulum autem T A H fir 
obtuſiangulum, baſim habens rectam à H, et 
altitudinem rectam dimidiæ ſtateræ æqualem. 
B r Suſpendatur porro 
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triangulum aH a 
punctis B, r: ſpati- 


. umque Z a puncto 


A ſuſpenſum libre- 
tur ad triangulum 
TA, ita ſe habens, 
ut nunc ponitur. Pa- 
riter demonſtrabitur 
A ſpatium Z partem eſ- 


ſe tertiam trianguli AH. 


Suſpendatur enim ſpatium quoddam aliud a 
puncto a, quod quidem tertia pars fit trianguli 
B; T H. Librabitur utique triangulum BAT ad ſpa- 
tium Z A. Quoniam igitur librantur triangulum 
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22 ARCH 1 
quidem BF H ad ſpatium 4; triangulum veroBTA 
ad ſpatium 2 A; et tertia pars eſt ſpatium ZA 
G 
criphum effe. 


PROP. VII. Taso. 


Sit ſtatera Ar, cujus medium punctum B. 
Suſpendatur autem a puncto B triangulum rect- 
angulum Ta E, habens angulum, qui ad punc- 
tum E eſt, rectum; ſuſpendatur, inquam, a ſta- 
teræ punctis 1, E: ſuſpendaturque a puncto A 
ſpatium 2, ita ut li- 
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bretur ad triangu- 
lum ra B ita ſe ha- 
bens, ut nunc poni- 
tur. Quam autem 
rationem habet AB | 
ad BF, hanc habeat 
triangulum TAE ad 
ſpatium K. Dico ſpa- 
tiumZ trianguloqui- 
dem ra E minus eſſe, 
ſpatio vero K majus. 
Sumatur enim centrum gravitatis trianguli 
AET, quod quidem fit punctum &: ducaturque 
OH ipſi AE parallela. Quoniam igitur libratur 
triangulum TAE ad ſpatium Z, eamdem habet 
rationem um ra E ad ſpatium Z, quam 
AB ad BH. Quare minus eſt ſpatium Z trian- 
gulo Ta E. Et quoniam triangulum TAE ad 
ſpatium quidem Z eam habet rationem, quam 
BA ad BH; ad ſpatium vero K habet eam, quam 
n A ad BE; conſtat triangulum TAE majorem 
rationem habere ad ſpatium k, quam ad ſpati- 
um z. Quare majus eſt ſpatium Z ſpatio K. 


PROP. IX. Turox. 


Sit rurſus ſtatera AT, cujus medium punc- 
tum B. Triangulum autem TAK fit obculan- 
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ponitur. Quam au- 
tem rationem habet AB ad BE, hanc habeat 
triangulum TAK ad ſpatium A. Dico ſpatium 
Z ſpatio quidem A majus eſſe, triangulo vero 
ax k minus. 


Demonſtrabitur pariter ac ſuperior propoſitio. 
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PROP. X. Tazoz. 

Sit rurſus ſtatera A BT, cujus medium punc- 
tum B: et trapezium BA HK habens angulos, 
qui ad puncta B, H funt, reftos, ct hum x a 
vergens ad punctum T. Quam autem ro- 
nem habet BA ad BH, hanc habeat traperium 
n TI BAKH ad fpatium 
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Secetur enim AT in puncto E, ita ut rationem 
habet dupla ipſius A B;, una cum K H, ad du- 
plam ipfius K H, una cum B A, hanc habeat EH 
ad BE: ductaque per punctum E EN ih Ba 
parallela ſecetur in puncto & in duas æquas par- 
tes. Trapezii igitur BA H K centrum gravitatis 
eſt punctum G. Hoc enim in mechanics de- 
monſtratum cſt. Itaque ſi trapezium BAH 
ſuſpendatur a puncto E, ſolvaturque a punctis 
B, H; eadem ratione, qua ſupra, fimiliter con- 
ſtitutum manebit, et librabirur ad ſpatium 2. 
Quoniam igitur libratur trapezium BAHK 2 
puncto E ſuſpenſum ad ſpatium 2 ſuſpenſum 2 
puncto A; ut B; A ad BE, ita fc habebit trape- 
zium BAHK ad ſpatium z. Majorem igitur 
rationem habet trapezium BAHK ad ſpatium 2, 
quam ad ſpatium A; quoniam etiam AB ad BE 
majorem habet rationem, quam ad B H. Quare 
ſpatium Z minus erit ſpatio A. 


PROF. AT Tran. 


Sit rurſus ſtatera AT, cujus medium punc- 
rum B: et trapezium KATP habens latera qui- 
dem K a, Tr vergen- 


= I Aras, ras & 
AP,KT irg tri 
7a BT: a 6 AP 
4 "Oy 


& 443 | | 
ee | 77 
Na krr N= | | 


rd To A. To 


tia ad punctum r, la- 
tera vero AP, K T 
normalia ad BT: at- 
que incidat AP in 
punctum B. Quam 
autem rationem ha- 
bet AB ad BH, hanc 


habeat trapezium 
AK TP ad fpatium 1. 
Suſpendatur porro 


& AK TP ranger rieb u d na trapezium AKT a ſtateræ punctis B, H; et 
T4 T4 B, H, xa; To Z xarꝶ T0 A, 1 ITO err ſpatium Z a puncto A, ita ut ſpatium 2 libretur 
75 Z rg aEKTT , Srws nt ws vw ad trapezium a K T ita fe habens, ut nunc 
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PROP. XII. Tazor. nPOTAECIE . 


Sit rurſus ftatera 4 T, cujus medium punctum Eee 7adur To pes AT dio, fue & 
B: et trapezium K ATP habens latera quidem avrs 


abr To B. W & KATP raid, cs. rag 


| La, Tr vergentia af A "YES H r Ka. T TAwpas 
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W | ad BT. Suſpendz- | — gerug emi Tay BT. 
tur porro trapezium A | Lufee 5 e 2 
A EKT a ftarrz A a 8 5 
uys xate Ta E, H 
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ſpatium A: quamque habet AB ad BH, hanc 
habeat idem trapezium ad ſpatium M. Demon- 
ſtrabitur pariter ac ſupra, ſpatium 2 ſpatio qui- 
dem A majus eſſe, ſpatio vero M minus. 


PROP. XIV. Tarox. 


Sit ſegmentum, quod ſub recta linea, et rect- 
anguli coni ſectione continetur, BOT. Sit au- 


tem primum recta BT ad rectos angulos diame- 


tro: ducaturque a puncto B diametro parallela 
recta B A; et a puncto T refta ra, que coni 
ſectionem in puncto r contingat. Erit utique 
triangulum BT A rectangulum. Itaque ſecetur 
BT in ſegmenta quæcunque BE, E Z, ZH, HI: 
ducanturque a ſectionibus diametro parallelæ 
E T, Z T, H r, IE; junctæque a punctis, in qui- 
bus he coni ſectionem ſecant, ad punctum r 
rectæ linea producantur, Dico triangulum 
BAT trapeziorum quidem K R, AZ, MH, NI, et 
trianguli E Ir minus eſſe, quam triplum ; tra- 
peziorum vero Z O, He, II, et trianguli Io r 
majus, quam triplum. 

Producatur enim recta linea ; et abſcin- 
datur ipſi BT æqualis A B: intelligatur autem ſta- 
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. „. Ita ſe habet MS. 


6 Pro bye, ſemper , habet MS, 


tera A , cujus me- 
* A B EE 2 HT dium punctum 3, 
— 2 eademque ſuſpen- 
ph 3 1 datur a puncto B. 
282 & 2 75 BAD / Suſpendatur au- 
= 78 © Toys r temetiam triangu- 
3 eb 0 2 lumBAT a ſtateræ 
Fs, punctis B, T: ſuſ- 
— ehg 8 
2322 T4 altera ſtateræ par- 
r. . v. a, a zap te a puncto A ſpa- 
A. Ka —— Ac 
LP \ ibrentur tum 
3 5 P F tium P ad trapezi- 
2549 75 A E Tpa- um AE ita ſe ha- 
. £725 £2578 20 bens, ut nunc po- 
4 wow zaray, ro Y X nitur ; tum ſpati- 
> , a um X ad trapezi- 
X 7 Z ZA / um z 2; — | 
8 5 r | © | / | | um 1 ad trapezi- 


um TH; tum ſpa- 
tium Q ad trape- 
zium 11; tum ſpatium A ad triangulum S Ir. 


Librabitur utique etiam totum ad totum. Quare 
triplum fuerit triangulum B A F ſpatii PX4QA. 
Et quoniam ſegmentum eſt ; f , quod ſub 
recta linea, et rectanguli coni ſectione contine- 
tur: ducta autem eſt a puncto B diametro pa- 
rallela B A; et a puncto r, ra, quæ coni ſecti- 
onem in puncto contingit: ductaque prete- 
rea eſt alia quædam ⁊ E parallela ĩtem diametro; 
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eamdem habet rationem BT ad BE quam EE 
ad E . Quare etiam BA ad BE ratiomem ha- 
bet eamdem, quam trapezium AE ad trapezi- 


um K E. Pariter autem demonſtrabitur AB d 


BZ quidem eamdem habere rationem, quam 
trapezium EZ ad trapezium A Zz ; ad BH vero 
camdem, quam trapezium TH ad trapezium 
MH; denique ad BI camdem, quam trapezi- 
um T1 ad trapezium N I. Quoniam igi- 
tur trapezium eſt AF habens angulos, qui ad 
puncta B, E funt, rectos, et latcra vergentia ad 
punctum : libratur autem ſpatium quod- 
dam r ſuſpenſum a ſtateræ puncto A ad id 
trapezium ita ſe habens, ut nunc ponitur ; et ut 
A ad BE, ita ſe habet trapezium AE ad tra- 
pezium K E; ideo majus erit trapezium K E ſpa- 
tio P. Hoc enim demonſtratum eſt. Rurſus 


trapezium quoque eſt 2 2 habens angulos, qui 


ad puncta 2, E ſunt, rectos; et latus 2 T ver- 
gens ad punctum : libratur autem fpatium x 
ſuſpenſum a ſtateræ puncto A ad id trapezium 
ita ſe habens, ut nunc ponitur; et ut BA qui- 
dem ad BE, ita ſe habet trapezium 2 L ad tra- 
pezium 2z O ut vero AB ad BZ, ita trapezium 
Z T ad trapezium AZ; ideo etiam ſpatium x 
trapezio quidem AZ minus fuerit, trapezio vero 
Z$ majus. Hoc enim quoque demonſtratum 
eſt. Eadem ratione et ſpatium trapezio qui- 
dem M H minus eſt, trapezio vero & H majus: 
et ſpatium N trapezio quidem NO IH minus 
eſt, trapezio vero i I majus: et ſpatium pari- 
ter & triangulo quidem Z I minus eſt, triangu- 
lo vero TIO majus. Quoniam igitur majus eſt 
trapezium K E ſpatio P; et trapezium AZ ſpatio 
x; et trapezium MH ſpatio F; et trapezium 
NI ſpatio q; et triangulum Z IT ſpatio a ma- 
nifeſtum eſt ommia etiam, quæ diximus, ſpatia 
majora eſſe ſpatio Px V A. Spatium autem 
xv aa tertia pars eſt trianguli A A. Trian- 
gulum igitur BT A minus eſt quam triplum tra- 
peziorum K E, AZ, MH, NI, et trianguli E Ir. 
Rurſus quoniam minus eſt trapezium 2 & ſpatio 
x ; et trapezium H ſpatio v; et trapezium IN 
ſpatio £2; et triangulum 10 F ſpatio A; mani- 
feſtum eſt omnia etiam, quæ diximus, ſpatia 
minora eſſe ſpatio A N 4X. Triangulum igitur 
BAT majus quidem eſt, quam triplum trapezi- 
orum z, ©H, II, et trianguli ITO; minus 
vero, quam triplum eorum, quæ antea diximus. 


PROP. XV. Txror. 


Sit rurſus ſegmentum, quod ſub recta linea, et 
rectanguli coni ſectione continetur, 3: non 
fit autem recta BT ad rectos angulos diametro. 
Neceſſe eſt alterutram rectarum, vel quæ diame- 
tro parallela ad eaſdem partes, ac ſegmentum, a 
puncto B; ducitur, vel quæ duciĩtur a puncto 1, 
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obtuſum cum rea BT angulum efficere. Itaque 
quæ a puncto B ducitur obtuſum angulum effici- 
at: ducaturque a puncto B diametro parallela, 
recta 3 a. Et a puncto r recta Ta, quæ cont ſecti- 
onem in puncto I contingat. Secetur porro BT 
in ſegmenta quotcunque BE, EZ, ZH, HIT: 
ducanturque a punctis E, Z, H, I diametro pa- 
rallelæ E Z, z r, H r, I E: junctæque a punctis, 
in quibus he conĩ ſectionem ſecant, ad punctum 
rectæ line producantur. Dico nunc quoque 
Nee 


MH, N t, et trian- 
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1 gulli 1 1E minus eſſe, 
/ quam triplum ; tra- 
peziorum vero Z O, 
- H e, In, et trianguli 
75 Tol majus, quam 
Peroducatur A B 
in partem alteram: 
| ductaque normali IX 

N abſcindatur ipſi I K 
zqualis A K. Intel- 
Ei ligatur autem rurſus 
| ſtatera AT, cujus me · 
: dium punctum K, ea- 
demque ſuſpendatur 
| a puncto k. Suſpen- 
2 datur autem a media 
ſtatera etiam trian- 
gulum T K A; nem- 
pe a punctis 7, K; ita 
e habens, ut nunc 


1 | ponitur: fuſpendan- 


turque ex altera ſta- 
teræ parte a puncto A ſpatia P, x, v, q, a: ac li- 
brentur tum ſpatium Pad trapezium AE ita ſe ha- 
bens, ut nunc ponitur; tum ſpatium x ad tra- 
pezium Z £; tum ſpatium F ad trapezium TH; 
tum ſpatium n ad trapezium I; tum ſpatium 
A ad triangulum IZE. Librabitur utique etiam 
totum ad totum. Quare triplum fuerit trian- 
gulum AB FT ſpatii PX#Q4. Demonſtrabi- 
tur autem pariter, ac ſupra, trapezium B & ſpa- 
tio P majus eſſe: præterea ſpatio x trapezium 
quidem & E majus eſſe, trapezium vero 2 $ mi- 
nus: et ſpatio trapezium quidem M H majus 
eſſe, trapezium vero H minus. Et amplius 
ſpatio n trapezium quidem N 1 majus eſſe, tra- 
pezium vero NI minus: et ſpatio A triangulum 
quidem ⁊ SIT majus eſſe, triangulum vero 10 


minus. Conſtat igitur, quod proponebatur. 


PR Oz XVI. Tarox. 


Sit rurſus ſegmentum, quod ſub recta linea, 
et rectanguli coni ſectione continetur, B@T : 
ducaturque à puncto B diametro parallela recta 
Ba; et a puncto T rea r A, quæ coni ſectio- 
nem in puncto T contingat. Trianguli autem 


2 RY 
3 250. 
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BAT tertia pars fit ſpatium Z. Dios, ſagwes- 
REN ſpatio Z æquale eſſe 

Si enim æquale non eſt, he UE” we 
minus. Itaque ſit, ſi fieri poteſt, majus. Jam 
exceſſus, quo ſegmentum B @ T excedit ſpatium 
Z, ſibimet ipſi aliquoties additus major erit tri- 
angulo BIA. Fieri autem poteſt, ut ſumatur 
ſpatium aliquod minus hoc exceſſu, quod pars 
fit trianguli ; Ar. Sit triangulum BT E minus 
exceſſu, quem diximus, idemque pars trianguli 
BAT. Erit utique BE eadem pars ipſius B; A. 
Itaque ſecetur B A in totidem partes: punctaque 
ſectionum ſint H, I, K. Jungantur autem a punc- 
tis H, 1, K ad punctum T rectæ lineæ: que qui- 
dem ſecabunt coni ſectionem; quoniam eamdem 
a in puncto r contingit. Tum vero a punctis, 


in quibus illæ (coni) ſectionem ſecant, rectæ du- 


cantur diametro parallelæ M , N, Ee, o. At- 
que ha quoque ipſi B A parallelz erunt. Quoniam 
igitur triangulum BT E minus eſt exceſſu, quo ſeg- 
mentum B © r excedit ſpatium Z ; conſtat utra- 
que hæc, ſpatium , et triangulum BI E ſegmento 
minora eſſe. Triangulo autem BT E æqualia ſunt 
trapezia, per quz coni ſectio . 
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tranſit, ME, G A, OP, ©O, et * 
triangulum TOE. Trapeziu nt 
enim ME commune eſt: et tra- 
pezium M A æquale trapezio | 

S A; et trapezium A Z æquale | 
trapezio ; et trapezium x ZE 17 
æquale trapezio O ©; et trian- | 
gulum x Nn æquale triangulo | 


DOE. Spatium 1gitur Z minus 
eſt trapeziis MA, EP, I ©, et 

. triangulo NOT. Triangulum m 
autem B AT triplum * ſpa- 
tit 2. Triangulum igitur BAD |. 
minus eſt quam triplum tra- 


peziorum M A, P Z, en, et 
trianguli NOT. Quod fieri 
non poteſt. Demonſtratum e- 
nim eſt majus eſſe quam tri- 
plum. Non eſt igitur majus 
ſegmentum 3 r ſpatio z. Di- 
co autem neque eſſe minus. 
Sit enim, {i fieri poteſt, minus. 
Rurſus exceſſus, quo ſpatium 
2 excedit ſegmentum B r, / 
ſibimetipſi aliquoties additus 
major eſt triangulo BAT. Fie- 
ri autem poteſt, ut ſumatur 
ſpatium minus hoc exceſſu, 
quod pars fit trianguli BAT. 
Itaque ſit triangulum 3; E mi- 5 
nus hoc exceſſu, idemque pars trianguli BA r: 
eademque alia, quz ſupra, conſtruantur. Quo- 
niam igitur triangulum BT E minus eſt exceſſu, 
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quo ſpatium 2 excedit ſegmenrum 5; tri- 
angulum BT E, et ſegmentum Br, utraque 


ſpatio Z minora ſunt. Spatium autem 2 mi- 
nus eſt trapeziis E M, N, YZ, Ur, et tri- 
angulo 1 N 2. Triangulum enim BAT ſpatii 
quidem 2 triplum eſt, ſpatiorum vero, quæ 
diximus, minus quam triplum; ut in ſupe- 
riore propoſitĩone demonſtratum eſt. Mino- 
ra ſunt igitur triangulum BTE, et ſegmen- 


tum Bor trapeziis EM, N, E v, Ur, et tri- 


angulo INH. Quare ablato communi ſegmen- 
to, minus fuerit triangulum TBE lis, que re- 
linquuntur ſpatiis : quod fieri non poteſt. De- 
ſtratum enim eſt, triangulum BE T æquale eſſe 
trapeziis E M, G A, 6 , 60, et triangulo FO z: 
que iis, quæ relinquuntur, ſpatiis majora ſunt. 
Non eſt igitur minus ſegmentum 3 Or ſpatio 
Z. Demonſtratum autem eſt neque eſſe majus. 
Zqualc igitur eſt ſegmentum BOT ſpatio Z. 


PROP. XVII. Tarox. 
Hoc demonſtrato manifeſtum eſt, quodlibet ſeg- 
mentum, quod ſub recta linea, et rectanguli coni 
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A 


T ſeftione continetur, ſeſquiter- 
tiam eſſe trianguli, quod eam- 
dem ac ſegmentum baſim ha- 
beat, camdemque altirudinem. 

Sit enim ſegmentum, quod 
ſub recta linea, et rectanguli 
conĩ ſectione continetur, cujus 
vertex punctum © : eidemque 
inſcribatur triangulum Br, 
quod eamdem ac ſegmentum 
baſim habeat,camdemque alti- 
tudinem. Quoniam igitur ſeg- - 
menti vertex eſt punctum ; 
quæ recta à puncto © diame- 

tro parallela ducitur, hæc ſe- 
cat in duas æquas partes ipſam 
BT; quæ quidem BT paralle- 
la eſt rectæ illi, quæ ſectionem 
in puncto & contingit. Duca- 
tur autem E & diametro paral- 
lela: ducaturque a puncto 3 
parallela item diametro B A; 
et a puncto ra, que coni 
ſectionem in puncto T contin- 
gat. Quoniam igitur K & dia- 
metro parallela eſt: TA au- 
tem ſectionem in puncto T con- 
tingit et E parallela eſt recta 
illi, que ſectionem contingit in 
puncto ; triangulum BAT 
quadruplum eſt trianguli 53er. 


ds 70 BAT Tpiywry, Ts wiv BOT ry Et quoniam triangulum B AT trianguli quidem 
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Ber quadruplum eſt, ſegmenti vero B @T tri- 
plum; conſtat ſegmentum 3; er ſeſquitertium 
efe trianguli BOT. 

Segmentorum, quz ſub recta, et curva linea 
continentur, baſim quidem voco rectam lineam ; 
alticudinem vero maximam normalium, quæ a 
curva Linea ad ſegmenti baſim ducuntur; deni- 
que verticem punctum illud, a quo maxima 
nortnalis ducitur. 
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PROP. XVIII. Tasox. 

Si in ſegmento, quod ſub recta linea, et rect- 
anguli coni ſectione continetur, a media baſi 
recta ducatur diametro parallela ; vertex ſeg- 
ment erit punctum illud, in quo que diametro 
peralicla ducicur cani ſeftionem fecat. 
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3 
Idpergor. Exe w p- 


diamerro parallela, * ſunt A a, <q 
conftar ipfam AT, rectamque, quæ coni ſectio- 


nem in puncto B contingit, parallelas ſibi invi- 
cem effe. Manifeftum eſt igitur normalium, 


qu a ſectione ad AT ducuntur, maximam fore 
guz ducitur a puncto B. Vertex igitur ſeg- 
menti eſt punctum 3. 


PROP. XIX. Tuo. 


Si in ſegmento, quod ſub recta linea, et 
rectanguli cont ſectione continetur, ducantur 
duz rectæ diametro parallelæ; altera quidem 
a media baſi, altera vero a medio dimidiæ 
bafis ; que a media baſi ducitur, us, quæ 
ducitur a medio dimidiz baſis, longitudine 
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parallelz ipũ AT. Quoniam igitur in rectanguli 


cont ſectione ducta eſt B A diametro parallela; 
nemque A 4, 2 © pargllelz rectæ illi, quæ ſec- 
tionem in puncto B contingit; conſtat utique 
camdem habere rationem B A ad 3 & longitu- 
dine, quam AA ad 2 © poteſtate. Quadrupla 
igitur etiam BA ipſius B© longitudine. Mani- 
feſturn eft 1gitur B A ipſius EZ longitudine eſſe 
ſciquĩtertiam. 
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PROP. XX. Tuzor. 

Si ſegmento, quod ſub recta linea, et rect- 
anguli coni ſectione continetur » triangulun in- 
ſeribatur, quod eamdem ac ſegmentum baſim 
habeat, eamdemque altitudinem ; majus erit 
inſcriptum triangulum, quam dimidium ſeg- 


©. ment, 
"Ew $ 7» ABT Tudpea, dio Gra xa; ty-, 


Sit enim ſegmentum A BT, quale dictum eſt: 
eidemque triangulum inſcribatur, quod eam- 
dem ac totum ſegmentum baſim habeat, eam- 
demque altitudinem. Quoniam igitur triangu- 
lum eamdem ac ſegmentum baſim habet, eam- 
demque altitudinem, neceſſe eſt punctum B ſeg- 


ment verticem eſſe. 
B 


* ar 78 4 
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* Teas. A8 6 
AE da 14 B mas 
Tas AT W amd ray 


Parallela igitur eſt 
AT rectæ illi, quæ 
ſectionem in puncto 
B 4222 Duca- 

tur per punctum B 
AE ipſi A T — 
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Ar, Aa, TE — 
lelæ diametro. Cadent utique extra ſectionem. 


Quoniam igitur triangulum ABT dimidium eſt 
Parallelogrammi AAET; conſtat idem majus 
eſſe quam dimidium ſegmenti. 

Hoc demonſtrato manifeſtum eſt fieri poſſe, 
ut huic ſegmento polygonum inſcribatur, ita ut, 
que relinquuntur, ſegmenta minora ſint ſpatio 
quolibet propoſito. Auferentes enim continuo 
ſpatium majus dimidio; ideoque minuentes con- 


tinuo, quæ relinquuntur, ſegmenta; ea utique 
ſpatio quolibet propoſito minora reddemus. 


PROP. XXI. Taxon. 

Si ſegmento, quod ſub recta linea, et rect- 
anguli coni ſectione continetur, triangulum in- 
ſcribatur, quod eamdem ac ſegmentum baſim 
habeat, eamdemque altitudinem ; inſcribantur 
autem et alia triangula us, quæ relinquuntur, 
ſegmentis, quæ eamdem ac ſegmenta baſim ha- 
beant, et altitudinem eamdem ; alterutrius tri- 
angulorum, que iis, que relinquuntur, ſeg- 
mentis inſcribuntur, octuplum erit triangulum, 
quod toti ſegmento inſcribitur. 


_ Sit ſegmentum ABT, 
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quale dictum eſt : ſecetur 

autem AT in duas æquas 
partes in puncto A: du- 
caturque BA diametro pa- 
rallela. Punctum igitur 

\ B ſegmenti vertex eſt: 
ideoque triangulum ABT 
eamdem ac ſegmentum baſim habet, eamdem- 
que altitudinem. Rurſus ſecetur AA in duas 
æquas partes in puncto E: et ducatur E Z dia- 
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metro parallela: ſeceturque AB in puncto ©. 
Punctum igitur 2 ſegmenti A Zz B vertex eſt: 


ideoque triangulum A 2 3 eamdem ac ſegmen- 


tum AZ B baſim habet, eamdemque altitudi- 
nem. . rr om. 4 
trianguli A B Z octuplum eſſe. 

Eft enim B A ipſius quidem E 2 ſeſquitertia, 
ipfius vero E & dupla. Dupla eſt igitur E © ip- 
' frus 2. Quare etiam triangulum AEB du- 


plum cf trianguli Z B A. Duplum eſt enim tri- 


angulum quidem A E © trianguli A®Z; trian- 


gulum an r trianguli AZ B octuplum eſt. Pariter 
autem demonſtrabirur, octuplum eſſe ejus quo- 
que trianguli, quod ſegmento BHT inſcribitur. 


PROP. XII. Tason. 


Si fuerit ſegmentum, quod ſub recta linea, 
et rectanguli coni ſectione continetur, ſpatia 
autem quotcunque quadrupla ratione deinceps 
ponantur : maximumque Corum triangulo æ- 
quale fit, quod eamdem ac ſegmentum baſim 

— —ů <p 7 
— poems 

Sit enim ſegmentum, quod ſub recta linea, 

et rectanguli coni ſectione continetur, AABET: 


A 


gulum vero © BE trianguli 2 œ B. Quare trian- 
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dinem : dico ſegmentum 
ſpatiis,Z,H,9,1 majus eſſe. 
Sint vertices totius qui- 

B; ſegmentorum vero, quæ 
relinquuntur, puncta A, E. 


Quoniam igitur triangulum ABT octuplum eſt 
alterutrius triangulorum ABA, BET, conſtat 
idem quadruplum eſſe utriuſque ſimul. Et quo- 
niam triangulum A BF zquale eſt ſpatio Z, ea- 
dem ratione euam triangula A AB, BET ſpatio 
H zqualia funt. Pariter autem demonſtrabitur, 
triangula, quz iis, quz relinquuntur, ſegmentis 
inſcribuntur, et eamdem ac ſegmenta baſim 
habenr, eamdemque altitudinem, ſpatio © æ- 
qualia eſſe: triangula e m, quz inſcribuntur 
aliis deinceps ſegmentis, æqualia eſſe ſpatio I. 
Omni igitur propoſita ſpatia polygono cuidam 
æqualia erunt ſegmento inſcripto. Manifeſtum 
igitur eſt eadem ſegmento minora eſſe. 
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PROP. XXIII. Tazor. 
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pars ſunt tum H,T ip- 
fius By tum ©, A ipſius ; tum I, E ipſius 4: 
igitur omnes etiam magnitudines 3, T, a, E, z, 


H, G, I tertia pars ſunt magnitudinum omnium 


A, B, T, A. Sunt autem ipſæ 2, H, © Pars tertia 
ipſarum B, T, a. Igitur et quæ relinquuntur, 
B, T, A, E, I ejus, quæ relinquitur, A tertia pars 


ſunt, Conſtat igitur omnes magnitudines A, B, 
T, A, E, et adhuc I, hoc eſt tertiam ipſius E par- 


tem ſeſquitertias eſſe magnitudinis A. 
PR O P. XXIV. Trazor. 
Quodlibet ſegmentum, quod ſub recta linea, 
et rectanguli coni ſectione continetur, ſeſqui- 
tertiam eſt trianguli, quod 
eamdem ac ſegmentum 
baſim habeat,camdemque 
altitudinem. 


Sit enim ſegmentum, 
' quod ſub recta linea, et 
\, reftanguli coni ſectione 


N . continetur, AABET: ſit- 
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que triangulum AB r, 
quod eamdem ac ſegmen- 


k tum baſim habeat, eam- 


demque altitudinem. Tri- 
anguli autem A Br ſeſqui- 


xogier. Acerier ors rer | Ig 


tertium fit ſpatium K. O- 
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portet demonſtrare ſpati- 
um hoc ſegmento AA BET 
æquale eſſe. 
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Si enim æquale non eſt, 
aut majus eſt, aut minus. 
Sit primo, fi fieri poteſt, 
ſegmentum AAB ET ma- 

jus ſpatio K. Itaque in- 
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ſcribantur triangula A A B, BET, ut dictum eſt. 
Inſcribantur autem is, quæ relinquuntur, ſeg- 


quz relinquuntur, ſegmenta minora exceſſu, 
quo ſegmentum A ABE HT excedit ſpatium K. 
Quare inſripeum polygomum majus eig ſpatio 
K: quod fieri non poteſt. Quoniam enim ſpa- 
tia in quadrupla ratione deinceps poſita funt, 
ac primum quidem triangulum A BF quadru- 
plum eſt rriangulofum AAB,BET; deinde ve- 
ro eadem ipſa quadrupla corum, quæ ſequen- 
tibus ſegmentis inſcribuntur ; atque ita- porro; 
conſtat omnia fpatia minora eſſe, quam feſqui- 
tertia maximi ſpatii. Spatium autem K maximi 
ſparii ſeſquitertium eſt. Non eſt igitur majus 
ſegmentum AABET ſpatio K. Sit autem, fi 
fieri poteſt, minus. Ac ponatur triangulum 
A BT =quale ſpatio 2: ſpatiique 2 pars quarta 
fpatium H: et ſpatii H pars item quarta ſpati- 
um ©: atque ita porro, quouſque poſtremum 
ſpatium minus fit exceſſu, quo ſpatium K ſeg- 
mentum excedit ; quod quidem fit I. Itaque 
ſpatia 2, N, ©, 1, et adhuc pars tertia ſpatii I, ſeſ- 
quitertia ſunt ſpatii Z. Eft autem et ſpatium K 
ſpatii ejuſdem ſeſquitertium. Zquale igitur 
eſt ſpatĩum K ſpariis Z, H, O, I, et adhuc parti ter- 
tiz ſpatii ſ Et quoniam ſpatium K excedit ſpa- 
tia quidem 2, N, ©, I, exceſſu minore, quam I; 
ſegmentum vero majore, quam I; conſtat ſpa- 
tia Z, H, ©, I ſegmento ipſo majora eſſe. Quod 
fieri non poteſt. Demonſtratum enim eſt, fi 
ſpatia quotcunque in quadrupla ratione deinceps 
-0NAntur, quorum maximum triangulo æquale 
fit ſegmento inſcripto, ſpatia omnia ſegmento 
ipſo fore minora. Non eſt igitur minus ſeg- 
tum AABET ſpatio K. Demonſtratum autem 
eft, neque eſſe maus. Æquale igitur eſt ſpatio 
K. Seſquitertium autem eſt ſpatium K trianguli 
ABTF. Seſquitertium eſt igitur etiam ſegmen- 
tum Aa BE x trianguli ABT. 
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n 
ponur, cemrum gravitazis eſſe punctum 

T 
2 K; ipſi vero 2 , hoc eſt HE, zqualis EA. 
Erit etiam A 


| AH a#Hx, ite ſe habebir ſpatiuth A f ad ſpati- 
tium I A. Utraque enim AH, H 
2 ©, e E dupla et. Applitetar 
ab utraque parte ſpatium AB; ita ut ſpatium 
MN eidem AS zquile fit. Exit utique ſpatii / 
MN centrum gravitatis punctum k. Complea- 
tur modo ſpatium N Z. Atque habebit ſpatium unde 
MN ad ſpatium N E cam rationem, quam AH 
ad HK. Habet autem etiam ſpatium AB ad 
ſpatium I A cam rationem, quam AH ad HK. 
Ut igitur ſpatium AB ad ſpatium Ta, ita ſe ha- 
bet ſpatium M N ad ſpatium N E. Et permutan- 
do. ZXquale eſt autem ſpatium A B ſpatio MN. 


ip K qualis: et amplius wr 


e pd 292 ee, 


r 
76 ® ce EPR” 9 

1... bite 
72 & z 0, row. ant be $ 
Le KAG bd xay irs is 4 AH HR, 


Are. a N wa- 


0 


* wage rar AH ro xapies 
E d 76 MN Gow 


To AB. Fee & T4 MN = © Pages rh B 

Zourmtapirtu A ri nz. "Bu & 7 
— — noel 
& x93) 5 ABwonnmTIaA, „AH aw HK 
Agyes. Kaj as 4ge 7 AB mori Ih, Sr 75 MN 
= To NZ. Ki UNA. "low AB r9MN. 


quale eſt igitur etiam ſpatium I & ſpatio N Z. Ian a g a NE. K ia evrs 
Ac centrum'gravitatis ejuſdem eſt punctum 2. r BA Th Z rand. A ifs 2A & 


Et quoniam æqualis eſt A & ipſi © k, totaque 
AK oppoſita latera in duas æquas partes ſecat, 
totius ſpatii I i centrum gravitatis eſt punctum 
©. Spatium autem M n ſpatio zquale eft, quod 
ex utriſque ſpatiis MN, NE componitut. Igi- 
tur et ſpatii, quod, ex utriſque ſpatiis A B, TA 
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; Si ſegments, quod ſub recta linea, et re&- 
anguli coni ſectione continetur, triangulum in- 
ſcribatur, quod eamdem ac ſegmentum baſim 
habeat, eamdemque altitudinem : et rurſus iis, 
quæ relinquuntur, ſegmentis triangula inſcri- 
bantur, quæ eaſdem ac ſegmenta baſes habeant, 
eamdemque altitudinem : et continuo 1is, quæ 
relinquuntur, ſegmentis triangula inſcribantur 
eodem modo; quæ oritur figura ſegmento per- 
ſpicue inſcribi dicatur. Manifeſtum autem eſt, 
rectas, quæ figuræ ita inſcriptæ angulos jun- 
gunt, tum eos qui vertici proximi ſunt, tum 
eos, qui deinceps ſequuntur, ſegmenti ejuſdem 
baſi parallelas fore. Quæ quidem rectæ ſeca- 
buntur in duas æquas partes a diametro ſeg- 
menti: exdemque diametrum ipſam ſecabunt 


ſecundum rationes numerorum deinceps impa- 


rium, uno ad ſegmenti verticem computato. 
Hoc autem in ordinibus demonſtrandum eſt. 


Ef. 0 


UM, quz primo in libro ſubobſcura ſunt, dili- 
genter perſecuti ſimus, neceſſarium ducimus, et 
quz in ſecundo difficilia ſunt ad intelligendum, 
aliquo modo explicare. Itaque in primi theorematis 
propoſitione: ponantur, inquit, ſpatia A B, TA, quæ ſub 
recta linea, et rectanguli coni ſectione continentur; quæ 
quidem datz rectæ applicare poſſumus. Hoc autem per 
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Quoniam vero demonſtratum ab ipſo eſt, ut ait in libro 
e fphara et cylindro, ejuſmodi ſiguram ſeſquitertiam 
eile trianguli, quod camdem atque ipſa bafun habeat, 
eamdemque abtitudinem: planoque trianguli ſeſquitertio, 
eique rectilineo quale aliud planum date rectæ appli- 
cari poteſt ; conſtat eĩdem rectæ planum etiam applicari 
poſſe cjufmeodi figuris quale. Qu porro in conſtruc- 
gone Geuntur, en omnia 8 
horum Quorum primi manifeſts funt. 


PROP. IL — 


+ Quod 6 ſegments, quod ſub recta linea, et 
refanguli cont fotiove contirans; eeftiineum 
perſpieue mſcribatur ; inſeripti rectilinei cen- 
trum gravitatis erit in fegmenti diametro. 

Sit {egmeytum ABT, 
quale dictum cþ[ ; 
perſpicue rectilineum 
AEZHRQIETD. Y- 


ameter autem ſegmen- 


ti ſii A8. Opartet de- 
monſtrare hujuſce rec- 
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tilinei centrum gravi- 
tatis eſſe in BA. 

_ "Quoniam enim trapezii quidem A E KT cen- 
trum gravitatis eſt in A A; trapezii vero E Z IK 
centrum gravitatis in MA; trapezii denique 
2 HI centrum gravitatis in MN ; et amplius 
trianguli HB © centrum gravitatis in B N; con- 
ſtat totius quoque rectilinei centrum gravitatis 
eſſe in BA. 


R 


Secundo theoremati quædam præmittit, quibus oſten- 
ditur qui heri poſũt, ut rectanguli coni ſectioni figura 
perſpicue inſcribatur ; et ait: hæc in ordinibus demon- 
ſtranda ſunt. Quoniam igitur hoc quod dicitur, obſcu- 
rum eſt, pauca quædam de eo ducta ex conicis Apollo- 
nii elementis danda ſunt. Sit ſigura, quz ſub parabola 
ABT, et recta linea AT continetur ; cjuſque diameter 
fit BA. Maniſeſtum utique eſt ſegmenti verticem eſſe 
punctum B. Linearum enim vertices Apollonius vocat 
diametrorum, qui ad lineas ſunt, terminos. Itaque fi 
jungantur AB, BT, triangulum erit ABD camdem ac 
ſegmentum baſim habens, -camdemque altitudinem ; 
ne npe rectam, quz 2 puncto B ad A B normalis ducitur. 
Prorſus enim hoe pacto axis eſt B A. Quod fi ſumptis 
ſegmentorum A B, B T verticibus E, Z, ducantur per ip- 
ſos rei ipi B A parallel; erunt utique ſegmentorum 
AB, BT diametri. Demonſtratum eſt enim de porabola, 
rectas omnes, que diametro parallelæ ducuntur, ejuſ- 
dem diametros eſſe. Itaque puncta E, Z ſegmento- 
rum vertices erunt: et rectæ, quæ in E, Z ſectlionem 
contingunt, ipſis A B, BT parallel. Præterea EA Z 
iph AA parallela erit; quoniam E 9, et Z K paral- 
lele ſunt et æquales, quippe æqualium ſegmentorum 


®* Quartum in Ed. Baſ. in hac autem noſtra eſt theorema ſextum. 
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dametri fant, fibique invicem conveniunt, ut in ſexto 
conicerum bro demonſtratum eft. Et quoniam EH e 
parallels eft iph BA; ut BHad HA, ita ſe habet a0 
xd DA. ZXqualis ct autem HB ip AH. Cum enim 
AB contingent parallela fit, cam diameter E H in duas 
=quas partes fecat. ZEqualis eſt igitur etiam A & ipſi 
SA. Eadem ratione et AK iph K T eſt zqualis. K 
qualis ef auen tota A A toti AT. Aqualis eſt igitur 
AG phi AK; ideoque etiam E A ip AZ. Quocirca 
vere illud dicit, quz ſegmentorum vertices jungit, hanc 
ſcgmenti baſi parallelam eſſe, atque a ſegmenti diametro 
in duas zquas partes ſecari. Jungantur modo AE, E B, 
BZ, ZT; et ſecentur in duas æquas partes in punctis 
M,N, E, 0, duftifque per M,N, E, O iph.B A parallelis 
NMPE,TNTS, ZZT 02, -O+ A, jutigantur All, N E, 
E T, TB, BY, XZ. Zorr; itemgue TAX, ct Hl Ag. 
Itaque manifeftum eſt ex iis, qua: ſupra demonſtrata 
fant, rect T X, E Z, N- iph AT parallelas eſſe; æqua- 
lefque T A i AX, et EA iph A Z, et II A iph Ar. 
Diro igitur haſce rectas diametrum B A ſecare in nume- 
ros deinceps impares: videlicet qualis unius eſt linea 
B A, cabum trium eſſe lineam A A, et quinque lineam 
AA, et ſeptem lineam AA. Quoniam enim aqualis 
A AH ipG HB, et iph BA parallela E G; ideo etiam 
A® iph © A ef zqualis. Quare dupla ipfius A©, at- 
que deo cam ipfius EA eſt AA. Quod igitur qua- 
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dratum ab A A deſcribitur, id quadruplum eſt quadrati, 
quod defcribitur ab EA. Ut autem quadratum, quod 
ab AA defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab 
EA, itz demonſtratum eft ſe habere BA ad BA. Qua- 
drupla ef igitur etiam BA ipſius BA; ideoque tripla 
AA ph, AB. Itaque qualis unius eſt AB, talium 
trium eſt A A. Eademque ratione qualium quatuor eft 
AB, talum duodecim eſt A A. Et quoniam æqualis eft 
EN ip NB, et E Z ipſi Z A, ideoque et & & iph & A; 
dupla ct E A ipfius A Z; hoc eſt TA. Quod igitur 
quadratum ab EA deſcribitur, id quadruplum eſt qua- 
drati, quod defcribitur a T A. Quadrupla eſt igitur 
etiam AB ipfrus B A; ideoque tripla A A ipſius AB. 
Itzque qualium quatuor eſt A B, talis unius eſt BA; 
et tahum trium AA, et duodecim A A. Rurſus quoni- 
2m zqual:s eſt AM ipſi ME, et AP ipſi PH, et AL 
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ip T ©; quules invicem ſunt ip quoque A L, LG, 
, s a. Itaque qualium quatuor eſt AA, talium tri- 
um g £4; hoc et IL A. 2 
quadratum, quod ab A A deſeribitur, talium novem 

quadratum, quod deſcribitur a IT A: ba 
num ſexdecim eſt B A, talium novem eſt B A, et ſep- 
tem, que relinquitur A A. Quoniam igitur demon- 
ſtratum eft, qualium ſexdecim eſt BA, talis unius eſſe 
B A; et talium trium A A, et ſeptem AA; ideo tali- 
um quinque eſt, quz relinquitur, A A. Quo circa BA 
ſecatur a parallelis pro ratione numerorum deinceps 
imparium, uno ad ſegments verticem computato. Con- 
. — 
tur, ſecari a diametris in numeros ab unitate deinceps 
impares. Nam qualis unius eſt T A, talium duo eſt 
EA, et trium IT A, et quatuor AA. Cum enim dia- 
metri omnes parallel ſint ſeſe in zquas partes invicem 


ſecant. Porro figura A NET IX ZF perſpicue inſcrip- 
ta ab Archimede vocatur. 


PROP. III. Tarox. 


Si fimilibus duobus ſegmentis, quæ ſub rec- 
ta linea, et rectanguli coni ſectione continen- 
tur, rectilinea cuique inſcribantur, quæ latera 
habeant multitudine ſibi invicem æqualia; rec 


tilineorum centra Favicatum ſegmentorum da 


metros ſimiliter ſecant. 


Sint duo ſegtnen nta 
ABF, Z On: inſcri- 
banturque iifdem per- 
ſpicue rectilinea, in qui- 


bus omnium laterum 
numerus æqualis invi-- 
cem ſit. Segmentorum 


SN " as EK. ZI, 
+ — ET, re, XL. 
& & = BA dra 


diametri ſint BA, OP : 
junganturque E K, Z I, 

©; itemque ET, T6, 
X Y.” Quoniam igitur 


cum BA, tum etiam 


 Podividuntur ſimiliter 
a parallelis ſecundum 


rationes numerorum 


* r 22 
Andes Tos aureus , ra. Kat rb rar 
r. zT ae Tar 
4. —— or: A. ar O ine. 
Ne- © ene: n an in Aye as AT, EK 
Tas E H. ET. nau oy & Ta EZIK,ETGOT 
deter ms A M. ag. Kajw ris Z0,TY Ha- 
eus . xerrpa Tw Rag torvorray heiss 

ierra rag MN, 5 . "Ex dn x64 r HBO, 
nnen . 


_ 


8 =- n 2 
j TY nN. 


* = IPOS 7s. 12 


deinceps imparium, e- 
arumque ſegmenta æqualia multitudine ſunt; 
conſtat fore, ut eaſdem rationes cum ſegmenta 
diametrorum, tum parallelæ ipſæ inter ſe in- 
vicem habeant. Ac trapeziorum A E K T, et 
ZE TT I centra gravitatum ſimiliter poſita erunt 
in rectis A A, QP; quoniam eamdem habent 
rationem AT, et EK, quam ZN, et 2 T. Rur- 
ſus autem trapeziorum E Z Ik, Z To centra 
gravitatum ſimiliter divident rectas A M, Ns: 
trapeziorumque Z ©, 1 centra gravitatum di- 
vident ſimiliter rectas MN, 5 v. Quin etiam 
triangulorum HB , xO V centra gravitatum 
ſimiliter poſita erunt in rectis B; N, Oy. Habent 
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eat 
Conſtat igitur totius refflinei, quod ſegrmeno 
#2 F nferiptuin eft, centrum gravitatis diame- 
trum A fimiliter ſecare, atque ejus, quod in- 
ſcriptum eſt ſegmento ⁊ O n, centrum gravitatis 
— an 2 
ſtratare, 
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| Apullonius in fexto'canieovim libro frdlix @Aiomum 
coni ſegments ea eſſlixity quaraih in utraque f =qua- 
les multitudine rect ducartur baft paralfelz ; tum he 
paraltetz atque baſes ad redtas, quz a diametris ad ver- 
tices Sſcinduntur, tum que 2bſcinduntur inter ſe invi- 
e een p oF wy Parabolas autem om- 
ries ſimiles ſibi invicerh eſſe. Quz porro fit figura per- 
autem dicitur, diametros ſimiliter ſecari, id eſt hujuſ- 
modi, ut eorum ſegmenta eandem inter fe invicem ra- 
tionem habeant. Que reliqua ſunt in theoremate, ca 


PROP. IV. Tazor. 

Cujulliber ſegmenti, quod ſub recta linea, ex 
rectanguli coni ſectione continetur, centrum 
gravitatis eſt in ſegmenti diametro. 
Sit ſegmentum, quale dictum eſt, A BT, cujus 
diameter BA. Oportet demonſtrare ſegmenti, 
quod diximus centrum gravitatis eſſe in B A. 

Si enim minus, ſit punctum E: ducaturque 
per id punctum E Z ipſi B 4 parallela. Inſcri- 
batur autem ſegmento triangulum AB Team- 
dem ac ſegmentum baſim habens, eamdemque 


altitudinem: et quæ rationem habet T Zz ad 


AZ, hanc habeat triangulum ABT ad ſpatium 
K. Inſcribaturque — perſpicue etiam 
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TA ipſi B A parallela. Conſtat utique majorem 
rationem habere rectilineum ſegmento inſcrip- 
tum ad ea, quæ relinquuntur, ſegmenta, quam 
triangulum ABT ad ſpatium K. Ut autem tri- 
angulum ABT ad ſpatium K, ita ſe habet T Z 
ad Z A. Igitur majorem rationem habet recti- 
lineum ſegmento inſcriptum ad ea, quæ relin- 
quuntur, ſegmenta, quam T Z ad Z 4; hoc eſt 
AE ad E. Itaque habeatME ad E © eamdem 
rationem, quam inſcriptum rectilineum ad ſeg- 
menta. Quoniam 1gitur totius quidem ſegmenti 


rectilineum, ita ut, tas, dg To eg 
quæ relinquuntur, Ne x vH - 
ſegmenta ſpatio K ra iAdoree des 
minora ſint. Ita- 70d K. T% Ai 

que inſcripti recti- __ * 
linei centrum gra- 7 0 | = ** 

vitatis eſt in B A. n 
Hoc ſit punctum we ſagis kat mw 
© : jungaturque ad add. 
6, Gan” * 5 ing xh. 
producta ducatur à OE, & ix 
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cramun gravicatis eſt punctum E; rectilinei ve- 
av de infcripti, punttum ©; conſtat magni- 
tuin, quz rcinquiter, quzque X us, quæ 
relinquuntur, ſegments componitur, centrum 
gravitaris effe in recta © E producta; abſciſſa 
quadam <jus parte, quæ ad ok cam rationem ha- 


bert, quz inferiprum rectilineum ad ca, quæ 


relinquantur, ſegmentz. Quare magnitudinis, 


- qu=ecx iis, quz relinquuntur, ſegmentis com- 


ponitur, centrum gravitatis fuerit punctum M: 
M recta ip6 n A parallela, ſegmenta omnia, quæ 
rehnquuntur, ad camdem partem erunt. Con- 


ftar igitur centrum grævitatis eſſe in B A. 


rum libro, et prumo de ſphæra et cylindro dict ſunt. 


PROP. V. Tarox. 


Si ſegmento, quod fub recta linea, et rectan- 
guli con ſectione continerur, rectilineum per- 


Sit ſegrentum ABT, quale dictum eſt; cu- 
jus diameter BA. Infcribatur autem primo ei- 
dem perſpicee triangulum AB: ſectaturque 
BA in punto E, ita ut BE dupla fit ipfius E A. 
Trianguli igiter A BI centrum gravitatis eſt 
punftum E. Itzque fecerur in duas zquas par- 
tes utraque AB, BT 
in punctis 2, H: du- 
canturque per Z, N, 
2 K, A H ipſi BA pa- 
rallelæ. Igitur ſeg- 


prog im Tas Z K · r 
& BTA Tudpars 70 
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ment: quidem A K B 
centrum gravitatis 
et in Z K; ſegmen- 


Tas H A. "E5w 5 ra , 
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ti vero B; TA, in HA. 
1 Hæc autem ſint pun- 
ct ©, 1: jungaturque 1. Et quoniam paral- 
ldogrammum cſt z Hl, zqualiſque 2 N ipſi 
N H, ideo æ qu c& x o ipfi XI. Quare mag- 
nitudinis, quz cx utrnique ſegmentis A KB, BAT 
Ccomponitur, centrum gravitatis eſt in media 
91; quomam fegmentz zqualia funt ; nimirum 
eſt punctum x. Quonizam autem trianguli qui- 
dem ABT centrum gravitatis eſt punctum E, 


re E c, r J ovyxeyuers & apPerigur rw magnitudinis vero, quæ ex utriſque ſegmentis 


1 * 


— 
” In MS. deeſt . 


* 6 BE. ' Gr =. 


1 in} 74 rd err 


= rs EY. — 
* » ©ZH, +. "= a 10. 


L 


& TS Ti. 7Paige;. 


* 72 gat. 


AK B, BAT componitur, punctum X ; conſtat 
totius ſegmenti ABT centrum gravitatis eſſe in 
x E; hoc eſt inter puncta x, et E. Quare pro- 
pius fuerit vertici centrum gravitatis totius ſeg- 
menti, quam trianguli perſpicue inſcripti. 
lsnaſcribatur rutſus ſegmento perſpicue penta- 
gonum rectilineum AK BAT. Ac fit totius qui- 
dem ſegmenti diameter B a; utriuſque vero ſeg- 
menti utraque diameter K Z, A H. Et quoniam 
ſegmento A K triangulum perſpicue inſcriptum 
eſt ; totius ſegmenti centrum gravitatis propius 
vertici eſt, quam centrum gravitatis trianguli. 
Sit igitur ſegmenti quidem A K centrum gra- 
vitatis punctum ©, trianguli vero punctum 1. 
Et rurſus ſegmenti quidem B A centrum gra- 
vitatis punctum M, trianguli vero EF 85 N: 
junganturque pune- 

ta ©, M, itemque I, 
N. Æqualis eſt igi- 
tur & x ipſi x M, et 
IT ipſi TN. Sed tri- 
angulo quidem AKB 
æquale eſt triangu- 
lumBAT ; ſegmen- 
to vero AK Bſegmen- 
tum BAT. Demon- 
ſtratum eſt enim in 
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aliis libris, ſegmenta 5 

triangulorum eſſe . Igitur magnitu- 
dinis quidem, quæ ex utriſque ſegmentis AK B, 
BAT componitur, centrum gravitatis erit punc- 
tum X; magnitudinis vero, que componitur ex 
triangulis A K BB, BAT, punctum . Rurſus igi- 
tur quoniam trianguli A BH centrum gravitatis 
eſt punftum E; et magnitudinis, quæ ex utriſ- 
que ſegmentis A K B, BAT componitur, punc- 
tum x; conſtat totius quidem ſegmenti ABT 
centrum gravitatis eſſe in recta x E, ita ſecta, 
ut quam habet rationem triangulum ABT ad 
utraque ſegmenta AK B, B AT, hanc habeat ejus 
pars, cujus terminus eſt punctum x ad partem 
minorem. Pentagoni vero AK BAT centrum 
gravitatis eſſe in recta E T, ita ſecta, ut quam 
habet rationem triangulum ABT ad triangula 


AK B, BAT, hanc habeat ejus pars, cujus ter- 


minus eſt punctum T, ad partem reliquam. 
Quoniam 1gitur majorem rationem habet trian- 
gulum ABT ad triangula K AB, ABT, quam ad 


ſegmenta ; conſtat propius eſſe vertici 3 centrum 


gravitatis ſegmenti A BT, quam inſcripti recti- 
linei. Porro in omnibus rectilineis, que ſeg- 
mentis perſpicue inſcripta ſunt, eadem argu- 
mentatio locum habet. 


P 

Et quoniam parallelogrammum eſt © Z HI. Quoni- 
am enim K Z, AH æquales ſunt ; quippe æqualium ſeg- 
mentorum diametri, æqualique ab axe B A intervallo 
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Aiftant 3-<t> centris ©, 1 familiter dividuntur, ideo ut K G 
24DZ, ita ſc habet A Iad IH; itemque permutando. Pro- 


pterea © Z iph IH eft zqualis. Eft autem etiam paral- 
lela ; quandoquidem omnes parabolz diametri parallelz 
invicem funt, Igitur © Z H I && parallelogrammum. 


— ä 
tis AK B, BAT componitur, centrum gravitatis erit 
punctum X; magnitudinis vero, quz componitur ex 
triangulis AK N BAT, punctum T. Illud enim ſupra 
demonſtratum eft, rectam © M, quæ ſegmentorum cen- 
tra jungit, cum parallela fit iph Z H, et rectam item 
IN, alteram quidem in puncto X, alteram vero in punc- 
to T. a BA in duas zquas partes ſecari. Quare mag- 
nitudinis, qua ex ſegmentis AK B, BAT componitur, 
centrum gravitatis eſt punctum X; et magnitudinis, 


du componitur ex triangulis A K B, BAT, punctum T. 


Quoniam igitur ma- 
AAA triangulum ABT ad tri- 
en AE angula AKB, BAT, 
EAT ewiyors, 3 wel v2 quam ad ſegmenta, et f 
Tuapars, x4 Ti Wir" © corters 3 quoniam enim 
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anguliquidem AB Teen- 
trum gravitatis eſſe pun- 


chm R, triangulorum 
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D AK B, BAA. 
i n EZ., 


vero ABE, BAT, pun- 
Sum T; conſtat uti- 
e gravitatis refine) AKBAT of in TE 
ſefta in puncto P pro ratione ejus reciproca, quam in- 
vicem habent triangulum A B T, et triangula A K B, 
BAT. L quoniam triangulum ABT majorem ratio- 
nem habet ad tr KA, BAT, quam ad ſegmen- 


3 majors enim funt ſegmenta quam triangula ; con- 
fore, & E T pro ratione fecetur, quam habet trian- 


gulum ad ſegment, ut punctum illud, 3 
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Dato ſegmento, quod ſub recta linea, et re&- 
anguli coni ſectione continetur, fieri poteſt, ut 
cidem rectilineum perſpicue inſcribatur; ita ut 
quæ recta inter centra gravitatis ſegmenti, in- 
— — ge: minor ſit recta 
qualibet᷑ propoſita. 

Detur ſegmentum ABT, quale dictum eſt, 
cujus centrum gravitatis fit punctum &: eidem- 
que inſcri perſpicue triangulum ABT. Ac 
ſit propoſita recta z: quamque rationem habet 
B © ad 2, hanc Habeat triaugulum ABT ad ſpa- 
tum K. Inſcribatur autem ſegmento ABT per- 
ſpicue rectilincum AK BAT; ita ut, quæ re- 
linquuntur, ſegmenta minora ſint ſpatio K: in- 
ſcriptique rectilinei centrum gravitatis fit punc- 
tum E. Dico utique rectam © E minorem eſſe 
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relinquuntur, ſegmenta 
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majorem rationem habet, 
quam tri um ABT 
ad fpatium x, hoc eſt 
s ad Zz: habet autem 
©B ad E non minorem 
rationem, quam ad OE; 
eo quod minor non eſt 
E quam Z: ideo mul- 
to magis rectilineum 
AK BAr ad ea, qua 


relinquuntur, ſegmenta 
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majorem rationem habet, 
quam BO ad OE, Quare fi faciamus, ut recti- 
lineum AKBAT ad ca, quz relinquuntur, ſeg- 
menta, ita alia quzdam recta ad E; major 
erit quam 36. Hec autem fit 6 H. Et quo- 
niam ſegtnenti ABT centrum gravitatis eſt punc- 
tum ©, et rectilinei AKBAT punctum E; pro- 
ducta recta ES, abſciſſaque quadam ejus parte, 
quæ ad & E eam rationem habeat, quam recti- 


lineum AK BA r ad ea, quæ relinquuntur, ſeg- 


menta, hæc. major erit quam © B. Habeat igi- 
tur H&S ad E rationem hujuſmodi. Igitur 
punctum H centrum gravitatis eſt magnitudinis, 
quæ ex iis, quæ relinquuntur, ſegmentis com- 
ponitur. Quod fieri non poteſt. Dufta enim 
recta ipfi AT parattela, ſegmenta ht ad earndemn 
ſegment? partem erunt. Conftart utique rectam 


E minorem effe 2. pe 3 
demonſtrare. * 


K. if 1 0 e 1 US. 


Centrum ſegmenti omnino unum eſt; propiuſque 
ſegmenti vertiei, quam inſoriptorum rectilineorum cen- 
tra, Sit enim trianguli ABT centrum gravitatis, ſi qui- 
dem contingerit, punctum E; BA ita ſecta, ut dupla ip- 
ſius EA fit EB, Manifeſtum eſt omnia inſcriptorum 
rectilineorum centra caſura inter puncta ©, E. Quo 
atrtern plura latera habuerit figura perſpicue infcripta, eo 
magis ipſius centrum ad © punctum accedit. Itaque 
manifeſtum eſt, fieri quidem non poſſe, ut qua inter 
centra ſegmenti, et figuræ perſpicue inſcriptæ rea in- 
terjicitur, major ſt quam E®. At vero poſſe fieri, ut 
. n,, 
ay OF 


PROP. VII. Tarox. 
Duorum ſegmentorum ſimilium, quæ fub 
recta linea, et rectanguli coni ſectione conti- 
nentur, centra gravitatum ſecundum eamdem 
rationem diametros ſecant. 
Sint duo ſegmenta, qualia dicta ſunt, A BT, 
E Z H; quorum diametri Ba, z ©. Ac ſegmenti 
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Tudyares ivrpes Ts ge 75K: cb #7 © quidem A B T centrum gravitatis fit punctum K; 
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ſegmenti vero E Z H punctum A. Oportet de- 
monſtrare, puncta K, A ſecundum camdem ratio- 
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ut K B ad K 4, ita 
ſe habeat Z M ad 


rde. O dar. A av or Toy aura 
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habere BK ad K a, quam ZA ad AQ. 
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Inſcribatur autem ſegmento ABT rectilineum ei, quod 
ſegmento E Z H inſcriptum eft, fimile ; hoc eft pariter 
perſpicue. Pariter enim perſpicue infcribitur, quando 
ſectiones parabolz A BT exdem fucrint atque ſectiones 
alterius EZ H; ita ut latera rectilinei ſegmento ABD 
rectilinei inſcripti ſegmento E Z H. Cum enim puncta 
B, Z vertices ſint fimilium ſegmentorum, quz iis inſcri- 


PROP. VIII. Tuzonx. 
et rectanguli coni ſeftione continetur, centrum 
gravitatis diametrum ſegment ita dividit, ut 
quæ altera ejus pars ad verticem eſt, ſeſqui- 
altera fit partis alterius, quz eſt ad baſim. 

Sit ſegmentum A BT, quale diftum eſt. Ac 
hujus quidem diameter fit ; 4 z centrum vero 
gravitatis m . Oportet demonſtrare 

B© ipſius © A efle ſeſquialteram. 

Inſcribatur ſegmento A BT perſpicue triangu- 
lum ABT, cujus centrum gravitatis fit punctum 
E. Secetur autem in duas æquas partes utraque 
A B, Br in punctis z, H: ducanturque K Z, HA 
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” izatica v BA, AT, Lc PP Ar- 


M 


77 — — — — 


— 


— 
- - — — — 
— - 


— — — 
— 


— I IE. — — 
Ee 1 ger 
b . pn n _ _ A - — . — K = 
- _ ——_— — - — - - - - —_— 1 * 


—— — 


peer 


AR C H 1 


282. dane wr 
Tgmentoram ALB, BAT. 

| Iraque fegmenti quidem AK B crm gra- 
vitatis fit punftum MM; fegment vero BAT 
punctum : junganturgque Z H, MN, KA. Ig 
tur magnitudinis, quz cx utriſque fegmentss 
componitur, centrum gravitatis eſt pn dn Xx. 
Er quonzam ut 3 . ira © habet KN ad 


MZ; ctiam componendo, ct permitando, ut 
BAaad KZ, ita fc haber@ 4 ad MZ. Quadru- 


pla autem eſt za ip- B 
us x Z. Hoc enim 
in fine de monſtratur. 
ubi eſt punctum 6. 
Quadrupla ft igirur 
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etiam A© iphus MZ. 
Quare reliqua etiam 
BO reliqu K M, hoc 
et = x, eſt quadru- 


A 


tur utraque fimul B x, x © tripla eſt ipfus = x. 
Tripla jam fit B E ipfius = E. Eft ignur tripla 
etiam XK © iplius E x. E quoniam quadrupla 
eſt B A ip BE: boc enim demonſtratur: BE 
autem tripla ip T ZE; deo Z B tertia pars eſt 
ipfius B A. Eft autem pars tertia etiam EA ip- 
frus A B;; quomam centrum grævimat trianguli 
ABT eſt punctum E. Tertia igitur pars ſt 
etiam reliqua E E ipfius Ba. Er qui onus 
quidem ſegmenti centrum gravitatis eſt punc- 
tum ©; magnitudin vero, qu cx utriſque 
ſegmentis A K B, B AT componitur, punctum X; 
denique trianguli ABT, punctum E; deo ut 
triangulum ABT ad ca, qu rehinquuatur, ſeg- 
menta, ita ſe habet X % ad SE. Triplum eſt 
autem triangulum A BT ſegmentorum; quoni- 
am totum ſegmentum trianguli AB r cit ſeſqui- 
tertium. Tripla cf igitur etiam x © iphus SE. 
Demonftrata autem eſt x © chm ip x E eſſe 


ipſius AE. Seſquialtera eſt igitur 30 ipſius 
© 4. Quod oportebat demonſtrare. 


3 


Et quoniam ut B9 ad OA, mz & babet TM ad MZ. 
Cum enim ſegmenta fim fant, corum centra drame- 
ut BA ad AQ, ita ic habet KZ af Z M: et permutando, 
ut BAadKZ, itzA9S ad MZ. Quadrupla autem ef 


BA ipus KZ. Hoc enim in fe demonſtrabitur, ub 


eſt punctum ©. At nos hoc idem deinceps demonſtra- 

bi 
Sit parabola A BT, cujus diameter BA. Ducatur 
autem ordinate AA; ct jungatur AB, cademque feta 
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eſt ſegmenti AR B. Ducantur 
porto per puncta E, Z ordi- 
nate B H Z ©. Quoniam igi- 
tur =qualis eſt AZ ipſi BZ, 
dupla utique erit AB ipſius 
ZB, et AB ipfius BO, et AA 
ipſius Z &, hoc eſt EH. Quare 
quadratum, quod ab A A de- 


am igitur B A dupla eſt ipſius 
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Be, ideo B© ipſius BH eft 
dupla; et & H ipſi HB, hoc 
42 2% 
Ef igitur B A ipſius ZE quadrupla. 

Et quoniam quadrupla eſt BA ipſius BE: hoc enim quo- 
que demonſtratur. Demonſtratum eſt enim in lemmate, 
B A quedruplam eſſe utriuſque BH, E Z; quo fit, ut BH 
ipk EK Z fit zqualis. Propterea æqualis ibi eſt BE ĩpſi 
KZ, et BA harum utriuſque quadrupla. B Z tertia pars 
eſt ipfrus BA. Quoniam enim B A quadrupla eft ipſius 
BZ, qualium quatuor eſt BA, talis unius eſt BE ; et prop- 

terea qualium duodecim eſt B A, talium trium eſt B Z. 
— ä BL iphius D'S, Igitur qualium trium 
e# BE, talis unius et ZE; et talium tota 
BZ. Talium autem duodecim eſt BA. Eft igitur BZ 
ipfrus B A pars tertia. Triplum eſt autem tri 
ABT Demonſtratum enim ab ipſo eſt in 
libro de rectanguli coni ſectionis quadratura, quodlibet 
ſegmentum, quod ſub recta linea, et rectanguli coni ſec- 
tione continetur, ſeſquitertium eſſe trianguli, quod ean- 
dem ac daſim habeat, candemque altitudinem. 
Quare ſegmentum ABT ſeſquitertium eſt trianguli ABT: 
et dividendo, triangulum ABT ſegmentorum AK B, 
BAT eſt triplum. 

Tripla eſt autem B A ipſius E A. Seſquialtera eft igi- 
tur B © ipſius © A. Quod oportebat demonſtrare. Quo- 
niam enim tripla eſt B A ipſius AE, qualium quindecim 
eſt BA, talium quinque eſt E A: qualium autem quin- 
que ct AE, talis unius eſt & E, et ſex tota & E, AE. 
Sexcupla eſt igitur A © ipſius © E. Itaque qualium quin- 
decim eſt BA, talium ſex eſt A &, et novem, quæ reli- 
nquitur, © B. Quare BO ipfius © A eſt ſeſquialtera. 


PROP. IX. Trzor, 

Si quatuor fuerint rectæ linez proportione 
continua proportionales : et quam habet ratio- 
nem earum minima ad exceſſum, quo maxima 
minimam excedit, hanc ſumpta quædam recta 
habeat ad tres quintas partes exceſſus, quo 
maxima excedit tertiam: quamque rationem 
habet recta æqualis tum duplæ maximæ, tum 
quadruple ſecundæ, tum ſexcuplæ tertiæ, tum 
triplz quartz, ad rectam æqualem tum quin- 
cuplæ maximæ, tum decuplæ ſecundæ, tum 
decuplæ tertiz, tum quincuplæ quartz, hanc 
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ſumpta quedam refta habeat ad cxcrFFam, quo 
maxima excedir terriam; ſumptæ hæ du reftz 
dur quintz partes erunt Maxime. 

Sint quatuor rect lincz proportionales A B, 
BT, a, 3E. Et quam quidem habet rationrm 
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_BEad Et A, hanc haben E H ad tres quantas par- 


tes ipfins AA: quam vero rationem habet refta 
æqualis tum duplz ipfrus 4 B, tum quadruple 
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utique ſunt ſecundum camdem rationem etiam 
ip A T, TA, AE. Itaque utraque AB, BT ad 
A, et utraque BA, BI ad EB camdem - 
nem habet, quam AA ad AE. Quare cam 
omnes ad omnes. Eamdem igitur rationem ha- 


bet AA ad AE, quam recta zqualis tum duple 
ipfus AB, tum triplz ipfius T, ct amplius 


AB, ad rectam æqualem duple plus B A, ct 
amplius BE. Quam autem rationem habet rec- 
ta zqualis tum duplæ ipſius A B, tum quadru- 
plz ipſius BI, tum quadruple iphus B A, tum 
duplex ipfius BE ad reftam æqualem duplæ 
ipſius B A, et amplius BE, hanc habebit à A ad 
minorem quam AE. Habeat igitur ad a 0. 
Utræque autem ad priores camdem rationem 
habebunt. Habebit igitur © A ad A A camdem 
ſius A B, tum quadruple ipſius DT B, tum fexcu- 
plz ipſius B; A, tum triplæ ipſius B E, ad rectam 
compoſitam tum ex dupla utriuſque AB, E B, 
tum ex quadrupla utriuſque I B, Ba. Habet 
autem ctiam A 4A ad He camdem rationcm, 
quam quincupla utriuſque AB, BE, una cum 
decupla iplarum I B, B; A, ad utriuſque T B, BA, 
ad rectam compoſitam tum ex dupla ipſius 
AB, tum ex quadrupla ipſius T B, tum ex tri- 
pla ipfrus E B, tum ex ſexcupla ipſius B A. Igi- ava 
tur rationibus diſſimiliter ordinaris, hoc eſt per- 
turbata proportione, camdem, ex æqua pro- 
portione, rationem habet O A ad He, quam 
quincupla utriuſque 4 B. B E, una cum decupla 
rectam compolitam tum ex dupla utriuſque A B 
BE, tum ex quadrupla utriuſque I B, BA. Ha- 
bet autem quincupla utriuſque AB, BE, una 
cum decupla utnuſque I B, B A, ad rectam com- 
poſitam tum ex dupla utriuſque 4B, BF, tum 
ex quadrupla utriuſque I B, B 4, eam rationem, 
quam quinque ad duo. Habet igitur etiam 4'0 
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ps Tas T B A, wort r wi wipe rag ovyxe- 
1 . 40A © ras 1 4 32 
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"ras TE 3414 


- ad rectam æqualem compoſite ex dupla utri- 


bret ont, irs Tas B ournazporige 
N 


Gonem, quam EB, un cum dupla ipfis B a, 


uſque a l, BY, una cum quadrupla utrivſque 
FB, Ba” Ut ant AA ad AF, ita fe ha- 


ber etiam refs compoſits tum ex dupla ipſius 
A, tum extriph ipfs T B, tum ex BA, 2d 
=equalem tum ipf E B, tum duplæ ipſi- 
us Ba. gitar rationibus diffimikter ordinatis, 


| hoc eft perturbara proportione,” ut O A ad AF, 


ira ſe habet, ex zqua propertione, dupla ĩpſius 
AB, una cum tripla ipfivs E T, et amplius h a, 
ad rectam compofiran tum ex dupla urriuſque 
AB, 2 E, dm ex quadrupla utriuſque 1 B, B A. 
Quare exiam v»-E © AE, ita ſe habet I B, 
ode eee 
duplam wrivſque A , BE, et quadropla utriuf- 
qe T n, BA. Se habet en AK 2d 85, tt 
AT adTB, EDA 2d 4 B: ct per compolitionem, 
ue eripla ipfivs Tr 4 ad rriplam ipfus an; et 
dupls ipfies 4 H ad doplam ipfius E 3. Ideoque 
1 orb gn rnb dt hr 
- obs? 7 Bop cet. nab er 
compoſitam tum ex T B, tum ex tripla 
ipfius Az, tum ex Gupla ipfius EB. Rutſus 
igitur rationibus difficailiter ordinatis, hoc eſt 
perturbata proportione, camdem ex æqua pro- 
portione rationem habebit E © ad EB, quam 
AT, una cum tripla ipfius I 4, et dupla ipſius 
AE, ad duplam utriuſque AB, BE, una cum. 
quadropla utriuſque T B,. Tora igirur OB 
ad E U camdem badet rationen, quam recta æ- 


qualis wipe ipfius AB, una cum ſexcupla ip- 
fius T B, et tripla ipfius B A, ad duplam utriuſ- 


qe AB, BE, una cum quadrupla utriuſque I B, 
Ba. E quoniam camdem inter fe invicem ra- 
tionem habent tum Ea, ar, FA; tum binz quæ- 
que E B, Ba; A, TI TETAI ideo ut Ba ad 
& A, ita fe habebit utraque E B, E a ad utramque 
AB, Br, una cum utraque T, BA. Igitur eti- 
am componendo, ut A E ad A A, ita utraque EB, 
A, una cum utraque A BE, BT, ct utraque TB, 
BA; hoc ct utraque E BA, una cum dupla 
utriuſque ABT, ad utramgue BA, BA, una cum 
dupla ipfius BT. Quare ctiam duplum ad du- 
plum camdem rationem habebir : nimirum ut 
E A ad AA, ita fe habebir dupla utriuſque E B A, 


una cum quadrupla utrĩuſque I RMA, ad duplam 


utriuſque ABA, una cum quadrupla ipfius 1 B. 
_Atque ut E A ad tres quintas partes ipfius A 4, 


ita recta compoſita tum ex dupla utriuſque A BE, 
tum ex quadrupla utriuſque T B 4, ad tres quin- 
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AR C H I 


cum ip nſtrata 
eſt, ut o A f e 
A BA, una cum ſexcupla ipſius IB, ad duplam 


utriuſque A BE, et quadruplam utriuſque I BA. 


Igitur etiam ex qua proportione, ut OB ad 


ZH, ita ſe haber refta compoſita tum ex tripla 


utriuſque AB A, tum ex ſexcupla ipſius F B, ad 
I I in @ ta 


At vero recta compoſita tum ex tripla utri- 
uſque A B A, tum ex ſexcupls ipſius I B, ad rec- 


tam quidem compoſitam tum ex dupla utriuſque 


ABA, S l 
nem habet, quam tria z, ad tres quintas 
partes vero ejuſdem rectæ eam habet tationem, 


eſt etiam AO ad H s eam rationem habere, quam 


quinque ad duo. Iitur tota etiam BA ad to- 


tam 2 6 eam habet rationem, quam quinque 


ad duo. Quod Se 
Sn 


enim proportionales ſunt AB, BT, AB, BE, proportio- 
nales utique ſunt pro eadem ratione dividendo permu- 
tandoque, etiam AT, Ta, AE. Itaque cum proportio- 
nales invicem ſint AB, DB, BA, AE, itemque AT, TA, 


quentem in magnitudinibus ſecundis. Ut igitur utraque 
ſimul AT, TA, hoc eſt AA, ad A E, ita ſe habet utraque 
ſimul A B, T B ad AB. Se habet autem ut utraque fi- 


mul AB, T B ad AB, ita dupla utriuſque fimul AB, BT 


ad duplam ipſius B A; eo quod partes eandem quam æ- 
que multiplices inter ſe invicem rationem habent. Se 


habet igitur et ut AA ad AE, ita dupla utriuſque fimul 


ABT ad duplam ipſius AB. Rurſus cum T B, BA, AE 
proportionales invicem fint; ut AA ad AE, ita fe ha- 


IB, BA ad BE. Se habet autem ut AA ad AE ita 
etiam dupla utriuſque ſimul A B, BT ad duplam ipfius 
B A. Se habet igitur ut una ad unam, ita etiam omnes 


ad omnes: et propterea ut A A ad AE, ita præcedentes 


ad ſequentes. At præcedentes quidem ſunt dupla utri- 
uſque fimul AB, BT, et utraque TB, BA; hoc eſt dur 
AB, et tres T B, et una BA; ſequentes vero dupla ipſi- 
us BA, et ſola BE. Se habet igitur ut AA ad AE, ita 
recta compolita tum ex dupla ipfius AB, tum ex tripla 
ipſius I B, tum ex ſola AB ad rectam compoſitam cum 
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e dupla ipſius B A, tum ex ſala E B. Et quoniam mar 
elt eta compoſita tum ex dupla ipſun AB, tum ex qua- 
drupla ipſius T B, tum ex quadrupla ipſius AB, tum ex du- 
pla ipfius BE quam rea compolita tum ex dupla ipfus 
AB, tum ex tripls ipfius TB, tum er ſola B A; et recta 
alia ſepoſita eft ex dupla ipſius B A, et ſola EB compo- 
fita: major autem magnitudo ad eamdem majorem habet 
rationem quam minor; ideo refta compolita cum ex da- 
pla utriuſque fimul AB, BE, tum ex quadrupla utriuſque 
fimul I B, BA ad rectam compoſitam cum ex dupla ipſius 
BA, tum ex fola EB, .majorem rationem habet, quam 
recta compoſita tum ex dupla ipfius AB, tum cx tripla 
ipfius T B, tum ex ſola AB ad reftam compoſitam cum 
ex dupla iplius B A, tum ex fola EB. Ut autem refta 
compoſita tum ex dupla ipſius AB, tum ex tripla ipfius 
IB, tum ex fola BA, ad rectam compoſitam cum ex du- 
ipfius B A, tum ex ſola E B, ita demonſtratum eſt ie 
habere A A ad AE. Igitur etiam recta compoſita cum 
ex dupla utriuſque fimul AB, B B, tum ex quadrupla 
utriuſque fm DB, B A, ad n compoſitam cum ex 
dupla ipſius B A, tum ex fola E B majorem rationem ha- 
bet, quam AA AR. Itaque fi ratio inflituenda no- 
bis fit eadem 3tque ipfius A A ad aliam quamdam, mi- 
nor hc ert quam Ak. Sit AO: Ut igitur 4 A 24 
AO, ita fe habet recta compoſita cum ex dupla utriuſque 
fimul AB,'SE, tum ex quadrupla utriuſque funul T B. 
B &, ad rectam compoſitam cum ex dupla ipſius B A, tum 
ex fola k B. Igitur invertendo, ut O A ad AA, in fe 
habet recta compoſita cum ex dupla ipfius B A, tum ex 
ſola E B, ad redtam compoſitam cum ex dupla utriuſque 
fimul A B., BE, tum en quadrupla utriuſque ſimul T B, 
BA. Et'componendo, ut OA ad AA, ita fe habet recta 
compoſita tum ex dupla ipſius A B, tum ex quadrupla 
ipfius T B, tum ex ſexcupla ipfius BA, tum ex tripla ip- 
frus B E, ad reftam compoſitam cum ex dupla utriuſque 
mul AB, BE, tum ex quadrupla utriuſque fimul T B, 
BA. Nam BA fumpta ſexies eft, quater quidem in 
primis - magnitudinibus, bis vero in ſecundis: et BE 
mel vero in ſecundis. Ponitur autem A A ad He can- 
quincupla utriuſque ſimul AB, BE, tum ex decupla utri- 
uſque ſimul TB, Ba, ad rectam compoſitam tum ex du- 
— ipſius T B, tum ex ſex- 
ipf tum ex tripla ipſius BE: proportioque i 
fa perturbata eſt. Igitur zqua proportione, ut OA ad 5.4 
ita ſe habet recta compolita cum ex quincupla utriuſque 
ſimul A B, BE, tum ex decupla utriuſque fimul T B, B A, 
ad rectam compoſitam cum ex dupla utriuſque fimul Az, 
BE, tum ex quadrupla utriuſque fimul T B, BA. Porro 
ad allatam proportionem quod attinet, ita manifeſta res 
-fiet. Nimirum ut in primis magnitudinibus, præcedens 
OA ad ſequentem A A, ita fe habet in ſeeundis, præce- 
dens, recta compoſita tum ex dupla ipſius A B, tum ex 
quadrupla ipfius T B, tum ex ſexcupla ipfius BA, tum 
ex tripla ĩpſius BE, ad ſequentem, rectam compoſitam 
cum ex dupla utriuſque ſimul AB, BE, tum ex quadru- 
pla utrjuſque fimul I B, BA: ut autem in magnitudini- 
bus primis, ſequens A A ad aliam quamdam H ita in 
fecundis, ſe habet quzdam alia, recta compoſita cum ex 
quincupla utriuſque ſimul AB, B E, tum ex decupla utri- 
uſque ſimul B, BA, ad præcedentem, reftam compoſi- 
tam tum ex ipſius A B, tum ex quadrupla ipfius 


b My 
+ BA | 


1 23s AB, Ir ® Te AG 


$6: 44 2b ec: 
11 cam-x exeapls iphus B 6, tum. ex trphs iphus 


BE, ad duplam cjuſdem, tum decupla utriuſque funul 
IB,BA ad cuidem quadruplam candem rationem ha- 


det, quam quinque ad duo: nam ratio quinque ad duo 
eadem eſt qu decem ad quatuor : 3 
cum ex quintupla utriuſque fimul A B, B 

92323 m T'B, BA of de bu om 

pefitam cum ex dupla utriuſque ſimul AB, BE, tum ex 
quadrupla utriufque fimul IB, BA candem babet . 
tionem, quam quinque ad duo. Quare etiam AO ad 
HO camdem quam quinque ad duo rationem habet. 
Rurſus quoniam fupra demo ſtratum eft OA ad AA 
candem rationem tiabere, quam EB, et duplam ipfius 
BA ad rectam compolitam cum ex dupla utriuſque fimul 
AB, BE, tum ex quadfupla utriuſque ſumul T B, BA: 
et ut in primis magnitudinibus ſequens' A A ad aliam 
quamdam AE, ita in ſecundis fe habet qurdam alia, 


refta compoſita tum ex dupla ipfius A B, tum ex tripla 


ip T B, tum ex fola AB ad pracedentem, reftam 
compoſitant cum ex EB, tum ex dupla ipfius B A ; ideo 
portione, ut OA AE, ita ſe habet tecta compoſita 
cum ex dupla ip AB, tum ex tripla ipſius I B, tum 
ex fola BA, ad reftam compoſitam cum ex dupla utri- 
A BE, tum ex quadrupla utriuſque ſimul 
IB, BA. Quare etiam invertendo, ut E A'ad AO, ita 


ſe habet rea compoſita cum ex dupla utriuſque fimul 


AR, BE, tum ex quadrupla utriuſque fimul_I'B&A, 
ad reftam compoſitam tum ex dupla ipſius A B, tum 
ex tripla ipfrus T N tum ex fola B A. Et conver- 
tendo, ut AE ad EO, videlicet praxcedens ad exceſſum 
quo ſequentem fuperat ; ita recta compoſita cum ex du- 
pla utriuſque fimul A B E, tum ex quadrupla utriuſque 
famul I B A, ad rectam compoſitam tum ex fola T B, tum 
ex tripla ip B A, tum ex dupla ipfius EB, Nam 
præcedens quidem duplam continet utriuſque fimul A B, 
et BE; fequens vero duplam unius tantum AB: ideo- 
gue, ſubducto calculo, dupla ipfius E B relinquitur. Rur- 
ſus præcedens quidem quadruplam continet utriuſque ſi- 
mul BA; ſequens vero triplam ipfius T B, et folam 
BA: atque ideo ſubducto calculo, fola relinquitur DB, 
et tripla ipfius BA. Jure igitur optimo dictum eſt, ut 
AE ad EO, ita convertendo, ſe habere rectam compo- 
pofitan cum ex dupla utriuſque fimul AB, BE, tum 
ex quadrupla utriuſque ſimul T BA, ad rectam com- 
pofitam tum ex TB, tum ex tripla ipſius AB, tum ex 
dupla ipfius EB. Quare etiam invertendo, ut O E ad 
E A, ita ſe habet recta compoſita tum ex DB, tum ex 
und ipfius BA, tum ex dupla ipſius EB, 2d rem 
compoſitam tum ex dupla utriuſque ſimul ABB, tum 
ex quadrupla utriuſque fimul TBA. At vero ut AB ad 


alam quamdam E B, ita ſe habet AB ad BT: etdivi- 


dendo, ut AE ad EB, ita AT ad TB. Eadem ratione, 
ut TA dA ita ſe habet AE ad EB: et propterea ut 
tripha ipfius Ta ad triplam ipſius AB, ita dupla ipſius 
GE ad duplam ipſius EB. Partes enim eandem quam 
una ad unam, ita etiam fe habent omnes præcedentes ad 
cmnes ſequentes. Ut igitur AE ad EB, ita fe habet 
rea compoſita tum ex AT, tum ex tripla ipfius T A, 
tum ex dupla ipfius AE, ad rectam compoſitam tum ex 
TB tum ex tripla ipſius B A, tum ex dupla ipfius EB. 
Quoniam igitur demonſtratum eft, ut in primis magni- 
tudinibus præcedens OE ad ſequentem AE, ita in ſe- 
cundis fe habere rectam compoſitam tum ex I B, tum ex 
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tum en AT, tum en tripla ipfius IA, tum er dupla 
ipſius A E, ad rectam compoſitam cum ex dupla utri- 
vſque ſimul A B E, tum ex quadrupla utriuſque fimul 
FBA. Ft ut ita ſe habet 
recta compoſita ex tripla ipfus 
Fa, tum ex ex dupa utriuſ- 
que fimul AB, B | utriuſque ſimul 
PEA, ad reftam dupla utriuſque 
mu AB E, tum | A. 
Recta auten i | 
Ta, tum 

fimul AB, 

=qualis 

tum 

enim A 

ablata 


. 


A pos > TB, BA proportionales 
; ideo ut E A ad mediam et ſequentem AT, A, hoc 
eſt AA, ita ſe habet utraque ſimul E B, BA ad utram- 
que ſimul cum AB, BT, tum TB BA. Igitur etiam 
componendo, ut BA ad A A, ita ſe habet utraque fimul 
tum E BA, tum ABT, tum TBA, ad utramque ſimul 
cum ABT, tum TBA. Sed utraque quidem fimul tum 
E BA, tum ABT, tum TBA zqualis eſt utrique fimul 
EBA, et duplæ utriuſque fimul ABT: poſtremæ enim 
ſemel, et mediz bis ſumuntur : utraque vero ſimul cum 
ABT, tum FBA zqualis eſt ob eandem cauſam utrique ſi- 
mul ABA, et duple ipſius T B. Igitur ut EA ad AA, ita 
ſe habet recta compoſita cum ex utraque ſimul E B A, tum 
ex dupla utriuſque fimul ABT, ad rectam compoſitam 
cum ex utraque ſimul ABA, tum ex dupla ipſius IT B. 
Dupla autem ad duplam eamdem rationem habet. Ut 
igitur EA ad AA, ita ſe habet rea compoſita cum ex 
dupla &triuſque ſimul E BA, tum ex quadrupla utriuſque 
fimul BA, ad rectam compoſitam cum ex dupla utri- 
uſque ſimul ABA, tum ex quadrupla ipſius B. Quare 
etiam ut E A ad tres quintas partes ipſius A A, ita fe ha- 
bet recta compoſita cum ex dupla utriuſque ſimul A BE, 
tum ex quadrupla utriuſque ſimul T B A, ad tres quintas 
partes rectæ compoſitæ cum ex dupla utriuſque fimul 
AB A, tum ex quadrupla ipfius TB. Ut autem AE ad 
tres quintas partes ipſius AA, ita ſe habet B E ad ZH; 
y is BA SIN NE. 
i amo Tic a We ABT 
Fu oapPorigy 
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it ſe habet recta compoſita cum ex dupla utriuſque 
ABE, tum ex quadrupla er za, ad 
tres quintas partes recite compolitz cum ex dupla utri- 
uſque fm ABA, tum ex quadrupla irh I B. Quo- 
mam igitur demonſtratum eft, ut pracedens OB ad fe- 
quentem BE, ita fe habere pracedentem, cum triplam 
utriuſque foul AB 4A, tum fexcuplam ip I B, ad fe- 
quentem, cum duplam utriuſque funul ABE, tum qua- 
druplam utriuſque fimul TBA: et rurſus wt ſequens KB 
ad alam quamdam ZH, ita fequentem, cum duplam, 
utruſque fm ABE, tum quadruplam utriuſque fimul 
I BA, ad quamdam alam ; hoc eſt ad tres quintas partes 
rectz compoſitæ cum ex dupla utriuſque ſimul AB A. 
tum ex quadrupla ip TB; ideo aqua cademque or- 
dinata proporticac, ut OB ad ZH, ita fe habet refta 
compolita cum ex tripla utriuſque foul Ala, tum ex 
fexcupla ip IR, ad tres quintas partes rectæ compo- 
ſur cum ex dupla utriuſque farul ABA, tum ex qua- 
drupla ipfius TB. At vero recta compoſita cum ex tripla 
utriuſque ful ABA, tum ex fexcupla ipfius TB, ad 
tres quintas partes rectæ compoſitæ cum ex dupla utri- 
uſque foul ABA, tum cx quadrupla ip I B, camdem 
habet rationem quam quinque ad duo. Nam tripla qui- 
dem utrinſque fm ABA, dne utriuſque fimul ABA 
ſefquiattera cf ; ſexcupla vero T I quem quadruple 
eſt ſeſquialtera. Et quoniam pracedentes ad fequentes, 
utpote quz feſquialterz funt, cam rationem habent, 
quam tria ad duo. Ideo habent eam, quam quadraginta 
guinque ad triginta. Uterque enim numerus utriuſque 
quincuplex eſt et decuplus. Sum autem tres quintz 
partes numeri triginta, decem ofto. Igitur quadraginta 
quinque ad decem octo camdem rationem habent, quam 
recta compoſita cum ex tripla utrĩuſque fimyl AB A, tum 
ex ſexcupla ipfius T B, ad tres quintas partes rectæ com- 
pofitz cum ex dupla utriuſque fimul AB A, tum ex qua- 
drupla ipſius T B. Q quidem ratio cadem eft quz ip- 
frus OB ad Z H. Habent autem quadraginta quinque ad 
decem ofto camdem rationem, quam quinque ad duo. 
Uterque enim numerus quinque et duo nom eſt utriuſ- 
que numeri pars. Habet igitur etiam OB ad Z H cam- 
dem rationem, quam quinque ad duo. Quoniam igitur 
demonftratum eſt, cum OA ad He, tum OB ad ZH 
eamdem rationem habere quam quinque ad duo; ideo 
tota Z © idem cft ac duz quintz partes totius AB. 


PROP. X. Taxon. 
Cujullibet ſegmenti a rectanguli coni ſectione 
ablati centrum gravitatis eſt in recta linea, quæ 
ſegment diameter eſt, ſecta in æquales quinque 
partes; ita poſitam in quinque harum partium 
nori ſegment baſi eſt, hæc ad particulam alte- 

ram camdem habeat 'rationem, quam folidum 
C quod a di- 
midia majoris baſis ſegmenti deſcribitur, alti- 
tudinem vero rectam utrique æqualem, tum 
duplz baſis minoris, tum majorĩ baſi; ad foli- 
dum baſim quidem habens quadratum, quod 
deſcribitur a dimidia minoris baſis ſegmenti, 
altitudinem vero rectam æqualem utrique, tum 
duplz majoris baſis, tum baſi minori. 
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Sint in rectanguli coni ſeftione duæ recta 
Ar, ak. Ac ſegmenti a BT diameter fit BZ. 
Manifeſtury utique eſt ſegraenti cxjam' A A ETD 
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duplæ AZ, tum A H. Oportet de- 
— 467 cenrum gre 
eſſe punctum 1. 
leaque fic dpd qudem 25 equalis MN, ipſi 
vero EB qualis N O: ſumaturque media inter 
MN, No proportionalis NE et ab his quart 
TN. Tum fiat, ut TM ad 1 N, ita z © ad-rec- 


tam aliquam 1P a puncto I duftam ; ubicunque 


cecderit alterum ejus punctum: nihil enim 
reſert, utrum inter puncta 2, H, an vero inter 
H, B cadat. Et quoniam rectanguli coni ſec- 
tionis diameter eſt Z B, hec five primaria ſec- 
tionis diameter eſt, five illi ducta eſt parallela : 
atque huic ordinare applicatz ſunt AZ, A H; quo- 
niam rectæ illi parallelz funt, quæ ſectionem 
in puncto B contingit. Quod fi ita eſt, ut A z 
ad A H poteſtate, ita ſe habet longitudine 2 B 
ad BH, hoc eſt MN ad NO. Ut autem MN 
ad N O longitudine, ita ſe habet poteſtate MN 
ad N E. Ut igitur poteſtate AZ ad AH, ita 
etiam poteſtate ſe habet MN ad NZ. Quare 
etiam longitudine eamdem inter ſe invicem ra- 
tionem habent. Igitur etiam ut cubus, qui ab 
AZ deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a a H, 
ita ſe habet cubus, qui a MN deſcribitur, ad 
cubum, qui deſcribitur a NF. Sed ut cubus 
quidem, qui ab A Z deſcribitur, ad cubum, qui 
deſcribirur a A H, ita ſe habet ſegmentum BAT 


ad ſegmentum ABE; ut vero cubus quia MN 


deſcribitur, ad cubum qui deſcribitur a NE, 
ita ſe habet MN ad NT. Igitur etiam divi- 
dendo, ut ſegmentum A ATE ad ſegmentum 
ABE, ita ſe habet MT ad TN; hoc eſt tres 
quintz partes ipſius HZ ad IP. Et quoniam 
ſolidum baſin quidem habens quadratum, quod 
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ab” 4 2 deſcribĩtur, alrirudiners vero reftam 


cone tum ex dupla ipfius 4 H, tum ex 


AZ, ad'cubum qui defcribitur ab A Z, cam ra- 
tionem habet, quam dupla ipfius & H, una cum 
AZ, ad Z A ideoque et quam dupls ipfius N E, 


una cum u 4d NM: atque ut cubus 


birur a A H, ita ſe habet MN ad Nr: ut vero 
cubus, qui deſcribitur 2 4 H, ad folidum bafim 
quidem habens quadratum, quod a A H deſcri- 
bitur, alurudinem vero rectam compoſitam 
tum ex dupla ipfius AZ, tum ex AH, ita fe 
habet A H ad reftam compoſitam tum ex dupla 
ip A , ume aH; ideoque et ut TN ad 
rectam compoſitam tum ex dupla ipſius O N, 
quatuor 


jpſius 4 K, um cx AE et cubus qui deſcribi- 
tur ab AZ; et cubus, qui deſcribitur a a H; et 
a AH deſcribitur, altirudinem vero rectam com- 


pofitam tum ex dupla ipfius A Z, tum ex A H: 


ipſius N ©, tum ex NT. Igitur, ex 2qus pro- 
portione, ut ſolidum baſim quidem habens qu- 
dratum, quod ab A Z deſcribitur, altitudinem 


vero rectam compolitam tum ex dupla ipſius 


AH, tum ex AZ, ad ſolidum -bafim quidem 
habens quadratum, quod deſcribitur a A H, al- 
titudinem vero rectam compoſitam tum ex du- 
pla ipfius AZ, tum ex AH, ita fe habet rea 
compoſita tum ex dupla ĩpſius N E, tum ex N M, 
ad rectam compoſitam tum ex dupla ĩpſius No, 
tum ex NT. Ut autem folidum, quod dixi- 
mus, ad id, quod dixamus, folidum, ira ſe ha- 
bet 1 ad IK. Igituretiamut G1 ad IK, ita 


ſe habet recta compolita ad rectam compoſi- 


tam. Quare etiam componendo, ſurnendoque 
— 4 quincupla. Ut igitur ZH ad 
IE, ita ſc habet tum quincupla utriuſque MN, 
tum decupla utriuſque NZ, NO, ad duplam 
ipſius © N, et amplius NT. Ut autem ZH ad 
Z K, duas quimas ejuſdem partes, ita ſe habet 
tum quincupla utriuſque MN T, tum decupla 
utriuſque ⁊ N o, ad duplam utriuſque MN T, et 
quadruplam utriuſque Z NO. Igitur ut ZH ad 
ZI, ĩta ſe habebit tum quincupla utriuſque NT, 
tum decupla utriuſque Z NO, ad rectam com- 
poſitam tum ex dupla ipſius M N, tum ex qua- 


drupla ipfius N E, tum ex ſexcupla ipſius ON, 
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tum ex tripla ipfius N T. Quoniam igitor qua- 
wor ſumt rectæ lincz continuo 

MNZ, ONT, et N quidem ad TM, ita 


ſe habet ſumpta quadam P1 ad tres quintas 
partes ip Z H, hoc eſt MO; ut autem recta 


compolita rum cx dupla iphus N a, tum ex 
quadrupla ipfius N Z, tum ex ſexcupla ipſius 
NO, tum ex tripla ipfius N T, ad rectam com- 
poſitam tum ex quincupla utriuſque M N T, tum 
ex decupla utriuſque E; N o, ita ſe habet ſumpta 
alia quadam 17 ad ZH, hoc eſt ad MO, ideo 
cu PZ cx iis, que fupra demonſtrata funt, duz 
quintz partes ipfius M N, hoc eſt Z 3. Quare 
ſegmenti A BT centrum gravitatis eſt puncturn 
r. Sit modo ſegmenti A BE centrum gravitatis 
punftum X. Itaque ſegment AAET centrum 
gravitatis crit in recta linea ipſi x in directo 
poſita, ad quam Xx P camdem rationem habeat, 
quam ſegmentum Aa ET ad reliquum ſegmen- 
rum. Hoc autem eſt punctum 1. Quoniam. 
enim ipfius quidem 2 B tres quintz partes eſt 
BP, ipfius vero H B tres quintz partes BX ; ideo 
rehque etiam HZ tres quintz partes eſt Xp. 
Ex quoniam ut ſegmentum quidem AAET ad 
ſegmentum ABE, ita ſe habet MT ad NT. Ut 
vero MT ad NT, ita fe habent tres quintz 
partes ip HZ, quz ipla eſt X, ad PI; 
ideo etiam ut ſegmentum AAET, ad ſegmen- 
tum ABE, ita ſe habgbit XP ad PI. Ac totius 
tum r; ſegmenti vero A BE punctum x. Mani- 
ſeſtum igitur eſt, ſegmenti etiam AA Er cen- 
trum gravitatis eſſe punctum 1. 


C1U Ss. 


Manifeftum utique eſt, gmenti etiam A AET dia- 
metrum ef, Z H. Quoniam enim ponitur, Z B ſegmenti 
dametrum eie, ideo AT, AE fad ab cadem in duas 
zquas partes in punts Z, H parallelz funt rectæ, quz 
in punto Ionen contingit. Conftat autem et rec- 
tas omnes, quz duct pariter fucrint, five ducantur in- 
ter iplas, five inter AE, et verticem B, a BZ in duas 
zquas partes ſeStum iri. Propterea dicit, Z H ſegmenti 
drametrum efle. Sed et cubus quidem, qui 2b AZ 
deferibitur, ad cubum, qui defcribitur a AH, ita fe 
abet ſegmentum ABT ad fegmentum ABB. Quo- 
mam cam demonſtratum ab ip eft, ſegmentum 
ABT fciquiakerum effec trianguli ABT; et ſegmentum 
AEB fclquitervum trianguli AEB; ideo ut ſegmentum 
ABT ad trangulum ABT, ita fc habet ſegmentum AEB 
ad triangulum AEB. Et permutando, ut ſegmentum ad 
ſegmentum, ita triangulum ad triangulum. Quare etiam 
ut ſegmentum ABT ad fegmentum AEB, ita, quz 
triangulorum dimidia ſunt triangulum AZ B ad triangu- 


* © 5 ABET Two; 


E 


® 
© 9» 4%; Ben 
* 


* AEB 


lum AHB. Itaque 6 deſcribantur parallclogramms tri- 


angulorum dupla, zquiangula invicem crunt ; quod AH, 
AZ parallele fint: et rationem habebunt, quz ex late- 
rum ratione componitur ; hoc eſt ip AZ ad AH, et 
ipſius B Z ad BH. Eadem autem ratio cf triangulorum 
atque ſegmentorum. Igitur ſegmentum ad ſegmentum 
rationem habet, quz ex ratione componitur cum ipfius 
AZ ad a Hy tum ipſius Z B ad BH. Ratio autem ipfrus 
ZB ad BH eadem eſt qu quadrati, quod gb AZ de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur 2 A H. Igitar 


_ deſcribitur a & H, tum ipfius AZ ad A H. At vero cu- 
bus, qui ab AZ deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur 
a AH, ex iiſdem rationibus componitur, ut in Scholiis 
ad librum de ſphæra et cylindro demonſtratum eſt. Igi- 
tur ut ſegmentum ad ſegmentum, ita fe habet cubus, 
qui ab A Z deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a A H. 
quod ab AZ deſcribitur, altitudinem vero rectam com- 
poſitam tum ex dupla ipſius A H, tum ex AZ, ad cu- 
bum, qui deſcribitur ab A Z, cam rationem habet, quam 
dupla ipfius A H, una cum AZad ZA. Cum enim 
conſtituantur ſuper iiſdem baſibus, fe invicem habent ut 


altitudines. Ut autem A H ad AZ, ita ſe habet ZN ad 


NM. Et ut dupla ipfius AH ad AZ, ita dupla iphus 
ZN ad NM. Et componendo, ut dupla iplius NZ, 
una cum NM, ad NM, ita dupla ipfrus AH, una 
cum AZ, ad AZ. Demonſtratum autem eft, ut cubus, 
qui ab A Z deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a AE, 
ita ſe habere cubum, qui a MN deſcribitur, ad cubum, 
qui deſeribitur a N E. et MNad NT: nam MN, NE, 
NO, NT quatuor ſunt reftz invicem proportionales. 
Et ut prima ad quartam, ita ſe habet folidum, quod 
a prima ad folidum, quod a ſecunda fimile fimilique 
modo deſcribitur. Ut vero cubus, qui deſcribitur a A H, 
ad ſolidum baſim quidem habens quadratum, quod a AH 
deſcribitur, altitudinem vero rectam compoſitam cum ex 
dupla ipfius A Z, tum ex A H, ita ſe habet A H, ad rec- 
tam compoſitam cum ex dupla ipfius A Z, tum ex AH. 
Rurſus enim ſe invicem habent ut altitudines. Ut au- 
tem A H ad duplam ipſius AZ, una cum AH, ita fe ha- 
bet TN ad rectam compoſmam cum ex dupla ipfrus ON, 
tum ex NT. Ut enim AZ ad AH, ita ſe habet MN 
ad NZ, et ON ad NT: et invertendo, ut AHad AZ, 
ita TN ad NO: et ut AH ad duplam ipſius AZ, una 
cum AH, ita T N ad duplam ipfius N O, una cum TN. 
Propterea quatuor ſunt magnitudines deinceps poſitæ: 
quod ab AZ deſcribitur, altitudinem vero rectam compoſi- 
tam cum exdupla ipſius AH, tum ex A Z; ſecunda, cubus, 
qui deſcribitur ab AZ; tertia, cubus, qui deſcribitur a 
AH; quarta ſolidum bafim quidem habens quadratum, 
quod a A H deſcribitur, altitudinem vero rectam com- 
poſitam cum ex dupla ipſius A Z, tum ex AH. Sunt 
autem et aliæ quzdam rectæ hiſce magnitudinibus bine 
binis proportionales: atque harum prima recta compo- 
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fita cum e dupla ipfius N, tum ex MN ; fecunda, 
MN ; tertia, NT; quarta, wd compoſita cum ex du- 
pla ipfius ON, tum ex NT. Igitur, qua proportione, 
ut folidum bafim quidem habens quadratum, quod ab 
AZ deſcribitur, altitudinem vero rectam compoſitam 


cum ex dupla ipfius AH, tum ex AZ, ad folidum ba- 


fim quidem habens quadratum, quod deſcribitur a A H, 
altitudinem vero rectam compoſitam cum ex dupla ipſius 
AZ, tum ex AH, ita fe habuerit recta compoſita cum 
ex dupla ipfrus ZN, tum ex MN, ad rectam compoſi- 
tam cum ex dupla ipfrus NO, tum ex NT. Demonſtra- 
tum autem eft, ut ea qua diximus, folida inter ſe invi- 
cem, ita ſe habere GI ad IK. Igitur etiam ut 1 ad 


IX., ita fe babet recta compoſita cum ex dupla ipfius 


NE, tum ex MN, ad rectam compoſitam cum ex du- 
pla ipfius ON, tum ex NT. Et componendo, ut © K 
ad KI, ita recta compoſita cum ex utraque fimul MNT. 
tum ex dupla utriuſque fimul ZE NO, ad rectam compo- 
ſitam tum ex dupla ipfius ON, tum ex NT. Et ſump- 
tis præcedentium quincuplicibus, ut H Z ad K I, ita recta 
compoſita cum ex quincuplici utriuſque ſimul MNT, 
tum ex decupla utriuſque ſimul ZENO, ad rectam com- 
poſitam cum ex dupla ipſius NO, tum ex NT. Ut igi- 
tur ZH ad ZK, duas quintas ejuſdem partes ; utraque 
enim He, Z K idem eſt ac duz quintz partes ipius 
H Z, quando media © K quinta pars eſt, ut ponitur ; ita ſe 
habet recta compoſita cum ex quincuplici utriuſque ſimul 
MNT, tum ex decupla utriuſque fimul Z N O, ad rectam 
compoſitam cum ex dupla utriuſque ſimul MNT, tum 
ex quadrupla utriuſque ſimul ENO. Numerorum enim 
quinque, et decem duz quintz partes ſunt duo, et qua- 
tuor. Quoniam igitur demonſtratum eſt, ut ZH ad IK, 
ita ſe habere quincuplicem utriuſque fimul MNT, et de- 
cuplam utriuſque fimul ZE N O ad duplam ipſius N O, et 
ad NT:. rurſuſque ut Z H ad ZK, ita quincuplicem 
utriuſque fimul MN T, et decuplam utriuſque fimul 
ZNO ad duplam utriuſque fimul MN T, et quadruplam 
utriuſque ſimul ZE NO; ideo ut præcedens ad bina ſequen- 
tia, ita ſe habet prazcedens ad bina ſequentia ; nempe ut ZH 
ad ZI, ita recta compoſita cum ex quincuplici utriuſque 
fimul MNT, tum ex decupla utriuſque fimul ZE NO, ad 
rectam compoſitam tum ex dupla ipſius ON, tum ex NT, 
tum ex dupla utriuſque fimul MNT, tum ex quadrupla 
utriuſque fimul ZNO: quz quidem æqualis eſt rectæ 
compolitz tum ex duplo ipſius MN, tum ex quadrupla 
iplius N Z, tum ex ſexcupla ipſius NO, tum ex tripla 
ip NT; utpote quæ etiam ſupra hujuſmodi ſumpta 
eſt. igitur quatuor ſunt rectæ linez deinceps 
proportionales MN, NZ, ON, NT; et ut NT ad TM 
ita ſe habet ſumpta quzdam PI ad Z ©, hoc ct ad tres 
quintas partes ĩpſius H Z, id eſt MO; atque huic propor- 
tioni ea accedit, quam modo attulimus ; ideo P Z proptet 
ea, quz ſupra diximus, idem erit ac duz quintz partes 
ipſius MN, hoc eſt Z B. Itaque BP idem eſt ac tres duz 
quintz partes ipſius B Z. Ideoque BP ad PZ camdem 
rationem habet, quam quinque ad duo. Quare ſeg- 
menti ABT centrum gravitatis eft punctum P. Si itaque 
ſumatur centrum gravitatis ſegmenti A BE, nempe 
punctum X; idem erit BX ac tres quintz partes ipſius 
BH. Ut igitur tota ZB ad totam BP, ita ſe habuerit 
ablata illius pars B H ad ablatam hujus partem BX. Utra- 
que enim ad utramque eamdem rationem habet, quam 
quinque ad tria. Igitur reliqua etiam Z H ad reliquam 
XP eamdem habet rationem, quam quinque ad tria. Et 
quoniam ponitur, ut ſegmentum quidem AAET ad 


In MS. hiatus eſt uſque ad literam ©. 
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-ſegymentum ABE, ita ſe habere MT ad NT; ut vero 
MTA TN, ita tres quintas partes ipſius H Z, hoc eſt 
Ze, vel XP, ad PI; ideo etiam ut ſegmentum ad ſeg- 
mentum, ita ſe habebit XP ad PI. At vero reciprocan- 
tur: et totius ſegmenti centrum gravitatis eſt punctum 
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dere funt, qui agte nos gromerriam Exco- 


de pluribus accidit, quz Eudoxus circa ſolida 


contemplatus eſt, quæque recepta ſunt ; cujuſ- 
modi eſt illud, quamlibet pyramidem partem 
eſſe tertiam priſmatis, quod eamdem ac pyra- . 
mis baſim habeat, eamdemque altitudinem : 
itemque illud, quemlibet conum partem eſſe 
tertiam cylindri, qui eamdem ac conus bafim 
habeat, et altirudinem camdem. Hæc enim 
cum hiſce figuris natura prius ineſſent, etſi plu- 
res ante Eudoxum extiterunt haud contemnendi 
Geometræ, tamen contigit ab omnibus ignorari, 
nec a quopiam detegi. Licebit autem iis, qui - 
bus datum erit, hæc ipſa difpicere. Oportebat 


ſane, Conone adhuc ſuperſtite, hæc in lucem 


edere. Hunc enim potiſſimum arbitramur ta- 
lia cognoſcere potuiſſe, aptamque de his ſen- 
tentiam pronuntiare. Optimum vero fore rati, 
fi ea aliis quoque matheſcos ſtudioſis imperti- 
remur, mittimus tibi ſuis firmata demonſtratio- 
nibus, quas licebit iis, qui in matheſi verſantur, 
diſpicere. Vale. 


ſumpta ſunt ad ea demonſtranda. 


5 PRONUNTIATA. 
1. Sunt quædam in plano curvæ lineæ termi- 
natæ, quæ vel totæ ſunt ad eaſdem partes recta- 


rum earumdem terminos jungentium, vel nĩhil 


habent ad partes alteras. 


Ad eaſdem vero partes cavam voco ejuſmodi 
lineam, in qua ſumptis utcunque duobus punc- 


tis, quæ inter puncta rectæ interjiciuntur vel 
omnes ad eaſdem linea partes cadunt, vel ali- 
quæ quidem ad eaſdem, aliquæ vero ſecundum 


ipſam, ad alteras autem partes nulla. 


3. Pariter et quædam ſunt ſuperficies termi- 
natz, quæ quidem ipſz non ſunt in plano, fed 
in plano terminos habent ; eæque vel totz ſunt 
ad eaſdem partes plani, in quo terminos habent, 
vel nihil habent ad partes alteras. 

4. Ad eaſdem vero partes cavas voco cjuſmodi 


ſuperficies, in quibus ſumptis duobus punctis, 


quæ inter puncta rectæ interjiciuntur vel omnes 


ad eaſdem ſuperficiei partes cadunt, vel aliquz 


quidem ad eaſdem, aliquæ vero ſecundum 1 ip- 
fas, ad alteras autem partes nulla. 


5. Sectorem vero ſolidum voco, quando ſphæ- 
ram conus ſecuerit verticem habens ad ſphæræ 
centrum, figuram, quæ a ſuperficie coni, et ſu- 


perficie ſphæræ, quæ intra conum eſt, compre- 
henditur. 
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'6. Rhombum vero ſolidum voco, quando duo 
coni camdem baſim habentes vertices habuerint 


ad utramque partem plani, in quo ft baſis, ita 


+ corum; ares in direfto jaceant, folidam figu- = 
ram, quz ex utriſque conis componitur. 
Sumo autem hæc. 


SUM TA. 
= + Linearum, que goſdem terminos habent, 
quz recta eſt, cam minimam efſe, _* 


2. Aliarum vero linearum, 6 in plano ſint, eoſ- 
demque terminos habeant, eas inæquales eſſe, 


quarum utraque ad eaſdem partes cava eſt, alte- 


raque ab altera, et a recta, que eoſdem ac ipfa 
terminos habet, vel tota comprehendirur, vel 
aliqua quidem comprehenditur, cœtera vero 
communia habet, eamque minorem eſſe, quæ 
3. Pariter et ſuperficierum, que eoſdem ter- 
minos habent, fi in plano terminos habeant, 5 
quæ plana eſt, eam minorem eſſe. | 


4. Aliarum vero ſuperficierum, que em 
terminos habent, fi in plano terminos habeant, 
eas inæquales eſſe, quarum utraque ad eaſdem 
partes cava eſt, alteraque ab altera, et a plano, 
quod eoſdem ac ipſa terminos habet, vel tota 
comprehenditur, vel aliqua quidem comprehen- 
ditur, cætera vero communia habet, eamque 
minorem eſſe, quæ comprehenditur, _ 


$5. Amplius vero inzqualium linearum, et in- 
=qualium ſuperficicrum, et inzqualium ſolido- 
rum majus excedere minus eo, quod fibimer 
ipſi aliquoties additum excedere poſſit quod- 
cunque propoſitum fuerit ex iis, quis inter le 
invicem comparantur. 


119 2. 


Cum comperiſſem neminem eorum, qui ante nos fue- 
runt, quidquam in Archimedis libros de ſphæra, et cy- 
Endro pro rei dignitate ſcripſiſſe; mecumque reputarem, 
non id ea de cauſſa factum, quod theoremata facilia eſ- 
ſent, cum exquiſitam mentis intelligentiam, ut noſti, 
et imaginandi præſtantiam requirant ; aggreſſus ſum, 
quæ ſubobſcura in iis ſunt, pro virili explanare, hoc 
ipſo, quod alius nemo huc acceſſerit, potius impulſus, 
quam difficultate retardatus, fimul illud Socraticum re- 
putans, Deo juvante, omnino conſentaneum videri, ut 
operz ſinem aſſequamur. Hoc autem opus ad te potiſſi- 
mum inftitui, Ammonie Philoſophorum optime; ſperans 
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fore, wt 6 quid.egp per ratem ang concinmum be, 
nuntiavero, id tu pro tua cum in omni Philoſophia, tum 
*praicipue in mathematicis diſciplinis peritia corrigas. 
Dignum vero te fuerit adnitenti mihi opem ferre. Et 
uidem ſcriptum hoc inane videbitur, ne patiaris jam 
in aliorum manus venire. Sin vero a ſcopo non 
a wh quid tu de illo ſentias aperiz ut, ſi tuo 
judicio firmatum fuerit, coner aliud, n 
ret, Archimedis opus interpretari. 


3.0 DEFINITIONES. s 
Poſteaquam ſignificavit quæ mox expoſiturus eſſet 


theoremata, Geometrarum omnium cem ſecutus no- : 


mina, quibus ipſe pro arbitrio uſus eſt, et cum politio- 
4 tum poſitionum definitiones in ipſo ftatim 
operis ſui initio explicat. Ac primo quidem eſſe dicit 


curvas quaſdam lineas in plano, qua vel totæ ſunt ad 


vel nihil habent ad partes alteras. Quz ſane verba ma- 
nifeſta fuerint, fi noverimus quas ipſe in plano curvas 
lineas vocet. Itaque noſſe oportet curvas lineas in plano 
ipſum vocare non circulares tantum, aut conicas, aut 
quæ ductu continuo deſcribuntur ; ſed lineam quamlibet 
præter rectam, quæ in plano fit. Porro lineam hanc, 
utcunque componatur, ſive ex rectis, five ex circularibus, 
et rectis, unam in plano curvam lineam vocat. Quo- 
niam vero, ut ſupra 


"0 
.v 'T & 
asnon circulares tan- N K 
tum vocat, ſed eas | A 
quoque, quæ ex rec- — 
tis componuntur, ex 4 E — 


quibus ill fiunt, dur 
ad eaſdem partes ca- 

ve ſunt; utique fieri poteſt, ut in cava quadam linea 
40 pants e fomanter ; fa we quie © punfis 
recta conjungit, ad neutram linea partem cadat, ſed 
cum ipſam et linea conveniat. Quare cavam ad eaſ- 
dem partes vocare ſe dicit ejuſmodi lineam, in qua quæ 
duo quzlibet puncta rectæ —_— vel omnes ad 
eaſdem line partes cadunt, vel aliquæ quidem ad 
eaſdem, aliquæ vero ſecundum ipſam, ad alteras au- 
tem partes nulla. nn 
bus intelligere. 

. 
perſpicue explicans quid cujuſque nomen ſignificet. 
Poſtea quædam petit, quæ ipſi ad ea, quæ ſequuntur, 
demonſtranda maxime neceſſaria ſunt; quæque licet, ſenſu 
ipſo duce, unuſquiſque vera eſſe fateatur, tamen com- 
munium notionum ope facile per ea, quæ in Elementis 
tradita ſunt, demonſtrari poſſunt. Atque eorum, quæ 
petit, hoc primum eſt : linearum omnium, quæ eoſdem 
terminos habent, quæ recta eſt, eam minimam eſſe. Sit 
enim recta quædam in plano terminata A B, et alia quæ- 
dam linea AT B, quæ puncta A et B eoſdem terminos 
habeat. Itaque petit hoc fibi dari, rectam A B minorem 
eſſe linea A B. Dico autem, quod maxime verum eſt, 
hoc fibi dari petiiſſe. Sumatur enim pro arbitrio in li- 
nea AT B punctum T; junganturque rectæ AT, TB. 
Manifeſtum igitur eſt ipſas A T, I B majores eſſe quam 
AB. Rurſus ſumantur pro arbitrio in lineis AT B puncta 
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vero TE, EB majores 
mn PB. Qasre A a, 
AT, TE, EB multo majo- 
res funt quam AB. Rur- 
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ter prima Uta ſumptis, 


majores eſſe quam AT; duas 
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fam Ar B majorem eſſe quam AB; cum nimirum Feri 
poſſit, ut junctis ad quodlibet cjus punctum rectis, lincam 
quis ſumat ex rectis compoſitam, cujuſmodi ipfa eſt linea 
Arz, quam'eadem/ratione majorem, quam AB eſſe de- 
monſtret. Neque enim abfurdum eſt in iis, quz in con- 
ſeſſo ſunt, demonſtrandis talia concipere. 

Deinde vero hoc quoque fe petere dicit : linearum, 
cavz eo, quo ſupra diximus, modo ad eaſdem partes 
ſunt. Neque vero hoc ſufficit; fed, ut inæquales fint, 
oportet etiam earum alteram ab altera vel totam compre- 
communia habere. Tunc vero quiz comprehendit, hanc 
petit majorem eſſe, quam que comprehenditur, 

Intelligantur eriim, ut manifeſtum hoc quoque fiat, 
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tur enim BO, T Z, AZ. Et quoniam ſi intelligatur 
junta eſſe & A, ſuper unum trianguli AB e latus intus 
conſtitutæ ſunt AH, He, quz ipſis AB, B® ſunt mi- 
nores ; communis addatur © Z. Igitur AH, He, © Z 
minores ſunt quam AB, BO, z. Minores ſunt autem 
B®, E, quam BTZ; quippe quz rurſus intus conſti- 
tutze ſunt ſuper unum latus trianguli BTZ. Multo igi- 
tur magis AB, BT, TZ majores ſunt quam AH, HO, 
Zz. Majores ſunt autem cum Ta, Az quam TZ; 
tum AE, EZ quam AZ. Igitur multo adhuc magis 
ABTAEZ majores ſunt quam AH®Z. 
Qod ut clarius intelligatur, ponantur aliæ quoque 
line: pariter atque illæ quas modo diximus; puta ABT AE, 
AZ HRE. Dico harum eam majorem eſſe, quæ com- 
prehendit. Intelligantur enim A Z, H® productæ eſſe 
ad punctum A. Et quoniam rurſus duæ Z A, A H ma- 
jores ſunt quam ZH, communes addantur AZ, HO. Igi- 
tur AA, A majores ſunt quam AZ, HZ, HO. Minores 
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Igitur ABOK majores | 


Minors funt autem 
BOK quam BTK. Mul- 
to igitur magis AIT 
majores funt, quam 
AZHOE Commu- 
nis addatur KE. Igitur 
ABTEE majores funt 
quam AZHOKE. Mi- 
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nores funt autem T KE. | A. 
qaam TAE. Multo k 
igitur magis ABT AE majores ſunt quam AZHOKE. 
Quin etiam, ſi quz aut comprehendit, aut compre- 
henditur, aut etiam harum utraque circumferentia fuerit, 
us puncta ſumantur, junganturque rectæ; componentur 
fan, am & Kari x rote computa — 
mus, conveniet. Neque vero ab his 
propoſitæ linez abhorrent ; cum linez 2 
cujuſque natura in punctorum continu- | 
atione conſiſtat. Cœterum inzquales 
Eneas apte definivit, non que tantum 
ad caſdem partes cave fint, ſed etiam 
quarum akerz ab altera, et a recta, 
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quz coſdem atque ipla terminos habet, 

Ni enim ita res ha- Z 
beat, verum generaliter non eft lineas 
inaquales eſſe ; ut videre licet in figu- 
ris, qua fubjiciuntur. Nam linez 
ABTA, c AEZA coſdem terminos 
habent, et ad caſdem partes cavz ſunt; 
fit. Siquidem fieri potefſt, . ut fint æ- 
quales. Quin etiam fieri poteſt, ut 
dur linez concipiantur, quæ ad eaſ- 
dem partes cavæ, coldemque terminos 
habentes contrario ſibi invicem fitu- K 
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jaceant ; cujuſmodi eſt utraque earum, 

quas diximus, fi ad AHOK referantur. 

Tunc enim plane obſcurum eſt, utrum æquales an in- 

zquales fint. Quocirca illud optime poſitum eſt, opor- 

tere alteram ab altera, et a recta, quæ eoſdem atque 
aut totam comprehendi, aut aliqua 

quidem comprehendi, cœtera vero communia habere ; 

prorſus ut in lineis A HSK A, et AAMNZA. Q- 

dam enim in its comprehenduntur, quzdam vero com- 

munia funt, ut AA, MN. 

Rurſus, ut de lincarum inzqualitate judicari poſſit, 
illud quoque jure optimo ſumptum eft ; nimirum opor- 
tere ipias eoſdem habere terminos. Niſi enim habeant, 
quamvis invicem comprehendantur, tamen inzquales 


non ſunt: ſed quandoque zquales ; aut fi inzequales, ea 


major, quz comprehenditur. Quod ut clarum fiat, in- 
telligantur in plano duz rectæ ABT obtuſum, qui ad B 
ef, angulum continentes : Sumptoque in BI puncto 
quolibet A, jungantur AA, AT. Quoniam igitur AA 
major eſt quam AB, ponatur ipſi AB zqualis AE: ſec- 
taque in duas zquas partes AE in puncto Z, jungatur 
ZT. Et quoniam dur AT Z majores ſunt quam AT, 
æqualiſque AZ iph Z E; * quoque E Z T majores ſunt 
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| eaſlem partes cava, A Z T 

vero alia quzdam linea, 

dus ab cadem illa compre- 
hendatur, ſed eoſdem ter- 

minos non habeat; demon- 
ſtratum utique eſt, eam 

que comprehendit, non 
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modo non majorem, fed 
etiam minorem eſſe. 
Nene 
compoſitis conſiderare licet. Intelligantur enim in plano 
dur rectæ AB, BI, et punctum quodlibet A, junctaque 
item AA. poriatur ipſi AB æqualis A E; ſecta- 
——— plants vey ipſi AA ad 


I AH; Jungaturque 2 H. Rurſus 


20 ſefaque in duas æquas 
partes & H in puncto K, ipſi 
ZH ad rectos angulos du- 
catur HA; jungaturque 
KA. Rurſus ponatur ipſi 
HA wqualis K M; ſectaque 
in duas æquas partes MA 
in puncto N: ipſi KA ad 
rectos angulos ducatur AT; 
jungaturque NT. Manifeſ- 
tum eſt igitur ex iis, que 
fupra demonſtrata ſunt, ma- 
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jorem eſſe tum A Z quam 
alma 2. ne 
NT quam AT: atque ideo totam etiam lineam AZKNT 
majorem eſſe quam ; AHAT. Quocirca illud pulchre 


de inæqualibus lineis additum eſt, oportere ipſas eoſdem 
habere terminos. Porro eadem hc, et alia quæcunque 
ſupra diximus, fi quis diligenter conſideraverit, etiam de 
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Hiſce vero poſitis 
PROP. I. Taxon. 


Si circulo polygonum inſcribatur, manifeſ- 
tum eſt ambi tum inſcripti polygoni minorem 
eſſe circuli circumferentia. p 

Unumquodque enim polygoni latus minus 


eſt ea, quæ ab codem OY circuli circum- 


ferentia. 


P R O P. II. Tarox. 


Si circulo polygonum circumſcribatur, cir- 
cumſcripti polygoni ambitus major eſt circuli 
circumferentia. 


Circulo enim polygonum circumſcriptum ſit 
propoſitum. Dico ambitum polygoni majorem 
eſſe circuli circumferentia. 


i Funeter nal im? Tor ImVParticy (IH vd T2; Tgo- 


8 


20 _ Ane HMR UI Ac 
pods * 1 534. 
2 quam circum pda ie was B A 
ferentia BA; co quod cam, 2 * * * 22 
guz coſdem temnes haber. nee who weji- 
circumferentian comprehen- . NR ** 


dit ; pariterque utraque AT, 


＋ major quam AB; t 2 4 Ar. TB, tie A BY our 


exergy; N AL. Ke, ts 


AE, Le mayor quam AS; _— 
— ZH, He er 48 0 & 1 i Zn, 
quam 2 o; ct amplius utraque H o, z ©, ir: 

AE, E Z mijor quam & Z. Ide i ak. EZ, ris AZ. On aps 
wheres polygort ambicus major eſt circa cir be = hee xe Sree 
PROF. M. . u ro TAE IAR **. e 

Datis duabus magnitadinibus ̃ y As poys90s arirur bSirrur, Bavaie inn - 
fieri poreſt, ur inquales du ca. mrenan- * _ - G54 rip pune Cd £35, 
tur, ita ut major refta ad munorem ratonem l * 
minorem habeat quam major magnitudo ad ee Tp h Adyer © gw darn, 5 3 ae 
minorem. ird e T9 D. = ca 


Sint dur magnitudines inzquales A B, A, et Lov Oo perky ok 
fit major AB. Dico fieri poſſe, ut inzquales dur A. r | 
rectæ inveniantur, quæ propofitum conficiant. anras Lev, m h trinryn ru 


Ponatur ipfi a zquals BD; A po- i” Eads 15 4 in = BT, wg} ITY 
natur refta quedam linea ZH. IA 12 5 |. | 8 * S. ee 1 ZH. To A 
autem fibimetipf aliquoties addira S ol „ 


ercedet A. Ea igitur multiphcrrur, * 


2 3 2 ic 72A 
firque A; ct quam multplcsx 


A dg Nh #52 v A AT," m- 


A „ ipfius Ar, tam multplex fit ZH | [2 A iow Z'H Te BE. "Ep 
rectæ HE. Ut igitur o ad AT, ita | | S, us 70 OA mpeg AT, Fran i 2 
ſc habet ZH ad HE. Ex inverteado, | ö e HE. Kal du ie os 
ut EH ad HZ, ita fe habet AT ad | | EH wpes HZ, Frag Narr. 
Ae. Et quoniam 4© mayor ft quam he Kai ere nne r A, ruri- 
A, hoc eſt quam TB; TA AAG | 5: 78 TB. Th apa FA h T5 AQ 
onem minorem habet, quam TA ad 1 M A, x, mip 76 TA e 
TB. Igitur etiam componendo E Z 1 DB. Kai cui 1 E à% C ZH 
ad ZH minorem rationem habet, quam Nr Moyer iNet, Trp T6 AB Tpos 


A ja E 


AB ad BT. quali eſt autem BT ip- BT. I d BD Tw A. H BZ aps 
fi A. EZ igitur ad ZH minorem rationem ba- N Z H Dore Ayer fx, Tae rd AB wphs 
1 Inventæ funt igitur in- A . EipD 6io'w da di C A, au- 
.. 
rem rationem minorem habeat, quam major e 738 N νν i AGGIE, & rd HA 
magnitudo ad minorem. ide bg rd Mö. 


EU TOCIUS 


TA mtem fibimetiph aliquotics aidita excedet A. T & AT in, imourriviutrra bmg Te A* d 
Nimirum ſi AB ipſius A fucrit aut fuperparticuluis, Go N AB, * rw e 
aut ſuperpartiens. Sin vero multiplex fucrit, aut . 'E: fi ca 2 A B 734 A are Denne, 7 renn 
tiplex five particularis, five ſfaperpartens, Ae ab AB, e, IS evierierntwinutgtr, apayttirrer dan Ty AB, 
BT ip A quali, quz relinquitur T A excedet A. Quo- ior 79 A 53 BI), rau, Aa. "Ort 
circa non oportebit quidem ipfam multiplicare ; fed HA. i nee abr, A re Ao v AT, 
tim poſita A & quali iph AT, cadem demonftratione uti. iow 4T572:2wm 7» A ©, S mw , ambit anl. 

EZ ad ZH minorem rationem habet, quam AB ad Kai s E Z Se Z H inawnre nyo Tye, hang 
BT. Si enim proportio hujuſmodi fit, ut prima magni- 73 AB wes BI. On & iar mrony ag;s Kvriper u 


* 


rr dane D Fe © 576 . * 7. acts P F rs in} Hügi, ö xa; TIAGTMHIOG iT} Agens 


re 


DE SPHERAVET CYLINDRO LIB. I. 


_ ad/quartam, camdem etiam componendo locum habere 


ai „ AB., BT. AE, EZ AAB IT 
e he re, zt * ARE n EZ. 
Alys zu zi ewtirn N AT age vo TB prfore 
abyer yer, bag vA Z e 76 Z E. Tour- 
x, 610 TB age 75 BA, v 19 ZE wor mh 
Z ©. Ard dec, oc To AB wer mo BD, ores 
OZ NZ E. Medora A xe ro AB 
er BT, AER pic EZ. "Kaine Z© 
Zu 2 K - Taco, a whe | 
EZ. Minas N Z G vi EA, bn 
BAZ. Kab oro NE EZ perm 
Gore aber Ie hang 76 A Z Sei- ZE A 6s 
T9 OE wor EZ, AT ways IB, a N ewe 
Sir 2 AT age T B N niger Taces, 
ry Z mx EZ. Ana dir AT mg DB 
puma Meyer Ke, hang E ops z E. A 
in» tuir 1d AB . BT e Ahe iN 
AE N E Z. nas & de, ide mths A* 
coun, or 2 UT TA, d Z EA NOE, 
fu v9 E er AZ nat noms; dPamire Te 
E Z, i ee © Z N AE. KA be rerre 9D Z 
. E, rie B S BT, a hun, a. 
Mom, Tiers r n a EZ. n A 26 
duoien, rt nar vd AB S NBT i. 
inp ro Ak A EZ, xa} e, 1a; mo an, 5 
Ae dyes ten. "Ex N Tar Are tal, 7 drag 
wee; dye inparkr bew. Exire N ATA 
ne %, bay Z por Z ER. Abe i i- 


* 


dam T0 TA ay AB DA he Ne, v z 


War M Ar Free 
bt dE pes Z E, nes e T0 AB of; BI A- 
Gora Moyer ters ferry 70 AE oro E Z* er 
ani; B A bane ar Ne home 1d L K EA. ogy 
omvirn v T A AB U hoyer ba, v v a- 
eg AE. | 7 
nPOoOTAEILE J. 
Ao pur yteor avioeor Bbbercov, x, xixds, du bu 
tis 7 xuxAcy mAvyevrer tyypanc,, x, dN whryp- 
Ja,, bras 1 Ts wEeypaPiire mouyins . 
en rp Fi 7 , x P 2, "WW 
ooa, Aiyw ix 1 76 peicer pris Fes Tpo5 Nu 
Es rd d Joo puryiIn Ta A, B, à & &. 
ge xu & vroxemuers. Atyw d or: ane 
557 wett T0 t. 
Evgnr corey Js Io , aj ©, K A, Go feige 
ige i ©, wes Ty © foes Tp KA, Aare 


Ab fxew, I n Haden fie ec 11 * £ 


* 1x9 vor 74 A K A ab d i AM, 8 


den rd K 75 © D 1 KM. Aware ya 
rin. Kaj en, 7 e 4 Aae a 
Ins A,, ai T E. AZ. Tiprorns d Tip dd 
eur g, due, xei ts fe, air 
Av, xc; dd Tire r, Mnopis mn yorias 
Bader 1 d Tis u AK M. Adige, 


q cs Tiooaga aryidn 
* arargearrs 


r N E Z Aa mew 2 0 
een 


* OT WIS. 


CY 
71 


9 AB, BT, AR, EZ: et AB ad BT majorem ratio- 
7 


en habeat, quam AER, ad EZ. Dico etiam com- 


| ponendo, AT ad I B majorem rationem habere, 
_- quam AZadZE. UtenimTBadBA, ita fiat 
EA Z©. Igitur invertendo, ut AB ad BT, 
ita ſe habet & Z ad ZE. Habet autem AB ad BD 
majorem rationem, quam AE ad EZ. Habet 
igitur etiam Z © ad 2 E majorem rationem, quam 


AE ad EZ. Major eſt igitur Z & quam EA, 
| totaque & E quam A Z. Propterea & E ad EZ 

majorem rationem habet, quam A Z ad ZE. Ut 
jE 


autem OE ad EZ, ita fe habet componendo AT 
ad TB: igitur etiam AT ad TB majorem ratio- 
mem habet, quam AZ ad EZ. At vero AT ad 

I B majorem rationem habeat, quam A Z ad Z E. 

Dico etiam dividendo, AB ad BT majorem rati- 
1A conem habere, quam AE ad EZ. Rurſus enim 
6 pariter fiat, ut BT ad TA, ita ZE ad E; erit 
utique & E major quam A Z: ablataque communi E Z, 
-©Z ner qu AB. Proptetrea Z ad ZE, hoc eft 
AB ad BT, majorem, dividendo, rationem habuerit, 
quam AEad EZ. Eadem ratione illud quoque mani- 
ſeſtum ft, fi AB ad BT migorem rationem habeat 
quam AEad EZ; forc, ut componendo itemque divi- 


' dendo, idem prorfus eveniat. Quin etiam de converſa 


proportiome quid ſequatur patet. Habeat enim AT ad 
BT majorem- rationem quam AZ ad ZE. Dico con- 
vertendo, TA ad AB minorem rationem habere, quam 
AZ A AE. Quoniam enim AT ad TI majorem ratio- 
nem habet, quam AZ ad ZE; et dividendo, AB ad BT 
-majorem, quam AE ad EZ; ideo invertendo, BT ad 
BA minorem habet rationem, quam ZE ad EA; et 
.componendo, I A ad AB minorem, quam AZ ad AE. 


PROP. IV. Pxos. 

Datis duabus magnitudinibus inzqualibus, et 
circulo, fieri poteſt, ut circulo polygonum in- 
ſcribatur, itemque aliud circumſcribatur, ita ut 
circumſcripti polygoni latus ad inſcripti poly- 
goni latus minorem rationem habeat, quam 
major magnitudo ad minorem. 

Siat datz duz magnitudines A, B; datus ve- 
ro circulus, qui ſubjicitur. Dico fieri poſſe, 
ut propofitum conficiatur. 

Invenĩantur duz rectæ ©, K A, quarum ma- 
Jor fit ©, ita ut ©ad KA minorem rationem 
habeat, quam major magnitudo ad minorem : 
et ducatur a puncto A ipſi K A ad rectos angu- 
los AM; et a puncto K ipſi & æqualis K M. 
Hoc enim fieri poteſt. Ducantur autem duæ 
circuli dĩametri inter ſe invicem ad rectos an- 
gulos FE, AZ. Si igitur angulus AHT in duas 
æquas partes ſecetur, ejuſque dimidius in duas 
item æquas partes, idque continuo fiat, relin- 
quetur aliquis angulus minor duplo anguli AK M. 
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Et igitur N T latus polygoni equilateri. Quo- © 
PCG 
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Relinquatur, iſque fit NH P; et jungatur NT. xa? te i NHT* n i νο Nr. 1 
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lum a Hr, ipſa etiam circumferentia NP meti- 


circulum metitur. N igitur latus eſt polygoni 


tur angulus NHT in duas æquas partes recta 
N E; et circulum in puncto E contingat O Z II; 
et producantur ¶H Nn, HTO. Quare etiam no 


Jatus eſt polygoni circulo circumſcripti tum æ- 


quilateri, tum ſimilis, ut conſtat, inſcripto, cu- 


jus eſt latus N T. Et quoniam angulus NHT 


minor eſt duplo anguli A K M, idemque duplus 
anguli THT, minor eſt angulus TH I angulo 
AKM. Qui vero anguli ad puncta ſunt A, T, 
hi ſunt recti. M K igitur ad A K majorem ratio- 
nem habet quam TH ad HT. Æqualis eſt au- 
tem TH ipſi HZ. Quare HZ ad HT, hoc eſt 
no ad NT, minorem rationem habet, quam M K 
ad K A. Amplius vero ad K A minorem ratio- 
nem habet quam A ad B: ac IT o quidem latus 
eſt circumſcripti polygoni, T N vero inſcripti. 


Quæ invenienda proponebantur. 
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Et a puncto K ipſi © * 9 
æqualis ducatur K M: hoc 
enim fieri poteſt. Nimirum 
producta KA, puta ad punc- 
tum X; poſitaque iph © æ- 
quali K X; centroque K, et 
intervallo K X circulo de- 
ſcripto, puta Xx MN. - 
qualis eſt enim K M ipſi K 


N Ka N k, 30. 

- zx74;20 @ K M' rn Þ 
Tom. Ka ixantcionw 
Tag K A dg ini T5 X* ay 
wollen 75 © len The K X* 
nal xirTgy To K, Nachuart 
A 70 KX youptrres 
dr 70 X MN. "Er 7 ; 
KI i, N KX, r byt 


K X, hoc eſt ipſi ©. 

Eft igitur NT latus polygoni zquilateri, et parilateri. 
Cum enim quartz circumferentiz parti rectus angulus 
inſtiterit, ſectuſque in pares angulus ſit; conſiſtere 
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quartam. quoque circumferentiz partem inæquales nu- 
2 
circa et qua uni circumferenti> refta ſubjicitur a qui- 
lateri et parilateri polygoni latus eſt. 

Quare etiam ON latus eſt polygoni æquilateri. Si 
enim angulus H a angulo E HN equalis fiat, juncta- 
que a puncto I ad A recta Il A producatur uſque ad HO, 
quz una cum Ho qualem ipſi Il HA angulum efficit; 
=qualis hæc erit, nempe II & ipſ N O eademque circu- 
lum continget. Quomam enim qualis eſt E H ipſi HA, 
communiſque H Il, et adhue zquales angulos compre- 
hendunt ; ideo zquales eſt etiam baſis II baſi ILA, an- 
guluſque II E H, vtpote rectus, angulo II a H. Quare 
All circulum contingit. Et quoniam qui anguli ad 
- punctum A funt, ii ſunt recti ; 
equaleſque reliqui NHA, 
AH®O; et adhuc AH, que 
= qualibus ſubjicitur angulis, 
communis: ideozqualiseft IIA 
ipſi & A. Demonſtratum eſt 
autem, Il ipſi Il A æqualem 
eſſe. Æqualis eſt igitur Il 
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circulo circumſcripti. Quod 
vero et inſcripto fimilis, id per 
ſe patet. Æqualis enim cum 


* 29 KT - -- Tis 


fit OH ipk HI, et FH ip- 


KS. fi HN; parallela utique eſt 
on iph TN. Eadem ratione etiam Il O ipſi N Z eſt 


parallel. Quare angulus T NZ =qualis eſt angulo 


ON ©: ideoque circumſcriptum polygonum ſimile in- 


- MK, igitur ad K A majorem rationem habet, quam 
TH ad HT. Major enim cum fit angulus, qui ad 
punctum K eſt, angulo THT ;  angulus conſtituatur 
AKP angulo THT zqualis, ita ut punctum P inter 
puncta A, M cadere intelligatur ; fimile utique eſt trian- 
gulum A KP triangulo THT. Quare ut PK ad KA, 
ita ſe habet T H ad HT. 1 
rationem habet quam T H ad H T. 


P R O P. V. Pros. 

Rurſus i due fuerint magnitudines inæqua- 
les, et ſector, fieri poteſt, ut ſectori polygo- 
num circumſcribatur, itemque aliud inſcriba- 
tur, ita ut circumſcripti latus ad latus inſcripti 
minorem rationem habeat, quam major mag- 
nitudo ad minorem. 

Rurſus enim duz ſint magnirudines i inæqua- 
las E, Z, quarum major ſit E; et circulus aliquis 


ABT centrum habens punctum à: et ad punc- 
tum A ſector conſtituatur A A B. Oportet autem 


ſectori AB A polygonum circumſcribere, et in- 
ſcribere latera habens, exceptis B A, A A, æqua- 
lia; ita ut propoſitum conficiatur. 

Inveniantur inæquales duæ rectæ H, OK, 
quarum major fit H; ita ut H ad e K minorem 
rationem habeat, quam major magnitudo ad 
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minorem. Hoc enim fieri poteſt. Ducta autem 


Pariter a puncto K ipſi e K ad rectos angulos 


KA, ducatur ipfi H æqualis © &. Hoc enim 


« 


fieri poteſt, quoniam major eſt H quam © x. 
Si igitur angulus A A in duas æquas partes ſc- 
cetur, ejuſque dimidius in duas item æquas 


partes, idque continuo fiat relinquetur aliquis 


| — minor duplo anguli A GK. Relinqua- 


tur angulus A A M. Eſt igitur AM latus poly- 
goni ſecto ri inſcripti. Quod fi angulus a aM 
in duas æquas partes ſecetur recta AN, et du- 
catur a puncto N ⁊ No ſectorem contingens, ip- 
ſa erit latus polygoni eidem ſectori circumſcripti 
ei, quem diximus, ſimilis. Eadem vero ra- 
tione, qua ſupra, Z O ad A M minorem rationem 


habet, quam magnitudo E ad magnirudinem Z. 


PROP. VI. Pos. 

Dato circulo, et duabus magnitudinibus inæ- 
qualibus,  circulo polygonum circumſcribere, 
itemque aliud inſcribere, ita ut 
circumſcriptum ad infcriprum 
minorem rationem habeat, quam 
major magnitudo ad minorem. 

Ponatur circulus A, et duz 
magnitudines inæquales E, z, qua- 
rum major ſit E. Oportet igi- 
tur circulo polygonum inſcribere, 
itemque aliud circumſcribere, ita 
ut propoſitum conficiatur, 

Sumo inæquales duas rectas 
7, A, quarum major fit ; ita ut 
r ad A minorem rationem habeat 


proportionali media inter r, et 
A, major eſt I quam H. Circum- 
ſcribatur autem circulo polygo- 


[ 


— = 


num, itemque aliud inſcribatur, ita ut, quem- 


admodum docuimus, circumſcripti polygoni 


t puter * In MS. deeſt xa. ee ex MS. 


ir H A 


— 710K KA. ry H oy 
i@A. Awaits I . — n! 


Sk. Tannine & ; brd rar AA Giga, 
r njureins d, ngj dd vir v N- 
raf Tix yorie, AA ira 4 Inavia ve 
ur? AGE. Avila AAM HAM S& 
Kaj bar u Thy, 97% , . fig th 
AN, xg} am T7 N, *% H ifedible 
ri rei Tp N EO, airy v T4 - 
v rd igeypaPopors ce e ie, Gals 
rp r. N ie Toi i i BO 
SS THY reer 
1e r Z. 


nPOTAEIE . 


evi dN dn To E, Z, a per 
*. al m ryypi}e 
Toy XUxAGv, xai A 
remake Tandy 
AapCdrxu yag us wins A- 
rug Tas T., a, wr fegen 7g 1 r- 
os The T Tpis Tho A doo 
Ayer ive, d To E pos r Z. Kay 
Tay I, a R Gvdoyey afÞSeiras 
Ty H, peel age xgy i I Th K. 
mib & ines To 
An,, a M vibe, Gre ts wee 
TeprypzOtrros ToAwywns Mi-, ages Tho TY c- 


Zz IE 


DE SPHARA ET! CYLINDRO, LIB. I. 


pains, e = d d r e. th 
4, TT Ae 


r Tp n þ vhs © ups N 4+. Kai ro, - 
CANINE. bn Dee 


73 mgrypa Pw pos 
ae an NPE 


Doe A As, eee 7 


e, ng} der, Art, ies , Tor rei, Re 
. 

. huge Have 

be. 


n zr d &i ile, d re- 


Ls. nnn 
* mikey, 7 rw rh, WO r . 
nay ir; dd ts T6 WifAaTipues THILETS, i ,t, 
nos e any d Ware = 
— EO. 2 
| u rOTAT TIE PE 
— &, Ire 23 > e K O ure, f J ropalvs 
— N, Inarir irs f S 
v e, 3 hi, t rd riguAcem- 
pos Tis e dry rs 
Are Nin. Ege & dh xs dera, 
l ννννν Tor ih Moyer d d T4 ri. 
A N i A. S xf 
Wiprygdn.aq Tigi T N WAY voy, dt rd e 
OJ ure Tpapuara pra?) Tf d TH TAvYUNE 
n K 


N To B. A,] & 


75 | 
beat, quam r ad H. Hinc et dupla ratio dupla 
ratione eſt minor. Ac rationis quidem lateris 
ad latus dupla eſt ratio polygoni ad polygonum; 
fimilia_enim ſunt; rationis vero ipſius T ad H 
dupla eſt ratio ipſius I ad A. Igitur etiam cir- 
_ cumſcriptum-polygonum ad inſcriptum mino- 
rem rationem habet, quam F ad a. Multo igitur 
magis etiam circumſcriptum ad — ra- 
tionem habet minorem quam E ad Z. 
Pariter vero demonſtrabimus, datis duabus 
magnitudinibus inzqualibus, et ſectore, fieti 
poſſe, ut ſectori polygonum circumſcribatur, 
eidemque ſimile aliud inſcribatur, ita ut cir- 
cumſcriptum ad inſcriptum minorem rationem 
habeat, quam major magnitudo ad minorem. 
Tllud quoque manifeſtum eſt, ſi detur circu- 
Aus, vel ſector, et aliquod ſpatium ; fieri poſſe, 
ut aliquis circulo, vel ſe&ori, et adhuc reliquis 
circumjectis ſegments polygona zquilatera in- 
 ſcribens/aliqua circuli vel ſectoris ſegmenta re- 
linquat, quæ minora ſint propoſito ſpatio. Hæc 
. in * tradita ſunt. 


N 


1 FR OP. vn. ian 


op“ autem demonſtrare, dato etiam cir- 
culo, vel ſectore, et ſpatio; fieri poſſe, ut cir- 
culo, vel ſectori polygonum circumſcribatur, 
ita ut reliqua circumſcripti polygoni ſegmenta 
minora ſint dato ſpatio. Liceat enim, quz de 
etiam ad ſectorem. 

Detur circulus A, et 83 aliquod 3. Fieri 


utique Poteſt, ut circulo polygonum circum- 
ſcribarur, ita ut reliqua, quæ inter circulum 


lygonum interjiciuntur, ſegmenta minora 
ſpatio 3. Duæ enim cum fint inæquales 


magniĩtudines; major quidem u- 
trumque ſimul ſpatium 8 et cir- 
culus, minor vero circulus cir- 
cumſcribatur circulo polygonum, 


de, i diner i nee prrysFog | 


iremque aliud inſcribatur, ita ut 
circumſcriptum ad inſcriptum 
minorem rationem habeat, quam 
earum, quas diximus, magnitu- 
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dinum major ad minorem. At- 
que circumſcriptum hoc polygo- 
num illud eſt, cujus reliqua cir- 
cumjecta ſegmenta minora ſunt 
propoſito ſpatio B. 

Quoniam enim circumſcrip- 
tum polygonum ad inſcriptum 
minorem rationem habet, quam 


utrumque ſimul ſpatium 8 et circulus ad eum- 
Forte Infor 
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dem circulum; inſcripto vero major eſt circu- 


a hm; multo magis circumſcriptum polygonum 
ad circulum minorem rationem habet, 


10 
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quam 
utrumque ſimul B et circulus ad eum- 
dem circulum. Igitur etiam dividendo, reliqua 
circumſcripti polygoni ſegmenta ad circulum 
minorem habent rationem, quam ſpatium z; ad 
eirculum. Minors ſunt igitur reliqua circum- + 


er ſ) 
Quoniam circumſcriptum polygonum ad cir- 


culum minorem rationem habet quam utrumque 
fimul ſpatium 8 et circulus ad circulum ; ideo 
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minus erit circumſcriptum polygonum utroque 5 


ſimul „ Quare reliqua etiam - 
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PROP. vm. Taos. 
St cono iſoſceli pyramis inſcribatur zquila- 


teram baſim habens, ejus ſuperficies, excepta 


baſe, æqualis eſt triangulo baſim quidem ha- 


benti æqualem ambitui baſis, altitudinem vero 


rectæ, quæ a vertice ad unum baſis _— nor- 
malis ducitur. 

Sit conus iſoſceles, cujus baſis 
circulus ABT, eique inſcribatur | 
pyramis æquilaterum habens tri- 
angulum ABT. Dico ejus ſuper- 
ficiem, baſe excepta, ei, quod 
diximus, triangulo zqualem eſſe. 
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Quoniam enim conus eſt iſo- B r Br vag ien 6 a. 5 
ſceles, et baſis pyramidis æqui- 9 ie 1 Baow Tys mrupappides, 


latera, triangulorum, quz pyra- 

midem continent, altitudines æquales ſibi invi- 
cem ſunt. Hæc autem triangula baſim quidem 
habent rectas AB, BT, TA, altitudinem vero 
eam, quam diximus, Quare hæc triangula, hoc 
eſt ſuperficies pyramidis, excepto triangulo ABT, 
æqualia ſunt triangulo baſim quidem habenti 
ipſis A B, BT, FA æqualem, altitudinem vero ei, 
quam diximus, rectæ. 
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CLARIORALIA DEMONSTRATIO: + 
Sit conus iſoſceles, cujus quidem baſis cir- 
culus ABT, vertex vero punctum a, et cons 


pyramis inſcribatur, baſim habens æquilate- 


rum triangulum ABT, et jungantur AA, ar, 


ar, ar AB: | 
vr AA AAT, Dico triangula AaB, - 
_— a rays 7 Aar, BAT æqualia eſſe 
ve, ae 15 triangulo, cujus quidem 
pt tas" * baſis æqualis eſt ambitui 
| VAR w- trianguli ABT; normalis 
on 5 & God 1h vero, que a vertice ad 
Os in! c . baſim ducitur, ei æqualis, 
i ñ̃ g ñ n rs qua ducitur a puncto a 
A art rip BI i. ad BT. 
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Ducantur enim nor- 
males A K, AA, AM. He 
igitur æquales ſibi invi- 
cem ſunt. Et ponatur 
triatigulum E 2 H, habens 
baſim EZ ambirui trian- 
+» guli ABD æqualem, nor- 
vero He æqua- 

lem ipſi AA. Quoniam 
igitur ſpatium, quod ſub 
BT, a K continetur, du- 
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plum eſt trianguli ABT: 
et ſpatium quidem, quod 
ſub AB, AA continetur, 
duplum eſt trianguli ABA; 
ſpatium vero, * continetur ſub AT, AM, 
duplum trianguli AAT; ideo ſpatium, quod 
continetur ſub ambitu trianguli ABT, hoc eſt 
EZ, et ſub AA, hoc eſt He, duplum eſt trian- 


gulorum AAB, BAT, Aar. Eſt autem et ſpa- 
tium, quod ſub EZ, He continetur, duplum 


trianguli EK Z H. Æquale eſt igitur triangulum * 
E ZH triangulis AAB, BAT, Aar. 


PROP. IX. Tuxox. 

Si cono iſoſceli pyramis circumſcribatur, ſu- 
perficies pyramidis, baſe excepta, æqualis eſt 
triangulo baſim quidem habenti æqualem am- 
bitui baſis, altitudinem vero lateri coni. 

Sit conus, cujus baſis circulus ABT, eique 
pyramis circumſcribatur, ita ut ejus baſis, hoc 
eſt polygonum AEZ circulo ABT circumſcrip- 
tum fit : dico ſuperficiem pyramidis, baſe ex- 
cepta, ei, quod diximus, triangulo æqualem 


Quoniam enim axis 9 
coni recta eſt ad baſim, = 
quzque a centro circuli 


ad contactus rectæ jun- 
guntur normales ſunt ad 
1 N 
que et quæ junguntur 2 
toni vertice ad contaftus 
normales ad rectas AE, 


* 


ſpatium vero. quod continetur ſub A Z, H B, du- 


continetur ſub E Z, H, duplum trianguli E Hz; 
ideo ſpatium, quod ſub e Ek, et AH, hoc eſt Ma, 
continetur , duplum eſt triangulorum E AH, 
ZAH, EHZ. Eft autem et ſpatium, quod ſub 
ox, AM continetur, duplum trianguli i AKs. 

* idis, baſe excepta, 
triangulo equalis eſt bafim quidem habenti 
zqualem ambitui trianguli a E Z, altitudinem 


vero lateri coni. 
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Quz a vertice ad pundda A, B, T red junguntur, ad 


nus ſeorſum deſcriptus, cujus vertex fit 
punctum H, et centrum baſis punctum 
©. Ducatur autem ad punctum A a 
puncto quidem ©, © A; a puncto vero 
H, HA. Dico HA ad AE normalem 
eſſe. Quoniam enim H e recta eſt ad 
quæ per ĩpſum aguntur, rea ad idem 
planum funt. Quare triangulum HO A 
rectum eſt ad bam. At vero ad com- 


munem planorum ſectionem © A ducta 


eſt in eorum altero ad rectos angulos 
AE. Igitur AE normalis eſt ad pla- 
num He A; ideoque etiam ad HA. 
Eodem modo demonſtrabĩtur etiam rec- 
tas, quæ a vertice ad puncta T, B jun- 
guntur, ad A Z, E Z normales eſſe. II- 
lud autem ſciendum eſt, optime in ſu- 
periore Theoremate additum eſſe, opor- 
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tera rectæ junguntur, æquales eſſe poſſent. At contra in 
hoc Theoremate nulla de baſi zquilatera mentio facta 


eſt co quod, quacunque tandem fit, idem prorſus 
: | 


PROP. X. Tarox. 

Si in coni cujuſdam iſoſcelis circulum, qui 
coni eſt baſis, recta linea inciderir, jungantur- 
que ab cus terminis rect liner ad cont verti- 
cem; quod ſub ea, que incidit, iiſque, quæ ad 
verticem junctæ ſunt triangulum continetur, 
minus erit coni ſuperficie, quæ inter eas, que 
ad verticem jun&z ſunt, interpicirur, 

Sit coni iſoſcelis baſis circulus AB T, cujus 
vertex punctum A ; et incidat in eumdem recta 
quzdam ar; et jungantur a vertice ad puncta 
A, T, AA, AT. Dico triangulum A A f minus 
efſe coni ſuperficie, qua —— inter 


r Secetur circumbernn- 
tia ABT in duas æquas 
partes in puncto B,. et 
jungantur A B, T B, AB. 
ABA, BIA majora trian- 
gulo AAT. Quo autem 
excedunt ea, quæ dixi- 

tum Aar, hoc fit ©. Ac 
© quidem aut minus eſt 
ſegmentis AB, BT, aut 
non minus. Sit primo 
tur duz ſunt ſuperficies, 
altera coni, quz inter 
Aa, 4B interjicitur, una 

cum ſegrnento AE B, al- 

\| altera trianguli A&B, eæ- 
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que ambitum trianguli 
A a3 cumdem terminum 
habent, mayor utique eſt 
que comprehendit quam 
quæ comprehenditur. Major eſt igitur coni ſu- 
perficies, quz inter AA, AB interjicitur, una cum 
ſegmento AEB, triangulo ABA. Pariter au- 
tem et quz interjicitur inter B A, AT, una cum 
ſcgmentoT Z B, major eſt triangulo BAT. Tota 
igitur con! ſuperficies, una cum ſpatio ©, major 
eſt 1is, quæ diximus, triangulis. Æqualia au- 
tem ſunt ea, quæ diximus, triangula triangulo 
A AT, et ſpatio ©: commune auferatur ſpati- 
um ©. Reliqua igitur coni ſuperficies, quæ in- 
ter AA, AT interjicitur, major eſt triangulo 
AAT. | 
Sit autem ſpatium @ minus ſegmentis A B, 
BT. Si itaque circumferentiz A B, BT in duas 
æquas partes ſecentur, earumque dimidiæ in 
duas item æquas partes, idque continuo fiat, 
relinquentur ſegmenta minora ſpatio ©. Relin- 
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þ 3 20 rectis infiſtunt AF, E B, BZ,ZT; 
AE, AZ. Rurſus igitur eadem ra- 
D quæ interjicitur 
inter A A, AE, una cum co, quod ipfi A E in- 
ſiſtit ſegmento major eſt triangulo a AE quæ 
vero interjicitur inter E a, a B, una cum ſeg- 
n en a e 
gulo E A B. Superficies igitur coni, quæ inter 
Aa, A interjicitur,, una cum ſegmentis A E, 
E B, major eſt triangulis A A E, EB A. Et quo- 
niam triangula A E A, A E B majora ſunt triangu- 
lo AB a, quemadmodum demonſtratum eſt, 
multo magis ſuperficies coni, quæ inter A a, aB 
interjicitur, una cum iis, quæ ipſis AE, EB inſiſ- 
tunt, ſegmentis, major eſt triangulo AAB. Ea- 
dem vero ratione et ſuperficies, quz inter Ba, ar 
interjicitur, una cum iis, quæ ipſis BZ, Z in- 
ſiſtunt, ſegmentis, major eſt triangulo BAT. 
Tota igitur ſuperficies, quæ inter A a, AT in- 
terjicitur, una cum iis, quæ diximus, ſegmen- 
tis, major eſt triangulis ABA, ABT. Et hæc qui- 
dem triangula zqualia ſunt triangulo Aar, et 
ſpatio e quz vero diximus ſegmenta, ca ſpa- 
tio © minora ſunt. Reliqua igitur ſuperficies, 
quæ inter Aa, AT interjicitur, major eſt triangulo 
Aar. 
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Majora ſunt igitur triangula ABA, BAT triangulo 
AAT. Quoniam enim angulus, qui ad punftum A 
conſtituitur, ſolidus eſt, I ASS FAT. yes 
ſunt angulo AAT. Quod i 
a vertice ad punctum baſis 
medium rectam junxerimus, 


_ puta AE, qua normalis eſt 


ad AT; major utique erit an- 
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gulus AAB angulo AAE. T 
Itaque conſtituatur angulus 
TAZ angulo AAB zqualis : 
poſitaque A Z æquali ipſi AT, 
jungatur I Z. Quoniam igitur 


duo latera duobus lateribus æ- 


qualia ſunt, et angulus angulo; 
triangulum AB A æquale eſt 
triangulo I A Z, quod quidem 
triangulo A A E eſt majus. 
Igitur etiam triangulum ABA 


majus eſt triangulo A A BE. 
Pariter vero etiam triangulum A BT eft majus triangulo 
AET. Majora ſunt De Chr AR IE 


triangulo AAT. 
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Si rectæ ducantur contingentes circulum, 
qui coni eſt baſis, quz in eodem ac circulus 
plano ſint ſibique invicem occurrant ; jungan- 
turque a contactibus et occurſu rectæ lineæ ad 
coni verticem; quæ ſub contingentibus, iiſque, 
quæ ad verticem junctæ ſunt, triangula conti- 
nentur, majora ſunt coni ſuperficie, quæ inter 
eaſdem interjicitur, 
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Sit conus, cujus quidem baſis circulus ABT, 
vertex vero punctum E; et ducantur A a, AD 
contingentes circulum A BT, quæ in codem ac 
ipſe plano fint ; junganturque a puncto E, quod 
toni vertex eſt, ad puncta A, A, T, K A, EA, ET: 
dico triangula A A E, AE majora eſſe coni ſu- 
perficie, quæ interjicitur inter rectas A E, T E, et 
circumferentiam A BT. 


rentia ABT in puncto 3; 
et jungantur a punctis H, 
Z ad punctum E HE, ZE. 
Et quoniam majores ſunt 
HA, az quam HZ, com- 
munes addantur HA, Z T. 
Totz igitur A A, AT ma- 
jores ſunt quam A H, H Z, 
Zr. Et quoniam AE, 
E B, ET ſunt coni latera, 
et quidem iſoſcelis, æqua- 
r les ſibi invicem ſunt. Sunt 
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autem pariter et nor- 
males, quemadmodum in 
lemmate demonſtratum 
eſt; queque ſub norma- 
libus, et baſibus trian- 
gulorum AE A, A E T ſpa- 
tia continentur, majora 
ſunt ſpatiis, quæ conti- 
nentur ſub normalibus, 
et baſibus triangulorum 
AH E, HEZ, ZET. Nam 
baſes quidem A H, H z, z r minores ſunt baſi- 
bus TA, AA; altitudines vero æquales: cum 
manifeſtum ſit, rectam, quæ a coni recti vertice 
ad baſis contactum ducitur, contingenti nor- 
malem eſſe. Quo autem majora ſunt triangula 
AE a, ATE triangulis A E H, HE Z, Z Er, hoc 
fit ſpatium . Ac ſpatium quidem @ ant mi- 
nus eſt reliquis circumjectis ſegmentis A H B, 
B Z T, aut non minus. Sit primo non minus. 
Quoniam igitur duz ſunt compoſitæ ſuper- 
ficies, altera pyramidis, cujus eſt baſis trape- 
zium HAT Z, vertex punctum E; altera coni 
quæ interjicitur inter A E, ET, una cum ſeg- 
mento A BI, exque eumdem ambitum trianguli 
AET terminum habent ; conſtat pyramidis ſu- 
perficiem, excepto triangulo A ET, majorem 
eſſe ſuperficie coni, quæ inter A E, ET interji- 
citur una cum ſegmento ABT. Commune au- 
feratur ſegmentum ABT. Reliqua igitur trian- 
gula A HE, H E Zz, Z ET, una cum reliquis cir- 
cumjectis ſegmentis A H B, B Z r, majora ſunt 
ſuperficie coni, que inter A E, ET interjicitur. 


* In hoc loco in MS. hiatus eſt. 


X 


C . 
: 
: 
b 


82 8 A RAe 1 
Non eſt autem minus ſpatium @ reliquis cir- 


| cunyectis ſegmentis A H B, BZ T. Multo 1gitur 


magis triangula A H E, HE ZE, Z ET, una cum 


patio ©, majora ſunt ſuperficie coni, que inter 


AE, ET interjicitur. Triangula autem AH E, 
HEZ, ZET, una cum ſpatio , eadem ſunt 
quæ triangula A E a, a ET. Igitur triangula 
AZ 4, raden fone ca, quam dee coni 
ſuperficie. Sit autem ſpatium © minus reliquis 
circumjectis ſegmentis. Si igitur continuo ſeg- 
mentis polygona circumſcribantur, ſectis pariter 
in duas æquas partes reliquis circumferentiis, 
ductiſque rectis contingentibus, ſegmenta quæ- 
dam relinquentur, que ſpatio © minora erunt. 
Relinquantur, eaque ſint A Mk, K NB, 3 BA, 
AOT minora ſpatio ©; et jungantur rectæ ad 
punctum E. Rurſus manifeſtum eſt, triangula 
AHE, HEZ, Z Ex triangulis AE M, MEN, NE E, 
ZE EO, o Er majora fore. Baſes enim baſibus 
majores ſunt, et altitudo æqualis. Rurſus etiam 
parĩter pyramis, que baſim quidem habet poly- 
gonum A MN SEoOr, verticem vero punctum E, 
excepto triangulo A E T, ſuperficiem habet ma- 
jorem coni ſuperficie, quæ inter A E, ET inter- 
Jicitur, una cum ſegmento A BT. Commune 
auferatur ſegmentum ABT. Reliqua igitur tri- 
angula AEM, MEN, NEZ, ZEO, OET, una 
cum reliquis circumjectis ſegmentis AMK, KN B, 
BZ A, A OT, majora erunt coni ſuperficie, que 
inter AE, ET interjicitur. Sed reliquis quidem, 
que diximus, circumjectis ſegmentis majus eſt 
ſpatium ©; triangulis vero AEM, MEN, NE E, 
Z EO, OET demonſtratum eſt majora eſſe trian- 
gula A E H, H E Z, Z EKT. Multo igitur magis 
triangula A E H, HE Z, 2 ET, una cum ſpatio 
©, hoc eſt triangula A A E, AET, majora ſunt 
coni ſuperficie, quæ inter rectas A E, E T inter- 
Jicitur. 
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Ducatur enim HB Z circulum contingens, eademque 
parallela rectæ AT, ſecta in duas zquas partes circum- 
ferentia ABT in puncto B. Quz enim hoc pacto ducta 
fuerit, hanc parellelam eſſe ipfi AT facile demonſtrabitur, 
junctis a centro © rectis & A, OA, O T. Quoniam 
enim æqualis eſt A A ipſi AT, communiſque A &, duo 
latera duobus lateribus æqualia ſunt. ÆEqualis eſt au- 
tem etiam baſis A & baſi G T: igitur etiam angu- 
Jus angulo æqualis eſt. At vero anguli HB A, ABZ 
ſunt recti: ducta enim O eſt a centro ad contactum. 
Eft igitur etiam reliquus angulus A HB reliquo angulo 
AZ B æqualis. Propterea HA iph AZ æqualis eſt: 
ideoque Z H iph AT parallela. 

Si igitur ſegmento polygona circumſcribantur, ſectis 
pariter in duas æquas partes reliquis circumferentiis, 
ductiſque rectis contingentibus, ſegmenta quzdam te- 
linquentur minora ſpatio G. Ad inſcripta quod attinet, 
demonſtratum eſt in elementis, triangula ſegmentis in- 
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ripta majora eſſe quam dimidium ſegmentorum, in quĩ- 
bus conſtituta ſunt. Propterea fieri poteſt, ut ſectis in 
duas æquas partes circumferentiis, duciſque rectis, ſeg- 
menta quzdam dato ſpatio minora relinquantur. Quod 
— ne hes melee eee 
demonftratum eſt. Quoniam igitur in 


majus eſſe quam dimidium ſegmenti, 
quod a rectis AA, AT, et circumfe- 
rentia ABT comprehenditur. Etenim 
ductis iifdem rectis, quoniam rectus eſt 
angulus ABZ, major eſt A Z quam 
BZ. At vero Z B qualis eſt iph Z T: 
eſt etiam A Z quam Z T. Quare e- 
tiam triangulum A BZ majus eſt tri- 
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angulo B ZT; quippe ſub eadem alti- 
tudine ſunt z multoque magis ſeg- 
mento ; Z T. Eadem ratione triangu- 
lum etiam ABH majus eſt ſegmento B; HA. Totum 
igitur triangulum AH Z majus eſt quam dimidium ſeg- 
menti AAT. 


PROP. XII. Tazox. 

Si in ſuperficie recti cylindri duz fuerint 
rectæ, quæ inter rectas interjicitur cylindri ſu- 
perficies major eſt parallelogrammo, quod ſub 
rectis continetur, quæ in cylindri ſuperficie 
ſunt, iiſque, quæ carumdem terminos jungunt. 

Sit rectus cylindrus, cujus quidem baſis cir- 
culus AB, atque huic contrarius TA; et jun- 
gantur Ar, BA: dico cylindricam ſuperficiem, 
quæ a rectis AT, BA ſecatur, parallelogrammo 
ATAB majorem eſſe. 

Secetur enim utraque circum- 
ferentia AB, TA in duas æquas 
partes in punctis E, Z; et jun- 
gantur A E, E B, T z, z. a. Et 
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quoniam AE, EB majores ſunt 
quam AB, quæque ſuper 1is con- 
ſtituuntur parallelogramma æque 
ſunt alta; majora ſunt parallelo- 
gramma, quorum quidem baſes 
AE, EB, altitudo vero eadem quæ 
cylindri, parallelogrammoAB ar. 
Quoigitur majora ſunt, hoc ſit ſpa- 
tium H. Ac ſpatium quidam H 
aut minus eſt planis ſegmentis Ar, 
E B, T Z, Z A, aut non minus. Sit 
primo non minus. Et quoniam 
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cylindri ſuperficies, quæ a rectis 
AT, BA ſecatur, una cum ſeg 
mentis AE B, T z a, planum parallelogrammi 
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ABar terminum habet; et ſuperficies item, 
quæ ex parallelogrammis componitur, quorum 
quidem baſes AE, E B, altitudo vero eadem quæ 
cylindri, una cum triangulis A E B, T ZA, ter- 


minum habet planum parallelogrammi AB AT:; 


atque harum altera alteram comprehendit, et 
utraque ad eaſdem partes cava eſt. Ideo major 
eſt cylindri ſuperficies, quæ a rectis A T, B a ſe- 
catur, una cum planis ſegmentis A E B, T Z a, 
ſuperficie, quæ ex parallelogrammis componi- 
tur, quorum quidem baſes A E, k B, altitudo 
vero eadem quæ cylindri, una cum triangulis 
AEB, T z A. Communia auferantur triangula 
AEB T z 4. Reliqua igitur cylindrica ſuper- 
ficies, quæ a rectis AT, B A ſecatur, una cum 
planis ſegmentis A E, E B, T Z, Z a, major eſt 
ſuperficie, quæ ex parallelogrammis componi- 


nitur, quorum quidem baſes A E, E B, altitudo 


vero eadem quæ cylindri. Parallelogramma 
autem, quorum quidem baſes A E, E B, altitudo 
vero eadem quæ cylindri, æqualia ſunt paralle- 
logrammo AT AB, et ſpatio H. Reliqua igi- 
tur, quæ a rectis AT, B A ſecatur cylindrica 
ſuperficies, major eſt parallelogrammo ATAB. 
At vero ſpatium H minus fit planis ſegmentis 
AE, E B, T Zz, Z A. Secetur unaquæque cir- 
cumferentiarum A E, E B, T Z, Z & in duas æquas 
partes in punctis &, K, A, M; et jungantur A @, 
0 E, Ek, K B, TA, A Z, Z M, M 4. Non minora 
igitur dimidio planorum ſegmentorum A E, E B, 
T Z, Z à triangula auſeruntur A & E, E K B, TAZ, 
Zz MA. Itaque id ſi continuo fiat, ſegmenta 
quzdam relinquentur, quæ ſpatio H minora 
erunt. Relinquantur, eaque ſint A , & E, E k, 
k B, TA, AZ, Z M, MA. Pariter autem demon- 
ſtrabimus, parallelogramma, quorum quidem 
baſes A O, G E, E k, k B, altitudo vero eadem 
quæ cylindri, parallelogrammis, quorum quidem 
baſes A E, E B, altitudo vero eadem quæ cylin- 
dri, majora fore. Et quoniam cylindrica ſu- 
perficies, quæ a rectis AT, BA ſecatur, una cum 
planis ſegmentis A E B, IZA, et ſuperficies 
item, quæ ex parallelogrammis componitur, 
quorum quidem baſes A , & E, EK, K B, alti- 
tudo vero eadem quæ cylindri, una cum rectili- 
neis A KK B, TAZ MA, terminum habent 
planum parallelogrammi AT AB; communia 
auferantur rectilinea AEK B, TAZ MA. Re- 
liqua igitur cylindrica ſuperficies, quæ a rectis 
Ar, BA ſecatur, una cum planis ſegmentis A ©, 
OE, E k, KB, TA, AZ, Z M, MA, major eſt ſu- 
perficie, quæ ex parallelogrammis componitur, 


quorum quidem baſes A , OE, EK, K B, alti- 


tudo vero eadem quæ cylindri. Parallelogram- 
ma autem, quorum quidem baſes A e, & E, E k, 
K B, altitudo vero eadem quæ cylindri, paral- 
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16 
lelogramrnis, quorum quidem baſes A E, E B, 
altitudo vero eadem quæ cylindri, majora ſunt. 
Igitur etiam cylindrica ſuperficies, qui a rectis 


AT, BA fecatur, una cum planis ſegmentis A , 
SB, Ek, KB, TA, AZ, Z M, M a, major eſt paral- 


r 


quidem baſes AE, E B. al- 
Parallelo- 


Ar, Ba ſecatur, — gre” ſegmentis AU, 
SE, Ek, K, TA, AZ, z u, M4, major eſt pa- 
rallelogrammo ATA B, et ſpatio H. Que vero 
ſegmenta aufcruntur A, & E, E K. K. A, A Z, 
2 u, M A ſpatio H minora ſunt, Reliqua igitur, 
quæ a recti AT, B A ſecatur, cylindrica ſuper- 


ficies majpe eſt parallelogrammo Ar 4B, | 


PROP. XIII. Turok. 


Si in in ſuperficie recti cujuſdam cylindri duæ 
fuerint rectæ, et ducantur ab earum terminis 
rectæ 2 contingentes circulos, qui. cy- 
lindri ſunt baſes, quæ in <uſdem plano ſint, ſi- 
bique invicem 4 quæ ſub contingen- 
tibus, et lateribus cylindri parallelogramma 
continentur cylindri ſuperficie majora erunt, 
qu inter reftas, que in ſuperficie ſunt, inter- 


Jicitur. 


Sit recti cujuſdam cylindri baſis circulus ABT, 
et in ejuſdem fuperficie duz ſint rectæ, quarum 
termini puncta A, T; ducanturque a punctis A, 
rect circulum contingentes, quæ in eodem 
plano ſint, ſibique in puncto H invicem occur- 
rant. Intelligantur autem et in altera cylindri 
baſe a rectarum, quæ in ſuperficie ſunt, termi- 
nis ductæ eſſe rectæ circulum contingentes. 
Oportet dennſtrare, parallelogramma, quæ ſub 
contingentibus et cylindri lateribus continentur, 


cylindri fuperficie majora effe, quæ ſuper cir- 
cumferentia ABT conſtituitur. 


Ducatur E Z circulum contingens, et a punc- 
tis E, Z rectæ quædam ducantur ſecundum ax- 
em cylindri uſque ad alterius baſis ſuperficiem. 
Quz autem parallelogramma ſub A H, HT, et 
cylindri lateribus continentur, paralle mis 
majora ſunt, quz continentur ſub A E, E Z, 2 r, 
et late ribus item cylindri. Quoniam enim E H, 
H Z majores ſunt quam E z, communes addan- 
tur A E, Z T. Totz igitur HA, HT majores 
ſunt quam A E, EZ, z T. Quo autem majora 
ſunt, hoc fit ſpatium K. Ac ſpatii quidem K 
dimidium aut majus eſt figuris, quæ ſub rectis 
AE EZ, ZT, et circumferentiis AB, BT conti- 
nentur, aut non majus. Sit primo majus. Jam 
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qur ex parallclogrammis componi- 
den a- E Z, Z f conſtituuntur, ac 


27 tum cidem in altera cy- 
lndri- baſe contrario, terminus eſt ambitus pa- 
rallelogrammi, quod fuper recta AT conſtituitur. 
Eſt autem etiam ſuperſiciei, que componitur 
ex cylindri ſuperficie, quæ — 
circumferentia ABT, et ſegmentis 
tum ABT, tum cidem contratio, | 
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ficie, quæ ex eL componitur, 
quæ ſuper A E, E Z, Z T conſtituuntur, atque ex 
figuris tum A E B, BZ r, tum iifdem contrariis. 
morum ſuperficies, una cum us, quas diximus, 
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morum, quæ ſuper A H, HF conſtiruuatur. Nam 
una cum ſpatio x, quod figuris mayus eſt, uſ- 
dem erunt zquales, Conſtat igitur parallelo- 
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gramma, quæ ſub AH, T H, et cylindri lateri- 
bus continentur, majora eſſe cylindri ſuperficie, 
quæ ſuper circumferentia A B T conſtituitur. 
Quod ſi ſpatium K figuris, quas diximus, majus 
non fuerit, rectæ ducentur circuli figuram con- 
tingentes ita ut reliquæ figuræ circumjectæ di- 


midio ſpatii K minores evadant; cœmteraque ca- 7: 
xaj dN N aun Tos tarp d, 


dem, qua ſupra, ratione demonſtrabuntur. 
Hiſce vero demonſtratis, manifeſtum quidem 
eſt ex iis, quz ſupra dicta ſunt, fi cono iſoſceli 
pyramis inſcribatur, ſuperficiem pyramidis, ex- 
cepta baſe, minorem eſſe conica ſuperficie. 
Unumquodque enim triangulorum, que py- 
ramidem continent, minus eſt conica ſuperficie, 
quæ inter latera trianguli interjicitur. Quare 
tota etiam ſuperficies pyramidis, excepta baſe, 
minor eſt coni ſuperficie, baſe item excepta. 
Item ſi coni iſoſceli pyramis circumſcribatur, 
ſuperficiem pyramidis, excepta baſe, majorem 
eſſe coni ſuperficie, baſe item excepta, quz illi 
contermina eſt. 
Illud quoque manifcſtum eſt ex iis, quæ de- 
monſtrata ſunt, fi cylindro recto priſms inſcri- 
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batur, ſuperſicĩem priſinatis, quæ ex parallelo- 
n minorem eſſe cylindri 
ſuperficie, 'excepra baſe. 
Minus eſt enim unumquodque priſmatis pa- 
ralledogrammun ea, qu ſoper idem conftitui- 
L 12 

Item fi cytindro recto priſma circumſcribatur, 
ſuperficiem prifoatis, dur cx parallelogram- 
ape companizns, aajoaeem, offs. cxlincei per 
| ficie, baſe excepta. und 
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PROP. XIV. Tazor.. -..- 


baſe, æqualis eſt circulo, cwjus ca, quæ cx 


centro, media proportionalis eſt inter latus cy- 
lindri, et diametrum baſis eylindri. 1 


Sit recti cujuſdam cylindri baſis be 42 


et fit diametto quidem circuli A æqualis Fa, 
lateri vero cylindri, EZ. Media autem pto- 


portionalis inter à T, E Z fir Hz et ponatur cir- 
culus B, cuyus ea, que ex centro, ipſi N eſt æ- 
qualis. Oportet demonſtrare circulum B cytin- 
minor. Sit primo, fi f eri poteſt, minor. Duæ 
autem cum fint magnitudines inæquales ſuper- 
ficies cylindri, et circulus B, fieri poteſt, ut 
circulo B æquilaterum polygonum inſcribatur, 


itemque aliud circumſcribatur, ita ut circum- 
ſcriptum ad inſcriptum minorem rationem ha- 
beat, quam fuperficies cylindri ad circulum B. 
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Intelligatur autem circymſcriptum inſcriptum- 
que eſſe; et circulo A ei, quod circulo B cir- 
cumſcriptum eſt, ſimile rectilineum circumſcri- 
batur; et a rectilineo deſcribatur priſma, quod 
quidem cylindro circumſcriptum erit. Porro 
ambitui rectilinei circulo A circumſcripti æqua- 


lis fat K A, eidemque K A æqualis AZ: dimidiz 
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autem ipſius I A ſit T. Atque erit triangulum 
9 
cumſcripto ; quoniam baſim habet ejus ambitui 
e qualem, et altitudinem æqualem ei, quz cx 
centro circuli A. Parallclogrammum vero E A 
ſcripti ; quoniam continetur ſub cylindri latere, 
rectaque ambitui baſis ipſius priſmatis quali. 
Ponatur autem iph E Z:zqualis EP. ZEquale 
eſt igitur triangulum ZP A parallelogrammo E A: 
quz circulis A, B circumſcripta funt, rectilinea 
Grailia funt, Exmdein Aber f ei X 
Habebunt, quam ez; quæ ex centris, proteſtate. 
Habebir igitur triangulum K TA ad rectilineum, 
——— 5 n 
quam Ta ad H poteſtate. Æquales font enim 
iis, quz ex centro, TA, et H. Sed quam rati- 
onem habet TA ad H poteſtate, hanc habet TA 
ad P Z longitudine. Eft enim H media propor- 
tionalis inter Ta, P Zz; quippe qua media eti- 
am inter I A, E Z proportionalis eſt. Quo tan- 
dem pato ? Quaniam enim zqualis eſt AT ipſi 
r, et PE iph E Z; ideo a ipſhus TA, et PZ 
ipſius PE eſt dupla. Ut igitur AT ad AT, ita 
ſe habet PZ ad ZE.  Quod igitur ſpatium fub 
T. A, E Z continetur, æquale ci ſpatio, quod 
continetur ſub TA, PZ. Spatio aurem, quod 
ſub Ia, E Z continetur æquale eſt quadratum, 
quod deſcribitur ab H. Igitur etiam ſpatio, 
quod continetur ſub TA, PZ, æquale eſt qua- 
dratum, quod ab H deſcribitur. Ut igitur TA 
ad H, ita ſe habet Had PZ. Ut igitur TA ad 
p Z, ita ſe habet quadratum, quod a TA deſcri- 
tur, ad quadratum, quod deſcribitur ab H. Si 
enim tres fuerint rectæ invicem 
ut prima ad tertiam, ita ſe habet figura, quæ 
deſcribitur a prima, ad figuram, quæ ſecunda 
ſimilis ſfimilique modo deſcribĩtur. Quam au- 
tem rationem habet TA ad PZ longitudine, 
hanc habet triangulum K TA ad triangulum 
pA Z; quoniam K A, A Z æquales invicem ſunt. 
Eamdem igitur rationem habet triangulum 
K TA ad rectilineum circulo B circumſcriptum, 
quam triangulum K TA ad triangulum PZ A. 
Aquale eſt igitur triangulum Z AP rectilineo 
circulo B circumſcripto. Quare etiam ſuperfi- 
cies priſmatis $4. 3 circumſcripti circum- 
ſcripto circulo B rectilineo eſt æqualis. Et quo- 
niam circumſcriptum circulo 3 rectilineum ad 
inſcriptum eidem circulo minorem rationem ha- 
bet, quam ſuperficies cylindri A ad circulum 3; 
etiam ſuperficies priſmatis cylindro circumſeripti 
ad rectilineum circulo B inſcriptum rationem 
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habet minorem quam ſuperficies cylindri ad cir- 
culum B;: et permutando : quod fieri non poteſt. 
Nam ſoperficies quidem priſmat's cylindro cir- 
vimus, cylindri ſuperficic ; rectilineum vero cir- 


; culo B inſcriptum minus eſt circulo B. Non eſt 


igitur minor circulus B cylindri ſuperficie. Sit 
autem, ſi fieri poteſt, major. Ac rurſus intelli- 


CK. gatur rectilineum circulo inſcriptum, itemque 
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aliud circumſcriptumm eſſe, ita ut circumſcriptum 
ad inſcrĩptum minorem rationem habeat, quam 
circulus B ad fuperficiem cylindri ; et circulo A 
ei, quod circulo ; inſcriptum eſt ſimile polygo- 
num inſcribatur ; et ab inſcripto circulo poly- 
gono deſtribatur priſma. Rurſus etiam ambirui 
rectilineĩ circulo A inſcripti æqualis fit K A, ei- 
demque æqualis 2 A. Erit autem triangulum 
quidem K T A majus rectilineo circulo A ĩnſcrip- 
to; quoniam baſim habet ejuſdem ambirui æ- 
qualem, et altitudinem majorem notmali, quæ 
a centro ad unum polygoni latus ducitur ; pa- 
rallelogrammum vero E A quale ſuperficiei 
priſmatis, quz ex parallelogrammis componi- 
tur; quoniam ſub cylindri latere continetur, 
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tis eſt baſis, æquali. Quare etiam triangulum 
PA Z æquale eſt priſmatis ſuperſiciei. Et quo- 
niam, quæ circulis A, B inſcripta ſunt, rectilinea 
familia ſunr, eamdem inter ſe invicem rationem 
habebunt, quam ez, quz ex corum centris, po- 
teſtate. Habent autem etiam triangula K TA, 
Z PA inter ſe invicem camdem rationem, quam 
ex, quæ ex circulorum centris, poteſtate. Eam- | 
A inſcriptum ad inſcriptum circulo B rectiline- 
um, quam triangulum K ra ad triangulum A Z r. 
Minus eſt autem rectilineum circulo A inſcrip- 
tum triangulo KTA. Minus eſt igitur. et . 


ſcriptum circulo B rectilineum triangulo 2 PA. 


Quare etiam minus ſuperficic priſmatis cylindro 
circulo B rectilineum ad inſcriptum, quam cir- 
culus B ad ſuperficiem cylindri, itemque per- 
mutando ; majuſque eſt circumſcriptum circulo 
B rectilineum eodem circulo B ; ideo rectilineum 


circulo ; inſcriptum eſt majus cylindri ſuperficie. 


Quare etiam majus ſuperſicie priſmatis. Non 
eſt igitur major circulus B cylindri ſuperficic. 
Demonſtratum eſt autem neque minorem efle. 


523228 


2 


—— — — 


S = 
ESeeat# =o - -— 


go AR C H 1 


155 E U T © 


, 
Inteligatur autem circumnſcriptum, infcriptumque eff 
circulo B; et circulo A ei, quod circulo B circumſcrip- 


tum ef, famile rectilineum circumſcribatur. Quomodo 


ſane dato circulo inſcribendum ſit inſcripto 
alteri circulo ſimile, cum ipſum per ſe pateat, traditum 
etiam eſt a Pappo in Commentario, quod in Elementa 


— arias ag rods 
gonum circumſcribatur ei fimile, quod fibimetiph fuit 
inſcriptum; prorſus ut in quarto theoremate. Atque idem 
hoc polygonum fimile fuerit illi, quod inſcriptum fuit 
circulo B. 

— quiz clrealls A,/Þ inferipts faink, wlds- 
linea fimilia ſunt, eamdem- inter ſe invicem rationem 
habebunt, quam ex, quz ex cencentris, poteſtate. Hoc 
quidem de inſcriptis in Elementis demonſtratum eft : 
rw le wig na 


KM, Ae, AN. 
nifeftum autem eft ipſas 
KER, As ex centris cir- 


am anguli KEM, AN dimidii fant anguloram, 
qui in polygonis ſunt; conſtat, cum polygona ſimilia 
ſint, æquales invicem eſſe. At vero qui anguli, ad 
puncta M, N, ſunt recti. Triangula igitur K E M, 
Ae N ſunt æquiangula. Itaque fe habebunt ut K E ad 
AQ, ita KM ad AN; ideoque et quæ ab ipſis quadrata 
deſcribuntur. Ut autem quadratum, quod a K E deſeri- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a & A, ita habent 
ſeſe invicem circumſcripta polygona. Igitur etiam ut 
quod a K M deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a AN, ita habent ſeſe invicem polygona cir- 
cumſcripta. ä 
Eamdem igitur rationem habet triangulum K TA ad 
rectilineum circulo B circumſcriptum, quam triangulum 
K Ta ad triangulum Z P A. Quoniam enim circum- 
ſcripta circulis A, B rectilinea ita habent ſeſe invicem, 
ut ex, quæ ex centris poteſtate; hoc eſt, ut TA ad H 
poteſtate ; hoc eft, ut TA ad PZ longitudine; hoc eſt, 
ut triangulum K TA ad triangulum ZP A: quale au- 


tem eſt triangulum K TA rectilineo circulo A circum- 


ſcripto. Ideo ut triangulum K TA ad rectilineum circulo 
B circumſcriptum, ita ſe habet idem triangulum ED 


ad triangulum Z PA. 

Igitur permutando minorem rationem habet ent- 
cies priſmatis ad ſuperficiem cylindri, quam rectilineum 
circulo B inſcriptum ad circulum B; _= eſt abſurdum. 
Si enim fiat, ut ſuperficies priſmatis ad ſuperficiem cy- 
lindri, ita reQilineum circulo B inſcriptum ad aliud 
quoddam ſpatium; id erit minus circulo B, atque ad 
hoc rectilineum circulo inſcriptum majorem rationem 
habet, quam ad circulum. Nimirum ſuperficies priſ- 
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PROP. XV. Tazox. 

Cujuſlibet coni iſoſcelis, excepta baſe, fuper- 
ficies æqualis eſt circulo, cujus ea, quæ ex cen- 
tro, media proportionalis eſt inter coni latus, 
eamque, quæ ex centro circuli, qui coni eſt baſis. 

Sit conus iſoſceles, cujus baſis circulus A; 
fitque ea, quæ ex centro, T. Lateti autem 
coni æqualis fit aA; mediaque inter I, A propor- 
tionalis x. Denique circulus B habeat eam, quæ 
ex centro, ipſi E æqualem. Dico circulum B 
coni ſuperficici, excepta baſe, æqualem eſſe. 

Si enim non eſt æqualis, aut major eſt, aut 
minor. Sit primo minor. Duæ autem ſunt 
magnitudines 1 inæquales, ſuperficies coni, et cir- 
culus B, majorque coni ſuperficies. Fieri igitur 
poteſt, ut circulo B polygonum quilaterum 1 in- 
ſctibarur, inſetiptoque ſimile aliud item circum- 


ſcribatur, ita ut circumſcriptum 
ad inſcriptum minorem rationem - 
habeat, quam fuperficies coni ad 
circulum 3. Intelligatur circum- 
ſctiptum etiam eſſe circulo A po- 
lygonum ei fimile, quod circulo 
B circumſcriptum eſt ; atque ex- 
citetur a polygono circulo A cir- 
cumſcripto pyramis eumdem ac 
conus verticem habens. Quoni- 
am igitur, que circulis A, B cir- 
| cumſcripta ſunt, polygona fimilia 
bod, camdem inter fe invicem 


rationem habent, quam ez, quæ 


ex centris, poteſtate; hoc eſt 
quam TI habet ad E poteſtate; 


ſive I ad A longitudine. Quam 
autem rationem habet I ad A longitudine, hanc 


habet circumſcriptum circulo A polygortum ad 
ſuperficiem piramidis cono circumſcriptam. 
Nam T quidem æqualis eft normali, quæ a cen- 
tro ad unum polygoni latus ducitur; A vero la- 
teri coni. Communis autem ſuperſicierum al- 
titudo, quarum dimidia ſunt, circumſeriptum 
circulo A polygonum, et ſuperficies pyramidis 
cono circumſcriptz, eſt polygoni ambitus. 
Eamdem igitur rationem habet circumſcriptum 
circulo A rectilineum ad rectilineum circulo B 
circumſcriptuin, quain idem fectilineum ad ſu- 
perficiem pyramidis cono circumſcriptæ. Quare 
ſuperficies pyramidis rectilineo circulo ; circum- 
ſeripto æqualis eſt. Quoniam igitur minorem 
rationem habet Ccircumſcriptum circulo B recti- 

lineum ad inſcriptum, quam ſuperficies coni ad 


P Ths riyrygafHt 
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nus eſt circulo R. r 
rem eſſe. Sit enim, 6 fieri poreſt, major. Ac 


igitur, hs ts 3.5 dips this rectili- 
nea fimilia ſunt, camdem inter ſe invicem ratio- 


nem habent, quam cx quz cx c Porr. 


habet, quam recta, quz a centro ad unum po- 
lygoni latus normalis ducitur, ad reftam quz 
ducitur normalis a cont vertice ad lu item 


perficiem, quod fieri non poteſt. Nam circum- 


B; ſuperficies vero pyramids cono infcripez mi- 
nor eſt coni ſuperficie. Neque igitur major eſt 
circulus B coni ſuperficie. Demonſtratum eſt au- 


E U'T o 


T vero ad A majorem ratonem habet, quam polygo- 
num circulo A inſcriptum ad ſuperpc pyramades cono 
inſcriptæ. Quz enim ex centro circuls, hac ad con; 


latus majorem rationem habet, quam guz 2 cratro cir- 
culi ad polygoni latus normals dci, ad camy quz 
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ducitur a coni vertice ad latus item polygoni. Intelli- 
eſſe; inſcriptumque circulo A polygonum Z K: et 
ducatur a centro circuli A ad polygoni latus © K norma- 
lygoni ambitu, et ſub A H continewr, polygoni eſſe 
duplum. Itaque intelligatur coni vertex eſſe punctum 
A; junctaque a puncto A ad H AH, que normalis 

utique eſt ad © K ; quemadmodum in 


quodque polygonislatus normales du- 


5 cuntur ipſi A H æquales ſunt. Harum 


enim unaquzque poteſt quadrata, quæ 


* cum ab axe, tum a recta ipfi A H æquali 


deſcribuntur. Propterea et ſpatium, quod 
ſub polygoni ambitu, et ſub A H con- 
tinetur, duplum eſt ſuperficici pyrami- 
que latere, rectaque ipſi A H zquali, 
que a vertice ad ipſum latus ducitur, 
continetur ; id duplum eſt trianguli, 
quod fub ipſa conftituitur. Quare ut 
AH ad HA, ita ſe habet polygonum, 
ad pyramidis ſuperficiem ; ſumpto uti- 
que polygoni ambitu pro communi al- 
titudine. Itaque dufta HN iph MA 
rarallela; ut AM ad MA, ita ſe habebit AH ad HN. 
Habet autem AH ad H N majorem rationem, quam ad 
HA: major eſt enim AH quam HN. Habet igitur 
etiam A Mad MA; hoc eft T ad A; majorem ratio- 
nem, quam AH ad HA; hoc eſt quam polygonum ad 
: 4s fuperfici 


PROP. XVI. Tarox. 
Cujuſlibet coni iſfoſcelis ſuperficies eamdem 
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eam, quæ ex centro baſis coni. 

Sit conus iſoſceles, cujus baſis 
circulus A. Sit autem ei qui- 
dem, que ex centro circuli A, 
æqualis B; lateri vero coni æqua- 
lis T. Oportet demonſtrare, coni 
ſuperficiem eamdem ad* circu- 
lum A rationem habere, quam I 
ad B. 

Sumatur enim media inter B, 

| T proportionalis E; et ponatur 
[ circulus à habens eam, quæ ex 

centro, ipſi E æqualem. Æqua- 

lis eſt igitur circulus A coni ſu- 
perficiei. Hoc enim in ſuperiore 
theoremate demonſtratum eſt. 
Demonſtratum eſt autem circu- 

| lum 4A eamdem ad circulum A 
rationem habere, quam T ad B 
Utraque enim ratio eadem eft 
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S 
z pariterque etiam ut quadrata, quæ 
iGo ab the que ex circulorum centris. 
Quad enim de diametris, idem etiam de corum 
dimidiis dicendum eſt. At vero us, qum ex 
centris, ipſe z. E æquales ſunt. Conſtas igitur 
ſuperſiciem coni eamdem ad circulum A ratio- 
n quam T ad B longitudine. 


3 LEMMA. 
Sit BAH, diam. | 

ter BH. Secetur latus B A utcunque in 

a: et ducatur peripuntum A parallels ip AH, 

4283 et per punctum Z 
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ip6 B.A parallela, K 4. | — — Aa 5 . . 
Dico ſpatium, quod ſub | 4 awes * AH, # 4 
1 ee 
quale eſſe ſpatio, quod ja __ dz \ — +} Any 
continetur ſub BA, AZ; | KA, Arya in 7 1 * 
ſpatioque, quod conti- |, _ 1 | BAAH io ii rgrund 
netur ſub & A, et utra- | _ # BA,AZ,* g A. 
que ſimul AZ, AH. C- 1 owapPorigs © AE, AN. 
Quoniam enim ſpa- - A A 4 F Exel yg rd pur 0nd 


tium quidem ; quod ſub BA, AH continetur, 
totum eſt ſpatium BH; ſpatium vero, quod 
continetur ſub B A, AZ, eſt ſpatium BZ; deni- 
* ſpatium, quod continetur fub A A, et utra- 
imul 4 2, AH, eſt MNZ: nam 
— continetur ſub A A, AH 
eſt ſpatio K H; eo quod tum K © - 
quale eſt complemento AA : 282 quod 
continetur ſub A A, A Z, æquale eſt f. HA. 
Ideo totum ſpatium 3; H, nempe illud, quod ſub 
BA, AH continetur, æquale eſt ſpatio, quod 
continetur ſub BA, A Z, et gnomoni MN Z; qui 
quidem ſpatio, quod ſub a A, et utraque ſimul 
AH, AZ continetur, æqualis elt. 


E U T O 


Et quoniam ſpatium, quod ſub B A, AH continetur, 
quale eſt tum ſpatio, quod continetur ſub BA, AZ, 
tum ſpatio, quod continetur ſub A A, et utraque fimul 


AZ, AH; eo quod AZ parallela eft ĩpſi AH. Quoni- 


am enim AZ ipſi AH eſt parallela; ut BA ad AH, ita 
ſe habet BA ad AZ. Propterea ſpatium, quod ſub ex- 
tremis B A, A Z continetur, ſpatio zquale eſt, quod con- 
tinetur ſub mediis BA, AH. Quod autem ſpatium ſub 
BA, AZ continetur, id, per primum theorema ſecundi 
Elementorum libri, æquale eſt ſpatio, quod continetur 
ſub BA, AZ; et ſpatio, quod continetur ſub A A, AZ. 
Igitur etiam ſpatium, quod continetur ſub B A, AH, æ- 
quale eſt ſpatio, quod continetur ſub B A, AZ; et ſpa- 
tio, quod continetur ſub AA, AZ. Commune addatur 
ſpatium, quod ſub A A, AH continetur. Igitur ſpatium, 
quod ſub B A, AH continetur, una cum ſpatio, quod 
continetur fub A A, AH; quod quidem illud eft, quod 
ſub BA, AH continetur; æquale eſt ſpatio, quod con- 
tinetur ſub BA, AZ; et ſpatio, quod continetur ſub 
AA, AZ; et adhuc fpatio, quod continetur ſub A A, AH. 
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Si conus iſoſceles plano ſecetur baſi parallelo, 
coni ſuperficiei, quæ inter parallela plana inter- 
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-retam utrique earum zqualem, que ex centris 


. 


pray r. rA , _ 7 — 


2 0 Mug ir inidhis. $23 
i rei m 308 — 
dy ©3857 Y Sha l «4 ' , 


89 4 5 -- - + 6 <—M, Bn » * n 
e - * 2 — T1 — OY * 


„Ren e, & W da T4 e ieee 100 To 
ABT, xa; rdidde au imd, Ty H, 
xa} wudre rh v AE de &, ri K vg 
BH. Kae A te ,h, 5 4 is & Lins fi 
Nie is} ris 14 AA, M Ii Tis 


AZ, HA. Re & n 6 © Ai ii b@ 


wixAcs boos ig} 15 i ri xare, Th EN F 
AE, Ar. * 

Dad deus 3p ne d A, K. Ka) vs ps 
K Ab 4 is F xivrps, Inddw ro bnd BA, AZ, 
r A A, 5 is & nge, ache no im BA, AH. 
'O A dps A u Toros 5! Th n Tv 
ABT I AK Z vers ici ry Jfnfaris 
r AEB. Kaj id n un r BA, AH, io 65) 
T6 Ts ind rd BA, AZ, 1 rõ ure Tis AA, xg 
owapurips Tis AZ, AH, da u Twagdhnur 
Sa thy AZ AN a To pr um AB, AH 
Mara ij ix T8 xivrps rd A xuxMs* To d on 
BA, AZ Fubaray q ix T& xirręu rd K XuXAg8* To 
& dd ris AA, xg} owapPorige Tis AZ, AH 
Aelercy 5 is 165. nlorge © ©. Tf &pe Nos TÞ is 
1 aim td A lad, Tow is) Tic and Tas is 
rd xirrpa rd K, © xixAuv. e xgj 6 A 
rr Tees #5 Toig K. © xixAous. AN 6 pur A 
ines 551 T9 eniParis ro B AT . OJ K 7H 
rip, Toy ABR x Ae ape i; emiOdrca 
red XWv0U I rA r TASAAATAWY £717 £000 TW 
AE, AT, ion is T4 © xixAw. 


LY 


plano baſi parallelo, quod ſectionem faciat A E: 
ſitque coni axis BH. Ponatur autem quidam 
circulus, cujus ea, quæ ex centro, media fit 
jonalis inter A A, et utramque fimul A Z, 
HA. Atque hic quidem circulus fit 6. Dico, 
circulum © coni ſuperſiciei, quz inter AF, AT 
inrerjicitur, zqualem eſſe. 
Ponantur enim circuli A, K. Atque ea quidem, 
quæ ex centro circuli K, poſſit ſpatium, quod 
ſub B A, AZ continetur; quæ vero ex centro 
circuli A, ſpatium poſſit, quod continetur ſub 
BA, AH. Igitur circulus A æqualis eſt ſuperfi- 
ciei cont ABT; et circulus K zqualis eſt ſuper- 
ficiei coni AEB. Et quoniam ſpatium, quod 
ſub B A, AH continetur, æquale eſt ſpatio, quod 
continetur ſub B; A, AZ, ſpatio quo, quod con- 
tinetur ſub AA, et utraque ſimul AZ, AH; eo 
quod AZ ipſi AH eſt parallela: ac ſpatium qui- 
dem, quod ſub AB, AH continetur, ea poteſt 
quæ ex centro circuli A; ſpatium vero, quod 
continetur ſub BA, AZ, ea poteſt, quæ ex 
centro circuli K; denique ſpatium, quod con- 
tinetur ſub A A, et utraque ſimul AZ, A H, ea 
poteſt, quæ ex centro circuli ©. Ideo quadra- 
tum, quod ab ea deſcribitur, quæ ex centro 
circuli A, æquale eſt quadratis, quz deſcribun- 
tur ab iis, quæ ex centris circulorum E, @. 
Quare etiam circulus A zqualis eſt circulis K, &. 
Æqualis eſt autem circulus quidem A ſuperfi- 
ciei coni BAT; circulus vero K ſuperficiei cont 
a BE. Reliqua igitur, quæ inter parallela plana 
AE, AT interjicitur, coni ſuperficies circulo @ | 
eſt zqualis. . 
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2. Si eylindrus plano 1 — 1 
ut cylindrus ad cylindrum, ita ſe habet axis ad 
AXem. 

3. Coni camdem quam cylindri rationem ha- 


bent, qui eamdem ac cylindri baſim habuerint. 


4. Z£qualium conorum reciprocantur baſes, 
et altitudines. | Et quorum baſes, et altitudines 
reciprocantur, hi ſunt æquales. 

5. Et coni, quorum, quæ in baſibus ſunt, 
diametri eamdem quam axes, hoc eſt altitudi- 
nes, rationem habuerint, rationem habent inter 
ſe invicem triplam rationis diametrorum, que 
ſunt in baſibus. 

Hac autem omnia ab iis, qui ante nos fue- 
runt, demonſtrata ſunt. 


P R O P. XVIII. Tarox. 
Si duo ſint coni iſoſceles, et alterius quidem 


ſuperficies alterivs baſi æqualis fitz quæ autem 
a centro baſis ad coni latus normalis ducitur, 


æqualis fir altitudini, coni æquales erunt. 
Sint duo coni iſoſceles A B T, AE Z: et coni 


quidem ABT baſis ſuperficiei coni AEZ æqua- 


lis fit; altitudo autem AH æqualis fit rectæ 
k o, quz a baſis centro & ad unum coni latus, 
puta AE, normalis — 2 conos æqua- 
les eſſe. 

Quoniam enim 8 B 
ni ABT baſis ſuperficiet conĩ a E Z, 
et quæ zqualia ſunt, ea ad idem 
eamdem habent rationem ; ideo 
ut coni B AT baſis ad baſim con 


AEZ, ita ſe habet ſuperficies coni H 
AEZ ad baſim com AE Z. Ut 
autem ſuperficies ad propriam 
baſim, ita ſe habet a@ ad G K. 
Demonſtratum eſt enim, cujuſ- PF 
2 


libet coni iſoſcelis ſuperficiem 
eamdem ad baſim rationem ha- 
bere, quam coni latus ad eam, 
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quz ex centro baſis; hoc eſt quam 9 
AE ad EO. Præterea ut EA ad 
SE, ita ſe habet A ad K. 
Equĩangula enim ſunt triangula. 
Zqualiſque e K ipſi AH. Ut igitur coni BAT 


EE 


baſis ad baſim coni A E 2, ita ſe habet coni A E Z 
altitudo ad altitudinem coni ABT. Conorum 


igitur ABT, AEZ bales, et altitudines recipro- 
cantur. Eſt igitur conus BAT cono AEZ #- 
qualis. 
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Cuilibet ex iſoſcelibus conis compoſito rhom- 
bo æqualis eft conus, qui 8 
alterĩus ex conis, qui rhombum componunt, fu- 
perficiei æqualem; altitudinem vero æqualem 
retz, que ab alterius coni vertice ad unum 
coni alterius latus,normalis ducitur. 

Sit rhombus ex iſoſcelibus conis compoſirus 
Ara, cujus baſis circulus, qui circa diame- 
trum Ir deſcribitur, et altitudo A A. Ponatur 
autem alius quidam conus H e K baſim quidem 
habens ſuperficiei coni AE zqualem, alricudi- 
nem vero æqualem rectæ, qum a puncto & ad 
—— aut eam, quæ ipſi in directo jacet, norma- 

lis ducitur. Ea fir AZ; et coni H k altitudo 


fir @ A, que quidem ipſi A Z 2 Dico 
ee eee 


11 
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Ponatur enim alius conus MN E, qui baſim 
quidem habeat coni ABT baſi æqualem, altitudi- 
nem vero æqualem ipſi Aa. Altitudo com illius 
fit NO. Quoniam igitur NO æqualis eſt ĩpſi A A, 
ut NO ad AE, ita ſe habet A A ad AE. Ut au- 
tem AA ad AE, ita ſe habet rhombus ABT a ad 
conum BT a. Ut autem No ad AE ita fe habet 
MN E conus ad conum BTA; eo quod corum 
baſes ſunt æquales. Ut igitur conus MN Z ad 
conum BT A, ita ſe habet rhombus ABTA ad co- 
num BIA. Aqualiseſt igitur conus MN E rhom- 
bo ABTA. Et quoniam coni ABT ſuperficies 
æqualis eſt baſi coni H e K; ut coni ABT ſuper- 
ficies ad propriam baſim, ita ſe habet baſis coni 
HK ad baſim coni MN ZE. Baſis enim coni 
ABT baſi coni MN E eſt æqualis. Ut autem 
coni ABT ſuperficies ad iam baſim, ita ſe 
habet AB ad BE; hoc eſt AA ad a z. Trian- 
gula enim ſunt ſimilia. Ut igitur baſis coni 
H K ad baſim coni MN E, ita ſe habet AA ad 
AZ. Zqualis eſt autem AA ipſi NO, quippe 
quæ æqualis poſita eſt; et AZ ipſi A. Ur 
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igitur baſis coni H e K ad baſim coni MN E, ita ape 4 Pan's HSE wes th Bdowrf UNE, 


ſe habet altitudo NO ad altitudinem © A. Co- 


. norum igitur HO K, MN Z baſes, et altitudines 


reciprocantur. Igitur coni æquales ſunt. De- 
eſt, conum MN Z æqualem 
cle rhombo ABT: E 
rhombo A BIA eſt æqualis. 2 1 


"PROP. XX. Tak 22 


bi comm talks plans feerur al payics, 
et ab co, qui oritur, circulo conus deſcribatur 
verticem habens centrum baſis; quique oritur 
rhombus auferatur a toto cono ; reſiduo æqua- 
lis crit conus, qui bafim quidem habeat con 
ſuperficiei æqualem, quæ inter parallela plana 
intexjicitur, altitudinem vero æqualem rectæ, 
2 crners balls . wag Comer PENS. 
ducitur. + 


MNZ ag au amen, d ai faces, v 
Men. lee de cnn ei xls.” E A 
e 
vos i005 8 * SG + 


* e op 
W REY 


* 75 Pacu, a TA e Suns WA al 


aue epd tes n xhrepes * B, « 
— rf hs a 
rg eee 


rj ir Tov u De 
NA NN 


5 


iin. 


N II 
M 8 FS 


Sit conus iſoceles A BT, planoque ſecetur ba- 
fi parallelo, quod ſectionem faciat AE. Cen- 
trum autem baſis fit punctum Z, et a circulo, 
qui circa diametrum à E eſt, conus deſcribatur 
verticem habens punctum Z. Erit utique rhom- 
bus BA Z E ex iſoſcelibus conis compoſitus. Po- 
natur autem conus quidam K © A, cujus quidem 
baſis ſuperficiei, quæ inter A E, AT interjicitur, 
æqualis fir, altitudo vero æqualis rectæ 2 H, quæ 
a puncto Z ad AB normalis ducitur. Dico, fi a 
cono ABT ablatus eſſe intelligatur rhombus 
BAZE, conum © KA reſiduo æqualem fore. 

Ponantur enim duo coni MN E, OII Pejuſmo- 
di, ut cont quidem MN E baſis coni ABT ſu- 
perficiei æqualis far, et altitudo æqualis ipſi ZH; 
hinc autem conus MN Z æqualis eſt cono ABT. 
Si enim duo ſint cont ifoſceles, et alterius ſuper- 
ficies alterĩus baſi æqualis fit, et amplius quæ 
a centro baſis ad com latus normalis ducitur, 


æqualis fit alzitudini, coni zquales erunt. Coni 


vero OI baſis æqualis fit ſuperficiei coni A BE, 
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et altitudo æqualis ipſi Z H; atque hinc eonus 
ont zqualis eſt rhombo BAZE. Hoc enim 


ſupra demonſtratum eft. Quoniam vero coni 


ART ſuperficies componitur. ex ſuperficie coni 


BAE, atque ex ea, quæ inter AE, AT interjici- 


tur: et coni quidem ABT ſuperficies zqualis 
eſt baſi oon MN Z ; ſuperficies vero coni ABE 
æqualis baſi coni on quæ denique inter A E, 
AT interjicitur, æqualis baſi coni & K A. Ideo 
baſis coni MN Z conorum & K A, OH baſibus 
eſt æqualis: hi autem coni ſub eadem altitu- 
dine conſtituuntur. Ægqualis eſt igitur conus 
MN E conis & KA, ONP, Sed conus quidem 
MN =qualis eſt cono ABT ; conus vero nor 
rhomibo ; AEZ. Reliquus igitur conus G KA 
reſiduo eſt æqualis. | 


p R O P. XXI. Turo. 

Si rhombi ex iſoſcelibus conis compoſiti co- 
nus alter plano ſecetur baſi parallelo; et ab eo, 
qui oritur, circulo conus deſcribatur, eumdem 
atque alter conus verticem habens ; quique 
oritur, rhombus a toto rhombo auferatur ; re- 
ſiduo zqualis erit conus, qui baſim quidem 
habeat coni ſuperficiei æqualem, quæ inter pa- 
rallela plana interjicitur, altitudinem vero æ- 
qualem rectæ, que a vertice coni alterius ad 
alterius coni latus normalis ducitur. 

Sit rhombus ex iſoſcelibus conis compoſitus 
Ara; conuſque alter plano ſecetur baſi pa- 
rallelo, quod ſectionem faciat EZ; et a cir- 
culo, qui circa diametrum E Z eſt, conus de- 
ſcribatur verticem habens punctum 4. Orietur 


A 
Ty uU Te T6 A ch , Era, h yeyanres 
| Pers 6 EBZA, nat made a are rd 
as popes. aue & T5 xins 5 KA, td 
ir Bow ole dun j ihn Th per 
Ar, EZ, Ne 


„ rest 
l 


* MNZ xaw. HN BR,, on ir m5 gen red in MS, deſunt. 


utique rhombos EBZ a, qui quidem intelliga- 
tur ablatus eſſe a toto rhombo. Ponatur autem 
conus quidam © K A, baſim quidem habens ſu- 
perficiei, quæ inter AT, E 2 interjicitur, æqua- 
lem, altitudinem vero æqualem rectæ, quæ a 


fi rat Pam 


T vw 


** 
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puncto a ad BA, aut eam, quæ ipſi in directo 
jacet, normalis ducitur. Dico, conum © K A ei, 
 Pondatur enim duo coni MN S, ONP. Acconi 
quidem MN E baſis coni A B T ſuperficiei æqua- 
lis fit, et altitudo rectæ 4 H; qualis eſt autem 
ex iis, que demonitrata ſunt. conus MN Z rhom- 
bo ABTA; coni vero OH bafis zqualis ſit ſu- 
perficici coni E BZ, et altitudo tectæ item AH; 
eſt autem pariter conus ONP rhombo EBZA 
qualis. Quoniam vero con. ABT ſfuperfcies 
pariter componitur ex fuperficic cont E B; Z, at- 
que cx ea, qu inter EZ, AT interjicitur: et 
coni quidem ABT ſuperficies zqualis eft baſi 
coni MN Z ; ſuperficics vero coni EB Z zqualis 


baſi coni ONP ; quz denique inter E Z, AT in- 


terjicitur, ©qualis baſi cont GK A: ideo baſis 
coni MN E conorum ONP, © K A baſibus eſt x. 
conſtituuntur. qualis eſt igitur conus MN Z 
conis S K A, ONP. Sed conus quidem MN Z 
æqualis eſt rhombo A BTA; conus vero OU 
thombo E B Z A. Reliquus igitur conus G KA 


reſiduo eſt zqualis. 
PROP. XXII. Taxon. 

Si circulo polygonum inſcribatur parilaterum 
idemque æquilaterum, rectæque ducantur po- 
que duobus polygon: lateribus ſubjiciuntur, 
parallelæ fint; quæ jungunt omnes polygoni 
latera, haz ad circuli diametrum camdem ha- 
bent rationem, quam qug dimidiis polygoni 
lateribus, præterquam uni, ſubjicitur, ad latus 
polygoni. | 

Sit circulus ABTa; 
_ eique polygonum in- 
ſcribatur AEZBHO 
TMNAAK; et jun- 
gantur E K, Z A, Ba, 
HN, GM. Conſtat uti- 
que haſce rectas ei pa- 
rallelas eſſe, quæ du- 
obus polygoni late- 
ribus ſubjicitur. Di- 
co igitur omnes, quas 
diximus, rectas cam - 
dem ad circuli di- 
ametrum rationem 
habere, quam I E ad 
EA. 


Nane enim 2x, AB, HA, © N. Paral- 
lela igitur eſt 2 K quidem ipſi EA; BA vero 
ipſi Z K; et amplius AH quidem ipfi BA; 
ON vero iph AH; denique IM iph e N. Et 
quoniam duz ſunt rectæ parallelz E A, K Z, 
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ducteque item duæ EK, AO; ideo ut E E ad 
Z A; ita ſc habet K Z ad ZO; et ut K ad Zo, 
ita 2 U ad NO; et ut ZN ad NO, ita AN ad 
NP; et ut AN ad NF; ita BE ad EP; et am- 
pliusut BEad EP, ita AZad ET; et ut a ⁊ ad 
=, is HT ad TT; et amplius ut HT ad 
TT, ita & r AH T6; et ut Nr ad T6, ita OX 
ad XS; denique ut ©X ad xo, ita Mx ad xr. 
Igitur omnes ſe habent ad omnes, ut una ad 
unam. Ut igitur EZ ad E A; ita ſe habent E K, 
Z A; Ba, HN, eM ad diametrum Ar. Ut au- 
tem E E ad E A, ita ſe habet TE ad EA. Ut 
igitur TE ad E A, ita ſe habent omnes E K, Z A, 
B&, HN, @ M ad diametrum AT. 


PROP. XXIII. Taeor. 
Si circuli ſegmento polygonum inſeribatur 
Latera habens, excepta baſe, æqualia numero- 
parallclz, polygoni latera jungentes ; que duc- 
tx ſunt omnes, et adhuc ipſius baſis dimidia 
ad ſegment altitudinem eamdem habent ratio- 
nem, quam quz a circuli diametro ad poly- 
goni latus ducitur, ad latus polygoni. 
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S iras i ras whe BE — ——— bens, exctpta baſe 
. n Ar, æqualia nume- 
. ; roque paria; ducan- 
turque ZH, Exe, quæ 

ſegmenti ipſius baſi 

parallelæ ſint. Dico, 

- ut ZH, Ee, AZ ad 
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Ha tyap oppoices Rurſus enim pa- 
b ai HE, riter jungantur H E, 


40 quæ quidem ipſi 2 B parallelz ſunt. Ea- 
dem vero ratione, ut K Z ad k B, ita ſe habet 
tum H K ad K A, tum E M ad MA, tum M e ad 
MN, tum Z A ad ZN. Ut igitur omnes ad om- 
nes, ita ſe habet una ad unam. Igitur ut ZH, 
E S, A Z ad B E, ita ſe habetZKad KB. Ut au- 
tem 2 K ad K B, ĩta ſe habet AZ ad 2 B. Ut igitur 
A Z Ad 2 3, ita fe habent ZH, Ee, A E ad BZE. 


PROP. XXIV. Tarox. 
Sit in ſphæra maximus circulus AB Ta; ei- 
que inſcribatur polygonum æquilaterum, et ip- | 
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eique polygonum in- 


obus polygoni late- 


habere, quam E ad 


100 AMR C H 1 
puncto a ad BA, aut eam, quæ ipſi in directo 


jacet, normalis ducitur. Dico, conum © K A ei, 


quod diximus, refiduo æqualem eſſe. 

Ponantur enim duo coni MN E, on. Ac coni 
quidem M N E baſis coni A BT ſuperficiei æqua- 
Iis fit, et altitudo rectæ 4 H; qualis eſt autem 
ex iis, quæ demonitrata ſunt, conus iN Z rhom- 
bo ABT; coni vero ONP baſis zqualis fit ſu- 
perficiei coni E B Z, et altitudo reftz item AH; 
eſt autem pariter conus OH rhombo EBZ4&A 
æqualis. Quoniam, vero coni ABT ſuperficies 
pariter componitur ex ſuperficic cont E B Z, at- 
que ex ea, qua inter EZ, AT interjicitur: et 
coni quidem ABT ſuperficies æqualis eſt baſi 
coni MN E; ſuperficies vero coni E BZ æqualis 
baſi coni ONP quæ denique inter E Z, AT in- 
terjicitur, æqualis baſt cont & K A: ideo baſis 
coni M N Z conorum On, e KA baſibus eſt æ- 
qualis. Hi autem coni ſub eadem altitudine 
conſtituuntur. Æqualis eſt igitur conus MN Z 
conis & K A, OHP. Sed conus quidem MN 
æqualis eſt rhombo ABT 4A; conus vero OH 
rhombo E B Z A. Reliquus igitur conus OK A 
reſiduo eſt æqualis. 


PROP. XXII. Tarox. 
Si circulo polygonum inſcribatur parilaterum 


idemque æquilaterum, rectæque ducantur po- 


lygoni latera jungentes, quæ unicuilibet ex 1is, 
qua duobus polygoni lateribus ſubjiciuntur, 
parallelæ ſint; quæ jungunt omnes polygoni 
latera, ha ad circuli diametrum eamdem ha- 
bent rationem, quam que dimidiis polygoni 
lateribus, præterquam uni, ſubjicitur, ad latus 
polygoni. 

Sit circulus ABTa; 


ſcribatur AEZBH®O 
TMNAAK; et jun- 
gantur E K, Z A, Ba, 
HN, OM. Conſtat uti- 
que haſce rectas ei pa- 
rallelas eſſe, quæ du- 


ribus ſubjicitur. Di- 
co igitur omnes, quas 
diximus, rectas eam- 
dem ad circuli di- 
ametrum rationem 


Tam, RA 
EA. | 
Jungantur enim 2 K, AB, Ha, ON. Paral- 
lela igitur eſt Z K quidem ipſi EA; BA vero 
ipſi Z K; et amplius AH quidem ipſi BA; 
ON vero ipſi AH; denique I M iph e N. Et 
quoniam duz ſunt rectæ parallelz E A, K Z, 
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ducteque item duæ EK, AO; ideo ut E E ad 
Z A; ita ſe habet K Z ad ZO; et ut KE ad Zo, 
ita 2 U ad no; et ut ZN ad no, ita An ad 
NP; et ut An ad NP; ita 5 r ad EP; et am- 
plius ut B; L ad EP, ita à r ad ET; et ut a ad 
ET, ia HT ad TT; et amplius ut HT ad 
1 ita & r Ar et ut NT ad T6; ita OX 
ad XS; denique ut & X ad XG, ita MX ad XI, 
Igitur omnes ſe habent ad omnes, ut una ad 
unam. Ut igitur EZ ad E A; ita ſc habent k K, 
Z A; BA, HN, OM ad diafnetrum Ar. Ut au- 
tem EZad Z A, ita ſe habet TE ad EA. Ur 
igitur T E ad E A, ita ſe habent omnes E K, 2 A, 
B a, HN, @M ad diametrum AT. 


PROP. XXIII. Tarox. 
Si circuli ſegmento polygonum inſcribatut 
latera habens, excepta baſe, æqualia numero- 
que paria, rectæque ducantur ſegmenti baſi 
parallelæ, polygoni-latera jungentes; que duc- 
tx ſunt omnes, et adhuc ipſius baſis dimidia 
ad ſegmenti altitudinem eamdem habent ratio- 
nem, quam quz a circuli diametro ad poly- 
goni latus ducitur, ad latus polygoni. 
Ducatur enim in 
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bens, excepta baſe 
Ar, æqualia nume- 
roque paria; ducan- 
turque ZH, Eo, que 
82 ſegment] ipſius baſi 
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parallelæ ſint. Dico, 
ut Z H, Ee, AZ ad 
BZ, ita ſc habere A 2 
ad Z B. 


® Thos & 


Rurſus enim pa- 

' riter jungantur HE, 

As; quzquidem ipſi ZB parallelz ſunt. Ea- 
dem vero ratione, ut K Z ad K B, ita ſe habet 
tum H K ad KA, tum E M ad M A, tum Mf & ad 
MN, tum Z A ad E N. Ut igitur omnes ad om- 
nes, ita ſe habet una ad unam. Igitur ut ZH, 
E O, A Z ad B E, ita ſe habet Z K ad KB. Ut au- 
tem 2 K ad E B, ita ſe habet AZ ad 2 B. Ut igitur 
A Z ad 2 B, ita fe habent ZH, E , AZE ad BZE. 


PROP. XXIV. Tarox. 
Sit in ſphæra maximus circulus ABTa; ei- 
que inſcribatur polygonum zquilaterum, et ip- 


© 8 
Cc 


dz g 
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tur. Sint autem AT, Ba diametri. Quod fi, 
manente diametro AT, circulus, in quo eſt po- 
lygonum, circumagatur, conſtat fore, ut ejus 
quidem circumferentia ſecundum ſphere ſuper- 
ficiem feratur ; polygoni autem anguli, exceptis 
qui ad puncta A, T ſunt, ferantur ſecundum cir- 
culorum orbes, qui recti ad cireulum ABT a in 
ſphærræ ſuperficie deſeripti ſunt. Atque horum 
diametri erunt rectæ, qua ipſi BA parallelæ 
polygoni angulos jungunt. *Porro polygoni la- 
tera ſecundum conos quoſdam ferentur; nimi- 
rum latera quidem AZ, AN ſecundum coni ſu- 
. —— qui Fires Ma: 
metrum 2 N deſcri- 
bitur, et vertex punc- 
tum A. Latera vero 
Z H, MN ſecundum 
coni ſuperficiem, cu- 
jus baſis circulus, qui 
circadiametrum MH 
deſcribitur, et vertex 


punctum illud, in 


M1 E D I 8 
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quo eadem 2 H, MN 
producta ſecum invi- 


cem, et cum AT con- 

currunt; denique la- 

tera BH, MA ſecun- 

dum coni ſuperfici- 
em, cujus baſis cir- 

metrum B A deſcri- 

bitur, et vertex illud punctum, in quo eadem 
BH, AM producta concurrunt ſecum invicem, 
et cum AT. Pariter et in altero ſemicirculo fe- 
rentur latera ſecundum coni ſuperficies hiſce 
itidem fimiles. Atque ita quidem inſcripta erit 
ſphæræ quædam figura 1is, quas diximus, ſu- 
perficiebus comprehenſa, cujus fuperficies mi- 
nor crit ſphæræ ſuperficie. Diviſa enim ſphæra 
acto per BA plano, rectoque ad circulum ABT A, 
fuperficies cum alterius hemiſphzrii, tum figu- 
ræ eidem inſcriptæ eoſdem in uno plano ter- 
minos habent ; ſiquidem utriuſque ſuperficiei 
terminus eſt circumferentia circuli, qui rectus 
ad circulum AB TA circa diametrum BA deſcri- 
bitur; et utraque ad eaſdem partes cava eſt, 
alteraque ab altera, et a plano, quod eoſdem 
ac ipſa terminos habet, comprehenditur. Pari. 
ter etiam figuræ, quæ in altero hemiſphærio eſt, 
ſuperficies minor eſt hemiſphærii ſuperficie. 
Tota igitur ſuperficies figurz, que in ſphæra 
eſt, ſphæræ ſuperficie eſt minor. 


E 4:0. 
Et multitudinem laterum polygoni quaternarius me- 
tiatur. Id demum in cauſa eft cur quaternarium po- 
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metrum AT, latera omnia ſecundum conicas ſuperficies 
ferantur; quod ipſi in iis, que ſequuntur, uſui futurum 
eſt. Niſi enim polygoni latera quaternarius metiatur, 
quamvis parilaterum fit, fieri tamen non poteſt, ut om- 
nia ſecundum conicas ſuperficies feraptur ; quod in hexa- 
goni lateribus videre licet, cujus duo oppoſita latera, quz 
parallela ſibi invicem ſunt ſecundum cylindricam ſuperfi- 


ciem feruntur. D 


1 
PROP. XXV. Tuzon. | 
Superficies figure ſphæræ inſcriptæ æqualis 


eſt circulo, cujus ea, qu ex centro, poteſt ſpa- 
tium, quod ſub figure latere continerur, recta- 


que iis omnibus æquali, quæ polygoni latera 


jungunt, ita ut quadrilatera fiant, et parallelæ 


ſunt rectæ, quæ duobus polygoni lateribus ſub- 


| - Jicitur, 


Sit in ſphæra maximus circulus AT BA, eique 
tera quaternarius metiarur; et intelligatur ab in- 
ſcripto polygono figura quædam in ſphæra de- 
ſcripta eſſe ; junganturque EZ, He, Ta, KA, 
MN, quæ quidem rectæ, quæ duobus polygoni 
lateribus ſubjicitur, parallelæ ſint. Ponatur au- 
tem circulus quidam E, cujus ea, que ex cen- 
tro, poſſit ſpatium, quod ſub A E, rectaque ip- 
ſis EZ, He, Ta, KA, MN æqualis continetur. 
Dico, hunc circulum figuræ ſphere inſcriptæ 
ſuperficiei æqualem eſſe. 
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Ponantur enim circuli O, I, P, E, T, 1. At- 
que ea, quæ ex centro circuli o, poſſit ſpatium, 
quod ſub E A, et dimidia ipſius E Z; quæ ex 
centro circuli N, poſſit ſpatium, quod contine- 
tur ſub E A, et dimidia ipſarum E Z, He; quæ 
ex centro circuli P, poſſit ſpatium, quod conti- 
netur ſub EA, et dimidia ipſarum H , TA; quæ 
ex centro circuli ⁊, poſſit ſpatium, quod conti - 
netur ſub AE, et dimidia ipſarum TA, K A; 
quæ ex centro circuli T, poſſit ſpatium, quod 
continetur ſub AE, et dimidia ipſarum K A, 
MN; quæ denique ex centro circuli r, ſpatium 
poſſit, quod continetur ſub A E, et dimidia ip- 
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fius MN, Hine autem qualis eſt circulus O 
fuperficiei coni AE EZ; circulus N coni fuperfi- 
cici, quz interjicitur inter E Z, HO; circulus P 
ei, quz interjicitur inter Ho, TA; circulus 2 
ei, que interjicitur inter aT, KA; et amplius 
circulus quidem T cqualis eſt ſuperficici coni, 
quæ inter K A, MN ; circulus vero 1 
coni MBN fſuperficici eſt æqualis. Omnes igi- 
tur circuli inſcriptæ figure ſuperficiei æquales 
ſunt. Ac manifeſtum eſt eas, quz ex circulo- 
rum O, I, r, 2, T, T centris, poſe ſpatium, quod 
fub AE, ipſarumque EZ, He, Ta, KA, MN 
dimidiis ſemel atque iterum ſumptis continen- 
tur; quæ quidem totæ ſunt E Z, He, Ta, K A, 
MN. Quz igitur ex circulorum O, II, , T, T, 7 

centrĩis, hz poſſunt ſpatium, quod continetur 
fub AE, omnibuſque ſimul E Z, He, Ta, KA, 


MN. Poteſt autem, et quæ ex centro 'circuli- 


E, ſpatium, quod ſub A E, continetur, eaque, 
quz ex omnibus ſimul componitur EZ, HS, ra, 
KA, MN. Poteſt igitur, que ex circuli Z cen- 
tro, eas omnes quæ ex centris circulorum O, I, 
5, L, T, T, ZEquales eit igitur circulus Z cir- 
culis O, 1, P, 2, T, T. Demonſtratum autem eſt, 
circulos O, U, P, 2, T, T figuræ, quam diximus, 
ſuperſiciei æquales eſſe Igitur etiam circulus Z 
Fgurz ſuperfici oft equals 
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Figure ſphæræ inſcriptæ ſuperficies, quæ 
conicis ſuperficiebus comprehenditur, minor eſt 
quadrupla circuli maximi omntum qui ſunt in 
ſphæra. 

Sit in ſphæra maximus circulus A BT 4, eique 
polygonum inſcribatur pariangulum et æquila- 
terum, cujus latera quaternarius metiatur ; et 
intelligatur ſuper id conſtituta eſſe ſuperficies, 
quz conicis ſuperficiebus comprehenditur. Di- 
co, inſcriptæ figure ſuperficiem minorem eſſe 
quadrupla circuli maximi omnium, qui ſunt in 


quz duobus polygo- 
ni lateribus ſubjici- 
unrur rectæ EI, OM, 
eiſdemque parallelæ 
ZK, AB, HA. Ponatur 
autem circulus qui- 
dam p, cujus ea, quæ 
ex centro, poſſit ſpa- 
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mul EI, Z K, Ba, HA, 


guræ, quam dixi- 
mus, ſuperficiei. Et quoniam demonſtratum 
eſt, ut recta omnibus ſimul EL, Z k, BA, HA, 
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SN ad circuli diamerrum ATI, ita 
& habere TEad EA; ideo ſpatium, quod fub 
refta iis omnibus, quas diximus, æq i, et ſub 
EA erer m, quod ab 


ex centro circuli , ſpatio 
ae ene ſub AT, TE. Spa- 


quod continetur fub AT, TE, mm 
quod deſcribitur ab AT. gar 

3 ab ea, que ex centro circuli 
P deferibirur, Ts ct ris; cnet beferl 
bituy ab AT. Minor eſt igitur ea quæ ex centro 
circuli P, quam AT; ideoque circuli P diameter 
minor dupla diametri circuli A BTA. Igitur 
cram duz circuli A BI A diametri majores ſunt 
diamerro circuli ; quadratumque quod a dia- 
metro circuli ABT A, hoc eſt AT, quater de- 


eo ABTA ad circulum P. Igi- 
circuli AB Ta ſunt circulo 

P minor eſt quadruplo max- 
autem eſt, circulum 


PROP. XXVII. Tuazos. 


Figurz ſphæræ inſcriptæ, que cqnicis ſuper- 
F ficiebus comprehendirur, æqualis eſt conus, qui 
7 baſim quidem habeat inſeriptæ ſphere figurz 
ſuperficiet zqualem, altitudinem vero æqualem 
rectæ, quæ a ſphære centro ad unum polygoni 
larus normalis ducitur. | 
| Sit ſphæra, et ma- 
ximus in ea circulus 


ABrTa, eademque a- 
lia, quæ in ſuperiore 
theoremate. Sit au- 


tem P conus rectus, 
baſim quidem ha- 
bens inſcriptz ſphæ. 


re figurz ſuperficiei 
æqualem, altitudi- 
nem vero æquaſem 
rectæ, quæ a ſphe- 
re centro ad unum 


polygoni latus nor- 
malis ducitur. Opor- 
tet demonſtrare co- 


num P figurz ſphz- 
ræ inſcriptz æqua- 
lem eſſe. 


Deſcribantur a cir- 
culis, qui circa dia- 
metros ZN, HM, GA, 
IK ſunt, coni verti- 
cem habentes ſphez- 


ræ centrum. Atque 
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A + R 1 H 1 
crit ſolidus rhombus compoſitus tum ex cono, 
cujus quidem baſis eſt circulus, qui circa cha- 
nictrum 2 N deſeribitur, vertex vero punctum 
A; tum ex cono, cujus quidem baſis idem eſt 
cireulus, vertex vero punctum x. Qui quidem 
chombus cono eſt æqualis, qui bafim quidem 
habeat coni N A Z ſuperficiei æqualem, altitudi- 
nem vero æqualem rectæ, quæ 4 puncto x ad 
AZ normalis ducitur. Rurſus ctiam reſduum 
rhombi, quod coni ſuperſicie, que inter para- 
lela plana per 2 N, H M acta interjicitur, con- 
rumque 2 N x, HM x ſuperficiebus comprehen- 
ditur, æquale eſt cono, qui bafim quidem ha- 
beat coni ſuperficici æqualem, que intetjicitur 
inter parallela plana per Z N, HM acta, altitu- 
dinem vero æqualem rectæ, quz a puncto X 
ad 2 H normalis ducitur. He cim demon- 
ſtrata ſunt. Amplius vero etiam coni refiduum, 
quod comprehenditur coni ſuperficie, que in- 
ter parallela plana per HM, BA acta intericitur, 
et ſuperficie oon MHX, et adhoc circuli, qui 
circa diametrum BA deſcribitur, zquale eſt cono, 
qui bafim quidem habeat cont ſuperſiciei, quz 
inter parallela plana per H M, BA aft interjici- 
tur æqualem, altitudinem vero æqualem rectæ, 
quz a puncto x ad B; H normalis ducitur. Pa- 
riter et in altero hemiſphærio rhombus XK TI. 
conorumque reſidua tot tantiſque conis æqualia 
erunt, quot quantique 1i ſunt quos ſupra dix- 
imus. Itaque conſtat totam figuram ſphare in- 
lem eſſe. Hi autem coni æquales funt cono P; 
quoniam conus P altitudinem quidem habet 


unicuique conorum, quos diximus, altitudini 
æqualem, baſim vero æqualem omnibus corum- 
dem baſibus. Conſtat igitur inſcriptam ſphæræ 
figuram expoſito cono eſſe æqualem. 
PROP. XVIII. Taxon. 

Figura ſphæræ inſcripta, quz conicis ſuperfi- 
ciebus comprehenditur, minor eſt quadrupla 
coni, qui baſim quidem habeat circulo maximo 
omnium, qui ſunt in ſphæra, æqualem, altirudi- 
nem vero æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ. 

Qui enim conus inſcriptæ ſphæræ figurz eſt 
æqualis, baſim quidem habens figure inſcriptz 
ſuperficiei æqualem, altirudinem vero æqualem 
rectæ, quæ a centro circuli ad unum infcripti po- 
lygoni latus normalis ducitur, hic fit P. Sit au- 
tem conus Z baſim quidem habens circulo ABTA 
æqualem, altitudinem vero æqualem ei, quæ 
ex centro circuli ABT A. 

Quoniam igitur conus P baſim quidem habet 
inſcripte ſphere figure ſuperficiei æqualem, 
altitudinem vero æqualem rectæ, quz a puncto 
x ad AZ normalis ducitur; demonſtratumque 
eſt inſcriptæ figure ſuperficiem mindorem eſſe 
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ny As — — — en. qa ferk 3þ 
„ ws Ba- pe 2 22 ſphera ; ideo baſis 

_— coni P minor eſt qua- 
drupla baſis coni E. 
Minor eſt autem et 
coni P altitudo coni 


ls autem conus P in- 


„ r | ſcripte figure æ- 
—_—_— qualis. Tgitur infcripta figura minor eſt qua- 
« * | 
nPOTAELZIE af. ROT. XX. Taxon. 


"Ecw i ce, puryices e d ABDA, „ Sit in ſpharra maximus circulus AB TA; cir- 
„A Arab . = culoque ABD A circumſcribatur polygonum &- 
ere 7% A nd © quiangulum et æquilaterum; et ipſius laterum 
Se airs fred n m. To & multitudinem quaternarius metiatur. Circum- 
Wig} Tov xuxAor miprytypappires wWekiywrr, xv- ſcriptum autem circulo polygonum circumſcrip- 
* a WgiMapharite, Wigi 79 tus circulus comprehendat, cujus idem fit cen - 
ard xirrpe yoluers T6 ABT A, punires th was trum ac circuli a B Ta; et manente EH, planurh 
E H Tyree * EZH® gun in quo polygonum EZ HS, et circulus eſt, cir- 
. = a is irs 4 pur 0 cumagatur. Conſtat igitur fore, ut circuli qui- 
gig 75 ABT A 2UXAY z4TE Tyx eriÞaris * dem ABTA circumferentia ſecundum ſphere 

, ſuperficiem feratur ; 
circumferentia vero 
circuli EZH® feratur 
ſecundum ſuperfici- 
em alterius ſphere, 
cujus idem fit ac mi- 
noris centrum. Por- 
ro contactus laterum 
polygoni circulos in 
minore ſphæra de- 
ſcribent ad circulum 
ABTA rectos. At po- 
lygoniam anguli, ex 
ceptis, qui ad puncta 
E, H ſunt, ſecun- 
dum circumferentias 
circulorum ferentur, 
qui recti ad circulum 
EZ He in fuperficie majoris ſphere deſcripti 
=p% T EZ He xx, ai & i rs πνιν- ſunt; latera vero ferentur ſecundum conicas ſu- 
Tam ur dani eniÞavamr oirfygoray, xa- perficies, ut in priore theoremate. Quæ igitur 
gane in F . "Era i 76 oxape Te 7+ figura ſub conicis ſuperficiebus.comprehenditur, 
pit Nef us F eniOaveur TWwY Kana, Tip pee mĩnori quidem ſphæræ circumſcripta erit, ma- 

N ex MS. 


* Sive, 77 .. 


funt, An er x, A puncta, in quibus duo 
circumſcripti polygoni latera circulum A BTA 


utrĩuſque enim terminus eſt circumferentia cir- 
culi, qui rectus ad circulum AB TA circa dia- 
metrum K & deſcribitur; et utramque ad caſdem 
partes cavam eſſe, alteramque ab altera, et a 
plano, quod eoſdem ac ipſa terminos habet, 
comprehendi. Minor eſt igitur, quæ compre- 


Wer ee e de fupericies, <& 


ſcriptz eidem ſegmento figure ſuperficie. Pa- 
riter etiam reliqui ſegmenti ſpherici ſuperficies 
minor eſt ſuperficie figurz cidem ſegmento cir- 
cumſcriptz. Conſtat igitur totam ſuperficiem 
mug, e 


minorem eſſe. 


, PR O P. XXX. Taro. | 
2 Figuræ ſphæræ inſcriptæ ſuperficiei æqualis 

eſt circulus, cujus ea, quæ ex centro, poteſt 
ſpatium ei æquale, quod ſub uno polygoni latere 
continetur, rectaque iis vimnibus æquali, quæ 
polygoni angulos jungunt, et parallelæ ſunt ali- 
cui earum, quæ duobus polygoni lateribus ſub- 
Jiciuntur. 

Quæ enim TRE VIE figura minori ſphæ- 
ræ, eadem majori inſcribitur. Demonſtratum 
autem eſt inſcriptz ſphæræ figure ſuperficiem, 
quæ conicis ſuperficiebus comprehenditur, æ- 
qualem eſſe circulum, cujus ea, quz ex centro, 
poteſt ſpatium, quod ſub uno polygoni latere 
continetur, rectaque 11s omnibus æquali, quæ 
polygoni angulos jungunt, et parallelæ ſunt 
alicui earum, quæ duobus polygoni lateribus 
ſubjiciuntur. Conſtat igitur id, quod ſupra po- 
ſitum eſt. 


PROP. XXXI. Trzor. 

Circumſcriptz ſphæræ figure ſuperficies ma- 
jor eſt quadrupla circuli maximi omnium, qui 
ſunt in ſphæra. 

Sit enim ſphæra, et circulus, eademque alia, 
que antea dicta ſunt. Circulus autem A æqua- 
lis fit ſuperficiei propoſitæ figurz minori ſphæ- 
re circumſcriptz. 

Quoniam igitur circulo E Zz H inſcriptum 
eſt polygonum æquilaterum er pariangulum ; 


N. wwe? in MS. deſunt. dense fic MS. 


K & ddguerpes 9 „. 
. kla rw, x63 4 auray t% 
 ABTA xixax * ai ds widget rt 


2 e Ih # afnipns wad inp | 


- Doin. wok; 


ere ww KA 9s pie re A BFA wines, 


, nai cams apufiray cri T6 ark D. Ka 
2 raps. acres 6rd Ne 


e 
e . e ö. irs ngj 
v x enOdrac Tx oOayac (Adotar 65; ve i. 
"pul ape uh 


nPOTAEILE X. bang 


Tyr 75 r N Ty: 
. 
ices duj,j,¹ Tw Tigst2pirw di Ti E TW ASvas 
T5 he xg Tas ions mio ous Tas erifauryro- 
neun Ta; erlag T5 Tuwyive, Sous Waph vun 
Tor urs dos TYM uns To TAVY WIE VITOTerurar. 

1 208 s 
p SHhYHᷓ e os op pos oPaias. 
T# & eryeypappine @ 15 ofais wijltppin 


ud Tay 1 . aq ors * 7h 
eriParcie erg ich d Nh. b „ Ex 18 xirri 
. —— waive pals =upas © we 
Auyers, I Txx ions rin ks exnilgryvirai rag 
vag rd ., n vag rund Tar ve &. 
Tues brrremv. A & i: To T poet- 
pntatrer. 


nPOTAELIILIE as. 

To re rs Tixyrypappirs wign 7 e 
par, 7 en:Odena pualor ii 7 rer re 
MEYISE XUXIS r i Ty Pape. 
"Ex yap fre c . N A T4 
aura Tus irt ne.. Kaj 6 A xoxo 
eee eee. 
Tip 739 £Adorae oPaipas. 
Exe & & 7% EZHO xuxAG T6Avyamry e 
ger Til, xgy are, ai tu 


© The gan © Ts iran 172; ö e id 


cia vag br rd X E, Bong in rd xavTps TH 


DE SPHEARA ET CYLINDRO LIB. I. 109 


rac F = v i. Gray T5 © Z, 
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que rectæ diametro © Z parallelæ polygoni 
angulos jungunt, camdem ad z rationem ha- 

é bent, quam £0 ad 
KZ. quale ci igi- 


5 Ae © \| 
ABT A xuxAs* dnda- 
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diametro circuli A BTA; quippe quæ dupla eſt 
rectæ x ⁊, qua ex centro circuli A BTA duci- 
tur. Conſtat igityr circulum A, hoc eſt figurz 
minori ſphere circumſcriptz fuperficiem, ma- 


C1U 8s. 


OK autem æqualis eſt diametro ciculi ABTA. Si 
enim recta jungatur a puncto X ad id punftum, in quo 


k 2 circulum AB; TA contingit, quod T eſſe intelligs- 
tur z jungaturque pariter recta XK : quoniam zqualis 
eſt XK iph XZ, quique anguli ad punctum T funt, 
recti; ideo etiam K Z iph EZ eſt zqualis. At vero 
qualis etiam eſt Z X ipſi X. Parallel igitur ct XZ 
iph K G. Propterea, ut ©Z ad ZX, ita © habet £ © 
ad XX. Dupla eſt autem G Z ipfius XZ. Dupla en 
igitur etiam K ipſius X ZN qua quidem ex centro oft 
circuli ABTA. 


P R OP. XXII. Taxon. 
eſt conus, qui baſim quidem habeat circulum 
figure ſuperſiciei æqualem, altitudinem vero 
æqualem ei, que ex centro ſphæræ. | 
tum autem eſt inſcriptæ figurz, quz conicis 
ſuperficiebus comprehenditur, æqualem effc co- 
num, qui baſim quidem habeat circulum figurz 
ſuperficiei æqualem, altitudinem vero æqualem 
rectæ, quæ a ſphæræ centro ad unum polygoni 
latus normalis ducitur. Atque hæc quidem 
æqualis eſt ei, quæ ex centro minoris ſphæræ. 


*. 
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"PROP. XXIII. Turon. 


coni, qui baſim quidem habeat circulo maximo 
omnium, qui ſunt in ſphæra, æqualem, altitu- 
dinem vero zqualem ei, quæ ex centro ſphæræ. 

| Quoniam enim figurz zqualis eſt conus, qui 
baſim quidem habeat ejuſdem ſuperficiei æqua- 
lem, altitudinem vero æqualem ei, quæ a cen- 


nium, qui ſunt in ſphæra. Ideo figura ſphere 
circumſcripta major erit quadrupla coni, qui 
baſim quidem habeat maximum circulum, 
titudinem vero cam, quæ ex centro ſphæræ. 
Nam et qui ipſ æqualis eſt conus, major eſt 
quadruplo <jus, quem diximus, coni ; cum et 
baſim habeat majorem quadrupla, et æqualem 
altitudinem. | 


P R O P. XXIV. Tazor. - 
Si ſphæræ figura inſcripta fit, itemque alia 
circumſcripta, cirtumactis polygonis iis, quæ 
ſupra conſtructa ſunt, fimilibus ; circumſcriptz 
figurz ſuperficies ad ſuperficiem inſcriptz ratio- 
nem habet ejus duplam, quam habet latus cir- 


cumſcripti maximo circulo polygoni ad latus 


polygoni cidem circulo inſcripti: ipſa autem 
figura circumſcripta ad inſcriptam rationem ha- 
Sit in ſphæra maximus circulus ABTA ; eique 
inſcribatur polygonum zquilaterum, et ipſius 
laterum multitudinem quaternarius metiatur ; 
circumſcribatur item circulo polygonum aliud 
inſcripto ſimile, circumſcriptique polygoni la- 
tera circulum contingant in punctis circumfe- 
rentiarum mediis, quæ ab inſcripti polygoni 
lateribus ſecantur. Sint autem EH, & Z ejus Cir- 
culi, qui circumſcriptum polygonum compre- 
hendit, diametri ad angulos inter ſe invicem 
rectos ſimilique modo poſitæ ac diametri AT, BA 
atque intelligantur junctæ eſſe ad oppoſitos po- 
lyzoni angulos rectæ lineæ, quæ quidem fibi 
invicem rectiſque BZ, SA parallelæ erunt. Ita- 
que, manente diametro E H, actiſque in orbem 
polygonorum ambitibus, circumſcribetur ſphæ- 
re figura, aliaque item inſcribetur. Oportet 
igitur demonſtrare, circumſcriptz figure ſuper- 
ficiem ad ſuperficiem inſcriptz rationem habere 
ejus duplam, quam habet EA ad AK: ipſam 
autem figuram circumſcriptam ad inſcriptam 
habere rationem ejuſdem rationis triplam. 


— gh wh ouipes © xeon, Bans pup 


N B DNK 280 
0 POTAES £ Ag s 


. — 
Ne Tag: I eee TOaipas Y n Terga- 


rie ans, F Bae fe d re winder 


7 is =. inſx 6 rip on KL 

Era © ire 553 79 gnpacrs e 5 Pam pre 
e vl. 15 ip. ee. A = 
rij ai Tyg e. In r 
rr. TATSSS Ty — 
— oPapa in Þ 4 iris 7 1 
vu xt 497 , paar y 7% 
Tpa& TATA & peryiew S Tar 77 opgs- 
Maar ape 4 erb c = 75 Th 


de, ere e bag T ne 
rg Tys oe. Erady xg * & r i005 eres, 
Le 7 Ad * 7 * — 8 
].. ⏑.² rr. 


HnPpOTATZTIZ NY. 


eren Gp — he fn 
my 1 wAdpa & r | 
Thy Eνν,sů x, r x 
um mMAUYWIE i Tw GST XuUXNG aim 5 75 2 | 
pa 7 abryrypappuirs ms = o2pe * = oxy 
Ypapupuirer, TuTMaTioa Moyo i314 TE GATE ADyS. 
Fer i oPaips a 5 ABTA, * 
ve os n Toirywror , T to 
e Thy f aurd fur un a. 
e eee e. © „ae Tu 
ey yeypapppirs, ai ) 75 migryrypappers Woarywns 
1 αs err/euviTauras TE XUKAS KATH METE. Ti 
TiiPipniay F arereeefi e F & ey yeyrap puns 
TeAvyws TMNpwr. Ai EH. z © daperpa =p 
er cee, anal E cu mee 
7? Tigre ypapppirer ποονπντνννπ xl o R 


rats AT, BA d . 


pircy er Tas au in yarias T6 S ee, as 
vir ννννẽ: Ts xgy T1 BZ, © & Tape Rae. 
Mezoys di Tis E H dance, xgj Terry era F 
iger Ty TeAvyuaner Tepi The v a . 


7 rip rd ry. d g Y 
ve iNet, mip 1 EA Tpos A K- To fs * 79 
mipe'y® ypeepe pie T I N £74 TOY awre 
Ny. 


® ; zava; © ors * 16 iyyrypap ute, in MS, deſunt. 


| "Kew lip. poly db winder Tus 75 GhnPancie © 
«os our ane 


„ %' 


K, wow # AK 4 Tas ions Twas jungunt: et ea, ek N, illud 


DE SPHERA ET CYLINDRO LIB. I. 


111 


Sit enim circulus quidem M figure ſphere 
circumſcriptz ſuperficiei zqualis ; circulus au- 
tem N æqualis ſuperficiet figurz inſcriptæ. Ita- 
que ca, quz ex centro circuli M, poteſt ſpatium, 
quod ſub E A continetur, rectaque 1is omnibus 
=quali, dur circumſcripti polygoni angulos 
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MERE 


poteſt, quod continetur ſub AK, æqualique 
recta iis omnibus, quæ angulos jungunt polygo- 
ni inſcripti. Et quoniam polygona ſimilia ſunt, 

utique erunt et ſpatia, quæ ſub rectis, 
quas diximus, hoc eſt iis, quæ polygonorum an- 
gulos jungunt, et ſub eorumdem lateribus con- 
tinentur. Quare eamdem inter ſe invicem ra- 
tionem habent, quam polygonorum latera po- 
teſtate. Quam autem habent rationem ſpatia, 
que ſub iis, quas diximus, rectis continentur, 
hanc habent poteſtate inter ſe invicem eæ, quæ 
ex circulorum M, N centris. Habent igitur 
etiam circulorum M, N diametri inter ſe invicem 
eamdem rationem, quam polygonorum latera. 
Circuli autem inter ſe invicem rationem habent 
ejus duplam, quam habent diametri: æqualeſque 
ſunt ſuperficiebus figurarum tum circumſcriptæ 
tum inſcriptz. Conſtat igitur, figure ſphæræ cir- 
cumſcriptæ ſuperficiem ad ſuperficiem inſcriptæ 


rationem habere ejus duplam, quam habet E A 
ad AK. 


Sumantur modo duo coni O, E. Et conus 
quidem Z baſim habeat circulum circulo M 


æqualem; conus vero O baſim habeat circulum 
æqualem circulo N: at vero altitudinem ha- 
beat conus Z eam, quæ ex ſphæræ centro; et 
conus O rectam, quæ a centro ejuſdem ad A R 
normalis ducitur. ZXqualis eſt igitur conus 
quidem Z figurz ſphere circumſcriptz ; conus 
vero O inſcriptæ. Hæc enim demonſtrata ſunt. 
Et quoniam polygona ſimilia ſunt, eamdem ha- 
bet rationem EA ad AK, quam ea, quæ ex cen- 
tro ſphæræ ad eam, quæ a centro ſphæræ ad 
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PROF. XXXIN. Taro 

—— — 
ſphæræ circumſcriptam majarem eſſe quadrupla 
coni, qui baſim quidem habear carculs manzmno 
omnium, qui ſunt in ſphæra, zqualem, alom- 
dinem vero zqualem ci, qua ex cemro ſphare. 

| Quoniam enim figurz zqual:s ef . qua 
baſim quidem habeat cquidem foperficars zgqua- 
lem, altirudinem vero æqualem ©, qua 2 cen- 
tro ſphæræ ad unum polygon lms normales 
ducitur, hoc eſt ei, quæ t minans ſpharz cen- 


quadruplo ejus, quem diximus, com cum et 
baſim habeat majorem quadrupla, et zqualem 


altitudinem. 


P R O P. XXxIV. Tron. 
ſupra conſtructa ſunt, fimilibus ; circumſcriptæ 
figure ſuperficies ad fuperficiem inſcriptz ramo- 
nem habet ejus duplam, quam habet larus c- 
cumſcripti maximo circulo polygon ad latus 
figura circumſcripta ad inſcriptam rationem ha- 
bet ejuſdem rationis triplam. 

Sit in ſphæra maximus circulus ABTA ; cique 
inſcribatur polygonum æquilaterum, et ipſms 
laterum multitudinem quaternarius meta; 


inſcripto ſimile, circumſcriptique polygoni 1a- 


tera circulum contingant in punctis circumſe- 
rentiarum mediis, quæ ab inſcript polygon 
lateribus ſecantur. Sint autem EH, oz cu car- 
culi, qui circumſcriptum polygonum compre- 
hendit, diametri ad angulos inter ſe invicem 
rectos ſimilique modo poſitæ ac diametri AT, A: 
atque intelligantur junctæ eſſe ad oppoſuos po- 
lygoni angulos rectæ lineæ, quz quidem fibi 
invicem rectiſque BZ, S parallelæ crunt. ka- 
que, manente diametro EH, actiſque in orbem 
polygonorum ambitibus, circumſcribetur ſph- 
re figura, aliaque item inſcribetur. Oportet 
igitur demonſtrare, circumſcriptz figuræ ſuper- 
ficiem ad ſuperficiem inſcriptz rationem habere 
ejus duplam, quam habet EA ad AK: ipfam 


autem figuram circumſcriptam ad inſcriptam 
habere rationem ejuſdem rationis triplam. 
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"Bow 90p.4 ple db mines Tews eee Sit enim circulus quidem M figure ſphere 
e e ee N JO — — 
rhein u. a tem N æqualis ſuperficiei figuræ 
P — N que ea, que ex centro circuli M, poteſt ſpatium, 
quod ſub E A continetur, rectaque its omnibus 
r 


Is IN bs b 


Srous * Tas genie d e T6 ghd. poteſt, quod continetur ſub AK, æqualique 
Ka ird dd tn 76 r, bao ay d xg e ee e 
runs ria dd Tay ui Jr, ni inſcripti. Et quoniam polygona ſimilia funt, 


utique erunt et ſpatia, quz ſub rectis, 
TYTI5: rũs ind ag mania. & ro ASSAY Tay e- quas diximus, hoc eſt iis, quæ polygonorum an- 


Me. Qu Toy auny A r i de gulos jungunt, et ſub eorumdem lateribus con- 
is knen ai Tay wN ee eee edge. tinentur. Quare eamdem inter ſe invicem ra- 
AN ng ov du. Ayer Te ee r Ta: tionem habent, quam polygonorum latera po- 

teſtate. Quam autem habent rationem ſpatia, 
ie, v. en. . 


quæ ſub iis, quas diximus, rectis continentur, 
Tr M, N , pes hee Gurdyees. "Os gane habent poteſtate inter ſe invicem eæ, quæ 


al F M, N diaguerpe: F any £x280% Abyor vie ox circulorum M, N centris. Habent igitur 
ro Torywrwr gag. Oi) xuxAu pes 4A etiam circulorum M, N diametri inter ſe invicem 
Mags H ,˖ja Myer ix rar dapirpmr* ei- camdem rationem, quam polygonorum latera. 
rise ines ciel mals iuris r eprysypap les, Circuli autem inter ſe invicem rationem habent 

a 3 ejus duplam, quam habent diametri: æqualeſque 
Ky ele. l — mY 1 — ſunt ſuperficiebus figurarum tum circumſcriptæ 
irh ιu if oOaipas, 3 


, b _—_ : tum inſcriptæ. Conſtat igitur, figuræ ſphæræ cir- 
Tho ici TE eye ii r 7 cumſcriptz ſuperficiem ad ſuperficiem inſcriptæ 


, dci N xe 7 rep 1 E A D n quam habet EA 
AK. ad AK. 

Eiy@9wcas & &. Ade ei O, E. Kay 58 — modo duo coni O, Z. Et conus 
prey E nd, Hd ixpor Te xixAc! ge Ta M, quidem Z baſim habeat circulum circulo M 
& 0 gen iu Tw xixaor iow 1b Ne nles æqualem; conus vero O baſim habeat circulum 
& u UR xavs hd in 14 xivrgs The oPaipas, æqualem circulo N: at vero altitudinem ha- 
& O Thy and rd xivros Arn beat conus E eam, quæ ex ſphere centro; et 


„ „ Ja oa conus O rectam, quæ a centro ejuſdem ad AK 
iu. "Ire ages © wp E dn TW Vari normalis ducitur. Mqualis eſt igitur conus 


Wiprytyeappluy “ The oPaupery, 5 ot " T@ quidem Z figuræ ſphæræ circumſcriptz ; conus 
tile. Aid 7 mere, Kaj eve ile vero O inſcriptæ. Hæc enim demonſtrata ſunt. 
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AK notmalis ducitur. Eamdem igitur ratioarm 
haber-atitudo coni E ad coni O altitudinem, 
quam EA ad AK. "Haber autem ctiam diame - 
ter circuli M ad circuli N diametrum tamdem 
rationem quam -E A ad Ak. Conorum igitur 
E, O diametri, quæ in baſibus ſunt diametri 
eamdem habent rationem, quam altitudines. 
Igitur coni ſunt ſimiles : ac propterea conus &? 
ad conum O rationem habet ejus triplam, quam 
diameter circuli M habet ad diametrum circuli 
N. Conſtat igitur, etiam figuram circumſcrip- 
tam ad inſcriptam rationem habere ejus triplam, 
quam habet E A ad AK. 


E UT o 


Habet autem etiam diameter circuli M ad diametrum 
circuli N eamdem rationem, quam EA ad AK. Si enim 
jungantur HA, et TK; cum anguli, qui ad puncta ſunt 
K et A, fint recti, et AK ipſi AE parallela; zquiangu- 
lum utique eft triangulum HA E triangulo TK A. Prop- 
terea, ut HA ad A E, ita ſe habet IK ad K A. Sed ut HA 
quidem ad AE, ita ſe habent rectæ omnes, quæ circum- 
ſcripti polygoni angulos jungunt, ad diametrum circuli, 
qui circumſcripto polygono circumſcriptus eſt; ut vero 
TK ad KA, ita rectæa omnes, quæ inſcripti polygoni 
angulos jungunt, ad diametrum circuli ABTA. Ut igi- 
tur rectæ omnes, quæ circumſcripti polygoni angulos 
jungunt ad diametrum circuli, qui cidem polygono cir- 
cumſcriptus eft, ita ſe habent rectæ omnes, quz inſcripti 
polygoni angulos jungant, ad diametrum circuli ABTA. 
Ut autem diameter ad latus, ita fe habet diameter ad 
latus j quoniam et ut HB ad EA, ita TA ad AK. Igi- 
tur etiam ex quo, ut rect, que jungunt, omnes ad 


EA, ita fe habent recte, quz jungunt, omnes ad AK. 


Sed ut illz quidem omnes ad latus E A, ita fe habet 
ſpatium, quod ſub omnibus, et ſub EA continetur ; hoc 
eſt quadratum, quod ab ea deſcribitur, quz ex centro 
circuli M, ad quadratum, quod ab E A deſcribitur, 
ſumpta EA pro communi altitudine : ut vero hæ omnes 
ad AK, ita ſe habet ſpatium, quod ſub omnibus, et ſub 
AK continetur ; hoc eft quadratum, quod ab ea deſcri- 
bitur, que ex centro circuli N, ad quadratum, quod ab 
AK deſcribitur, AK pariter pro communi altitudine 
ſumpta. Ut igitur quadratum, quod ab ea, quæ ex 
centro circuli M de ſcribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur ab E A, ita ſe habet quadratum quod ab ea quæ 
ex centro circuli N deſcribitur ad quadratum quod de- 
ſcribitur ab AK. Igitur etiam ut ea, quæ ex centro 
circuli M ad EA, ita ſe habet ea quæ ex centro circuli N, 
ad AK. Et permutando, ut ea, quæ ex centro circuli 
M, ad eam, quæ ex centro circuli N, ita EA ad AK. 
Denique, ſumptis præcedentium duplis, ut diameter cir- 
culi M ad circuli N diametrum, ita EA ad AK. 


PROP. XXXV. Tron. 

Cujuſlibet ſphere ſuperficies quadrupla eſt 
circuli maximi omnium, qui ſunt in ipſa. 

Sit enim ſphæra aliqua, et circulus A maximi 
circuli quadruplus. Dico, circulum A ſphere 
ſuperficiei æqualem eſſe. 

Si enim non eſt æqualis, aut major eſt, aut mi- 
nor. Sit primo ſphæræ ſuperficies major circulo. 
Duæ autem ſunt magnitudines inæquales, ſuper- 
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ficies ſpherz; et circutus A. Fieri igirur poteſt, 
ut inzquates dum re&tz ſumantur, ira ut major 


ad minorem rationem habeat minorem, quam 
ſphzrz ſuperficies ad circulum. Sutnantur BT; 
mediaque inter B. I proportionalis fit A. Intel- 
ligatur autem ſpharra ſecta eſſe plano per cen- 
trum acto ſecundum circulum EZ H@; circu- 
que eſſe, ita ut circumſeriptum inſcripto ſimile 
fir, et circumſcripti latus ad latus inſcripti mino- 
rem rationem habeat, quam B ad A. Igitur dupla 
etiam ratio dupla ratione eſt minor. Ac rationis 
quidem ipſius B ad 4 dupla eft ratio ipſius B ad 
; rationis vero lateris circumſcripti polygoni 
ad latus inſeripti dupla ratio ſuperficiei circum- 
ſcripti folidi ad fuperficiem inſcripti. Igitur 
figure ſphere circurnſeriptæ ſuperficies, ad ſu- 
F quam ſphæræ ſu- 

petficies ad circu- 
lum A. Quod eſt 
abſurdum. Super- 
ficies enim figure 
ſphæræ circum- 
ſcriptæ major eſt 
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ſphere ſuperficie; 
ſuperficiesvero in- 
ſcriptz minor eſt 
circulo A. Demon- 
ſtratum enim eſt, 
inſcriptæ figuræ 
ſuperficiem mino- 
rem eſſe quadru- 
pla circuli maximi 
omnium, qui ſunt in ſphæra : circulus autem 
A maximi circuli eſt quadruplus. Non eſt igi- 
tur major ſphere ſuperficies circulo A, Dico 
autem, neque minorem eſſe. Sit enim, fi fieri 
poteſt, minor: pariterque rectæ inveniantur B, 
DT ita ut B ad I rationem habeat minorem, quam 
circulus A ad ſphæræ ſuperficiem; mediaque 
inter B, T proportionalis fit A. Rurſus autem 
inſcribatur, et circumſcribatur polygonum, ita 
ut circumſcripti latus ad latus inſcripti minorem 
rationem habeat,quamB ad 4. Igitur dupla etiam 


alnlalrl | 


harum rationum alterum alterius minora ſunt. 


Circumſcriptz igitur polygonæ ſuperficies ad 
ſuperficiem inſcriptz minorem rationem habet, 
quam circulus A ad ſphæræ ſuperficiem. Quod 
eſt abſurdum. Superficies enim figure circum- 
ſcriptz major eſt circulo A; ſuperficies vero 
inſcriptz minor ſphæræ ſuperficie. Neque igi- 
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tur minor eſt ſpharra ſuperficies cireulo A. De- nn as. 
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- obo 
| Quzlibet ſphzra coni eſt quadrupla, baſim 
quidem habentis circulo maximo.omnium, qui 
ſunt in ſphæra, æqualem, altitudinem vero æ- 
qualem ei, que ex centro ſphere. 

Sit enim ſphurra aliqua, et maximus in ea cir- 
culus A BTA. Si igitur ſphæra quadrupla non 
eſt ejus, quem diximus, coni, -fit ea, fi fieri 
poteſt, major quadrupla. Sit autem conus Z 
baſim quidem habens quadruplam circuli AB Ta, 
altitudinem vero ei æqualem, qu ex centro 
ſphæræ. Major eſt igitur ſphæra cono Z. Duæ 


et conus. Fieri igitur poteſt, ut inæquales duæ 
retz ſumantur, ita ut major ad minorem ratio- 


nem habeat, quam ſphæra ad conum EB. Hz 


fint, K, H. Sumptæque aliæ item duæ, ita ut 
K æque excedat I, atque I excedit ©, et & ex- 
cedit H. Intelligatur autem inſcriptum eſſe 
circulo A BTA pelygonum, cujus laterum mul - 
titudinem quaternarius metiatur, itemque aliud 
circumſcriptum ſimile inſcripto, ut in ſuperio- 
ribus theorematibus ; et circumſcripti polygoni 
latus ad latus inſcripti minorem rationem habeat, 
quam K ad I. Ac ſint Ar, Ba diametri inter fe in- 
vicem ad angulos rectos. Si igitur, manente dia- 
metro Ar, planum, in quo polygona ſunt, circum- 


agatur, inſcribetur ſphere figura, aliaque item 


circumſcriberur : et 
circumſcripta ad in- 
ſcriptam rationem 
habebit ejus triplam, 
quam habet latus po 
lygoni circulo A;Ta 


circumſcripti ad la- 
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tus inſcripti. Habet 


autem latus ad latus 
minorem rationem, 
quam K ad I. Ha- 
bet igitur circum- 
ſcripta figura ad in- 
ſcriptam rationem 


minorem ejus tripla, A 
quam habet K ad I. 

At vero etiam K ad H 
rationem habet tri- 

pla ejus majorem 
quam habet K ad I. 

Hoc enim ex lem- 
matibus manifeſtum 
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ad inſcriptam minorem rationem habet, quam 
K ad H. ki autem ad H minorem habet rationem, 
quam ſphæra ad conum Z: et permutando. 
figura major eſt ſpheraz inſcripta autem mi- 
nor cono Z; eo quod conus quidem Z quadru- 
plus eſt coni, qui baſim habeat circulo ABTa 
æqualem, et altitudinemæqualem ei, quæ ex cen- 
tro ſphere; figura vero inſcripta minor eſt qua- 
tur ſphæra minor quadrupla coni <us, quem 
diximus. Sit minor, fi fieri poteſt, quadrupla : 

et ſphæra quidem minor eſt cono Z. Suman- 
tur autem rectæ K, H, ita ut K major fit quam 
H, et minorem ad ipſam rationem habeat, quam 
conus Z ad ſphæram. Exponantur item, ut 
ſupra, ©, I; circuloque A B T A intelligatur po- 
lygonum inſcriptum, itemque aliud circumſcrip- 


tum eſſe, ita ut circumſcripti latus ad latus in- 


ſcripti minorem rationem habeat quam K ad 1: 
aliaque demum eodem, quo ſupra modo con- 
ſtructa ſint. Igitur circumſcripta figura ſolida 
ad inſcriptam rationem habebit ejus triplam, 
quam habet latus polygoni circulo A B TA cir- 
cumſcripti ad latus inſcripti. Habet autem la- 
tus ad latus minorem rationem, quam K ad I. 
Habebit igitur circumſcripta figura ad inſcrip- 
tam rationem minorem ejus tripla, quam habet 
K ad I. At vero etiam K ad H majorem ratio- 
nem habet tripla ejus quam habet K ad I. Igitur 
circumſcripta figura ad inſcriptam minorem ra- 
tionem habet, quam K ad H. K autem ad H 
minorem habet rationem, quam conus Z ad 
ſphæram. Quod fieri non poteſt. Inſcripta 
enim figura minor eſt ſphæra; circumſcripta 
vero major cono Z. Neque igitur minor eſt 
ſphæra quadrupla coni, qui baſim quidem ha- 
beat circulo ABT A zqualem, altitudinem vero 
æqualem ei, quz ex centro ſphæræ. Demon- 
ſtratum autem eſt, neque majorem eſſe. Eſt 
igitur quadrupla, 


. 


Sumptæque aliæ item duæ I, O; ita ut K æque ex- 
cedat I, atque I excedit ©, et © excedit H. Nimirum 
hoc propoſitum eſt: Datis duabus rectis, duas propor- 
tionales medias ſecundum arithmeticam proportionem 
invenire ; hoc eſt hujuſmodi, quod eodem recidit, ut 
æqualiter ſe invicem excedant. Id autem hoc plane 
modo conficitur. Sint datæ duz rectæ, eademque in- 
æquales AB, TK: ablataque ab AB ipſi K æquali BA, 
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puns E, Z: ponantur æquales alte- 
ti quidem EN H; alter vero BZ, 0. 
Atque hz duz H, © propofitum con- 
ficient. Dico porro AB ad TK ratio- 
nem habere majorem ejus tripla, quam 
habet cadem AB ad H. Ut enim AB . - | 
ad H, ita frat H ad aliam quamdam A. _ Z 
Et quoniam qua fui parte AB excedit 

H, bar fui parte etiam H excedit KA: 

et pars iplus AB major eſt cadem ip- © 
frus H parte; ideo majore AB excedit © 
H, quam H excedat A. Qua vero parte © 


=" 


—— 
ky 

Py — mn 1 8 * „ 
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Igitur majore H excedit ©, quam H 1 
excedat A: ideoque A major eſt quam 
. Quod fi rurſus ut H ad A, ita ſiat | 
AAM; multo magis ber major erit 
quam TK. Et quoniam quatuor re „ x! el 
AB, H, A, M continuo proportionales 

funt; AB ad M rationem habet ejus triplam, quam habet 
AB AH. Quare AB ad T'K rationem habet majorem 
<jus tripla, quam habet cadem AB ad H. 


PROP. XXXVY. Tarox. 

Hiſce vero demonſtratis, maniſeſtum eſt, 
circulo maximo omaium, qui ſunt in ſphæra, 
æqualem, altitudinem vero zqualem ſphæræ 
diametro, ſeſquialterum eſſe ſphæræ: ipſius 
ſuperficici eſſe ſeſquialreram. 

Nam cylindrus quidem, quem diximus, ſex- 
cuplex eſt coni, qui eamdem ac ipſe bafim ha- 
beat, et altirudinem æqualem ei, quæ ex cen- 
tro: ſphæra autem demonſtrata eſt ejuſdem coni 
eſſe quadrupla. Conſtat igitur cylindrum ſeſ- 
quialterum eſſe ſphæræ. Rurſus, quoniam de- 
monſtratum eſt, cylindri ſuperficiem, exceptis 
baſibus, circulo æqualem eſſe, cujus ea, quæ ex 
centro, media proportionalis eſt inter latus cy- 
lindri, et baſis diametrum: cylindri autem, quem 
diximus, ſphæræ circumſcripti latus æquale eſt 
diametro baſis; conſtat utique mediam illam 

em baſis diametro æqualem eſſe. 
Circulus autem, qui habeat eam, quz ex centro, 
baſis diametro æqualem, quadruplus eſt ipſius 
baſis, hoc eft circuli maximi omnium, qui ſunt 
in ſphzra. Igitur cylindri ſuperficies, exceptis 
baſibus, erit circuli maximi quadrupla. Tota 


igitur cylindri ſuperficies, una cum baſibus, ſex- 


cuplex erit maximi circuli. Eft autem ſphæræ 
ſuperficies quadrupla maximi circuli. Igitur 
tota cylindri ſuperficies ſphæræ ſuperficiei eſt 
ſeſquialtera. 


PROP. XXXVIII. Tusox. 


Figure ſphæræ ſegmento inſcriptz ſuperficies 
æqualis eſt circulo, cujus ea, quæ ex centro, 
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ſegmenti ipſius baſi lelz ſunt, una cum 
dimidia baſis ſegmenti. K ns © | K. 
Sit ſpherra, et in ipſa ſegmentum, cujus baſis 


„ Circulus, qui cirea A H deſeribitur; Inſcribatur 


ſuperficiei æqualem eſſe. 


ciebus cofiprehenſa ; et maximus circulus Aro: 
et polygonum parilateram ALES Za H, latere 
AH excepto. Sumatur autem circulus A, cujus 
ea, quæ ex centro, poſſit ſpatium ei æquale, quod 


continetur ſub latere A T, et ſub omnibus E Z, 


ra, et amplius ſub dimidia baſis, hoc eſt A K. 
O portet igitur demonſtrare, circulum A figurs 
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Sumatur circulus M, cujus ea, quæ ex centro, 
poſſit ſpatium, quod continetur ſub latere k ©, 
et dimidia ĩpſius EZ. Zqualis eſt igitur circu- 
lus M coni ſuperficiei, cujus quidem baſis cir- 
culus, qui circa EZ deſcribitur, vertex vero 
punctum . Sumatur item alius circulus N, cu- 
jus ea, quæ ex centro, poſſit ſpatium, quod con- 
tinetur ſub E T, et dimidia utriuſque E Z, Ta. 
AÆqualis hic erit coni ſuperficiei, quæ inter pa- 
rallela plana interjicitur per E Z, Ta acta. Pa- 
riter alius ſumatur circulus E, cujus ea, quæ ex 
centro, poſſit ſpatium, quod continetur ſub Ar, 
et dimidia utriuſque IA, AH. Zqualis eſt igi- 
tur hic quoque coni ſuperficiei, que interjicitur 
inter parallela plana acta per A H, A. Omnes 
igitur circuli æquales erunt toti figuræ ſuperfi- 
ciei; quæque ex eorum centris poterunt ſpati- 
um ei æquale, quod continetur ſub uno latere 
AT, rectaque ipſis E Z, Ta, et dimidiæ baſis A K 
æquali. Poterat autem ea quoque, quæ ex cen- 
* In MS, & def. 
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cxcepta. * 3 — * 3 
ipitur, parker ac in fuperioribus theoremari- * 0p e Tye AB. | ON 
bus, figurs, manente T7, circumagarur, anguli e- 
quidem A. E, 4, 3 fecundum c W Nr 
culos, quoram dramemn AE, A; Y 7 nn cit Fran, bs bd 
latera vero figurz ſecundum co- qu cl AL, AD ai , 3 
nicas ſuper ci ſerentur. Atque 
quidem haben cxrculam, cuyus 
diameter A B, verticem vero punc- 
cumT. Parner mem ac in ſuperi- 
oribus theorematibus, fuperficiem 
habebit minorem fegmenti, 2 quo comprehen- 
ditur, fuperficie. Idem eſt enim tam ſegmenti 
cujus diameter AB: et utraque harum ſuperi- 
cierum ad caſdem partes cava eſt, alteraque ab 


altera comprebendarur. 
PROP. XL. Tazon, 


minor eſt circulo, cups ca quæ ex centro, æ- 
qualz c& rec, qu a vertice ſegmenti duci- 
tur 12e 
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quod quadrats, quod ab A & deſtribĩtur, æquale 
eſt ſpatium, quod continetur ſub A ©, et k. 
Manifeſtum eſt igitur eam, quq cx centro cir- 
cul, qui figure ſuperficiei æqualis eſt, minorem 
en eſſe, quæ ex centro circuli M. Iraque con- 
— — NEOER 


C IU 8. 


e 
E ©, omnibuſque E Ta, zquale ſpatio, 

continetur ſub E A, & K. Demonſtratum eff enim 
in theoremate vigeſimo tertio omnes 1 Z, Ta, KA 
Kennen raticnem habere, quam AE ad E ©. 
Quyare ſpatium, quod fub extremis continetur, id ſpatio 
xquale ef, quod continetur fub mediis. At vero ſpati- 
um, quod fub K A, K © continetur, minus eſt qudrato, 
quod 2 © A deferibitur ; quippe eo quoque eft minus, 
quod contineter fab A , GK; quadrawque, quod x 
© A defcribitur, eſt zquale : hoc autem manifeſtum eſt, 
f AA jupgatur, & propterea triangulum © AK trian- 
gxlo © AA fimile frat. Ut entm A© ad © A, ita fe ha- 
bet A® al OK: fpatiumque, quod fub extremis cont!- 


netur, quadrato que eſt, quod a media deſeribitur. 


PROP. XII. Tarox. 
Figur ſegmento inſcripta, que conicis ſu. 
comprehenditur 


cepto : et ſphara, manente BE, circumacta 
figuram quamdam efficiat conicis ſuperficiebus 
comprehenfam ; et a circulo, qui circa diame- 
trum A f eit, conus deſcribatur verticem habens 


ſphærræ centrum. Su- 
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circa diametros N o, E A ſunt, verticem habentes 
H BSE equalis eſt cono, cujus baſis æqualis 
eſt coni H Þ © ſuperſiciei, et altitudo rectæ, que 
a puncto & ad HB normalis ducitur. Reſiduum 
r nt ger 
8 Z A acta interjicitur, et 
conicis ſuperficiebus ZEA, HE, zquale eſt 
cono, cujus baſis æqualis eſt ſuperſiciei quz 
interjicitur inter parallela plana acta per HO, 
2 A, et altitudo rectæ, que a puncto E ad ZH. 
normalis ducitur. Rurſus refiduum, quod com- 
prehenditur ſuperficie, quæ inter parallcla plana 
per Z T, AA acta interjicitur, et conicis ſupenſi - 
ciebus A ET, ZEA, æquale eſt conp, cujus ba- 
fis zqualis eſt ſuperficich, quæ interjicitur inter 
parallela plana ata per Z A, Ar, et altitudo 
rectæ, quæ a puncto E ad ZA normalis ducitur, 
Igitur coni, quos diximus, æqualis ſunt figure," 
una cum cono AE : et altitudinem quidem 


| habent rectæ æqualem, quæ a puncto E ad unam 
polygoni latus normalis ducitur, baſes vero æqua - 


les figuræ A Z HB Ax ſuperficiei. Habet au- 
tem etiam conus K camdem altitudinem, et ba- 
ſim figuræ ſuperficiei æqualem. Igitur conus K 
æqualis eſt iis, quos diximus, conis. Demon- 
ſtratum autem eſt, conos, quos Aiximus, æqua- 
les eſſe cum figurz, tum con A ET. Igitur 
etiam conus n eſt 
æqualis. 

Hine autem manifeſtum eft,-conum, qui ba- 
ſim quidem habeat circulum, cujus ea, qua ex 
centro, æqualis eſt rectæ, quæ a vertice ſeg- 

menti ducitur ad circufetentiam circuli, qui eſt 
baſis ſegmenti; altitudinem vero æqualem ei, 
que ex ſphæræ centro; inſcripta figura, una 
cum cono, majorem eſſe. Conus enim, quem 
diximus, major eſt cono figure ipſt zquali, una 
cum cono baſim quidem habente ipſius ſeg- 
menti baſim, verticem vero ſphæræ centrum; 
nimirum cono baſim quidem habente figurz 
ſuperficiei æqualem, altitudinem vero æqualem 
rectæ, quz a centro ad unum polygoni latus 
normalis ducitur. Major eſt enim, ut demon- 
ſtratum eſt, baſis baſe, et altitudo altitudine. 


PN OP. XLII. Trror. 


Sit ſphæra, et maximus in ea circulus ABT, 
a quo ſegmentum ſecetur minus ſemicirculo, 
id nempe, quod AB ſecat. Centrum autem fit A; 
junganturque a centro à ad puncta A,B rectæ AA, 
AB; eique, qui inde oritur, ſectori polygonum 
circumſcribatur, et polygono circulus. Habebit 
ſane eumdem centrum atque circulus ABT. Quod 
fi polygonum, manente EK, circumactum eo- 
dem reſtituatur, unde moveri cœpit; circum- 
ſcriptus circulus ſecundum ſphæræ ſuperficiem 
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| feretur; et anguli polygoni circulos deſcribent, 
quorum diametri ipſi AB parallelz polygoni 
angulos jungunt. At puncta, in quibus poly- 
goni latera minorem circulum contingunt, de- 


ſcribent circulos in minore ſphæta, quorum di- 


ametri ſunt _— que ipſi A B parallelæ jun- 
gunteoataRiun: ipſh au. 
cundum conicas ſuper- 
ficies. Atque ita figu- 
ra circumſcribetur o- 


rana 
Eu pale rp trip rec Hl © oPaigas, 

& BA, © wifi Aae my AB xunxAcs bi. 
nie- yap ir id m rg alf d Tor args 
Brdpuerger v AB , nj Wigphapcarmy 
13 rune f e. A , zu on 
ri H. u.. 
vd Tar MA, NN np Z MAN MA 
i, ind 3 d udn. 1 & NH tix 
NB. "Ones & vun }, n 651 i f * 
erPartias. Taiz yep Are, @ Tos Nhe. 
Aer b, irs & F edle Vitalis 1 ir. 
Plone puller ir? 4 166 Tide eee 
$\dovores oPaipas. 


4 T4 A inifwy Show ine ir; 74 ©, E, A io der- 
ran, a T5 24 Tas dard m & isi as ae ing 
e nadires dee el rde dear Tours , ku airas & 
Tas i NH Ha Ti d wyis 75 407. 

"Omar A vun J, er isi ö lr Tis iniparcias 
Exu yap 5 MZ nate xannic tnaipartins plęrra, ard 
xaouge xdre imoparrins dig Sb. 3 donc ict nuxacs © 5 in 


Ts Arge e Ayer Tye Tis 7+ Z M, nai The bpurtiag 


d ae In MS. isi deeſt 


SY TT © 


EB 3) net 73 nd wirre 76 ABT DD. Far Þ - 


nicis ſuperficiebus com. 
prehenſa, cujus baſis 


= | | erit circulus, qui circa 


diametrum Z H deſcri- 


bitur, Figuræ autem, 
quam diximus, ſuper- 
ficies major eſt ſuper- 
. ficie minoris ſegmenti, 
qui deſcribitur circa di- 
ametrum A B, | 
Ducantur enim contingentes AM, B N. Fe- 
rentur utique ſecundum conicam ſuperficiem 2 
que a polygono fit et figura, Au eEAN B, 


 ſuperficiem habebit majorem ſphæræ ſegmen- 


to, cujus baſis eft circulus, qui deſcribitur 
circa diametrum A B. Nam terminum in uno 
eodemque plano circulum habent, qui deſcri- 
bitur circa diametrum AB; ſegmentumque a 
figura comprehenditur. At vero coni ſuper- 
ficies, que fit a rectis ZM, HN major eſt ea, 
quz fit a MA, NB; cum ZM major fit quam 
MA, utpote quæ recto angulo ſubjicitur, et 
NH quam N B. Quod fi aliquando contigerit, 
ſuperficies major eft ſuperficie, Hæc enim in 
lemmatibus demonfſtrata ſunt, Manifeſtum eſt 
igitur, circumſcriptz hgure ſuperficiem ſuper- 
ficie ſegmenti minoris ſphæræ majorem eſſe. 


. 


Habebit ſane eumdem centrum, atque circulus ABT. 
Si enim a puncto A ad ©, E, A, rectæ jungantur, æqua- 
les erunt; eo quod quæ ab eodem à ad contactus jun- 
guntur, normales ad contingentes ſunt, ipſaſque con- 
tingentes in duas æquas partes ad contactum ſecant. 

Quando vero hoc contigerit, ſuperficies major eſt ſu- 
perficie. Quoniam enim MZ ſecundum conicam ſu- 
perficiem fertur, feretur utique ſecundum ſuperficiem 
coni mutili, cui circulus zqualis eft, cujus ea, quz ex 
centro, media eſt proportionalis inter Z M, et dimidiam 


. 2 yp 
H h 


cont mutili,” quae ex M A'oritur, qualis eft circulus; 


MA, et dimidiam utriuſtſue fimul A B, et MN. Ac 


A quidem major eſt quam MA; ZH vero major 
quam A B. Igitur major eſt etiam media quam media, 
hoc eſt ſuperficies quam ſuperficies. Quæ igitur ſuper- 
ficies recti Z N, N concluditur, major eſt ſuperficie, 
que concluditur is MA,NB. 


Fd XIIII. Taxon. 


Ac eue eſt, figuræ ſectori circum- 
ſeriptæ ſuperficiem æqualem eſſe circulo, cujus 
ea, quæ ex centro, poteſt ſpatium, quod con- 
tinetur ſub uno polygoni latere, et rectis omni- 
bus, quæ polygoni angulos jungunt, et amplius 

Que enim circumſcribitur figura ſectori, 
eadem majoris ſphæræ ſegmento inſcribitur. 
Hoc autem ex iis conſtat, quæ ſupra ſcripta 
funt. 


PROP. XLIV. Tazor. 

Figuræ ſegmento circumſcripte ſuperficies 

major eſt circulo, cujus ea, que ex centro, æ- 

qualis eſt rectæ, que a vertice ſegmenti duci- 
tl. 

Sit enim ſphæra, et maximus in ea circu- 
tous AAB T, et centrum E. Circumſcribatur au- 
tem ſectori polygonum 
AZ R, et huic ipſi cir- 
culus; et oriatur figura, 
ut ſupra. Sit etiam cir- 
culus N, cujus ea, quæ 
ex centro, poſſit ſpa- 
tium ei æquale, quod 
continetur ſub uno po- 
ly goni latere, rectiſque 
omnibus, quæ angulos 
jungunt, una cum di- 
midia ipſius K A. At- 
que hoc, quod diximus, 
ſpatium æquale eſt ſpa- 
tio, quod continetur 
ſub M, et ſub Z H, 
que quidem eſt ſeg- 
menti majoris ſphere 
altitudo. Hoc enim ſupra demonſtratum eſt. 
Tgitur ea, quæ ex centro circuli N, poteſt ſpa- 
tium ei æquale, quod ſub M et HZ contine- 
tur. At vero HZ major eſt quam A Z, quæ al- 
titudo eſt minoris ſegmenti. Si enim jungatur 
K Z, parallela erit rectæ a A. Eſt autem etiam 
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AB ipſi K A parallela, et Z E communis. Igitur 
ſunile eſt triangulum Z K H triangulo a A. 
Major eſt autem Z K quam AA. Major eſt igi - 
tur etiam 2 H quam a E. Præterea M © diame-, 
metro A eſt æqualis. Si enim jungatur R. O, 
cum MO æqualis fit rectæ OZ, et @E rectæ 
E Z, parallela utique eſt E O ipſi M1@: Igitur 
u ipſius EO eſt dupla. Dupla eft autem eti- 
am TA ipſius EO. Eſt igitur M zqualis ipſi 
TA. Denique ſpatium quod ſub Ta, A Z-con- 
rinetur, æquale eſt quadrato, quod ab Aa de- 
ſcribitur. Igitur figurz K 2 A ſuperficies major. 
eſt circulo, cujus ea, quæ ex centro, qualis 
eſt rectæ, que a vertice ſegmenti ducitur ad, 
circumferentiam circuli, qui ct baſis ſegment; 
eus ſcilicet, qui circa djametrum AB deſcribi- 
tur. Nam circulus N zqualis eſt ſuperficiei fi- 
guræ ſectori circumſcripte. 


NN 


Figure igitur K Z A ſuperficies major eſt circulo;, 
et qu ſequuntur. Subobſcure id collegiſſe videtur ; 
quod clarius hoc pacto colligas. Quoniam eirculus N 
æqualis eft ſuperficiei figure ; quzque ex centro circuli 
N, poteſt ſpatium, quod ſub M, Z H continetur, id- 
que majus eſt ſpatio, quod continetur ſub TA, AZ; 
demonſtratum eſt enim M © zqualem eſſe ipſi TA, et 
ZH majorem quam A Z; ideo circulus N major eſt 


circulo, cujus ea, quæ ex centro, poteſt ſpatium, quod 


continetur ſub T A, AZ. Quod autem ſpatium ſub DA, 
A continetur, id quadrato quale eſt, quod a A A de- 
ſcribitur. Igitur circulus N, hoc eſt circumſcriptæ ſi- 
gurz ſuperficies, major eſt circulo, cujus ca, qua ex 
centro, ipſi A A eſt zqualis, - 


PROP. XLV. Tarox. 
Quinetiam figura ipſa ſectori circumſcripta, 
una cum cono, cujus baſis eſt circulus, qui cir- 
ca diametrum K A deſcribitur, et vertex ipſius 
centrum, æqualis eſt uno, cujus baſis æqualis 
eſt ſuperficiei figuræ, et altitudo rectæ, quæ a 
centro ad latus normalis ducitur ; quæ quidem 
æqualis eſt ei, quæ ex centro ſphæræ. IN 
Que enim circumſcribitur figura ſectori, ea- 
epa, dem fegmento majoris ſphere, cujus idem eſt 
centrum, infcribitur. Conſtat igitur quod dic- 

tum eſt ex iis, quæ ſupra ſcripta ſunt. 


PROP. XLVI. Taxon. 


Hinc autem manifeſtum eſt, circumſcriptam 
figuram, una cum cono, majorem eſſe cono, 
qui baſim quidem habeat circulum, cujus ea, 
quæ ex centro, æqualis eſt rectæ, quæ a vertice 
ſegmenti minoris ſphæræ ducitur ad circumfe- 
rentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti ; altitu- 
dinem vero rectam ei æqualem, que ex centro 


ſphere. 


© Fre: 


foerit,” hic baſim quidem habebic 


majorem eo, quem diximus, circulo ; altitu- 
dinem vero ci zqualem, quæ ex centro minoris: 


** 


p RO. XVI. Tro. 

Sit rurſus ſphæra, et maximus in ea circu- 
lus, et ſegmentum minus ſemicirculo ABT; 
et centrum punctum 4: et ſectori ABT inſcri- 


. . 
: 
| 


datur polygonum æquiangulum, et huic ſimile 


aliud circumſcribatur, lateraque lateribus paral - 
lela fint. Circumſcribatur item circumſcripto 
circulus : et pariter ac in ſuperioribus - 
theorematibus circuli, manente H B, circumacti 
figuras efficiant conicis ſuperficiebus compre- 
henſas. Oportet demonſtrare, circumſcriptæ fi- 
N 
tz rationem habere ejus duplam, quam latus 
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continetur ſub uno inſcripti polygoni latere, 
rectiſque omnibus, quæ angulos jungunt, una 
cum dimidia ipfius A T. Atque erit hic circu- 
tus zqualis ſuperficiei figuræ inſcriptæ. Sed ea, 
quæ diximus, ſpatia ſeſe habent invicem ut 
quadratum, quod a latere E K deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a latere A A. Ut 
igitur polygonum ad polygonum, ita ſe habet 
circulus M ad circulum N. Manifeſtum eſt igi- 
tur, circumſcriptæ figurz ſuperficiem ad ſuper- 
ficiem figure inſcriptz rationem habere us 


duplam, quam habet EK ad AA; eamdem ſci- 


licet, quam polygonum habet ad polygonum. 
Sit rurſus conus Z baſim quidem habens cir- 


culo M zqualem, altitudinem vero zqualem ei, 
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quæ ex centro minoris ſphere. qualis eſt 
igitur hic conus ſiguræ circumſcriptæ, una cum 
cono, cujus baſis eſt circulus, qui circa E Z de- 
ſcribitur, et vertex punctum &. Sit alius conus 
o baſim quidem habens circulo N æqualem, al- 
titudĩnem vero æqualem rectæ, quæ a puncto 
A ad A A normalis ducitur. Et hic quidem co- 
nus æqualis erit figuræ inſcriptæ, una cum co- 
no, cujus baſis eſt circulus, qui circa diametrum 
AT deſcribirur, et vertex punctum 4, Hæc 
enim omnia antea ſcripta ſunt. Et quoniam ut 
k K ad eam, quz ex centro minoris ſphæræ, ita 
ſe habet A A ad rectam, que a centro A ad AA 
hormalis ducitur : demonſtratum autem eſt, ut 
EK ad AA, ita ſe habere eam, quæ ex centro 
circuli M, ad cam, quæ ex centro circuli N, et 
diametrum ad diametrum; ideo ut diameter 
circuli, qui baſis eſt coni E, ad diametrum cir- 
culi, qui coni O eſt baſis, ita ſe habebit coni Z 
altitudo ad altitudinem coni O. Coni igitur ſi- 
miles ſunt. Igitur conus Z ad conum O ratio- 
nem habet ejus triplam, quam diameter habet 
ad diametrum. Manifeſtum igitur eſt, circum- 
ſcriptam figuram, una cum cono, ad figuram 
inſcriptam, una cum cono, rationem habere 
ejus triplam, quam EK habet ad AA. 


1 


quod a latere E K deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a latere A A. Si enim jungatur A AK, 
cum EK parallel fit ipſi A A, ut EA ad AA, ita ſe 
habet E K ad AA. Ut autem EA ad AA, ita ſe habet 
E Z ad AT. Igitur et ut E K ad AA, ita fe habet EZ 
ad AT; dimidiaque ipſius E Z ad dimidiam ipfius AT. 
Pariter de cœteris omnibus, quz polygonorum angulos 
jungunt, illud demonſtrabitur ; eamdem inter ſe invicem 
rationem habere, quam E K ad AA. Igitur ut una ad 
unam, ita etiam omnes ad omnes. Ut igitur E K ad 
AA, ita fe habent omnes, quæ circumſcripti polygoni 
angulos jungunt, una cum dimidia baſis majoris ſeg- 
menti, ad omnes, quz angulos jungunt inſcripti poly- 
goni, una cura dimidia baſis ſegmenti minoris. Quare 
et ut quadratum, quod ab E K deſcribitur, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur ab A A, ita ſpatium, quod ſub 
E K, omnibuſque fimul continetur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub A A, ſimulque item omnibus. Quæ enim 
rectilinea fimilia fant, hazc duplam reſpondentium ſibi 
invicem laterum rationem habent. Ac rationis quidem 
ipſius E K ad AA dupla eſt ratio quadrati, quod ab E K. 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab A A. Ra- 
tionis vero rectarum omnium, quz majoris polygoni 
angulos jungunt, ad rectas omnes, quz angulos jurigunt 
polygoni minoris, dupla eſt ratio ſpatii, quod ſub E K, 
omnibuſque ſimul continetur, ad ſpatium, quod conti- 
netur ſub A A, ſimulque item omnibus. Nam hæc 
quoque ſpatia familia funt, quippe quz latera habent 
proportionalia. 
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- Atque ut EK ad eam, quz ex centro minoris ſphar- 
te, ita fe habet A A ad reftam, quaz a centro ad AA 
normalis ducitur. Si enim recta a centro ad contactum 
junta fuerit ; erit utique, qua junfta fuit recta, ad 

Ek, A A normalis. Atque ut EA ad AA, 
hoc eſt EK ad A A, ita ſe habebit quz a centro ad n- 
tactum juncta eſt ; nimirum ea, quæ ex centro minoris 
fphazrz, ad eam, quz dufta a centro ad A A normalis 

Demonſtratum autem eſt, ut EK ad AA, ita ſe ha- 
bere cam, quæ ex centro circuli M, ad cam, quz ex cen- 
tro circuli N. Quoniam nimirum demonſtratum eſt, ut 
polygonum ad polygonum, ita ſe habere circulum M ad 
circulum N; hoc eſt quadratum, quod ab ea quz ex 
centro circuli M deſcribitur, ad quadratum, quod ab ca 
deſcribitur, quæ ex centro circuli N. 


PROP. XLVIII. Turox. 

Cujuſlibet ſegmenti ſphæræ, hemiſphærio mi- 
noris, ſuperficies æqualis eſt circulo, cujus ea, 
quæ ex centro, zqualis eſt rectæ, quæ a vertĩce 
ſegmenti ducitur ad circumferentiam circuli, 
qui eſt baſis ſphæræ ſegment. 

Sit ſphæra, et maximus in ea circulus ABT, 
ſegmentumque minus hemiſphærio, cujus baſis 
circulus, qui circa AT deſcribitur, ad circulum 
ABT rectus: et ſumatur circulus Z, cujus ea, 
quæ ex centro, fit rectæ AB æqualis. Oportet 
demonſtrare, ſegmenti ABT ſuperficiem circulo 
Z æqualem eſſe. 

Si enim non eſt æqualis, major fit ſuperficies 
circulo Z: et ſumatur centrum A ; et rectæ a 
centro A ad puncta 
A, T junctæ produ- 
cantur. Duæ autem 
cum ſint magnitudi- 
nes inæquales, ſuper- 
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ficies ſegmenti, et 
circulus z, ſectori 
A BT inſcribatur po- 


lygonum æquilate- 


tum et æquiangu- 
lum, itemque aliud 2 


huic ſimile circum- 
ſcribatur; ita ut cir- 


cumſcriptum ad — minorem rationem 
habeat, quam ſegmenti ſphere ſuperficies ad 
circulum. Circumacto autem, ut antea, circu- 
lo, duæ erunt figure conicis ſuperficiebus com- 
prehenſz ; altera quidem circumſcripta, altera 
vero inſcripta: et circumſcriptæ figure ſuperfi- 
cies ſe habebit ad ſuperficiem inſcriptz, ut cir- 
cumſcriptum polygonum ad inſcriptum. Utra- 
que enim ratio dupla eſt ejus, quam habet la- 


tus polygoni circumſcripti ad latus inſcripti. 
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Circumſcriptum autem polygonum ad inſcrip- 


tum minorem rationem habet, quam <jus, quod 
diximus, ſegmenti ſuperficies ad circulum Z ; 
majorque eſt circumſcriptz figurz ſuperficies 
ſuperficie ſegmenti. Igitur etiam inſcriptz fi- 
gurz ſuperficies major eſt circulo Z. Quod fieri 
non poteſt. Demonſtratum enim eſt, figurz, 
quam diximus, ſuperficiem minorem eſſe hujuſ- 
modi circulo. Sit rurſus circulus major ſuper- 
ficie: pariterque circumſcribantur, inſcriban · 
turque ſimilia polygona ; et circumſcriptum ad 
inſcriptum minorem rationem habeat, quam 
circulus ad figuræ ſuperficiem. Non eſt igitur 
minor ſuperficies circulo Zz. Demonſtratum au- 
tem eſt, neque majorem eſſe. Eft igitur æ- 
qualis. 


F 


Utraque enim ratio dupla eſt ejus, quam habet latus 
#7 rip ad latus inſcripti. Illud enim in 
ſuperiore theoremate demonſtratum eſt: ut ea, quæ ex 
ad cam, quz ex centro circuli æqualis ſuperficiei poly- 
goni inſcripti, ita ſe habere circumſcripti polygoni latus 
ad latus polygoni inſcripti. Circuli autem duplam ea« 
rum, que ex centro, inter fe invicem rationem habent. 


PRO P. XIX. Tron. 

Quod fi majus hemiſphz:is ſegmentum ſit, 
paritcr ejus ſuperficies zqualis eft circulo, cujus 
ea, quæ ex centro, æqualis eſt rectæ quæ a ver- 
tice ducitur ad circumferentiam circuli, qui eſt 
baſis ſegmenri. 

Sit enim ſphæra, et maximus in ea circulus : 
et intelligatur recto plano ſecta eſſe per AA 
afto; ſegmentumque ABA 
minus fit hemiſphzrio. Di- 
ameter autem BT rectus ſit 
ad AA; et jungantur a punc- 
tis B, T ad A rectæ BA, Ar. 
Porro fit circulus quidem E, 
cujus ea, quæ ex centro, 
æqualis fir ipſi A B; circu- 
lus vero 2, cujus ea, quæ 
ex centro, æqualis fit ipſt 
AT: denique circulus H, cu- 
jus ea, quæ ex centro, æqualis ſit ipſi B. Ita- 
que circulus H duobus circulis E, Z eſt æqualis. 
Circulus autem H æqualis eſt toti ſphæræ ſuper- 
ficĩei; quoniam utraque ſuperficies quadrupla 
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eſt Seri qui circa 9 
tur; et circulus E zqualis ſuperficici ſegmenti 
ABA; hoc enim de minore hemiſphærio de- 
monſtratum eſt. Reliquus igitur circulus Z æ- 
qualis eſt ſuperficiei ſegmenti ATA; quod qui- 
9 2 
PROP. L. 1 


Cujuſlibet ſphæræ ſectori æqualis eſt co- 
nus, qui baſim quidem habeat ſuperficiei ſphæ- 


ræ ſegmenti, quod in ſectore eſt, æqualem, 


altitudinem vero æqualem ei, qua ex centro 
Sit ſphæra; et maximus in ea circulus ABA 


et centrum, punctum . Sit autem conus, qui 


baſim quidem habeat circulum æqualem ſuper- 
ficiei, quæ ſecundum AB & circumferentiam eſt, 
altitudinem vero rectam æqualem iph Br. O- 
portet demonſtrare, ſectorem A B A ei, quem 
diximus, cono æqualem eſſe.  _ 


Si enim non eſt æqualis, major ſit dor co- 
no: ponaturque conus ©, qualis dictus eſt. Duæ 
autem cum ſint magnitudines inæquales, ſector, 
et conus ©, inveniantur duæ line A, E, qua- 
rum major fit A; habeatque A ad E minorem 
rationem, quam ſector ad conum. Sumantur 
item duz lineæ Z, H; ita ut A æque excedat 2, 
atque Z excedit H, et H excedit E: planoque 
circuli ſectori circumſcribatur polygonum æqui- 
laterum et pariangulum, itemque alind hut ſi- 
mile inſcribatur; ita ut circumſcripti latus ad 
latus inſcripti minorem rationem habeat, quam 
A ad z. Circumacto autem, pariter ac in ſupe- 
rioribus theorematibus, circulo, duæ oriantur 
figuræ conicis ſuperficiebus comprehenſæ. Igi- 
tur circumſcripta figura, una cum cono, qui 
verticem habet punctum T, ad figuram inſcrip- 
tam, una cum eodem cono, 
rationem habet ejus triplam, 
quam habet circumſcripti . | 
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polygoni latus ad latus po- | 
lygoni inſcripti. Circum- 


habet, quam A ad Z. Igi- 
tur circumſcripta ſolida fi- 


e g | 
ſcripti autem latus ad latus ] 5 
inſcripti minorem rationem 

© 


gura, quam diximus, ad in- 

ſcriptam rationem habebit be 
minorem ejus tripla, quam 

habet & ad Z. Habet autem A ad E rationem 
majorem ejus tripla, quam à habet ad 2. Ha- 
bet igitur circumſcripta ſectori ſolida figura ad 
figuram inſcriptam minorem rationem, quam 
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A ud F. A ater ad ® minorem rationem habet. 

(its Vector ad clit” &. Teitur & cr. 
cümſeripta fecköri folida Agura ad figuram in 5 


ſcriptam minorem habet * quam þ 
dusTcftor ad © conum 8. * 


„„ 


cono ©. Quod fieri non poteſt. Demonſtra- 
tum enim eſt in ſuperioribus theorematibus, co- 
ſim quidem habeat circulum, cujus ea, quæ ex 
centro, æqualis eſt rectæ, quæ a vertice ſeg- 
menti ducitur ad circumferentiam circuli, qui 
eſt baſis ſegmenti; altitudinem vero cam, quæ 
ex centro ſphere. Hic autem conus eſt, quem 
diximus © ; quippe baſim habet circulum æ- 
qualem ſuperficiei ſegmenti ; hoc eſt ei, quem 
diximus, circulo ; et altitudinem æqualem ei, 
quæ ex centro ſphæræ. Non eſt igitur ſolidus 
ſector major cono ©. Rurſus autem conus & 
major fit ſolido ſectore: pariterque A ad E, cu- 
jus major eſt A, minorem rationem habeat, quam 
conus ad ſectorem. Et ſumatur pariter Z, H, 
ita duo latera eadem ſint; et latus polygoni pa- 
rianguli plano ſectori circumſcripti ad latus in- 
ſcripti minorem rationem habeat, quam A ad 
23 orianturque circa ſolidum ſectorem ſolidæ 
figure, Eodem igitur modo demonſtrabimus, 
circumſcriptam ſolido ſeftori figuram ad figu- 
ram inſcriptam minorem rationem habere, quam 
A ad E; et quam conus © ad ſectorem. Quare 
etiam ſector ad conum minorem habet ratio- 
nem, quam inſcripta ſegmento ſolida figura 
ad figuram circumſcriptam. Major eſt autem 
ſector inſcripta eidem figura. Major eſt igitur 
conus © figura circumſcripta. Quod fieri non 
poteſt. Illud enim demonſtratum eſt, ejuſmo- 
di conum figura ſectori circumſcripta minorem 
eſſe. Eſt igitur ſector cono © æqualis. 


+ oO 

Circumſcripta igitur ſectori ſolida figura ad inſcriptam 
minorem rationem habet, quam ſolidus ſector ad conum 
©. Si enim circumſcripta ſolida figura ad inſcriptam mi- 
norem rationem habet ejus tripla, quam habet A ad Z; 
A vero ad E tripla hujus rationis majorem ; circumſcrip- 
ta figura ad inſcriptam minorem utique rationem habet, 
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ARCHIMEDES DOSITHEO SAL. 
NT EA quidem mandaſti mihi, ut quo- 


modi eſt illud, cujuſlibet ſphæræ ſu iem 
quadruplam eſſe circuli maximi omnium, qui 
ſunt in ſphæra; itemque illud, cujuſlibet . 
menti ſphæræ ſuperficiei æqualem eſſe circu- 

lum, cujus ea, que ex centro, æqualis eſt rectæ 
lineæ, que a vertice ſegmenti ad baſis circum- 
ferentiam ducitur ; quinetiam ud, cujuſlibet 
ſphæræ cylindrum, qui baſim quidem habear . 
circulum maximum omnium, qui ſunt in ſphæ- 
ra, altitudinem vero æqualem ſphæræ diametro, 
magnitudine ſeſquialterum eſſe ſphere ; ipſius 
autem ſuperficiem ſphere ſuperficiei eſſe ſeſqui- 
alteram : illud denique, quemliber ſectorem ſo- 
lidum æqualem eſſe cono, qui baſim quidem 
habeat circulum æqualem ſuperficiei ſegmenti 
ſphæræ, quod eſt in ſectore, altitudinem vero 
æqualem ei, quæ ex centro ſphæræ. Quæcun- 
que igitur theoremata et problemata per theo- 
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PROP. II. Pros. 


Alterum hoc erat; dato cono, vel cylindro, 
ſphzram invenire con, vel cylindro zguglem. 
Sit datus conus, vel cylindrus A, et ipſi A 
æqualis ſphzra B;: et ponatur coni, vel cylin- 5 8 
di 4 e he En Cut ine nid des 2% WW A ale 

eſquialter us 
— gn defcribieyr, n 2 i 
ſphere 3 diametro Equslis. Zqualis eſt Igitur EI O a- e Þ 5K l ñ̃ Ai whs 
cylindrus E cylindro K. Æqualium autem cy- B oPayas. . en 
indrorum, baſes, c ug, „ r e e ee 


Ut igitur circulus E ad circulum Kk, hoc ; * la I 
quadratum, n Rare Tos e. aa 6 E xuxAcs Tpes Tow 
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alter eſt ſphæræ diame- — 
tro æqualem; circuluſ- r 
que K maximus eſt om- _\ #26 i dap- 
niuim, qui ſunt in ſphe. ne T1x bes, xafs 
ra. Ut igitur quadra- E paberts in Þ. 
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deſcribitur ab HS; hoc eſt He ad EZ. Et - ax" N 
permutando, ut TA ad H e, ita ſe habet He #75 1 H Tos Th MN, aal 1 N EZ. 
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cujus baſis circulus, qui circa diametrum Ta, 
deſcribitur, et axis Ex Z. Sumanturque inter Pa, 
E Z du proportionales mediæ H ©, MN; ita 
ut quemadmodum IA ad HO, ita fe habeat 
HO ad MN, et MN ad EZ: atque intelligatur 
cylindrus, cujus baſis circulus, qui circa diame- 
trum H © deſcribitur, et axis K A diametro H @ 
æqualis. r e eee 
lem eſſe. | 

Quoniam enim ut IA ad HO, ita ſe habet 
MN ad E Z; itemque permutando, æqualiſque 
eſt H® ipſi K A. Ideo ut TA ad MN, hoc eſt 
ut quadratum, quod a A deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur ab H ©, ita ſe habet 
circulus E ad circulum K; et ut circulus E ad 
circulum K, ita K A ad E Z. Cylindrorum igi- 
tur k, K baſes et altitudines reciprocantur. 
Equalis eſt igitur cylindrus E cylindro x. Cy- 
lindrus autem K ſphæræ, cujus diameter H ©, 
eſt ſeſquialter, Igitur etiam ſphæra, cujus dia- 
meter ipſi H e eſt æqualis, hoc eſt ſphera B, 
æqualis eſt cono, vel cylindro A. 


cos. 


Cum, quæ primo in libro ſunt, theoremata ſatis, opi- 
nor, perſpicue a nobis ſint explicata, ſequitur, ut ea 
quoque, quz ſunt in ſecundo, eadem cura perſequamur. 
Ac primum quidem hoc in ſecundo theoremate dicit : ſu- 
matur cylindrus dati coni, vel cylindri ſeſquialter. Hoc 
autem poteſt duobus dici modis ; nimirum ſervata in 
* eadem vel baſe, vel altitudine. Quod ut clarius 

fiat, intelligatur conus, aut cylindrus, cujus quidem ba- 
ſis fit circulus A, altitudo vero AT. Opor- 
teat autem cylindrum invenire coni, aut cy- 
lindri hujus ſeſquĩalterum. Ponatur primo 
AT cylindrus eſſe; productaque ejus altitu- 
dine AT, abſcindatur TA ipſius AT dimidia. 
Eft igitur A A ſeſquialtera ipſius AT. Ita- 
que ſi intelligatur cylindrus baſim quidem 
habens circulum A, altitudinem vero rectam 
AA, ſeſquialter erit propoſiti cylindri A T. 
Qui enim coni, et cylindri ſuper eadem baſe 
conſtituti ſunt, hi ſeſe habent invicem ut al- 
titudines. Quod fi AT conus fuerit, ſecta 
AT in duas æquas partes in puncto E, ſi 
rurſus intelligatur cylindrus baſim quidem 
habens circulum A, altitudinem vero A E, 
hic erit coni AT ſeſquialter. Cylindrus enim 
baſim quidem habens circulum A, altitudi- 
nem vero rectam AT, coni quidem AT eſt 
triplus, cylindri vero AE duplus. Quare conſtat cylin- 
drum AE ſeſquialterum eſſe coni AT. Atque ita qui- 
dem, eadem in utroque cum propoſito tum ſumpto baſe 
ſervata, problema conficietur. Quinetiam fi baſis di- 
verſa, et altitudo eadem fuerit, hoc ipſum fiet. Sit enim 


rurſus conus, aut cylindrus, cujus quidem baſis circulus 
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quo ſupra diximus, modo cy- 


baſis, puta circulus Z O. O- 
porteat autem cylindrum in- Ke 
venire, quem a baſe ZO ex- 


a I.E >LAOK CH 1Misg pats 0 5 
ZH, mundo vero dae: cet mem ne. e eee e 


drum invenire, coni aut cy- N 
eujus altitudo fit iph, k 


quialterum igitur eſt cum 
ZN ipſius Z A, tum MZ 
ipſius Z H. Conſtituatur 
modo quadratum Il pa- 


rallelogrammo Z N æqua- 
le; deſcribaturque circa unum ejuſdem latus E O, velut 
diametrum, citculus. Erit utique circulus E O circuli 
Z H ſeſquialter. Circuli enim ſeſe habent invicem ut 
quadrata, quz a diametris defcribuntur. Itaque fi rur- 
ſus intelligatur cylindrus baſim quidem habens circulum 
ZE O, altitudinem vero ĩpſi © K zqualem ; ſeſquialter erit 
cylindri, cujus quidem baſis circulus Z H, altitudo vero 
recta & K. Quod fi conus fuerit, iiſdem pariter con- 
fectis, conſtitutoque quadrato tertiz parti parallelo- 
grammi ZN quali, — eſt Z I, circuloque 
deſcripto; ſi intelligatur [ 
cylindrus ab hoc circulo © * + 

excitatus eſſe altitudi- 
nem habens G K, hic 
erit propoſiti coni ſeſ- 
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quĩalter. Quoniam enim 
parallelogrammum Z N 
quadrati quidem Il eſt 
triplum, quadrati vero 
Z A ſeſquialterum z erit 
utique idem Z A ipſius 
Z Il duplum. Propterea 
et circulus circuli, et cy- | 
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lindrus cylindri duplus e · 4 

rit. At vero cylindrus baſim quidem habens circulum ZH, 
altitudinem vero OK, triplus eſt coni circa eamdem baſim, 
et altitudinem deſcripti. Quare et cylindrus baſim quidem 
habens circulum E O, altitudinem vero ipfi & K æqualem, 
ſeſquialter eſt coni propoſiti. Jam fi oportuerit neque alti- 


tudinem, neque baſim eamdem 
eſſe, problema duobus pariter 
modis conficietur. Qui enim | 


quzritur cylindrus, habuerit D 
utique aut baſim, aut altitu- 
dinem datæ cuidam æqualem. 
Ac quæ data eſt, ſit primum 


— 


cites, dati coni, aut cylindri 
ſeſquialterum. Sumatur eo, 


lindrus ꝙ T dati coni, aut cy- 
lindri ſeſquialter, eamdemque 
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atque propoſitus baſim ha- : r \ P A O, pos 70 © di 


bens: et fiat, ut quadratum 

quod a ZE O deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur 
a TT, ita cylindri & I altitudo ad P E. Igitur cylin- 
drus, qui a baſe ZE O excitatur, altitudinem habens P £ 
cylindro ® T æqualis eſt: reciprocantur enim inter ſe 
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invicem baſcs, et altitudines : conſectumque eſt qu od 
propoſitum fuit. Sin autem que data eſt, non baſis ſe Tt 
altitudo fuerit; quæſito eadem ratione en 
quod propoſitum eſt conficictur. 


| 
* 


IN SECUNDI THEOREMATIS COMPOSITIONEM. 
Sumpto eo, ex cujus reſolutione, quæ ad problema 
We. fluxerunt ; cum reſolutio ipſa eo demum exi- 
erit, ut inter datas duas rectas duæ proportionales me- 
diæ proportione continua inveniende ſint; illud in com- 
poſitione dicit, inveniantur. Quo autem pacto eaſdem 
ipſe inyenerit, compertum plane mihi non eſt. Cum 


autem in multorum illuſtrium virorum ſcripta inciderim, 


in quibus plures problematis hujus conficiendi rationes 
traduntur, unam Eudoxi Gaidii rejeci. 'Quippe quum 
in Prozmiis per curvas lineas illam ſe inveniſſe dicat, 
nullas in demonſtratione curvas lineas adhibet ; diſcre- 
taque, quam inſtituit, proportione tamquam continua 
utitur ; quod abſurdum utique erat cogitaſſe. Quid de 
Eudoxo dico, cum de illis quoque dici poſſit, qui medi- 
ocriter in Geometria verſati ſunt?. Ut autem eorum in- 
telligentia, quorum ſcripta ad nos pervenerunt, cognoſ- 
catur, qua quiſque ratione — illud confecerit, 
deinceps ſeribetur. 


QUA -PLATO:* 

Datis duabus rectis, duas proportionales medias pro- 
portione continua invenire. Sint datæ duæ rectæ, AB, B F 
ad angulos inter ſe invicem rectos, quas inter duas pro- 
portionales medias invenire oporteat. Producantur in 
directum ad puncta A, E. Conſtruatur autem rectus an- 
gulus ZH ©: cujus in uno crure, puta ZH, per ſtri- 
gem aliquam, que ducta in ipſo fit, regula K A ita mo- 
veatur, ut cruri alteri H & parallela maneat. Hoc vero 
het, perry andy pre ge eſſe cruri 
2 H parallela, cujuſmodi eſt 
SM. Cum enim ſtriatæ de- 
| ſuper ſint ſuperficies ZH, OM 
ſtrigibus ſecuriclatis ; com- 
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eas, quas diximus, ſtriges in- 
ſertis; K A iph H © paralle- 
la continuo movebitur. His 
ita confectis, admoveatur u- 


trumlibet crus anguli ZH ©, 


verlag Z HO Tyxor 74 HO, 
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angulus, tum regula K A'uſ- 
que eo A, donec, crure H © per punctum DT 
tranſeunte, punctum quidem H 
ſuper rectam BE cadat; regula 
vero K A ab una parte, puncto 
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tin or # T B wpis BE, 5 EB go BA, 4 4 AB 
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ipſius K, rectam BA, et ab al- 
tera rectam A A contingat. Ni- 
mirum figurz hujus ſpecies ex- 
hibeatur: ita ut rectus quidem 
angulus eodem, quo T E A, ſitu 
A jaceat; ' regula vero K A eodem, 
quo recta AA, Hæc enim ſi ita fant, quod propoſi- 


tum eſt conficietur. Nam anguli, qui ad puncta ſunt 
A, E cum fint recti; ut TB ad BE, in ſe b tum 
EB ad AB, tum B A ad BA. 
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clavum, donec æquales abſci- 
derit rectas, qu a puncto E 
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ducuntur ; hoc et EH, EZ. 
Intelligatur vero eas abſcidifſe 
ubi primum ad fitum pervene- 
rit ZBH; atque ſint, ut dictum 


an 77 E, rn me EH, 
EZ. Kei ie dener, 
3) Sew Tor v Z BH, i, 


eſt, EH, EZ. Ducatur mo- 1 
do a puncto E ad TA norma- 

lis EKO. Secat utique iplam TA in duas æquas partes. 
Quoniam igitur TA in duas æquas partes in puncto G 
ſecatur, eidemque apponitur T Z; ſpatium quod ſub 
AZ continetur, una cum quadrato, quod a T © de- 
ſcribitur, quadrato æquale eſt, quod deſcribitur a © Z. 
Commune addatur quadratum, quod deſcribitur ab E ©. 
Quod igitur ſpatium ſub A Z T continetur, una cum 
quadratis, quz a TI ©, E deſcribuntur, id æquale eſt 
quadratis, que deſcribuntur a Z©, G k. quale au- 
tem eſt quadratis quidem, quz a T ©, E deſcribuntur, 
quadratum, quod a T E deſcribitur ; quadratis vero, qua 


deſcribuntur a Z O, @E, quadratum, quod deſcribitur 


ab EZ. Quod igitur ſpatium ſub A Z T continetur, una 
cum quadrato, quod a T E deſcribitur, id zquale eſt 
quadrato, quod deſcribitur ab EZ. Eadem ratione de- 
monſtrabitur, etiam ſpatium, quod ſub A H A contine- 
tur, una cum quadrato, quod ab AE deſcribitur, zquale 
eſſe quadrato, quod deſcribitur ab EH. ZEqualis eſt 


autem tum AE ipſi ET, tum HE iph EZ. Igitur etiam 


ſpatium, quod ſub A Z T continetur, ſpatio zquale eſt, 
quod continetur,ſub AHA. At vero fi ſpatium, quod ſub 


extremis continetur, ſpatio æquale fit, quod continetur ſub ' 


mediis, quatuor hz rectæ proportionales invicem ſunt. 
Igitur, ut Z & ad AH, ita ſe habet AH ad TZ. Ut au- 
tem Z A ad AH, ita ſe habet tum 2 T ad TB, tum BA 
ad AH. Ductæ enim ſunt in triangulo Z AH parallele 
alteri quidem lateri AH, TB; alteri vero AZ, AB. Ut 
igitur BA ad AH, ita ſe habet AH ad T Z, et T Z ad 
TB. Proportionales igitur mediæ inter A B, BT ſunt 
AH, Z T: quæ invemendz proponebantur. 


QUA PHILO BYZANTINUS. 


Sint datæ duz rectæ AB, BT, quas inter duas pro- 
portionales medias invenire oporteat. Ponantur ita inter 
ſe invicem, ut rectum, qui ad punctum B eſt, angulum 

et juncta AT, deſcribatur circa ipſam 
ſemicirculus A BET: ducanturque AA, et T Z, altera 
quidem ad BA, altera vero ad T B, utraque ad angulos 
rectos. Admoveatur autem ad punctum B regula rectas 
abſcindens AA, TZ: eademque moveatur uſque eo 
circa id punctum, donec quæ recta a puncto B ad A du- 
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An psf , e 75 pred . der reftes quali fiat, dus ducitur a puncto E 20 Z 
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nempe illi, que inter cireumferentiam circuli, et T Z 
teien n 
perveniſſe A R ER Z, ubi primum fuerit AB ipſi K Z, ut 
dictum eſt, zqualis. Dico rectas A A, T Z medias inter 
AB, Br proportionales eſſe. Intelligan ur enim pro- 
arne in puncto & con- 
* Manifeſtum utique 
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ſpatis, quod continetur ſub & A A: utrumque enim qua- 


drato eſt quale, quod a recta, quz circulum a puncto 
A contingit, deſcribitur. Spatium vero, quod ſub BZ E 
continetur, ſpatio, quod continetur ſub & Z : utrumque 


ſpatium, quod” ſub & & A continetur, ſpatio æquale eſt, 
quod continetur ſub © Z T; et propterea ut A & ad GZ, 


ita ſe habet IZ ad AA. Ut autem G A ad G2, ita ſe habet 
tum BI ad T Z, tum A A ad AB. Ducte enim ſunt in 
triangulo A © Z parallelz alteri quidem lateri A , BT; 
alteri vero & Z, BA. Ut igitur BF ad Z T, ita fe ha- 
bet T Z ad AA et AA ad AB: quod demonſtrandum 
proponebatur. 14 | 

Illud vero ſciendum eſt, conſtructionem hanc eam- 
dem fere, que Hieronis, eſſe, Nam parallelogrammum 
B idem eſt atque illud Hieronis ; exdemque ſunt pro- 
ducteæ recte © A, T; itemque regula, quæ circa punc- 
tum B movetur. Hoc uno inter fe differunt, quod re- 
gula in illa quidem uſque eo circa punctum B moveba- 
tur, donec rectas æquales abſcinderet, quæ a puncto 
rectam AT in duas æquas partes ſecante, hoc eſt K, ad 
©4, Z ducuntur, cujuſmodi ſunt K A, K Z; in hac 
vero eo uſque movetur, donec AB ipſi E Z zqualis fiat. 
Cæterum in utraque res eodem recidit. Sed altera, 
quam modo diximus, uſui accommodatior eſt: cum ob- 
tineatur, ut AB, EZ æquales deprehendantur, regula 
in zquas partes eaſque continuas diviſa. Quod ſane 
longe facilius eſt, quam circino explorare, an quz a 
puncto K ad A, Z ducuntur, æquales fint. 


QUA APOLLONIUS. 


Sint datæ duz rectæ, quas inter duas proportionales 
medias invenire oporteat, B A: exdemque rectam, qui 
ad punctum A eſt, angulum comprehendant. Defſcri- 
batur centro quidem B, intervallo vero AT circumfe- 
rentia circuli K & A: rurſuſque centro T, et intervallo 
AB circumferentia circuli MON ; quæ quidem prio- 


rem illam K & A in puncto & ſecet; et jungantur © A, 
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invicem rectos A B, TA: et abſcindatitur ab utraque 
parte puncti B zquales dur circilli circumfereritize EB, 


BZ: ductzque per pubttum 2 refta ZH pf AB pa- 
rallefa, jungatur AF. Dico rectas Z H, H A duas elſe 
medias inter E H, He. Dicatur enim 


per punctam E ipfi A B parahe Kk. thun eſt igi- 


tur tum E K iph ZH, tam K T iy HA. Quod qui- 
dem maniſeſtum Fuerit, rectis lineis a puncto A ad R, et 


Z junctis. r 
jiquie recti, qui ad puncta ſunt TOA; 


k et H. Igitur omnia etiam 
omnibus æqualia ſunt; cum 
AE ipſi A Z fit æquilis z id- 
coque etiam reliqua TK re- 
liquæ HA. Quoniam igitur 
ut AK ad KE, ita ſe habet 
AH ad He; et ut AK ad 
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KE, ita EK ad KT; media 
enim inter AK, KT propor- 
tionalis eſt EK; ideo ut AK 
ad K E, et EK ad KT, ita ſe 
habet A H ad HO. Aqualis 
eſt autem tum AK ipſi T H, 


tum K E iph Z H, tum KT B 


ipſi HA. Ut igitur TH ad HZ, ita ſe habet ZH ad 
HA, et A H ad HO. Itaque fi ab utraque puncti B 
parte zquales ſumantur circumferentiæ M B, BN; et 
per punctum N ducatur N E ipſi AB parallela; junga- 
turque A M, erunt rurſus inter T Z, Z O proportionales 
mediæ N Z, E A. Ductis autem hoc pacto pluribus pa- 
rallelis, ſiſque continuis inter puncta B, A; poſitiſque 
circumferentiis iis, quæ inter has, et punctum B inter- 
jiciuntur, zqualibus aliis a puncto B ad T circumferen- 
tis; junctiſque ordine a puncto A ad alia puncta eodem 
modo, quo AE, AM junctæ ſunt, rectis lineis; ſeca- 
buntur utique parallelæ, quæ inter puncta B, A interji- 
ciuntur, in aliquibus punctis, cujuſmodi ſunt in appoſi- 
ta figura O, ©. Quæ puncta fi admota regula junta 
rectis lineis fuerint, deſcribetur in circulo quædam linea, 
in qua ſumpto quolibet puncto, ductaque per ipſum rea 
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a diametro verſus baden l Wed N 
mediz inter cam, quam abſcindit item a diametro ver- 
ſus punctum T, camque <jus partem, nnr 
nea ſumpto, et digmetro DA concluditur. . 

His ita conſectis, ſint dm dur recte, quas the 
dan proporonates medias neee AB. Sits 
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nales ſunt M A, A A. Et 
voniam'ut T N ad A 0, ita fe habet T H ad HE; et ut 
H ad HK, ita A ad B; e ee 
jiciantur N, E pro eadem ifla ratione, quam invicem 
bent TA, All, Aa, A'®; fumpte utidue fucrint me- 
diz inter A,B Nene N K. Quod facere opor- 
tebat. 


un PAPPUS 

In mechanicis fnflituticad 
Propoſuit fibi Pappus cubum invenire, qui ad datum 
cubum datam rationem habeat. Quæ autem demen- 
Rratio ab eo inftituitur rei huic conficiendæ inſervit. 
Manifeſtum enim eſt, cubo hoc invento, quod propoſi- 
tum nobis eſt inventum iri. Datis fiquidem duabus 
c f i iplas invenicnde fn, et fecunda 
inventa fuerit, inventa erit 
et tertia. Deſcribatur, ut 
Ide dicitfemicirculus ABD; 
ducaturque a puncto A ad 
rectos angulos A B: et mo- 
veatur regula circa punc- 
tum A; ita ut ejus termini, 


alter quidem clavo cuidam 
75 pr iy Tiger und Ster- A i ligneo ad punctum A in- 
e e Teri dard T3 A ſius ſit, alter vero circa 
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cCircumagatur. His ita con- 

| fectis, propoſitum fit duos 
cubos invenire, qui propo- 

ſitam inter ſe invicem rati- 

onem habeant. Fiat ratio, 

quam habet BA ad AE, 
eadem quz data: junctaque I E producatur ad punctum 
Z. Circumagatur autem regula inter puncta B, T uſque 
eo, donec quæ pars ejus inter rectas Z E, EB interji- 
citur, æqualis fit parti illi, quæ interjicitur inter rectam 
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BE, et circumferentiam BK. I. Hoc enim explorando, 
trauert ndoque regulam facile aflequemur. Itaque fac- 
rum fie, <t regula co, quo K, fitu jaceat ; ita ut He 
SK zquales invicem fint. Dico cubum, qui ab BA 
Aribert, ad cubum, qui deſcribitur a A 0, propofi- 
tam rationem babe hoc ef camdem, quam BA ad 
AE. Imelligatur cnim circulus completus eſſe: junc- 
taque Ka. cademque ad punctum A producta, junga- 
tur AH.  Parallch igitur ct BA ipkh AH; coquod #- 
fant, K © quidem He, KA vero iph AA. 
Din Quoniam igitur rectus eſt an- 
gulus A AT utpote qui ſemicirculo inſiſtit, normaliſque 
AM; idco ut quadratum, quod ab AM defcribitur, ad 
qued deferibitur a MA, boc eſt Mad MA, 

ita © habet quadratum, quod ab AM defcribitur, ad 
guadratum, quod defcribitur 2 M H. Communis adda- 
nur ratio iphus AM ad MH. Que igitur ratio ex ra- 
tione componitur, quam habet tum I'M ad MA tum 
AM ad MH; hoc c| ea, quam I M habet ad MH; 
hac cadem ci atque ratio quz componitur ex ratione, 
quam habet tum quadratum, quod ab AM deſcribitur, 
ad quadratum, quod defcribitur a MH, tum AM ad 
MH. Ratio autem quiz componitur ex ratione, quam _ 
habet tum quadratum, quod ab AM deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod defcribitur a MH, tum AM ad MH, ea- 
dem eit atque ratio, quam habet cubus, qui ab AM de- 
ſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a MH. Ipgitur et 
ratio, quam I M habet ad MH, cadem eſt atque ratio, 
quam habet cubus, qui ab AM deſcribitur, ad cubum, qui 
deferibitur a MH. UtautemF Mad MH, ita ſe habet FA 
adAE; tut AMad MH, itaAA ad AO, Igituretian 
ut BA ad AE, quz quidem data c& ratio, ita ſe habet 
cubus, qui a B A deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur 
2 AS. Cum igitur duz inter rectas BA, AE propor- 
tionales mediz invenicendz= fint, rectarum ſecunda eſt 
AS. Quod fi ut BA ad AS, ita fat ea ad iam 
cf, conftructionem hanc camdem atque illam eſſe, quam 
Diocles tradidit. Hoc uno inter fe differunt, quod ibi 
quidem Diocles defcripta linea quadam inter A, ct B 
per comtinua panda, fumit in ca punctum H, pro- 
ducta T E. cademque Iincam, quam diximus, ſecante; 
hic vero Pappus id punctum exhibet circumacta circa 
punctum A regula AK. Quod enim punftum H idem 
fit, utcunque fumatur, five ut Diocles præcipit, five 
ut Pappus, rezulz cpe, ita facile colligitur. Producta 
MH ad punftum N, jungatur KN. Quoniam igitur 
xquals ct K iph H, ct HN ip B parallela; 
ideo etiam K Z ipũ E N eſt æqualis. Communis eſt au- 
tem Z B cademque ad rectos angulos: nam KN ab ea, 
qu per centrum ducitur, in duas æquas partes, et ad 
bafis, et quod cenſequĩtur, circumſerentiæ BN, K B cir- 
cumferentia. Punctum igitur H idem eſt quod in linea 
Diocks : quin=tiam demonſtratio cadem fuerit. Quip- 
pe achat Diocles, ut T M ad MN, ita fe habet MN ad 
2d MA, et AMad MH. ZEqualis eſt autem MM ipfi 
MA: nam diameter camdem ad rectos angulos ſecat. 
Ut igitur TM 24 MA, ita ſe habet AM ad MA, ct AM 
ad MH. Igitur medi inter TM, MH proportionales 
funt AM, MA. Ut autem T Mad MH, ita ſe habet 
TAA AE: ctutTMad MA, ita AM ad MH; hoc 
ct TA AA. Cum igitur inter rectas TA, A E dur 
media inveniendz ſint, rectarum ſecunda eſt A ; 


quam quidem et Pappus exhibuit. 
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75 QA SPORUS, | 
- Sint dater inzequales dus rede AB, Br. Oportet 
em duas inter AB, BT proportionales medias pro- 
portione continua invenire. Ducatur a puncto B ipſi 
AB ad reftos angulos ABR; deſcribaturque centro qui- 
dem B. intervallo vero BA, ſemicirculus A AR. Porro : 
juncta a puncto E ad T refta producatur ad punctum Z: 
et ducatur a puncto A recta quedam ejuſmodi, ut H® 
ipk G K zqualis fit. Hoc enim fieri poteſt. Ducantur 
denique a punctis H, K ad AE normales HA, KNM- 
Quoniam igitur ut K ad OH, ita fe habet MB ad 

BA; qualiſque eſt K 
iph & H; ideo etiam MB 
ip B A, et reliqua ME te- 
liquz AA eſt zqualis. Igi- 
tur tota etiam A M toti AE 
equalis eſt: et propterea 
ut MA ad AA, ita fe ha- 
bet AEad EM. Ut autem 
MA ad AA, ita ſe 
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KMad HA; et ut AE 
, 2d EM, ita HA ad NM. 
Rurſus quoniam ut AM ad MK, ita ſe habet K Mad 
ME; ideo ut AM ad ME, ita ſe habet quadratum, quod 
2 AM defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a 
Mk; boc eſt quadratum, quod a AB, five AB, deſcri- 
bitur, ad quod deſcribitur a BO : zqualis 
eſt enim AB ip BA. Rurſus quoniam ut MA av AB, 
ita © habet AE ad EB: ut autem MA ad AB, ita KM 
d 0B; ct t AEadEBR, ita HA ad TB: ideo ctiam 
wt KMadOR, ita& habet HAad TB; et permutan- 
do, ut KMA HA, ta @BadT[B. Ut autem I Mad 
HA, ita © habet MA ad aA; luc cft AM ad ME; 
hoc eſt quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a © B. Igitur etiam ut qua- 
dratum, quod ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod 
defcribitur a , ita ſe habet B@ ad Br. Sumatur 
media inter © B, BT proportionalis Z. Quoniam igitur 
ut quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad q 

quod deſcribitur a B©, ita ſe habet B@ ad BF: et qua- | 
dratum quidem, quod ab AB deſcribitur, ad 

quod deſcribitur a B, rationem habet ejus duplam, 
quam habet ABad B®; B vero ad BT rationem ha- 
bet ejus item duplam, quam © B habet ad : ideo eti- 
am ut AB ad BO, ita ſe habet B ad Z. Ut autem 
3 E, ita fe habet E ad BT. Igitur etiam ut AB 
ad Be, ita ſe habet GB ad Z, et Z ad BI. Illud autem 
km eſſe, quam Diocles, et Pappus tradidit. 


QUA MENECHMUS. 


Sint datz duz rectæ A, E. Oportet autem duas in- 
ter A, E proportionales medias invenire. Inventæ fue- 
rint : exque fint B, et I. Exhibeatur autem recta AH 
polatione data, eademque terminata ad punctum A: po- 
naturque ad id punctum ipſi F zqualis A Z: et ducatur 
ad rectos angulos Z ©, eaque ipſi B æqualis fiat. Quo- 
niam igitur tres proportionales rectæ ſunt A, B, T; ſpa- 
tam, quod ſub A, I continetur, æquale eft quadrato, 
quod 2 B deſcribitur. Quod igitur ſpatium continetur 
b d A et T, boc eſt AZ, id quadrato zquale eſt, 
quod defcribitur 2 B, hoc eſt a Z ©. Itaque punctum @ 
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Ou PI Re ee IR Ducantur pa- 


rallele OK, AK. Et quoniam datum eft ſpatium, quod 


fub B, I continetur 3 quippe quale eſt illi, quod fub A, 
continetur fub 


eſt deſcripta 
53 | 


= 


Deſcribatur, 
IR et fit AK ad redios- 
angulos. Deſcribatur porro inter aſymptotos K A, AZ 
hyperbole, a qua fi rectæ ducantur ipſis K A, AZ paralle- 
læ, ſpatium conficient ei zquale, quod ſub A, E continetur: 
atque hc quidem hyperbole parabolen ſecuerit. Secet 
„ 9 Z. Quoni- 
quod a 2 © deſcribitur, æquale 
ft Gade quod fub A, H continetur, ut & ad Z 6, it 
ſe habet Z & ad Z A. Rurſus quoniam ſpatium, quod 
ſub A, E continetur, æquale eſt ſpatio, quod continetur 
ſub Z A; ut A ad Z e, ita ſe habet Z A ad E. Ut au- 
tem A ad 2 &, ita ſe habet Z & ad Z A. Igitur etiam 
ut A ad 2 6, ita ſe habet Z & ad Z A, et ZAad E. Po- 
natur ipſi & Z B; et ipſi AZ T. Ut 
wok T l aF Igitur 
&, B. r. E deinceps proportionales ſunt. Quas invenire 
— 4 


ALIT EX. 
Sint datæ du rectæ ad angulos inter fe invicem rec- 
tos AB, BT: et mediz inter ipſas fiant AB, BE; ita ut 
quemadmodum T B ad BA, ita ſe habeat BA ad BE, et 
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quod ſub TBE, hoc eſt ſub 
data et BE, continetur, æ- 
quale eſt quadrato, quod a 
BA, hoc eſt ab E Z, deſcri- 
bitur. Et quoniam ſpatium, 
quod ſub data, et B E conti- 
netur, æquale eſt quadrato, 
quod ab E Z deſcribitur ; punc- 
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tum Z parabolen contingit = 
circa axem B E deſcriptam. 
Rurſus quoniam ut A B ad BE, 
ita ſe habet BE ad BA; ſpa- 
tium, quod ſub ABA, hoc 
eſt ſub data, et B A, contine- 
tur, zquale eſt quadrato, quod 
ab EB, hoc eſt AZ, deſcribitur: et propterea punc- 
tum Z parabolen contingit deſcriptam circa axem BA. 
Contigerat autem et datam alteram circa axem BE de- 
ſeripꝛam. Datum eſt igitur punctum Z. Normales au- 
tem ſunt Z A, ZE. Data ſunt igitur et puncta A, E. 
Componetur autem problema hoc pacto. Sint datz duz 
rectæ ad angulos inter ſe invicem rectos AB, BT: pro- 
ducanturque indefinite a puncto B, BA, BE. Deſcriba- 
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tur autem circa axem BE parabole, ita ut quz ad BE 
ducuntur, poſlint ſpatia, quæ ipſi BT applicantur. Rur- 
ſuſque circa axem B A parabole deſcribatur, ita ut qua 


in puncto Z: et ducantur a puncto Z normales Z A, 
ZE. Quoniam igitur ducta eft in parabola ZE, hoc 


eſt AB, ſpatium, quod ſub T BE continetur, zquale eſt 


quadrato, quod a B A deſcribitur. Propterea ut T B ad 
BA, ita ſe habet ABad BE; Rurſus quoniam ducta 
eſt in parabola Z A, hoc eſt BB, fpatium, quod fub 


ABA continetur, quale eſt quadrato, quod ab EB 


deſcribitur. Propterea ut AB ad BE, ita fe habet BE 
ad BA. Ut autem AB ad BE, ita ſe habet Bad AB. 
Igitur etiam ut Bad AB, ita ſe habet BA ad BE, et 
EB ad BA. Quas invenire oportebat. 

Deſcribitur autem parabole circini ope ab Ifidoro Mi- 
leſio Mechanico Præceptore noſtro inventi, eſſictique in 
Commentario, quem in Heronis libcum de fornicatis 
parietibus conſcripſit. 


A ARCHITAS, UT EUDEMUS TRADIT. 


Sint datz dus recte A A, T. Oportet autem dua# 
inter A A, T proportionales medias invenire. Deſcriba- 
tur circamajorem A A circulus A B AZ; eique AB ac- 
commodetur T ipfi æqualis; quæ quidem producta con- 
eurrat in puncto I cum recta circulum ad punctum a 
contingente : ducaturque BE Z contingenti IT A paral- 
lela. Intelligatur autem rectus eſſe ad ſemicirculum qui- 


A, a puncto A verſus B circumagatur, cylindricam ſu- 
perficiem ſecabit, et lineam quamdam in ipſa deſcribet. 
Rurſus autem fi, manente A A, cireumagatur 


Toes oxi ice T6 K. "Eco & wi T9 als N B yer. 
ele ml Y, B MZ, d N ours vnd, gs TH 
B A Z A zu rw 5 BZ. ri am Ts K & 79 T6 
BAA unnais iim dee de, ere d 
Thu Ts i Mee, Ale T9 bedr inras ver 
ner. Hinte, ww ww 5 KI b 741 Gn 
To A Biff ovaCenite Ti BY rd N G- 5 A 
AA mw) BMZ i werd To M. ia, ur 5 


1 paxagzey "a ABD 


— 9 I en EEE SO" os Licks 


* ror ABT r 


triangu- 
AA h, AHA 4 lum Aa motu pri- 
rie N my "> rar wade gl 
> . ſcribet recta A H; 
1 que quidem circum- 

on inipdones * 175 All JD R . 1 WS ; 
9 * 'J> Y cum cylindrica ſuper- 
overt Ty xwondpay 7 A 7 ficie concurret ; dum 
v nerd T1 . - punctum ejus B ſemi- 
„ du N 0 B _ circulum in conica 
Senate i by ſuperficie deſcribet 
7 74 nears ei — SME AA Ubi igitur primum 

Tp A. —x 
xlr n Sow u invicem 
mer Tur vfb 75 9 uidem — 
4 * 0 87 : | AKA, * . 
w AKA nh | | 2 
ny 3 4 occurrens eodem, quo 
your wh PSAS; Z ns AAA: et in quo con- 
To f r | 8 


ſit K. Porro ſemicirculus, qui a punto B deſcribitur, fit 
BMZ; communiſque ipſius, et circuli BA Z A ſectio, 
BZ: et ducetur a puncto K ad ſemicirculi B A A pla- 
num normalis; quæ utique, cum cylindrus rectus fit, 
in circuli circumferentiam cadet. Itaque cadat, eaque 
fit KI: et occurrat recta quidem, quæ a puncto I ad 
A jungitur, ipfi BZ in puncto &; recta vero A A ſemi- 
circulo BMZ in punto M: reQtzque jungantur K &, 
" 75s AH As, ui & 
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MIM. Quoniam igitur uterque ſemicirculus A K A, 


BKZ rectus ad ſubjectum planum eſt, communis etiam 
ipforum ſectio M & ad planum cireuli eſt rea: quare 
MO recta eſt ad BZ. Quod igitur ſpatium ſub & B, 
2 ; hoc eſt inud, quod continetur ſub & A, 
id quadrato æquale eſt, quod a M & deſeribitur. 
Hinc triangulum A M I utrique horum eſt ſimile MI, 
MA®; rectuſque angulus I M A. Eft autem rectus eti- 
am angulus AKA. Parallelæ funt KA, MI: Et 
propter triangulorum fimilifudin&m, ut A A ad AR, hoe 
eſt, ut K A 4d A L, ita ſe habebit IA ad A M. Hz igi- 


tur quatuor A A, AK, AI, AM proportionales deinceps 


funt. Equalis eft autem AM ipfi T, quoniam et 
AB zqualis eſt. Datis igitur duabus A A, F, dus pro- 
portiomales media invent ſunt AR, AI. 


QUA ERATOSTHENES. 


dem hanc difficultatem incidiſſe dicuntur. 
Geometras, qui tum in Platonis Academia florebant, 
quoſdam oratum miſere, ut rem fibi expedirent. Hi au- 
tem cum animum in id acriter intendiſſent, quæſiſſent- 
que, ſi qua ratio iniri poſſet, datis duabus rectis, duas 
medias fumendi ; dicuntur Architas Tarentinus, et Eu- 
doxus propoſitum confecifle ; alter quidem per ſemicy- 
lindros, alter vero per lineas, quz curve vocantur. Ve- 
rum contigit, ut hi, aliique omnes rem quidem demon- 
ſtrando aperire, non vero manu perficere, et uſui ac- 
commodare potuerint; niſi forte aliquo modo Menech- 
mus, et hic quidem ipſe ſatis operoſe. Ego autem in- 
ſtrumentum quoddam facile excogitavi, cujus ope inter 
datas duas rectas non modo duz mediæ, ſed quot quis 
imperaverit, invenientur. Porro id cum aſſecuti ſimus, 
generaliter quis poterit datum ſolidum parallelogrammis 
comprehenſum in cubum, aut ſimile aliud ſolidum mu- 
tare, ſervataque ſimilitudine augere. Quinetiam pote- 
rit templa Deum, et aras, et humidorum ſiccorumque 
menſuras, puta metretam et medimnum, mutare in cu- 
bums et per hujus latus vaſa horum capacia metiri, 
quantum unumquodque contineat. Præterea inſtrumen- 
tum hoc iis quoque utile erit, qui catapultas, baliſtaſque 
augere volent. Hæc enim omnia proportionaliter au- 
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nicides, 1 toberttinr * 2% * 
int augeri proportionaliter debeat, Neque vero hoc 
hier; poteſt, quin mediz inveniantur. Sed inſtrumenti, 


quod diximys, conſtructionem, demonſtrationemque hic 


tibi deſcriptam ſubjeci. Date ſint in quales duz rectæ, 
quas inter duas proportionales medias proportione con- 
tinua invenipe oporteat, AE, A®. Ponatur A E ad rec- 
— tos angulos ſuper recta 
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aliqua E &: etexciten- 
tur ſuper E © tria paral- 
lelogramma deinceps po- 
ſita AZ, ZL 10: du- 
4A canturque in iiſdem dia- 
metri AZ, A H, 16; 
que quidem parallelæ 
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; manente medio paralle- 
CASSEL <8 is 3.0.3 alterum quidem 
| Tupra medium, alterum vero infra ; ut in ſecunda figu- 
ra, donee, puncta A, B, T, A in directo jaceant : et du- 
catur per hæc puncta A, B, T, A recta, quæ cum E © 
producta in puncto K concurrat, Igitur ut A K ad K B, 
itu ſe habebit i in parallelis quidem AE, Z B ERK Ad K z; 

in parallelia vero A Z, B HI Z K Ad KH. Quare ut A k 
ad K B, ita ſe habebit E K ad K E et K Z ad K H. Rur- 
ſus quoniam ut BK ad KT, ita ſe habet; in parallelis 
quidem BZ, TH; Z K ad KH; in parallelis vero B H. 
re; HK ad K®; ideo ut BK ad KT, ita ſe habebit 
Z kd K H, et HK Ke. Ut autem Z K ad KH, 
ita ſe habet EK ad K Z. Igitur ut EK ad K Z, ita eti- 
am ſe habebit Z K ad K H, et HK ad K. Se habet 
autem, ut BK quidem ad K Z, ita A E ad B Z; ut ZK 
vero ad K H, ita BZ ad TH; denique ut HK ad K ©, 
ita T Had A. Se habet igitur, ut A E ad B Z, ita B Z 
Ark, ar Hude. W eee 
Ak, A dus mediz BZ et T H. 

Atque hæc quidem in geometricis ſuperficiebus de- 
monſtrata ſunt. Ut autem etiam per inſtrumentum duæ 


media ſumi poſſint, laterculus elaboretur vel ligneus, 


vel eburneus, vel zreus, in quo zquales tres tabellz 
fint quam maxime exiles ; quarum media fixa fit, duz 
vero aliæ in ſtrigibus mobiles, ea magnitudine, eaque 
forma, qua cuique libuerit. Quod autem ad demon- 
ſtrationem attinet, ea ſimiliter conficietur. Illud vero 
diligenter animadvertendum eſt, ut tabellis invicem ſub- 
euntibus, cetera omnia parallela maneant, eademque 
non hiantia, ſed æqua lege inter ſe aptata et connexa. 
In donario inſtrumentum zreum eſt, idque plumbo fer- 
ruminatum ſub ipſa columnæ corona collocatum fuit. 
Demonſtratio infra ipſum eſt breviore ſermone peracta, 
itemque figura, et poſt ipſam epigramma. Igitur hæc 
quoque ſubjicianturz quo rem, etiam ut in donario eſt, 
cognoſcas. Duarum autem figurarum ſecunda in co- 
lumna inſculpta eſt. 

Datis duabus rectis, duas proportionales medias pro- 
portione continus invenire. Date ſint AE, A®. Col- 


P mg KN 3 xat4 HK mg; Ke, f 


1KT wes aS. Kat rn pnres 


Oo. 


—_— 
* . 


1 3 - — —— — - 
g 1 
DR a CO EET acct 
EE ES 8 2 


— 
— 


— - - - — 1 
S AD — — 2 —— 2 2 
L — 3 . 
- & - * * 
— . 8 r 


S 


4 - IE EIT ES. 2 
— norm; „ 


W e 0 H 1 N * Maat, 


. ft, Jones. pun 
N quæ utique intelligantur 

ſe habere, ut eſt in figura ſecunda. Ut igitur AK 
ad KB, ita fe habet; in parallelis quidem AE,BZ; 
EX ad KZ; in parallelis vero AZ, BHz ZK ad KH. 
Quareut EK ad KZ, ita ſe habet K E AKH; et ut 
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ipſe inter fe invicem, {16 an BZ, et BZ ad ra. 
Eodem modo id quoque demonſtrabitur, ut Z'B ad FH, 


ita ſe habere TH ad A6. Proportionales funt igitur 
AE, BZ, TR, A: et propterea inter datas duas rectas 


duz mediz inventz ſunt. Quod fi datze rect æquales 


ipfis AE, a8 non fuerintz ubi proportionales AR, as 


Sin autem jubeamur plures 
poſitis utique in inftrumento tabellis una pluribus, quam 
qu inveniri debent mediz , id aſſequemur. Cujus rei * 
demonſtratio cadem eſt. * 
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A NICHOMEDES ar NIKOMHAHE 
In libro de lineis conchoidibus. | 'Ey N mpi -, vpe 
Deſcribit etiam Nicodemes in libro, quem de con- page. xai NexojpubJec, bs * ry1ypaupuiny wei * 20 
choidibus lincis inſcripfit, inſtrumenti cujuſdam con- * 


ſtructionem, cujus ope eadem res abſolvitur. Quo qui- 
dem in libro magnifice ſeſe jactare videtur, et Eratoſ- 
thenis inventa- irridere, utpote quæ ardua ſunt, minuſ- 
que Geometrica. Itaque ut iis, qui problemati huic 
operam dederunt, grata res fiat, ſimulque Nicomedes 
cum Eratoſthene conferri poſſit, cateris, quos adhuc 
attulimus, hunc quoque adjungimus hoc fere modo ſcri- 
bentem. Intelligendz ſunt duz regulz ad angulos in- 
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Je mr ular ebe . Nu nevdry tigir of AB, ea vai ſents; Wubi ln A} 
r AB eee Ae d e, et TA: et in AB quidem firix ſecuriclata, in qua ligula 

Aueerre. 'Br Ta fe = uric movert poſfit. In TA vero ab e parte; in qua eſt 4, 
A, "4 wir ho Mae Ger 75 e ,  puſillus cylindrus regulz infixus, arque e ſuperficie ejur 
en A. 5 R= vt arte dem regulz paululum extans ; utique in recta, que 
mende ar 76 derbe, A nafire, oe v E Z, media ipſius latitudinem dividit. Inteligenda item eſt 
brd Beers l Mie. 765 ers 79 Z mare rel! alia regula, puta E Z, modico ab ejus tetmino Z inter- 
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foramen rotundum, cui ax 
un, quiz in firige ſe- 
uriclata, qu in AB eſt; 


movetur. Itaque accom- 


modata "regula E Z, qua 


quidem rima H eſt, ad 
cylindrum A ; qua vero fo- 
ramen E, ad axiculum li- 
gulæ inſertum: ſi quis; 
ſumpto regula hujus ex- 
tremo K, eam primum mo- 
veat verſus partes A, dein- 
de verſus partes B; punc- 
tum quidem R continuo 
movebitur in regula A B, 


7% A B ber ing hours | | 1 rima vero HO, in cylindro 
; 5 H© dran BY ml avic g A; utique cum eo ut recta, 
* Ae eee 4d Tit lens 78 E Z nabre — — — 
ee i 75 en, ale N Ae, N Se 75 A ee trunſire intelligatur, reliqua regulz parte E K eadem 
wine, e N EK e Ad lee dd Tis ayr%e continuo manente. Quz cum ita ſint, fi intelligatur 
bebe. Ea wee ep wo K alete vu Ye graphium aliquod per K trajeftum pavimentum contin- 
he Ts ie, yraphorras Tis Y ola Boy 5 gere, deſcribetur quaxdam linea, cujuſmodi eſt A M N, 
AMN, ze. , N xoyxonlts ayorlw r quam primam conchoiden lineam Nicomedes vocat ; 
who r atque intervallum quidem liner E K vocat magnitudi- 
rarbrec mer A, 76 A. nem regulæ ; punctum vero A, polum. 

Tabs $5 ward eue diner i i de le Ide demonſirat duo hae potifimum buic lines 
vor ply agg ml AB xarln* 3 contingere : ut ad regulam A continuo magis magiſque 
* e Tie N e v B , zn ra- accedat; et fi qua recta inter regulam AB et ipſam 
Tos Tiure Thu yeeuulw. Ke) T3 wir aghriger Tor chi- ducatur, ab hac omnino ſecetur. Horum autem pri- 
virrer ici KaaTarlaror, if rige gane, xarlves mum facile in figura altera deprehenditur, in qua AB 
n repre m AB, I 9 T, Dachparer 3 , AE, regula eſſe intelligitur; I polus; AE intervallum ; de- 
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nor. Propterea cum anguli ad puncta N, N ſint recti; Re. n 
major eſt angulus ad punftum Z angulo ad punQum mais. My N. pur be ,ndeö us. L 
©, Quod fi angulo ad © æqualis conſtituatur angulus —— res M2 , 3 
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T Zz. Ut jgitur AH ad HI, ita ſe habet A Z ad Z f. ar 2, "Bow dhe 4 An t Nr, br! 
Ut autem AH ad HI, in  haber AK ad T. bee ef 


AZ b. an 22 2 W1 
poteſt. Oportet enim punstum Z ad lineam eſſe. At 
vero, quæ ducitur recta, parallela non fit, cujuſmodi eſt 
MHN: 1 per punttum H, Er iph AB f 
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Tic ABI TH ind = 
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wide MA AA, ror» HT wg TK. A 
4 HT TK, reer + Z© weys OK, Bit as 
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a AA To N ane ZK, low in T0 0 BET, 
rd T4 ano T Z. "Io age 2d d BMA, nerd 765 
am AA, To imo BKTD wires 7 TZ Gy To «m9 
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"Tow age & 76 d BMA N Gro BET. "Dr ages MB 
tec BK, KT AM. A os» BM wg BE, 
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AH, ut demonſtratum eft, concurret. Concurrat uti- 
que in punto H: et jungatur T H. Eft igitur KH 
datz zqualis. \ 

Quiz cum demonſtrarz fint, dentur modo dur rect 


TA, AA ol aqgulee inter inven rodie, quas inter 


duas proportionales medias proportione continua inve- 
nire oporteat. Compleatur parallelogrammum ABT A: 
et ſecetur utraque AB, BT in duas Zquas partes punctis 
a et E: junftaque AA producatut, eademque cum TB 
producta in puncto H concurrat. Sit autem E Z ad rec- 
tos angules ipfi BT: et ducatur T 2 ipſi A A, æqualis: 
jungaturque 2 H; cidemque parallela I . Porro dato 
angulo, qui a K I continetur, punctoque T, recta du- 
catur 2 K, in qua ©K iph AA, vel T Z zqualis fiat. 
Hoc enim per conchoiden lineam fieri poſſe demonſtra- 
tum eſt. Poſtremo juncta K A producatur, eademque 
in puncto M cum AB producta concurrat. Dico, ut 
TA KT, ita fe habere tum KT ad MA, tum MA 
| ad AA. Quoniam B̃ T ſecta 

a in duas æquas partes eſt in 
puncto R, eique addita KI; 
ſpatium, quod ſub BK T con- 
tinetur, una cum quadrato, 
quod 2 I E deſcribitur, zqua- 
le eſt quadrato, quod deſcri- 
bitur ab EK. Commune ad- 

- datur quadratum, quod deſ- 
cribitur abE Z. Spatium igi- 
tur, quod ſub B KT contine- 
tur, una cum quadratis, quz a 
TE, E Z deſcribuntur; hoc eſt 
quadrato, quod a I Z deſcri- 
bitur, æquale eſt quadratis, 
que deſcribuntur a K E, EZ; 
hoc eſt quadrato, quod deſcri- 
bitura KZ. Et quoniam ut 
MAad AB, ita ſe habet MA 
ad AK; et ut MA ad AK, 
ita B T ad TK; ideoetiam ut 
MA ad AB, ita ſe habet BD 
ad TK. Eft autem ipfius quidem AB dimidia AA; ip- 
frus vero BT dupla TH; quoniam et AT ipſius AA eſt 
dupla. Igitur etiam ut MA ad AA, ita fe habebit HT 
ad TK. Ut autem HT ad T, ita fe habet Z@ ad 


©, propter parallelas H Z, Te. Igitur etiam com- 


ponendo, ut M A ad AA, ita fe habebit Z K ad K %. 
Ponitur autem A A zqualem eſſe ipſi & K; cum ipſi 
quoque T Z zqualis fit. Equalis eſt igitur etiam M A 
iph Z K; ideoque et quadratum, quod a M A deſcribitur, 
=quale quadrato, quod deſcribitur a Z K. At quadrato 
quidem, quod a MA deſcribitur, æquale eſt ſpatium, 
quod ſub BM A continetur, una cum quadrato, quod 
deſcribitur a AA; quadrato vero, quod deſcribitur a 
Z K, zquale eſt ſpatium, quod continetur ſub B K T, 
una cum quadrato, quod deſcribitur a T Z. quale eſt 
igitur ſpatium, quod ſub BM A continetur, una cum 
quadrato, quod ab AA deſcribitur, ſpatio, quod con- 
tinetur ſub BET, una cum quadrato, quod deſcribitur 
2 TZ: quadratum autem quod ab AA deſcribitur, qua- 
drato, quod deſcribitur a Z T, eſt æquale; quoniam 
AA iph TZ eſt zqualis. ZXquale eft igitur ſpatium, 
quod fub B M A continetur, ſpatio, quod continetur ſub 
BKT. Ut igitur MB ad BK, ita ſe habet KT ad AM. 
Ut autem BM 2d BK, ita ſe habet TA ad TK. Igitur 
etiam ut I A ad T Z, ita ſe habet TK ad AM. Se habet 
autem etiam ut AT ad T , ita MA ad AA. Se habet 
igitur ut AT ad T, TEAAN., et AM ad AA. 
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PROP, III. Taso. 
Cuilibet ſphæræ ſegmento æqualis eſt conus, 
qui baſim quidem habeat eamdem ac ſegmen- 
tum, altitudinem vero rectam, qua ad ſegmenti 
altitudinem camdem rationem habeat, quam 
utraque ſimul, tum ea, que ex centro ſphæræ, 
tum reliqui ſepara I. of RE Og 

menti altitudinem. | 

Sit chr, et thaximus in ex cireuſus, cujus 
diameter A: et ſecetur ſphæra plano per BZ 
acto, codemque recto ad AT; et centrum fit 
punctum 6. Fiat autem, ut utraque ſimul & A, 
AE ad AE, ita AE ad TE rurſuſque fiat, ut 
utraque ſimul & T, T E ad IE, ita KE ad BA: 
et deſcribantur a circulo, qui circa diametrum 
BZ eſt, coni vertices habentes puncta K, A, Dico 
z-qualem eſſe conum quidem B A Zz ſegmento 
ſphæræ, quod ad punctum T conſtituitur ; co- 
num vero BK Z ſphæræ ſegmento, quod conſti- 


tuitur ad punctum A. 
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Jungantur enim B ©, z: atque intelligatur 
conus baſim quidem habens circulum, qui circa 
diametrum BZ deſcribitur, verticem vero punc- 
tum ©. Sit item conus M, baſim quidem habens 
equalem ſuperficiei ſphere * + nr BIZ; * M, Barw pi e di iow T5 S 
nempe illius, cujus ea, que ex centro, æqualis 7# BI Z H a oOapas rurigu 's U 
fit rectæ BT; altitudinem vero æqualem ei, quz 7s * ion is 75 Br. M 3 J bros 
ex centro ſphæræ. Eſt autem conus M æqualis ,; 
ſolido ſectori B TGS Z. Hoc enim in primo libro 
demonſtratum eſt. Quoniam vero ut AE ad Er, 

ita ſe habet utraque ſimul & A, AE ad AE; fe 
habebit, dividendo, ut TA ad TE, ita @A ad 
AE, hoc eſt TV ad AE; et permutando, ut AF 
ad ©, ita TE ad EA; et componendo, ut © A 
ad OT, ita TA ad AE: hoc eſt quadratum, quod 

a TB deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribi- 
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tur a BE, Ut igitur @A ad T9, ita ſe habet 
quadratum, quod a B deſcribitur, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a BE. ÆEqualis eſt autem 
F Bei, que ex centro circuli M, et BE ea eſt, 
quæ ex centro circuli, qui circa diametrum BZ 
deſcribitur. Ut igitur A ad @T, ita ſe habet 
circulus M ad circulum, qui circa diametrum BZ 
deſcribitur. Æqualis eſt autem G T axi coni M. 
Ut igitur A & ad axem coni M, ita ſe habet cir- 
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culus M ad circulum, qui circa diametrum BZ 
deſcribitur. Æqualis eſt igitur conus, qui baſim 
quidem habet circulumM, altitudinem vero cam. 

ex centro ſphætræ, rhombo ſolido B az 0. 
FFC ai deeronfize- 
tum eſt, Vel hoc .- Quomam ut as ad 
Atitudinem coni M, ira & habet circulus M ad 
cireulum, qui circa diametrum B Z deſcribitur: 
ideo Conus M zqualis eſt cone, cujus quidem ba- 
fis circulus, qui circa diamerrum BZ deſcribitur, 
altitudo vero A6. Reciprocanrur enim ipſorum 
buſes, et alritudines.. Sed conus, qui bafim qui- 
dem habet circulum, qui circa diametrum BZ 
deferibirur, altitudinem vero A ©, qualis eft 
rhombo ſolido Zz ©. Igitur etiam conus M 2» 
qualis eſt rhombo ſolido Ba z . Sed conus M 


-equalis eſt ſolido ſectori BT z . Igitur ſolidus 


etiam ſector 3 7z O æqualis oſt rhombo ſolido 
BAZQ- Igitur ablato communi cono, cujus 
quidem baſis eſt eirc ulus, qui circa diametrum 
B Z deſeribitur, altixudo vero E ©, reliquus conus 

BAZ ſphere ſegmento BZT cit zqualis. Paris 
ter vero demonſtrabitur etiam conum BK 2 
ſphzrz ſegmento h; A Z æqualemeſſe. Quoniam 
enim ut utraque ſimul T, TE ad TE, ita fe ha- 
bet KE ad E A; dividendo, ut K A ad AE, ita ſe 
habet & ad FE. Zqualis eſt autem & r rectæ 
© A. Igitur etiam permutando, ut KA ad 40, 
ita ſe habet A E ad ET. Quare etiam componen- 
do, ut K & ad A, ita ſc habet AT ad TE; hoc 
eſt quadratum quod a BA deſcribitur, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a BE. Rurſus autem po- 
natur circulus N habens eam, quæ ex centro, 
ipſi AB æqualem. Circulus igitur N æqualis erit 
ſegmenti B AZ ſuperficiei. Atque intelligatur 
conus N æqualem habens altitudinem ei, quæ 
ex centro ſphere, Æqualis eſt igitur ſolido 
ſectoti ; Z A. Hoc enim in primo libro de- 
monſtratum eſt. Et quoniam demonſtratum eſt, 
ot K % ad OA, ita ſe habere quadratum, quod 
ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur a BE; hoc eſt quadratum, quod ab ca 
deſcribitur, quæ ex centro circuli N, ad quadra- 
tum, quod defcribitur ab ca, quæ ex centro cir- 
culi circa diametrum BZ deſcripti ; hoc eſt cir- 
culus N ad circulum circa diametrum B Z de- 
ſcriptum. Æqualis autem eſt A® altitudini coni 
N. Ideo ut K e ad coni N altitudinem, ita ſe 
habet circulus N ad circulum circa diametrum 
BZ deſcriptum. Æqualis eſt igitur conus N, hoc 
eſt ſector B@ZA, figuræ BOZK. Communis 
addatur conus, cujus quidem baſis circulus circa 
B Z deſcriptus, altitudo vero Ex @. Totum igitur 
ſegmentum ſphæræ A BZ æquale eſt cono BZ K: 
quod oportebat demonſtrare. 

Hud quoque generaliter manifeſtum eſt, 


ſphæræ ſegmentum ita ſe habere ad conum, qui 


eamdem ac ſegmentum bafim habeat, cam- 
demque altitudinem, ut utraque ſimul, tum ea, 
quæ ex centro ſphere, tum reliqui ſegmenti 
normalis, ad reliqui ſegmenti normalem. Ut 


a ru ex MS. 
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enim AR ad ET, ita ſe habet conus à Z B, hoc 


eſt ſegmentum BF Z, ad conum ITE. 
liſcem pofitis, de monſtrabimus etiam comum 
122 æqualem eſſe ſpharz ſegmento A Z B. 
Sit enim conus N baſim quidem habens æqua- 
lem ſphere ſuperficiei, altitudinem vero cam, 
quæ ex centro ſphæræ. Xqualis igitur ſphætæ 
eſt comms. Demonſtratum enim eſt, {ph#ram 
coni eſſe quadruplam, qui baſim quidem habeat 
maximum circulum, altitudinem vero eam, qu 
ex centro ſphæræ. At vero etiam conus N ejuſ- 
eſt cum baſis, tum ſphere ſuperficies circuli 
maximi ommum, qui funt in ĩpſa. Et 
ut utraque fimul & A, A E ad AE, ita ſe habet 
AE ad ET 5 dividendo, et permutando, ut 67 
ad IA itaſe habet AE ad EF. Rurſus quoitiam 
ut K E ad EA, ita ſe habet ſimul er, 
IE ad TE; dividendo,' et perrmutande, ut K A 
ad T, hoc ct ad A, ita © habet AE Ad ET; 
hoc eſt o r ad TA. Et componendo. qualis 
eſt autem A@ ip © r. Ut igitur K@ ad r, 
ita ſe habet S A ad AT; ac tota K A ita ſe ha- 
bet ad AS, ut as ad Ar; hoc eſt, ut K & ad 


©A. Quod igivir ſpatium ſub à &, & K conti- 
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netur, æquale eſt ſpatio, quod continetur ſub 


AK, ©A. Rurſus quoniam ut K & ad GT, ita 
ſe habet GA ad Ta; permutando, ut K & ad 
G A, ita ſe habet 6 T ad A. Ut autem OT ad 
IA ita demonſtratum eſt fe habere A E ad ET. 
Ut igitur K & ad © A, ita fe habet A E ad ET. 
Igitur etiam ut quadratum, quod a K A deſcri- 
bitur, ad ſpatium, quod ſub Ke, 6 A contine- 
tur, ita ſe habet quadratum, quod deſcribitur 
ab AT, ad ſpatium, quod continetur ſub AE, 
ET. Demonſtratum autem eſt, ſpatium, quod 
ſub K ©, © 4 continetur, æquale eſſe ſpatio, 
quod continetur ſub K A, A. Ut igitur qua- 
dratum, quod a K A deſcribitur, ad ſpatium, 
quod ſub K A, A continetur ; hoc eſt, ut KA 
ad A©; ita ſe habet quadratum, quod deſcribi- 
tur ab AT, ad ſpatium, quod continetur ſub AE, 
ET; hoc cit ad quadratum, quod deſcribitur ab 
E B. ZEqualis eſt autem AT ei, quæ ex centro 
circuli N. Ut ĩgitur quadratum, quod ab ea 
deſcribirur, quæ ex centro circuli N, ad quadra- 


* In MS. u deeſt l A6 


11 KO OA, ö OT mg; TA in MS, deſunt. 


— — 


Ti ws 5 K® he © A. Ire apa d dd AQ, 
OK, Tw vis TW AK, & A. Hain id ww 6s 
1 KO e OI, 1 © A , I A, wala}, a 
KO g G, i er Tp IA. nc à qr 
apes I A, αν 1 AE e ED. Os aps 1 
K S Ga, i AE mor ET. Kay ws aps 
amo K A g To une KO, OA, Th am AT 
Tpos To uro Te AE, Er. To & oro rw £9, 
© A irey tderyFy Ta ùrd KA AG. "Os aps 
To am KA de To une TW KA, A e, Tericw 

= un AE, ET, 
TgTE Tos To ame EB. Kaj 4 ion i Ar 5 
x Tov xivTps yu N XUXAS. "Qs apa 79 am Ts 
c Tov xtr To) N xUxAs v To am BE, 
rxriau & N xuUxA% Wes Tov Tipe Mere TW 
BZ xUxAMv, ovrws 1 KA was AQ" reurisv 


1KA wpis Ae, To am AT She 


" 3 AS 


z. Trice 7 TPage, T6 E 
Go. M. Eu iN wes TW 


LIN id Ne TW xe- 
" 296, & Pacers pris bow 6 ez 
za, L $64 AK. Armed yay ai 
> a ils wif S & nan 
oa if 79 BEZ A cipts . K 5s N aps 
, wien i , ion is) 75 BEZA rw 


BKZ- & 6 az ives idiigdy rz Tp 
. Acros ge 6 BK Z , . 
653 749 BAZ Tutu: Tix S 


0 


Kea en, or AGS Or, TAS AE, 
en Inn. a, e N ee 
ric is ol pars reed, int is iger Trane 
7s TBA, A vic dt && rl gde Are A þ 
IE, = 4 75 rene und e 75 be, wi 
„ Kai bis Tere ir i TA wg AB, 5 BA 
wx AE, Gir I BE. "Or & os rA 
ws * An, rn rr apt 73 2 BE. 
„ rA 76 2 AB, Gra; 4 DA aps 
AE” 6s i ene Tir ie, res b . 
r ee 7% an Tas Renis. Ns age 5 DA owe 
AE, oa; 10 4x5 I B api 0 &m BE. Aa 5 Tor a 
rar form, in in 65 T Ago T E, wWre: 75 = 
A 733 39 475 BE. AZ yop # len F e 
, , 5 pr AD arts TB, ror 3 BD are TE 
„ A ats To a TB, Ser 5 AT 
ji TE IAA T nr B, e 7h 
* A B g BE. Kai: 65 ape AT wg T E, 
* AB ec 7: an BE. 

Es puns Sunn weir md BAE TubuaT Tic 
Se n Tiy BKZ e inviurec e Tix N, 
Ci pts Terre viele T5 Faparcis 4% BAZ Tubuen, 
los 4 low T3 in 7% ere Tis ages Pro im A N 
1 3 wo Z A BO gy mu, or Nias ir md 
re. lte 3, int in 76 rey Hie & To - 
Ne e ious tr dre Maylaruing ve, 
me, , de, agj 
- — — - tad7) * : fo r Tia ng; 7 
„ u W ae . iin. 
* I n ie, i ir opaiger xavs Thurs rar 
* 79 TBA 


DE SPHARA ET er af LIB. 11. 


ng: Aiguerges rip BZ winds, Frag 4 Krebs Th | 


e, Tu in % n guns Ti BAZ. 


t aw TSB 


153 
tum, quod deſcribitur a BE ; hoc eſt circulus 
N ad circulum circa diametrum BZ deſcriptum, 
ita ſe habet K A ad A ; hoc eſt Ka ad coni N 
altitudinem. E qualis eſt igitur conus N, hoc 
eſt ſphæra, rhombo ſolido B; AZ K. Vel hoc 
pacto. Ut igitur circulus N ad circulum circa 
diametrum BZ deſcriptum, ita ſe habet K a ad 
coni N altitudinem. Æqualis eſt igitur conus N 
cono, cujus quidem. baſis eſt circulus circa dia- 
metrum Bz deſcriptus, altirudo vero AK. Re- 
ciprocantur enim ipforum baſes, et altitudines. 


Sed hic conus zqualis eſt rhombo ſolido BK Za. 


Igitur etiam conus N, hoc eſt ſphæra, æqualis 
eſt thombo ſolido B K z A, quod ex conis com- 
ponitur B; A Z, BK Z: quorum quidem demon- 
ſtratum eſt conum B AZ ſphere ſegmento BT Z 
æqualem eſſe. Reliquus igitur conus B KZ æ- 


æqualis eſt ſphæræ ſegmento B AZ. 


8 


Et componendo, ut © A ad T, ita TA ad AE; hoc 
eſt quadratum, quod a T B deſeribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a BE. Quoniam enim, ut in allata fi- 
gura, in triangulo rectangulo I B A, ducta ab angulo 
recto ad baſim eſt normalis B E; qu ad normalem ſunt 
triangula, ea cum inter ſe invicem tum toti triangulo fi- 
milia ſunt. Propterea ut TA ad AB, ita fe habet BA 
ad AE, et TB ad BE. Atque bine etiam ut quadra- 
tum, quod a TA deſcribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur ab A B, ita ſe habet quadratum, quod a I B de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BE. Ut au- 
tem quadratum, quod a TA deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur ab AB, ita ſe habet TA ad AE: ut 
enim prima ad tertiam, ita ſe habet quadratum, quod a 
prima, ad quadratum, quod a ſecunda deſcribitur. Ut 
igitur TA ad AE, ita ſe habet quadratum, quod a TB 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BE. Ea- 
dem ratione demonſtratur ut TAadTE, ita ſe ha- 
bere- quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a BE. - Rurſus enim, prop- 
ter triangulorum ſimilitudinem, ut AT quidem ad TB, 
ita ſe habet BT ad TE; hoc eft ut quadratum, quod ab 
AT deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a T B, 
ita AT ad TE; ut vero quadratum, quod ab AT de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a T B, ita ſe 
habet quadratum, quod ab A B deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a BE. Igitur etiam ut AT ad TE, ita 
fe habet quadratum, quod ab AB deſeribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a BE. 


Deinceps vero cum hoc ſibi — ſuſcipe- 
ret, ſegmento ſphere B; A Z æqualem eſſe conum BK Zz 
poſito cono N baſim quidem zqualem habente ſuperficiei 
ſegmenti B AZ, altitudinem vero ei, quæ ex centro 
ſphæræ; conum hunc æqualem eſſe dicit ſolido ſectori 
Z A3 e, ut in primo libro demonſtratum eſt. Illud au- 
tem ſciendum eſt, eum primo in libro ejuſmodi ſectorem 
non huic quidem cono æqualem eſſe demonſtraſſe, ſed 
ei, qui a ſuperficie coni, et ſuperficie ſphzrz: hemiſ- 
phærio minore comprehenditur : quem quidem in defi- 
nitionibus ſectorem ſolidum proprio nomine vocat. Ait 
enim: ſectorem vero ſolidum voco, quando ſphæram 
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ſecuerit verticem babens ad herr cratrum, 5 
quz a ſuperficie coni, et fuperficie fpharrar, qua 


intra conum eſt, comprehenditur. Que vero figura 


nunc propoſita eft, ea ſane comprehenditur 2 fer 
coni verticem ad ſphæræ centrum haben, ct 2 fuper- 
que ejuſmodi figuram cono xqualem cfic, qui haf qui- 
tum comprehendit, altitudinem vero ei, M cx centro 


 ſpharrz; ex iis, qua tradita primo in Ibo fa, hee 


pacto demonſtrabitur. 
Intelligatur fpharra ſeorſum poſits : caque fecetur plano 
aliquo, non per centrum ; nempe circulo carca drame- 
trum B A deſcripto : et fit pharz centrum punftum A. 
Intelligatur autem conus baſim quidem haben ccm 
circa diametrum B A deſcriptum, verticem vero punc- 
tum A: et ponatur com E, cujus baſes in fa- 
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perficiei ſphere, et altitudo ci, que ex fbr centro. 
Hic igitur conus zqualis eſt ſpharrz ; quippe cont et 
quadruplus baſim quidem habentis maximum fpharrz cir- 
culum, altitudinem vero camdem ac ſpharra ; cujus qui- 
dem coni ſphæram ipſam quadruplam eſſe demonſtra- 
tum eſt. Ponantur item alii duo cont Z, H, quorum 


alter quidem Z baſum habeat zqualem fuperficies feg- 


menti B Ta, et altitudinem zqualem ei, quz ex centro 
ſphzre ; alter vero H baſim habeat zqualem ſaperpciei 
ſegmenti B © A, et altitudinem camdem. Itaque cons 
Z æqualis eſt ſectori verticem quidem habenti p. 
A, baſim vero ſphere ſuperficiem BIA. Quoniam igi- 
tur coni E baſis conorum Z, H baſibus zquats eit, que 
ſub eadem altitudine conftituuntur ; ideo comes E, hoc 
eſt ſphzra, conis Z, H eſt zqualis. Demonftratum 2 
tem eft, conum Z ſolido ſectori, qui ad BTA est, punc- 
conus H æqualis eſt reliquo ſegmento, bam babenti 
ſegmenti B; & A ſuperficiem, et altitudinem cam, qua 
ex centro. 

Rurſus autem dicit: æqualis eſt igitur com N, bor 
eſt ſector B OZ A, figuræ BOZK. Quomiam ein 
colligendo concluſit, conum N æqualem effec cono, qui 
baſun quidem habeat circulum circa diametrum BZ de- 
ſcriptum, altitudinem vero G K: conům em, cujus 
baſis eadem fit, et altitudo EK, zqualis eſt &, quem 
diximus, cono; et adhuc illi, qui camdem habet bam, 
et altitudinem E @ ; quippe fe habent inter © imicem 
ut altitudines. Ideo communi ablato cono, qui camdem 
habet baſim, et altitudinem E ©, reliqua fgura BOZ K 
diametrum BZ deſcriptum, altitudinem vero GK; hoc 


eſt cono N. five ſectori BA®Z. 


Poſtremo cum corollarium, quod ex demonſtratis 
ſponte fluit, in theorematis fine ſubjecerit ; mox aliam 
ingreſſus demonſtrandi viam ſphæræ ſegmentum BAZ 
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c BKZ zquale eſe, quz poſtiema erat theorematis 
par, conchufer. paululum : ut 
igitur, inquit, KS Aer, ita fe habet Ga ad AT; 
nn 
et t CD al @A. Quoniam enim ut KO ad OT, ita 
ſe habet GAA AT; ct permutando, ut Ke ad © A, ita 
OT ad IA; e ctiam componendo, ut K A ad © &, 
ita ſe habet G A ad AT; hoc c& KS ad ©A. Ut. 
enim KS ad ST, itz fe babebat © A ad AT: zqua- 
e e r iph © A. Et paullo poſt : ut igitur K G 
ad AQ, ita fc kabet AE ad EF. b 
dratum, quod a K & b, ad fpatium, quod fub 
K © a continetur, ita fe habet quadratum, quod deſcri- 
bitur ab AT, ad fpatium, quod continetur fub AET. 
Imelligantur enim K A, AT feorfum poſfitz: et 
ut Ke, ita f habeat AEadET. Dico etiam 
ut quadratum, quod 2 K A defcribitur, ad ſpatium, 
quod fub K © A continetur, ita fe habere quadratum, 
quod deferibitur ab AT, ad ſpatium, quod continetur 
fub AET. Quoniam enim ut K© ad ©A, ita fe ha- 
bet AE-ad TE; ctiam componendo ut K A ad Ae, 
ita ſe habet AT ad TE. Quare etiam quadratum, 
quod a K A defcribitur, ad quadratum, quod deſcribi - 
tur 2 ©A, f habet ut quadratum, quod ab AT de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur ab E T. 
Rurſus quoniam ut K ad ©4, ita fe habet AE 
ad ET: et ut £© quidem ad ©4, ita fpatium, 
quod fab K © A continetur, ad quadratum, quod 
a © A deſcribitur, ſumpta © A communi altitudine. 
Ut vero AE ad ET, ita fatium, quod continetur ſub 


PROP. IV. Taron. 


Tertium problema hoe erat: datam ſphæram 
plano ſecare, ita ut ſegmentorum ſuperficies 
camdem ac quz data eſt inter ſe invicem ratio- 


nem habcant. 


Factum fit ; ot ein ſhares circukus fir 
AABE, quſque diameter AB: et producatur 
planum ad AB reftum ; quod quidem planum 
ſectionem in circulo AABE faciat AE; Jun- 
ganturque AA, BA. 


Quonizm igitur ratio ſuperficiei ſegmenti 
AAE af ſegmenti ABE fuperficiem data eſt: 
et ſuperficici quidem ſegmenti a AE æqualis eſt 
circulus, cujus ca, quæ ex centro, ipſi A A eſt 
æqualis ; ſuperficici vero ſegmenti a B; E æqualis 
eſt circulus, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt 
ph AB; atque ut 11, quos diximus, circuli inter 
ſe invicem, ita ſe habet quadratum, quod ab A A 
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156 41 AR C HI 
Aanbies » ad quadratum, quod deſcribitur a 


Recta autem ad AB eſt AE. Datum eſt, igitur 
bee quod per AE agitur. 


Compunetur autem problema hoc pacto. Sit 
n cujus maximus circulus A A B; E, et dia- 


meter AB. Data autem ratio eadem fit quæ 


rectæ 2 ad H: ſeceturque AB in puncto T, ita 

ut quemadmodum AT ad T B, ita ſe habeat Z 
ad H; et per punctum I pla- a 
no ſphæra ſecetur ad rectos 
angulos ipſi AB; ſitque com- 


duo circuli o, K; alter qui- 
dem æqualem habens eam, 
que ex centro, ipſi Aa; al- 


Ani 4 Kc 


1 


a2; hoc eſt ut AT ad TB: ideo ratio ĩpſius ax 
ad TB eft data. Quare datum eſt punctum T. 


ar m IB "da. 3 
de e e 1 AR. W 
4% % 1 da Tag E irie. 

Lurrid i d drs. — * 
v eh ü AABE, nat Aue f AB. 0 
& A Nye d the 2 h H. xal Trade 5 
42. xark Mr. 654 de as r AD l. 


e 7h AB ee, 
ier wan r ian, xa 
zi eαν ai A a, * 
Kai eee, Ibo ü 


21 G. K, à 4 © 7 iow ix v 


ter vero cam, qu ex cen- 7 
tro, æqualem habens ipſi „ 


AB. ZXqualis eſt igitur cir- 


culus quidem & fuperficiei ſegmenti AAE, cir- 


.culus vero K ſuperficiei ſegmenti A BE. Hoc 


-enim in primo libro demonſtratum eſt. Et quo+ 
niam datus eſt angulus AAB, normaliſque eſt 


TA; ideo ut AT ad T B, hoc eſt Z ad H, ita fe 
habet quadratum, quod ab AA deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a 4B; hoc eſt qua- 
dratum, quod ab ea deſcribitur, que ex centro 
circuli ©, ad quadratum, quod deſcribitur ab 
ea, quæ ex centro circuli K hoc eſt ſegmenti 
A AE ſuperficies ad en — ſeg- 


menti ABE. 
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Atque ut ii, quos diximus, circuli inter ſe invicem, 
ita ſe habet quadratum, quod ab A A deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a AB; hoc eſt ut AT ad TB. 
Quoniam enim, ut in allata figura, ducta eſt in triangulo 
rectangulo AAB a recto ejus angulo normalis AT ; hæc 
utique media proportionalis eſt inter ſegmenta baſis; 
quæque ad normalem ſunt triangula, ea ſunt cum toti, 
tum ſibi invicem ſimilia. Quare ut BT ad AT, ita fe 
habet BA ad AA; idemque de quadratis dicendum eſt, 
quz ab his deſcribuntur. Ut autem quadratum, quod 
a BT deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a TA, 
ita ſe habet prima BT ad tertiam TA. Igitur etiam ut 
BT ad TA, ita ſe habet quadratum, quod a B A deſeri- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a AA. Ratio 
autem ipſius AT ad TB eſt data. Quare datum eſt 

punctum F. Quoniam enim ponitur ſphæram datam 
eſſe, data etiam eſt ejus diameter A B. Data eſt autem 
ratio ipſius AT ad TB: et fi data magnitudo pro data 
ratione ſecetur, utrumque ſegmentum eſt datum. Quare 
data eſt AT. Datum eſt autem punctum A, utpote 


d ved ximu f A, 6 AR 


ux tres rj eniPards 15 A AE Tupuares, 6 


3 K ABE Tunuaress, Teöre 38 podiderxmy 
N Kai ire dd t5 1 d 


AAB, xg va 1 Ta, tv ws AA 
T B, e NN re am AA Tyos Th end 


aB, TETH1 n rhs is tiger 79 © winds, 

n dr iF aim K c. rue 6 © 
c pes 9 K xUxAoY* Turicw i eniÞdraa # 
A AE Here, oC ENS 
n. 


7 


ms 6 


N A of engnulyor rxunAct: pos fee Trac 75 Mot 
AA nde To am) AB, rrrisi 5 AT L B. dea. 
8 1 a27j 75 6 fur name. led by free o 
yurp 76 AAB Aer Iv, v a Tis Ys 5 AT, 
lien axanoyiy i THY Tis HA, rp N” ow; T2 ayes 
75 ire vfl und N T6 71 Wy og hxnknor., Os 
ri im dr BT gr AT, 5 BA mpr AA* ai 1 
ar auTOy agt. A d T6 d BD Tg 79 Ta, 
Gras 5 apers 5 BD wor milo TW T A. Kai of the 4 
BT age I A, ora; 70229 BA er rand AA; Ade 
A + AT whos TB. "Ns #+ Sis $57 1d T ende. 
Emi 3b 5 cu Am, Ahr dee why N. 
ptTpor auThr AB. Kai Nh © Ae Tis AT wah 
B. ia 5 Made, fixer ae Mahale abyer dag 
Ahera- ix F TurpaTOr. "Os T+ R i AT. 


quod in communi datarum poſitione linearum ſectione Kei e 7 A, n e wt i Sion A 
eſt. Datum eſt igitur et punctum F. Alror ypruncy, S 
* . & f TA. BAA A0 | 


> 


nor * 


Tip Mees vpe, wn &e T6 7h i- 


te Tax eQaipas wpis D lune Tad TW ei- 
roy r & u 


"Erw A 
vs H, d 16 12. ere Tis raja 
wk owe Nye Gow wb BS, Seder 
© Terwjo9w Ma rhe AT Aid, Abyos apa, rd 
AAT re v ofaipas aD f ABD N- 
——— AIvs: Terjincds d i Pais 


da rev xepe, be i d Knee d; 


ABTA, inge, di rd K, 4 didjuerpes 5 AB, Kay 
erat, ws pil ewapPiryyec 1 K A, AX e 
h 
K B, BX pag BX, brei AX wpis XA, 5 
nder al AA, AT, AP, PT. 1 Aw nb 
5 ps AAT ar Tiers ris ePaper 

6 & APD 16 ABT... A aps xg vd AAP 
wow ws bit Dake Addn Qs &þ 6 xavcs 
eb e in, 4 AX e XP n 
wore Bagw n mw u dapurrger F AT x. 
r e r X Þ Ae Kaj d 
eo ods: eee 


e Ara. * & . 


1 


DE SPHERA BT; CYLINDRO LIB. n. 


157 


* 


"PROP. V. TizoR. M4 


- Ditien ſphuerum ſecare, ita) ve ſphere ſeg- 
menta eamdem ac que data eſt inter ſe invicem 
rationem haheant. 


Sit data ſphæra A BTA: oportet autem eam 
plano ſecare, ita ut ſphere ſegmenta datam in- 
ter ſe invicem rationem habeant. 

Secerur plano per A r. Ratio igitur ſegmenti 
ſphærrte A a ad ſphere ſegmentum ABT eſt 
data, Secetur item ſphera per centrum, ſecti- 
oque fit maximus circulus Ah; a, guſque cen- 
trum k, et diameter AB, Fiat porro, ut utra- 
que quidem ſimul KA; AX ad AX, ita PX ad 
X B; ut utraque vero ſimul KB, B; x ad BX, ita 
AX ad XA; et jungantur AA, AT, AP, PT. 
qualis eſt igitur conus quidem A A I ſegments 
ſphæræ ABT; conus vero APT ſphere ſegmen- 
to ABT. Dara eſt igitur etiam ratio coni AA 
ad conum Avr. Ut autem conus ad conum ita 
ſe habet AX ad XP; quoniam eamdem habent 
baſim circulum,. qui circa diametrum AT de- 
ſcribitur, Data igitur eſt etiam ratio ipſius A X 
ad XP. Eadem vero ratione, qua ſupra, per 
conſtructionem, ut A a ad KA, ita ſe habet KB 


e K a, 1 KB b, $5 Ax e X B. Ka) 
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va e AX. Kati of Apes 7 6d KA hs 7h 
ano A A, drag To d BA e T0 dd AX, Na- 


Au imei ig dg d AX cg AX, TvayuPoreges i 
KB, BX Tpis BX · e Nrri, 4 1 AA Tpis ., 
Fras 1 KB e BY. Keidw hKB oy 5 BZ. 
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ad BY, et AX ad x B. Et quoniam ut P B ad 
BK, ita ſe habet KA ad AA; componendo, ut 
K ad KB, hoc eſt ad KA, ita ſe habet KA ad 
AA. Igitur etiam tota P A ſe habet ad totam 
KA, ut K A ad AA. Igitur ſpatium, quod ſub 
PA, AA continetur, æquale eſt quadrato, quod 
a K A deſcribitur. Ut igitur PA ad AA, ita ſe 
habet quadratum, quod a'K A deſcribitur, ad 
quadratum; quod deſcribitur & A A. Et quoniam 
ut AA ad AE, ita ſe habet AX ad XB; inver- 
rendo, et componendo, ut K A ad AA, ita ſc 
habebit B; A ad A x. Igitur etiam ut quadratum, 
quod a K A deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a A A, ita ſe habebit quadratum, 
quod a B A deſcribitur; ad quadratum, quod de- 
ſeribitur a AX. Rurſus quoniam ut AX ad A x, 
ita ſe habet utraque ſimul KB, BX ad BX; di- 
videndo, ut AA ad AX ita ſe habet KB ad 
BX. Ponatur ipſi KB æqualis BZ, Quod e- 
nim extra P caſura fit, manifeſtum eſt. At- 
que ut AA ad Ax, ita ſe habet Z B ad Bx. 
Quare etiam ut AA ad AX, ita ſe habebit 
BZ ad 2z x. Quoniam vero data eſt ratio cum 
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| etiam ratio ipfius P A ad A A. Itaque quoni- 
am ratio ipſius PA ad A x componitur tum ex 
ea, habet PA ad AA, tum ex ea, quam 
AA ad AX: atque ut PA quidem ad Aa, 
ita ſe habet quadratum, quod a AB deſcribitur, 
ad quadratum, quod deſcribitur a AX; ut vero 
AA ad AX, ita ſe habet BZ ad ZN: ideo ratio 
ipſius P A ad AX componitur tum ex ea, quam 
habet quadratum, quad à B A deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a & X, tum ex ea, 
quam BZ habet ad 2 x. Fiat modo, ut PA ad 
AX, ita BZ ad 2z . Pata eſt autem ratio ipſiys 
pA ad AX. Data eſt jgitur etiam ratio ipſius 
ZB ad 2 6. Data eſt autem BZ, cum ei, qua 
ex centro, fit æqualis. Data eſt igitur etiam 
Zo. Igitur etiam ratio ipſius BZ ad 2 œ com- 
ponitur tum ex ca, quam habet quadratum, 
quod a Ba deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a AX, tum ex ea, quam BZ habet 
ad ZX, Ratio autem ipſius BZ ad Z œ com- 
ponitur tum ex ea, quam habet BZ ad 2 & 


tum ex ea, quam 2 Xx habet ad Z . Com- 
munis auferatur ea, quam habet BZ ad 2 X. 
Reliqua eſt igitur ratio, in qua ut quadratum, 
uod a BA deſcribitur, hoc eſt datum, ad qua- 
quad deſcribitur a AX, ita ſe habet x 2 

ad 2 ©, hoc eſt ad datum. Data eſt autem rec- 


ta Z a. Oportet igitur datam AZ ſecare in 
to x, atque —— ut XZ ad datam 40 it 
datum quadratum, quod a B A deſcribitur, ad 


quadratum, quod deſcribitur a A x. Atque hoc 
quidem ſi univerſaliter proferatur, determina- 
tionem habet; fin autem hæc addantur, quæ 
hic reperta ſunt, nimirum A duplam eſſe ipſius 
B Z, et BZ majorem quam 2 œ, nullam habet 


determinationem. Atque problema erit hujuſ- 


modi: datis duabus rectis AB, B Z, quarum al- 
tera AB alterius BZ dupla fit, datoque item in 
BZ puncto ©, AB ipſam in puncto X ſecare, at- 


que facere, ut quadratum, quod a B A deſcri- 


bitur ad quadratum, quod deſcribitur a AX, ita 
XZ ad Z&. Horum autem ytrumque in fine 
reſolvetur, et componetur. 

Componetur autem problema hoc pacto. Sit 
data ratio eadem que rectæ I ad ⁊, majoris ad 
minus. Detur autem quædam ſphæra, eaque 
plano ſecetur per centrum acto; ſectioque ſit 
circulus AB T 4, ejuſque diameter Ba, et cen- 
trum K. Ponatur porro ipſi K B æqualis BZ; 
ſeceturque BZ in puncto ©, ita ut quemadmo- 
dum S2 ad e B, ita fe habeat II ad E; et am- 


plius ſecetur BA in puncto x, ita ut quemad- 


modum x Z ad ©Z, ita ſe habeat quadratum, 
quod a BA deſcribitur, ad quadratum, quod 
defcribitur a AX; et producatur per punctum 
x planum ad BA rectum. Dico, planum hoc 
ſphzram ita ſecare, ut quemadmodum majus 


ſegmentum ad minus, ita ſe habeat N ad Z. 
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AP, PP. Itaque erit per conſtructionem, quem- 
admodum in analyſi demonſtravimus, ſpatium, 
quod continetur ſub P A, A a, æquale quadrato, 
quod deſcribitur a A K: atque ut K A ad AA, ita 
ſe habebit BA ad AX. Quare etiam, ut quadra- 
tum, quod a K A deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a AA, ita ſe habebit quadratum, 
quod a BA deſcribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a& X. Etquoniam ſpatium, quod conti- 
netur ſub P A, A a, æquale eſt quadrato, quod de- 
ſcribitura AK; ut PA ad AA, ita ſe habet qua- 
dratum, quod a AK deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur aA A. Igitur etiam, ut P A ad 
Aa, ita ſe habebit quadratum quod a BA de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a Ax; 
hoc eſt, ut XZ ad 2 6. Et quoniam, ut utra- 
que ſimul KB, B Xx ad B; x, ita ſe habet Ax ad 
xa, æqualiſque eſt KB ipſi BZ; ideo etiam ut 
ZX ad XB, ita ſe habebit A x ad x A. Et con- 
vertendo, ut XZ ad 2 B, ita ſe habebit XA ad 
AA. Quare etiam ut AA ad AX, ita ſe habebir 
BZ ad 2 x. Et quoniam ut PA ad AA, ita ſe 
habet x Z ad Z©; atque ut A A ad Ax, ita B z 
ad 2 x; ideo etiam æqua eademque perturbata 
proportione, ut P A ad AX, ita ſe habebit BZ ad 
Ze. Igitur etiam ut Ax ad XP, ita ſe habebit 
2 & ad OB. Ut autem 2 œ ad ©B, ita ſe habet 
I ad ⁊. Igitur etiam ut Ax ad XP, hoc eſt co- 
nus ATA ad conum APT, hoc eſt ſegmentum 


ſphæræ Aar ad ſphæræ ſegmentum ABT, ita 
ſe habet II ad Z. 


e 


Eadem vero ratione, qua ſupra, per conſtructio- 
nem, ut A A ad A E, ita ſe habet KB ad BP, et AX 
ad x B. Nam in ſuperiore theoremate ita collegit: quo- 
niam ut utraque ſimul KA, AX ad AX, ita fe habet 
PX ad xz; dividendo, ut K A ad AX, ita ſe habet y B 
ad BX; et permutando, ut K A, hoc eſt KB, ad BP, 
ita AX ad x B. Rurſus quoniam ut A X ad XA, ita ſe 
habet utraque ſimul K B, B X ad XB; dividendo, et per- 
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_ mutando, ut AAS 2d AK, ita fe habet AX ad XB, Ut 


e AX ad X'B, ita © habebat KBad BP. Ut igitur 
AA AMA, itz & hibet AX AKB et KB ad BP. 
Igitur ctiam ata E A © habet ad tem KA, ut KA ad 
AA. Ut cnim una ad unam, ita fe habent omnes ad 
omnes. Ut igitur PA ad A A, ita fe habet quadratum, 
quod 2 KA defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur 
2AA. Quoniam enim wt PA ad KA, ita ſe habet KA 


Aa; idro ut prima ad tertiam, ita fe habet quadra- 


rum, quod 2 prima deferibitur, ad quadratum, quod 
deleribitur 2 cum. Ut igitur PA ad AA, ita ſe ha- 
bet quadratum, quod 2 P A defcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur 2 LA. Se habet autem ut quadratum, 
quod 2 PA deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a 
KA, ita quadraturn, quod a K A defcribitur, ad quadra- 
tum, quod defcribitur 2 AA. He enim rectæ propo- 
tionales invicem fant. Se habet igitur ut FA ad AA 
ita quadratum, quod a K A defcribitur, ad quadratum, 
quod deferibitur a AA. Ponatur iph K B zqualis BZ. 
Quod cnim extra P i, manifeſtum eſt. Quoniam 
cim . XAadXBE, ita fe habet EB ad BP, majorque 
e AX quam IX; ideo major eff etiam KB quam BP. 
Cadit igitur punftum Z extra punctum P. 

Quoniam vero data ef ratio cum ipfius AA ad AX, 
tum ipfus PA 4 AX; data <ft etiam ratio ipſius PA 
ad A A. Quoniam enim ut utraque fimul KB, BX ad Bx. 
toc oft ZX 2d KB. ita f habet AX ad X A; conver- 
tendo, ut XZ ad ZB, ita ſe habet XAad AA; et in- 
vertendo, ut BZ ad ZX, itz AA ad AX. Data eſt 
autem ratio ip BZ ad Z X. Nam Z B zqualis eſt ei, 
quz 2 ſphæræ centro ducitur; et B X, ideoque tota etiam 
XZ data ef, datis utique prioris illus terminis B et X; 
co quod ſphæra plano per A T, ut ponitur, ſecta, AB ipſi 
AT ad reftos angulos cft. Quare data eſt ratio ipſius 
XZ adZB; et, quod conſequitur, ipfius AX ad AA. 
Rurſus quoniam data cf fegmentorum ratio, data eft 
etiam ratio coni A AT ad cooum AT. Quare etiam 
ratio iplrus AX ad XP: con fiquidem fe invicem ha- 
bent ut alttudines : et totius PA ad AX eſt data, 
Quoniam igitur ratio utriuſque ſimul PA, AA ad AX 
data cft ; ratio quoque iphus P A ad AA eft data. Quæ 
enim ad idem datzm habent rationem, ea datam etiam 
inter ſe invicem ratiomem habent. 

Itaque quoniam ratio ipfus P A ad AX componitur 
tum ex ca, quam habet P A ad AA, tum ex ea, quam 
AA habet ad AX. Rationum quidem compoſitionem 
hic inftitui, fumptz media A A, quemadmodum etiam 
in clementis infiraitar, manifeftum eft. Quoniam vero 
totum hoc forma caret, nec omnino ita ſe habet, ut ſci- 
entiam pariat, quemadmodum deprehendere eſt in mul- 
tis Pappi, Theons, et Arcadii ſcriptis, que hoc ipſum 
inductiome, non demonitratione patefaciunt; haud ab- 
ſurdum fucrit paulo longiore oratione uſdem lucis aliquid 
afferre. Itaque dico, & inter duos numeros duaſve mag- 
nitudines medius quis terminus ſumatur, numerorum, 
qui ſumpti imno fant, rationem componi cum ex ea, 
quam primus abet ad medium, tum ex ea, quam me- 
Gus habet ad tertium. Mud autem prius in mentem 
revocandum eſt, quando ratio ex rationibus componi 
dicatur. Nimirum, haud fecus quam in Elementis, 
cum rationum quantitates in fe invicem ductæ quanti- 
tatem alquam fecerint ; fr quantitatis nomine numerum 
intelligas, 2 quo dt ratio denominatur, uti docent cum 
A, tum Nicomachus in primo de Muſica libro, et He- 
ronas in Commentario, quem in Arithmeticas Inftitu- 
tiones conſcriphit. Rec antes blew eſt ac © quantites 
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illa numerus eſſe dicatur, qui in ſequentem rationis ter- 
minum ductus præcedentem facit. Carterum magis 
proprie in multipticibus rationibus quantitas ſumetur; 
cum in ſuper particularibus, aut ſuper partientibus ea 
ſumi nequeat quin unitas ſecetur. Quare in iis ſecanda 
partes, a quibus ratio denominatur : ita ut ſeſquialters 
quidem rationis quantitas fit, ut clarius dicam, preter 
unitatem dimidia unitatis pars ; ſeſquitertiz vero, prie- 
ter unitatem pars unitatis tertia : ut rationis quantitas, 
quemadmodum et ſupra dictum eſt, in ſequentem ter- 
minum ducta præcedentem faciat. Novenarii enim ad 
ſenarium ſeſquialteræ rationis quantitas, quæ unitas eſt 
cum dimidio, in ſenarium ducta novenarium facit. Hoc 
idem de aliis quoque intelligere licet. Itaque his expli- 
catis ad id, quod propoſitum eft, redeamus. Sint dati 
duo numeri A, B; quos inter medius aliquis ſumatur 

. Oportet demonſtrare rationem ipſius 
1 A ad B componi ex ratione, quam habet 
cum A ad T, tum Tad B. Sumatur e- 
nim quantitas rationis quidem AT, nu- 
merus A; rationis vero T B, numerus R: 
ductuſque E in A faciat numerum Z. Dis 
1 co Z quantitatem eſſe rationis ipſius A ad 
B ; hoc eſt ductum in B facere A. B enim 
in Z ductus faciat H. Quoniam igitur B 
| in Z ductus ſecit H, et ductus in E fecit 
E 


T; ideo ut Z ad R, ita ſe habet H ad F. 
Rurſus quoniam A in E ductus fecit Z, et 
ductus in T fecit A; ideo ut E ad T, ita 
ſe habet Z ad A. Et permutando, ut E ad Z, ita ſe 
habet T ad A. Et invertendo, ut Z ad E ita ſe ha- 


| | 
2 KH 


bet A ad T. Demonſtratum autem eft, ut Z ad Es 
ita ſe habere H ad T. Igitur etiam ut H ad T, ita 
ſe habet A ad T. Eft igitur A ipſi H æqualis. B au- 

tem in Z ductus fecit H. Idem igitur B ductus in 


Z facit A. Igitur Z quantitas eſt rationis ipſtus A 
ad B. Factus eſt autem Z ex A in E ducto; hoc 


eſt ex quantitate rationis A T in rationis TI quantita- 
tem. Ratio igitur ipſius A ad B componitur ex ra- 


tione, quam habet cum A ad T, tum Tad B: * 
oportebat demonſtrare. 

Sed ut exemplo etiam manifeſta res fiat, inter nume- 
ros 12, et 2 medius aliquis cadat 4. Dico, rationem 
ipſius 12 ad 2, nempe ſexcuplam, ex ratione cum tri- 
pla ipſius 12 ad 4, tum dupla ipſius 4 ad 2 componi. 
Si enim harum rationum quantitates in ſe invicem du- 
cantur, id eſt 3 in 2, fit 6; qui numerus quantitas 
eſt rationis ipſius 12 ad 2; nempe ſexcupla, qualis de- 
monſtranda proponebatur. Quod fi medius, qui inter- 
cidit numerus, non fit majore quidem minor, minore 
vero major; ſed viciffim, aut utroque major, aut utro- 
que minor; tunc ſequetur compoſitio quoque, quam 
diximus. Inter numeros 9 et 6 medius aliquis cadat 
utroque major, 12. Dico rationem ipſius 9 ad 6 ſeſ- 
quialteram componi ex ratione cum ſeſquitertia ipſius 
9 ad 12, tum dupla ipſius 12 ad 6. Quantitas enim 
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rationis ighys 9 3d 12. idem oft = wres quartz partes 
hoc oft dmidrum et pars quarta: et rationis 
ipſius 1d l 6, Ten ft a= . Si igitur 2 in dimidi- 
um et partem quartam ducatur, fit unitas cum dimidio; 
que quidem quantitas eſt feſquialter#z rationis, quam 9 
habet ad 6. Pariter vero ſi imer 9 tf © medius cadat 
ſeſquiquarta ipſas ꝙ ct 4, fum fubſcſquitertia ipfrus 4 
ad 6. Rurſfus cnim ſi quamitas rationis duplo feſqui- 
quartz, nempe duo et pars quarta, in fubſcſquiakerz 
rationis quanitatem, hoc ef in duas tertias partes, du- 
catur ; fiet unitzas cum dimidio : qua: felquizkerz ratio- 
nis, ut diximus, quantitzs cf. Atque cadem hac ar- 
gumentatio omnibus convenit. Manfeftum cf autem 
ex iis, que da font, fl inter datos dues numeros, 
duaſre magnitudines non uns fed plures medi termini 
cadant, extremorum raticonem compomi ex omnibus ra- 
tionibus, quas numeri habent deinceps poſiti; fi incipias 
ab corum primo, et in ultmum definas, co 
enim inter terminos A, et B plures quam 1 
unus T et A. Dico rationem ipfrus A ad B 
componi ex ratione, quam habet tum A ad 
T, tum T ad A, tum A ad B. Quoniam | 
enim ratio ipfius A ad B componitur ex ra- 
tone, quam habet cum A ad A, tum A ad 
B, ut ſupra dictum c| ; ratio vero iphus A | 
ad A cx ratione componitur, quam habet 
cum A ad T, tum T ad A; ideo ratio ipfius | 
A ad B componitur ex ratione, quam habet 
tum A 2d T, um T a tum Aad B | |! 
Idem de cœteris demonſtrabitur- A * 
 Amplius in theoremate dicit : atque ut P A quidem ad 
A A, ita demonſtrandum eft fe habere quadratum, quod a 
B A deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a AX. 
Quoniam enim demonſiratum cf, ut P A ad AA, ita fe 
habere quadratum, quod a A K deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a A A ; et ut quadratum, quod a K A de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod defcribitur a A A, ita qua- 
dratum, quod 2 B A defcribitur, ad quadratum, quod deſ- 
cribitur a AX: demonſtratum exim ef, ut KA ad A A, 
ita ſe habere BA ad AX, propter rationis compoſitio- 
nem: ideo ut P A ad A A, ita ſe habet quadratum, quod 
a B A deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a AX. 
Jam fiat ut PA ad AX, ita BZ ad Z©. Ubicunque 
punctum ©, five hoc, five flo modo pofitum, ceciderit, 
argumentatio, ad conclufonem, quod attinet, recte ie 
habet. At vero id punctum inter punfia B, P femper 


cadere, ſi ponatur, ut ef in figura, hoc pacto conſtat. 


enim, ut AK ad AK, hoc ct ad KB, ita fe 
habet KP ad PB; ideo ut una ad unam, ita etiam omnes 
ad omnes; nimirum ut AP ad PK, itaKP ad PB. Ha- 
bet autem AP ad P X majorem rationem quam AP ad 
PK. Habet igitur etiam AP ad PX majorem rationem, 
quam KP 24 BP; hoc eſt Z B ad BP. Et convertendo, 
P A ad A X minorem rationem habet, quam BZ ad ZP. 
Itaque fi fiat ut PA ad AX, itz BZ ad aliam quandam; 
major hæc crit quam ZP. Hinc vero manifeſtum et, 
ipſam Z © majorem ee quam © B. Quoniam enim de- 
monſtratum et; ut KA A AK, ita fe habere cum AX 
ad XB, tum K B ad BP; majorque eſt AX quam XB; 
ideo major etiam cf A A quam AR, et K B quam BP; 
et, quod conſequitur, A A quam BP. Major cf igitur 
tota AX quam XP; idcoque etiam 8 Zz quam 83. 
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Ne igitur ratio, in qua, ut quadratum, quod 2 
ciibitur a A X, ita ſe habet Z X ad Z©. Quoniam enim 
quam haber quadratum, quod a defcribitur, ad qua- 
dratum, quod deferibitur a AX, et ex cz, quam BZ 
habet ad Z X, camdem eſſe atque rationem ipfus B Z ad 
SZ: ratio amtem ipfus BZ ad © Z cadem eſt atque la, 
N componitur ex ea, quam hbabet BZad ZX, ct ex 
cz, quam Z X habet ad Z ©: ide quz ratio componi- 
tar ex ca, quam habet quadratum, quod a Ba deſcribi- 
tur, ad quadratum, quod defcribitur a AX, et ex ca, 
quam B Z habet ad Z X, cadem eft atque ih, qu com- 
ponitur ex e, quam habet BZ ad Z X, et ex ca, quam 
XZ habet ad Z ©. Itaque fi ratio, quam habet B Z ad 
ZX, utrique raticai communis, auferatur z quz reliqua 
cf ratio, nempe ills, quam habet quadratum, quod a 
BA defcribitur, ad quadratum, quod defcribitura A'X, 
cadem cf atque ratio quam XZ habet ad z ©. Opor- 
tet igitur datam AZ ſecare in puncto X, atque facere, 
ut XZ ad datam 2 ©, ita datum quadratum, quod a BA 
defcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a AX. At- 
gue hoc quidem fi univerfaliter proferatur, determina- 
44444 

fant, problemata, nimirum A B duplam eſſe ipſius BZ, 
et BZ majorem quam Z , ut ex analyſi, nullam habet 
determinationem. Atque problema crit hujuſmodi. Da- 
tis dnabus rectis AB, BZ, quarum altera AB alterius 
BZ dupla fit, datoque item in BZ puncto ©, AB iplam 
in puncto X fecare, atque facere, ut quadratum, quod 
2 BA defribitur, ad quadratum, quod deicribitur a AX, 
ita XZ af Zz. Horum autem utrumque in fine reſol- 
vetur, et componetur. Id quidem Archimedes ſe fat- 
urum in fine pollicitus eſt; nec tamen in ullo exempla- 
ri invenitur, quod pollicitus erat, eum præſlitiſſe. Qua- 
propter Dionyſodorus a diverhs principiis orſus cum in 


farisfecifle, eidem fatisfacere aggreſſus eſt. Quam au- 
habet ne iſta quidem, quod cum lemmate illo conveniat; 
demonſtrands viam problema confcit. Porro hac theo- 
remata in vetuſto quodam libro; plures enim conquifi- 
ter menda, quz irrepſerant, figuraſque maltifariam de- 
pravatas. Q porro quzruntur, propoſita erant Dorica 
kngua, quam Archimedes imprimis amat, aliqua ex 
parte fervata nominibuſque rerum apud veteres uſitatis. 
altera vero obtuſianguli coni ſectio vocabatur : ut ex iis 


anumum ſubeat cogitatio, num ipſe fit, qui, quod in fi- 
ne fe facturum pollicitus erat, id præſfare aggrediatur. 
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Data recta AB, aliaque item A T, ſpatioque & ; pro- 
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ut quemadmodum A E ad AT, ita ſe habeat fpatium A 
ad quadratum, quod ab E B deſcribitur. Factum fits et 
ponatur AT ad rectos angulos ipf AB; junctaque I E 
producatur ad Z. Ducatur autem per punctum T ipfi 
AB parallela H; et per punctum B, Z BH parallela iph 
AT, eademque cum utraque IE, H concurrens. Com- 
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parallelogrammum 
punctum ER, K ER A utrilibet I ©, H Z parallela: fpatioque 


A dune fit ſpatium, quod ſub T HM continetur. e- 74% 797 Te, HZ e 3x20 KBA za of 
nem igitur ut K A 24 AT, ita ſe habet fpatium & ad A er Hu. L tr or SEA ag 
quadratum, quod ab E B deſcribitur ; ut autem EA ad AT, iror 34 , WEB EA we AT, 
AT, itaſe habet Had HZ; 6 ''x nt re Bk "tor 5 DH * HZ & 
et ut TH ad HZ, ita qua- * * . 

dratum, quod a TH deſeri- | 5TH je HZ, = 
bitur, ad ſpatium, quod ſub *% TH jc 3 i FH2z- 
Deane. & ape 5 t H me 
tur, ad ſpatium, quod ſub T HZ HZ, oro A wh 
continetur, ita ſe habet ſpati- | 1 dro E B, Tories 
aa 21 * "ed wo 
E B, hoc eft ad id, quod a K Z 4 am KZ. Kel , & 73 
deſcribitur. Et permutando, Ad >» I H gr N A, Teri 
ut quadratum, quod a TH \ 3 vat - 
deſcribitur, ad fpatium a Ty; THM, er 13 
hoc eſt ad ſpatium, quod ſub \ . HZ gs 16 ZK. 
I HM continetur ; ita ſe ha- A E A 65 5 >=» TH mes wh 
ö iz TH M, Gus 4 TH oe 
quod a 2 K deſcribitur. Ut | |__| HM. Ler-, 
autem quadratum, quod a © A H HM, "iro; N 59) THZ 
TH deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub T H M continetur, ' *＋ REY 

ita e habet I H ad HM. Tgitur etiam ut FH ad HM, . 2. n, 
ita ſe habet ſpatium, quod ſub T H Z continetur, ad qua- 7% us MeyCarguirar, Cres 28 d T HZ erde 76 n 


dratum, quod a Z K deſeribitur. Ut autem T H ad HM, 


MHZ. nr d N TH Z - N MHZ, 2. 


ita, ſumpta communi altitudine H Z, ſpatium, quod ſub 
T H Z continetur, ad ſpatium, quod continftur ſub 
MHZ. Ut igitur ſpatium, quod ſub I II Z continetur, ad 
ſpatium, quod continetur ſub M H Z, ita ſpatium, quod 
ſub T H Z continetur, ad quadratum, quod a 2 K deſ- 
cribitur. ÆEquale eſt igitur ſpatium, quod ſub MHZ 
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continetur, quadrato, quod a Z K deſcribitur. Itaque 
fi circa axem Z H parabole per punctum H deſcribatur, 
ita ut quæ a ſectione ducuntur poſſint ſpatia, quæ ad H M 
applicantur, hæc per punctum K tranſibit; dataque erit 


poſitione, cum data magnitudine fit H M, quz una cum 


data HT datum ſpatium A comprehendit. Punctum ig- 
itur K datam poſitione parabolen contingit. Deſcriba- 
tur, ut dictum eſt, eaque fit HK. Rurſus quoniam ſpa- 
tium © A zquale eſt ſpatio T B; nempe illud, quod ſub 
SK A continetur, illi, quod continetur ſub ABH; f 
circa aſymtotos & T, T H per punctum B hyperbole deſ- 
cribatur, hæc, per reciprocationem duodecimi theore- 
matis libri Conicorum Apollonii Elementorum ſecundi, 
per punctum K tranſibit, eademque data erit poſitione; 
cum utraque T, T H, et amplius punctum B poſitione 
datum fit. Deſcribatur, ut dictum eſt, eaque ſit K B. 

Punctum igitur K datam poſitione hyperbolen contingit. 
Contigebat autem et datam poſitione parabolen. Datum 
eſt igitur punctum K. Ducta eſt autem ab hoc 

ad datam poſitione A B normalis K E. Punctum igitur E 
eſt datum. Et quoniam ut EA ad datam AT, ita fe ha- 
bet datum ſpatium A ad quadratum, quod ab E B deſeri- 
bitur; ideo duorum ſolidorum, quorum quidem baſes 
ſunt quadratum, quod deſcribitur ab EB, et ſpatium A; 
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fta ſe habeat datum fpatium A ad quadratum, quod ab 


alcitudines vero E A, et AT; baſes, et altitudines reci- 
procantur : et propterea ſolida zqualia funt. Quadratum 
igitur, quod ab E B deſcribitur, ductum in E A, zquale 
eſt dato ſpatio A ducto in datam I A. Quod autem qua- 
dratum a BE deſcriditur, id in ea ductum, maximum eft 
omnium, quæ in B A ſimili modo ſumuntur, quando BE 
ipfius E A eſt dupla, quemadmodum demonſtrabitur. 
Oportet igitur datum ſpatium in datam rectam ductum 
— non eſſe, 3 
in EBA. 
e eee Sit data qui- 
dem recta, AB; data vero quadam alia, AT; denique 
datum ſpatium, A. Oporteat autem AB ita ſecare, ut 
| alterum ejus 11 


alteto ſegmento deſcribitur, Sumatur tertia iphus A B 
pars, AE. Itaque ſpatium & in AT ductum quadrato, 
quod a BE deſcribitur, ducto in E A, aut majus eſt, aut 
=quale, aut minus. Et ſi quidem majus, problema non 
„ ut in reſolutione demonſtratum eſt. Sin 
zquale, punctum E illud confecerit. Solida enim - 
DE corum baſes, et altitudines recipro- 
atque ut EA ad AT. a b haber fpatium A 
Je quod.a AB ee Si denique ſpati- 
um A in AT duftum minus eſt quadrato, quod a BE 
deſcribitur, ducto in R A, componetur hoe pacto. Po- 
natur AT iph AB ad redes angulos; ducaturque per 
T ip AB parallela TZ; et per punftum B pa- 
iph AT, BZ; caque cum T E producta in puncto 
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in E Az; ideo ut EA ad A T ita 
ſe habet ſpatium A ad ſpatium 


aliquod minus quadrato, quod 
a BE, hoc eſt HK, deſcribi- 
tur. Itaque ut EA ad AT, 
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: ad AT, ita ſe habet ſpatium A; 
N hoc eſt illad, quod ſub F ZN 
| -4  continctur, ad quadratum, 
hy E an ab HM deferibitur: ut 
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autem E A ad AT, ita fe habet 

nme F a6 ita quadratum, quod a T Z 
deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub I Z H continetur: ideo 
etiam ut quadratum, quod 2 I Z deſeribitur, ad ſpatium, 
quod fub T Z H continetur, ita ſe habet fpatium, quod 
continetur ſub T Z N, ad quadritum,-quod deſcribitur 
ab HM. Et permutando, ut quadratum, quod a T z 
deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub I ZN, ita 
(e habet ſpatium, quod ſub T Z E Continetur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur ab HM. Ut autem quadra- 
tum, quod a T Z deſeribitur, ad ſpatium, quod conti- 
netur ſub T Z N, ita ſe habet T Z ad ZN; et ut T Z ad 
ZN, ita, ſumpta communi altitudine Z H, fpatium, 
quod ſub I Z H continetur, ad fpatium quod contine- 
tur ſub NZ H. Ut ĩgitur ſpatium, quod ſub I Z H con- 
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tinetur, ad ſpatium, quod continetus ſub-N.Z NH. is ſe 
habet ſpatjum, quod fub T Z H cantinetur, ad quadra- 


tom, quod deſcribitur ab HM.  Aqualeeft igitur qua- 


dratum, quod deſcribitur ab H M ſpatio, quod contine- 


dur fub HZ N. Jaque 6 circa am ZH per puntum 


tum M — Deſcribatur, eaque | 
guoniam æquale eſt ſpatium © A ſpatio AZ; nempe il- 
lud, quod ſub & K A. contihetur, illi, quod continetur 
ſub ABZ; ſi circa, aſymptotos & , I Z per punctum B 
deſcribatur hyperbole, hæc per reciprocationem duode- 
ee like? Conlearan Apalions Elemento- 
5777 ad punt Ke. Deſcribatur, ea- 
gue fit BZ K parabolen ſecans in punto E ducaturque 
a puncto g ipſi AB normalis Z OH; et parallela eidem 
AB per idem punctum, PZ T. Quoniam igitur BJ K 
hyperbole eff, cjuſque. aſymptoti © T, T Z; ductæque 
ſunt rect PZ, ZI] rectis A B, B Z parallelz; ideo æquale 
eſt ſpatium, quod ſub PEI continetur, ſpatio, quod con- 
tinetur ſub ABZ,; et etiam re Pay 
quale ſpatio O Z. . a pundto T ad Z bel 
285 per punctum 0 S Gala” Tranſeat, 23 
OZ. Quioniam igitur ut O A ad AT, AEN 
ad B Z, NN ut autem T 2 ad Z T. ita, 
ſumpta communi altitudine 2 N, ſpatium, quod ſub I Z N 
contirietur, ad ſpatium, quod continetur ſub Z Z N: ideo 
etiam ut OA ad AT, ita ſe habet ſpatium, quod ſub I Z N 
dontinetur, ad ſpatium, quod continetur ſub EZ N. 2 
quale eſt autem ſpatio quidem, quod lub rz N condne- 
tor, ſpatium A; ſpatio vero, quod continetur ſub Z Z N, 
quadratum, quod a E E, hoc eſt BO, deſcribitur, prop- 
ter parabolen. Utigitur OA ad AT, ita ſe habet ſpatium 
a ad quadratum, quod a BO deſeribitur. Inventum eft 
igitur punctum O, quod problema conficit. 


— At vero, quadratum, quod a BE deſcribitur, in BA 
ductum, omnium eſſe maximum, quz in B A ſimili mo- 
do ſumuntur, quando BE dupla fuerit ipfius E A, hoc 
pacto demonſtrabitur. Sit enim rurſus, ut in analyſi, 
data recła A T ad roctos angulos ĩpſi AB: junctaque I E 
producatur, eademque cum recta, quz per punctum B 
ipſi A T parallela ducitur, in puncto Z concurrat. Du- 
catur porro per puncta T, Z ipſi A B parallelæ, & Z, TH; 
et producatur I A ad punctum © : ducaturque per punc- 
tum E huic parallela KEA. Denique fiat, ut EA ad 


AT, ita ſpatium, quod ſub T HM continetur, ad qua- 
dratum, quod ab E B deſcribitur. Quod igitur quadra- 


tum = BE deſcribitur, id in E A ductum æquale eſt ſpa- 
tio, quod ſub. HM continetur, ductam in AT; eo 
quod duorum harum ſolidorum baſey et altitudines reci- 


procantur. Itaque dico, ſpatium, quod ſub T H M con- 


tinetur, ductum in AT, omnium eſſe maximum, qua 
* Deſcribatur enim circa 
axem 2 H per punctum H parabole ; ita ut, quæ ad 
axem ducuntur, poſint ſpatia, quz ad HM applicantur, 
Hzc utique per punctum K tranſibit, ut in analyſi de- 
monſtratum eſt, et producta cum G T, quz ſectionis 
diamgtco parallela eſt, per theorema ſextum et vigeli- 
mum ;primi libri Conicorum Apollonii Elementorum, 
concurret. Producatur, eademque concutrat in puncto 
N.: et circa aſymptotos N T H hyperbole. deſcxibatur. 
Ha item per punctum K. ut in analyſi dictum eſt, 
tranſibit. Itaque tranſeat, veluti BK : et ponatur ip6 
Z H product æqualis HE: junctaque E K producatur 
ad pancvm. O. Manifeſtum igitur eſt hanc parabolen 
Conungere, 22 reciprocationem theorematis tertii et tri- 
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167 
geGmi, primi libri Conicorum Apollonii Elementorum: 
Quoniam igitur dupla eſt B R ipſtus R A; hoc enim po- 
nitur ; id eſt-Z K ipſius K &: et triangulum O&K f- 
mile triangulo E Z K; ideo etiam E K dus K O elt 
drm. Dupla eſt autem et M K ipfius K II; eo quod 
ZZ ipfius f H dupla eft; et 
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n pn K Z parallela. E- 

qualis eſt igitur O K ipſi K II. 
Quoclrea recta OK I, que 
|  parabolencontingit,eademque 
4  pobtackt inter aſymptotos, in 
duas xquas partes ſecatur; Ita- 
A que. comingit hyperbolen per 
| matis libri ſecundi Conico- 
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rum Apollonii Elementorum. 
Contingebat autem et para- 
bolen in puncto eodem K. Pa- 
rabole igitur hyperbolen in 
puncto K contingit. Itaque 
intelligatur hyperbole produc- 
ta eſſe, puta ad punctum P: 
et ſumatur in A B quodvis 
punctum T: ducaturque per 
punctum ZE ipſi K A parallela 
T T, que cum hyperpola in 
8 puncto T concurrat: et pet 

| punctum I ducatur & F X pa- 
os rallelaiph FH. Quoniam igi- 
tur propter hyperbolen et a- 
erben ſpatium 
| 9 r ſpatio TB; communi ab- 
7 lato I T, ſpatium © E ſpatio 
ZH eſt æquale: et propteres 
quz à puncto T ad X rea 
Jungitur, pet punctum x tran» 
| Vs ſibit. Tranſeat, eaque fit 
TEX. Et quoniam quadra- 
tum, ee TX deſcriditir;, quale eſt ſpatio, quod 
fub x HM continetur, propter parabolen ; ĩdeo quadra- 
tum, quod deſcribitur a T Xx, minus eſt ſpatio, quod con« 
tinetur ſub x H M. Itaque quadrats, quod deſeribitur a 
T X zquale fiat ſpatium, quod continetur ſub Xx H . 
Quoniam igitur ut ZA ad AT, ita ſe habet TH ad H x: 
ut autem T H ad HX, ita, ſumpta communi altitudine 
H, ſpatium, quod ſub I H Q continetur, ad ſpatium, 
quod continetur ſub x H N ; hoc eſt quadratum eidem 
quale, quod a X T, id eſt B L, deſcribitur. Ideo qua- 
dratum, quod a BE deſcribitur, in E A ductum, æquale 
eſt ſpatio, quod ſub H Q continetur, ducto in T A. 
Spatium autem, quod ſub I H Q continetur, in F A duc- 
tum, minus eſt ſpatio, quod ſub I H M continetur, ducto 
in TA. Quod igitur quadratum a B Z deſcribitur, id in 
T A ductum quadrato eſt minus, quod deſcribitur a BE, 
ducto in EA. Idem hoc demonſtrabitur etiam in omni- 
bus punctis, quæ inter E et B ſumuntur. At vero ſuma- 
tur inter E, et A punctum . Dico tune quoque qua- 
dratum, quod a BE deſcribitur, in E A ductum, qua- 


drato majus eſſe, quod deſcribitur a Br, ducto in 5 A. 


Iiſdem enim conſtrudtis, ducatur per punctum r ipſi KA 


parallela q x P, quæ utique cum hyperbole in puncto P 
concurret, utpote quæ aſymptoto parallela eſt: et duca- 
tur item per punctum P, AP parallela ipſi AB, caque 
concurrat cum H Z producta in Pn B,. Et quoniam 


vd XN a 


ed xNa 


k BA 


— ar 
— Py 2 


| 
f 
f 
: 
1 
ſ 
\ 
| 


— . JG 
A * 2 3 3 a 
£ 


. 


| 2 


4 


WW 
r 2 puncto T ad B recta jungitur, per punc- 
tum - tranſibit. Tranſeat, ea que fit, T. B. Et quoniam 


patio, quod fub BH M continetur; 
ideo quadratum, quod deſcribitur a P B, minus eft ſpatio» 


quod continetur ſub B HM. Fiat quadratum, quod de- 
continetur ſub B H. 


cribitur 2 P B, æquale ſpatio, 

igitur ut A ad AT, ita ſe habet TH ad H B: 
ut autem T H ad H I, ita, 22 altitudine 
H a, ſpatium, quod ſub T H continetur, ad fpatium, 
quod continetur fub B H; hoc eſt ad quadratum, quod 
2 PB, id eſt Br, deſeribitur: ideo quadratum, quod a 
Be deſcribitur, in 5 A ductum, æquale eſt ſpatio, quod 


ſub T H Q continetur, ductum in I A. Majus eſt autem 


ſpatium. quod ſub TH M continetur, ſpatio, quod conti- 
netur ſub H. Majus eſt igitur et quadratum, quod 
a BE deſcribitur, in E A ductum, quadrato, quod deſeri- 
bitur a B, ducto in A. Idem hoc demonſtrabitur in 
omnibus punctis, quæ inter E, et A ſumuntur. Demon- 
ſtratum au em eſt et in cœteris omnibus, qu ſumuntur 
inter E, et B. Quadratum igitur, quod a BE deſcribitur, 


ductum in E A, omnium eſt maximum, quæ in AB ſimili 


modo ſumuntur; quando BE ipſius E A dupla fuerit. 


Cognoſcere autem ea quoque oportet, quæ in allata fi- 
gura contingunt. Quoniam enim demonſtratum eſt, 


quadratorum utrumvis, tum quod a BE deſcribitur, tum 
quod deſcribitur a Br, alterum quidem in Z A, alterum 
vero in : A ductum, minus eſſe quadrato, quod deſcribi- 
tur a ;̃ E, ducto in EA; fieri utique poteſt, ut cum datum 
quoque ſpatium in datam rectam duftum eodem hoc 
quadrato, quod deſcribitur a BE, ducto in E A, fit mi- 
nus; problema, quod initio propoſitum eſt conficiatur, 
AB in duobus punctis ſefta, Hoc autem contingit, fi 


intelligatur circa diametrum X H deſcripta eſſe parabole, 


ita ut quz ad axem ducuntur, poſfint ſpatia, qu ad 
Ha applicantur. Hzc ſi quidem parabole omnino tran- 


fit per punctum T. Et quoniam neceſſe eſt, eamdem 
cum TN, quz diametro ipfi parallela eſt, concurrere; 
conſtat ſecare hyperbolen in puncto alio ſuperiore quam 
K, ut hic in P. Quæ autem a puncto P ad AB normalis 
ducitur, ut hic Ps, bac AB ſecat in puncto 5; ita ut 
punctum hoc g problema conficiat : æqualeque fiat qua- 
dratum, quod a BY deſcribitur in E A ductum, quadrato, 
quod deſcribitur a Br, ducto in A; quemadmodum ex 
ſuperioribus demonftrationibus manifeſtum eſt. Cum 


itaque ſieri poſſit, ut duo puncta in BA ſumantur, quæ 


propoſitum conficiant, utro quis malit, hoc ei uti licet ; 
five illo, quod inter E, B; five etiam illo, quod inter E, 
A interjicitur. Si enim eo utatur, quod iriterjicitur inter 
E,B; deſcripta, ut dictum eſt, per puncta H, T parabo- 
la, quæ hyperbolen in duobus punctis ſecet; horum qui- 
dem alterum, quod puncto H, hoc eſt axi. paraboles, pro- 
pius eſt, punctum definiet, quod inter E, B interjicitur: 
ut hic T punctum ⁊ definit ; alterum vero, quod ab eo- 
dem puncto remotius eſt, definiet punctum, quod inter- 


Jicitur inter E, A: ut hie P definit punctum r. 


Hoc igitur modo problema generaliter reſolutum, 
compoſitumque eſt. Ut autem hoc ipſum ad Archeme- 
dis verba accommodetur, intelligatur, ut in allata figura, 
diameter quidem ſphæræ eſſe AB; quæ vero ex ejus 
centro, BZ; denique data rea, Z ©. Eo igitur deveni- 
mus, inquit, ut AZ in puncto X ita ſecare oporteat, ut 
quemadmodum X Z ad datam reftam, ita ſe habeat da- 
tum ſpatium ad quadratum, quod a AX deſcribitur. 
Atque hoc quidem fi univerſaliter proferatur determi- 
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a bee Seen en 
tam daun majus fucrit quadrato, quod deferibitur a 
AB, duct in BZ ; problema, ut demonſtratum eſt, con- 
fici non poteſt: fin autem quale, id quidem per punc-_ 
tam B conficitur, fed ad id, quod Archimedes initio 

it, nihil facit; quippe ſphæra pro data ratione 


ſecatur. Thud igitur & univerfaliter proferatur, de- 
terminationem habet. Qvod fi- duo hæe addantur,- ni- 


+ mirum a duplam eſſe ip 2 B. err 
determinatioem. 


quam Z © ; nullam habet 


nim tet Me ot ids 
Z ©, id eg datam ductum minus ef quod de- 


.— Gribiwya 4B, duftoin BY ; 


dit, geheraliter docuiſſet, hoc dicit : oportet datam AZ 
ſecare in puncto X, atque facere, ut X Z ad datam rec- 
tam, ita datum ſpatium ad quadratum, quod a AX de- 
ſcribitur. Deinde vero cum adjeciſſet, hoc ipſum ſi uni- 


ta, nimirum AB duplim eie ipſius BZ, et BZ maſorem 
quam Z ©, nullam habere determinationem ; hoc, in- 
—_— — —  ———— — 
iter reſumens ait: atque problema erit hujuſmodi, = 
Datis duabus rectis A B, BZ, quarum altera AB alte- 


rius BZ dupla fit, datoque item in BZ puncto ©, AB - 


iplam in puncto X fecare ; et quiz ſequuntur : oportere - 
autem dixit A B, non vero, ut prius, AZ ſecare; quod 
intelligeret duo eſſe puncta in AZ, quemadmodum ſu- 
pra demonſtravimus, quæ fumpta problema conficiant; 
alterum quidem, quod inter A, B, alterum vero, quod 
inter N. Z 4 - Horum autem quod interjicitur 


inter A, B'ad id, quod initio projolitum eſt, facit. 


erat, conatus ipſe, quz expoſta ab eo non ſunt, pateface- 


re, aliam viam ingreſſus, haud ĩneſegantem totius proble- 
matis conficiendj rationem deſeripſit; muneris noſtri eſſe 
duximus hanc quoque cœteris adjungere, emendatione 
pro viribus adhibita. Hzc enim quoque, quz ſumma © 
eſt hominum negligentia, plures demonftrationes prop- 
ter mendorum multitudinem tenebricoſas habens in om- 


nibus, in que nos incidimus, exemplaribus cireumſe- 


UT DIONYSODORUS, p 

Datam ſphztram plano ſecare, ita ut ejus ſegmenta 
datam inter ſe invicen\ rationem habeant. Data ſphzra 
ea fit, cujus, diameter AB: enque data ratio, quam ha- 
bet TA ad AE. Oportet autem ſpharam plano ſecare 
ad AB reQo, ita ut alterum ejus ſegmentum, cujus ver- 


tur BA ad punftum Z: Ponaturque AZ dimidia ipſius 
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babes; ZA 2d AH, que dn fuper AB ad reftcs 
angulos jaceat ; et ſumatur inter Z A, A H proportiona- 
lis media A . Major eſt igitur A quam AH. De- 
ſcribatur porro circa axem 2 B per punctum Z parabolez 
ita ut quæ ad axem ducuntur poſſint ſpatia, quae ad AH 
applicantur. Hae utique per puntum © tranſibit z quo- 
niam ſpatium, quod ſub Z AH continetur, equale eſt 
quadrato, quod ab A © deſcribitur. Itaque defcribatur 


eaque fit 2 K: ducaturque per punctum B iph AQ. 


parallela B K, quz in punto K parabolen ſecet. Deſcri- 
batur deinde circa aſymptotos Z BK per punctum H hy- 
perbole ; quæ quidem parabolen ſecabit intra puncta &, 
k. Itaque ſecetin puncto A: ducanturque a puncto A 
ad AB normalis AM; et a punctis H, A iph AB par. 


+ ZA eg AH, stand AAS Kt a 


Tir Z A, AH ee e n Ae. M. 
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| bitur, od quadratum, quod deſcribitur ab H A, ita qua- 


dratum, quod ab A B defcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a BM. Et quoniam propter parabolen qua- 
dratum, quod a A M defſcribitur, æquale eſt ſpatio, quod 


ſub Z M, AH continetur ; ut Z Mad MA, ita fe habet 


MA ad AH. Igitur etizuz . ahi ad tertuam, ita ſe 
habet quadratum, quod a prima deſcribitur, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a ſecunda; et adhuc quadratum, 


quod a ſecunda deſcribitur, ad quadratum, quod deſeri- — 


bitur a tertia. Ut igitur Z Mad A H, ita fe habet qua- 


dratum, quod a AM deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur ab HA. Ut autem quadratum, quod a AM 


 deſcribitur, ad quadratum, quod deſeribitur ab AH, ita 


demonſtratum eſt ſe habere quadratum, quod ab A B de- 
ſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BM. Ut 

igitur quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad quadra- 
— defcribitur a BM, ita fe habet Z.Md ad AHL 
Ut autem quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a BM, ita fe habet circulus, 
cujus ea, quæ ex centro, ipſi AB eſt æqualis, ad cir- 
culum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt ipſi B M. 
Ut igitur circulus, cujus ea, quæ ex centro iph AB eſt 
qualis, ad circulum, cujus ea, quæ ex centro, æqua- 
lis eſt ĩpſi B M, ita ſe habet Z M ad AH. Conus igitur 
baſim habens circulum, cujus ea, quæ ex centro, ipſi AB 
eſt æqualis, Et altitudinem A H, æqualis eſt cono baſim 
habenti circulum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt 
AP: 2 carats 3 
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bales, or aitildines recigrocanur, ki fant zquales. At 
vero conus baſim habens circulum, cujus ea, quz ex 
centro, ipſi A B eft zqualis, et altitudinem Z A, ſe habet 
ad conum baſim eamdem habentem, et altitudinem 7 H, 
utZAad AH; hoc eſt T RAE A: quippe fuper cadem 
baſe conſtituti ſe invicem habent ut altitudines. Conus 
igitur baſim habens circulum, cujus ea, quz ex centro 
ip AB eſt zqualis, et altitudibem Z A, ſe habet ad co- 
num baſim habentem circulum, cujus ea, quæ cx centro, 
=qualis eſt ipſi B M, et altitudinem Z M, ut TEad EA. 
At vero conus baſum habens circulum, cujus ea, quæ ex 
. centro, ipſi A B eſt qualis, et altitudinem Z A, zqualis, 
eſt ſphæræ : conus autem baſim habens circulum, cujus 
ea, quz ex centro, æqualis eſt ipſi B M, et altitudinem 


2 M. zqualis ſphere ſegmento, cujus vertex punctum 
B, et altitudo BM; ut deinceps demonſtrabitur. Igitur 


ſphæra ad id, quod diximus, ſegmentum.camdem ratio- 
nem habet, quam TE ad EA. Et dividendo, ſegmen- 
tum, cujus vertex eſt punctum A, et altitudo AM, ad 
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ſogmentum, 'cujus eſt vertex puntum B, et altitudo . 


BM, camdem habet rationem, quam TA ad AE. Igitur 
planum, quod per AB agitur, ad ipſam AB rectum, 
ſphzram pro data ratione ſecat. ä 
tebat. 

ͤ A ci a. 
rel 
cujus yertex eſt pundtum M, et altitudo B M, aq 
eſſe, hoc pacto demonſtrabitur. n 
MA, ita OM ad MB. Igitur conus, qui camdem ac 


ee Þ et altitudinem O M, ſegmento 


zqualis. Et quoniam ut Z M ad M A, ita ſe ha- 


bet OM ad MB; etiam permutando, ut Z M ad MO, 
ita ſe habet AM ad MB. Ut autem AM ad MB, ita 4e 


habet quadratum, quod a TIM deſcribitur, ad quadratum, 


quod deſeribitur a MB; itemque circulus, cujus ea, ea, quæ 
ex centro, 1 
que ex centro, zqualis eſt ipfi MB. Vt igitur circul 
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culum, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt ipſi MB, 
ita ſe habet MZ ad MO. Igitur conus baſim habens cir- 
culum, cyjus ca, quæ ex centro, æqualis eſt ipſi MB, 
et altitudinem Z M, æqualis eſt cono baſfim habenti cir- 
culum, cujus ea, que ex centro æqualis eſt ipfi Il M, et 
_ altitudinem MO. Horum enim baſes, et altitudines 
reciprocantur : quare idem conus ſegmento etiam ipſi 
eft æqualis. 


UT.DIOCLES 
In libro de Igninarits. 


Diocles etiam in libro de igniariis rem a 
hæc præfatus. ar libro de ſphæra, et cy- 
3 ͤ ge habeat eamdem ac 
ſegmentum, altitudinem vero quamdam rectam, quz ad 
normalem a vertice ſegmenti ad baſim ductam eamdem 
rationem habeat, quam utraque ſimul, tum ea, quz ex 


centro ſphære, tum alterius ſegmenti normalis, ad nor- 


malem alterius ſegmenti ; utique ſi hæc ſegmenta viciſ- 
fim ſumantur. , Nimirum fi ſphæra fit ABT, cujus dia- 
meter AB, et centrum punctum E; eaque ſecetur plano 
aliquo, id eſt circulo circa diametrum T A deſcripto; de- 
inde fiat: ut utraque ſimul E A, A Z ad 2 A, ita HZ ad 


12 c , 
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| W 8 EB, BZad ZB, ita © 

2 AA; demonſtratum ft, ſegmentum quidem 
ſpherz IB A quale eſſe cono, cujus baſis eft circulus, 
qui eirca diametrum TA deſeribitur, et altitddo 2 H; 
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tio coni, cujus baſis eft circulus, qui circa diametrum 
IA deſcribitur, et altitudo Z ©, ad conum, cujus baſis 


cadem eft, et altitudo Z H. Hoc autem demonſtratum 


eſt, conos, qui ſuper eadem baſe conſtituti ſunt, ſe in- 
vicem habere ut altitudines. Igitur etiam ratio ipſius 
Z ad ZH eſt data: Et quoniam ut OZ ad ZA, ita 
ſe habet utraque fimul E B Z ad Z B; ideo dividendo, ut 
Ad AZ, ita ſe habet EB ad ZB. Eadem ratione et 
ut HB ad Z B, ita ſe habet eadem illa recta ad Z A. 
Itaque problema hujuſmodi eft : data poſitione rea A B, 
r eee rectam AB 

in puncto Z ſecare, eidemque rectas apponere GA, BH; 
ita ut ratiq jpfius © Z ad Z H data fit: et amplius ſe 
' habeat} ut & A quidem ad AZ, ita data recta ad Z B; 
ut vero HB ad BZ, ita data eadem recta ad Z A. Hoe 


longiore ſermone Archimedes demonſtraſſet, Problema 
unum in aliud convertit z nec tamen illud in libro de 
ſphæera, et cylindro demonſtrat. 

Dat poſitione recta A B; duobuſque punctis A, B; 
et ratione, quam habet T ad A; rectam A in puncto E 
ſecare, eidemque rectas apponere Z A, H B; ita ut quem- 
admodum T ad A, ita ſe habeat ZE ad EH: amplius 
vero quemadmodum Z A ad A E, ita ſe habeat data aliqua 
recta ad ; Eʒ et quemadmodum HB ad BE, ita data eadem 
refta ad E A. Factum fit: et ducaritur ipſi AB ad rec- 
tos angulos & AK, AB M; et ponatur utraque A K, BM 
datze rectæ zqualis ; junctæquæ K E, ME ad puncta A, 
© producantur. Jungatur porro K M: ducaturque per 
punctum A, AN ipht AB parallela ; et per punctum E, 
ZE ON parallela ipſi NK. Quoniam igitur ut Z A ad 


AE, ita ſe habet MB ad BE; hoe enim ponitur;; et ut 


MB ad BE, ita, per triangulorum fimilitudinem, © A 
ad AE; ideo ut Z A ad AE, ita ſe habet & A ad AE. 


Aqualis eſt igitur Z A ipſi © A. Eadem ratione etiam 
BH iph B A eſt æqualis. Et quoniam ut utraque ſimul 
AB ad utramque ſimul MBE, ita ſe habet utraque ſi- 
mul K AE ad utramque ſimul A B R; utraque enim ratio 


eadem eſt quæ ipſius A E ad EB; ideo ſpatium, quod ſub 


utraque cum ABE, tum & AE continetur, zquale eſt ſpa- 


tio, quod continetur ſub utraque cum K AE, tum Mi B E. 


Ponatur ipfi KA æqualis utraque AP, B T. Quoniam igi- 
tur zqualis eſt utraque & A E ipſi ZE, et utraque ABR 
ipſi EH, et utraque K A E ipſi P E, ut utraque MBE ipſi 


2 E: demonſtratumque eſt, ſpatium, quod ſub utraque 


. — 7 eſſe ſpatio, quod 
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dontinetur ſub nee cum K Ax, m MBE; ideo 
cem, quod fob Z EH continefur, Qatio, quod con- 
tinetur fub PEE, M duale. Propterea quando pi 
tum Þ inter. punts A, Z cadlt, tunc pilitum T citra 1 


Ad as OST 
cb J ee 1 . 
ita ſatium, 
2k continetus, ad. quigdra- 
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pam, quod tub 2 K H con- 
dinetur, ad. quadratum, quod 
tt deſeribitue. + Spativin 
ee, quod tub E EN cha- 
| bnetur, ſpatio wquale efſe de- 
-—_  Hetur fubPRE; Ut 
| M ta ie aber 2 
e "2123 quod dub BE E continetur, ad 
„. ae. " Huddratuin, quod ab K H de- 
* Feribitur. Ponstur ipſ BE =- 


101 54466 50 ad OS ND, 
78 Fr rectos 3 in punts T, T 


hy ts foe, 


„ en >= | OT OS 


datum angulum BB O, dimidigm red anguli, effcit ; 
Jdeo T T poſitions data eft. tem 2 datis poſi- 
ie Tg P ducuntur; hoc et 2 T, PT; he in 


T, T eamdem ſecant : ideoque punAa T. T 


- Data et i gitur poſitione dt TY. Et 


propter EOR, TH ſimilitudi- 
e urge ita ſe habet E B ad BR j ide etiam 
eee 
Ut autem BY ad OT, ita BE ad EP Ute i 
tar T0 d OT, ita, equa , fe habet ZE 
ad BP. Vi e TO ad ©f, ita ſe babet that 
e 


| z & ve BB ad EP, ita ſpatium, quod conti- 
be BY, 


d quadratum, quod deſeribitur ab EP. 

Ut igitur quod ſub TOT continetur, ad quadra- 
tum, 587 ty 8 um, quod 
continetur ſub E EY, ad q. quod ibitur ab 
EP; Et ut um, quod ſub TO r con- 
tinetur, etur ſub E REP, ita ſe habet 

| tur | 

S Ed yoryy. gs 
duplum eſt quadrati quod ab EP deſcribitur ; quoniam 
quod ab OB deſcribitur; quadrati, quod 


&fſcribitur a BE, eſt duplum. Doplum eft igitur etiam 
ſpatium, quod fab O V continetur, fpatii, quod contine- 
tur fub T EF. Dentonftratum autem eſt, ſpatium, quod 
fub E E continetur, ad quadratumy quod ab E H de- 
{cribitur, eamdem rationem babere, quam T ad A. Spa: 
tium igityr, quod ſub TOY continetur, ad quadratum, 
quod ab E H defcribitur, eamdem habet. rationem, quam 
dupla ipfius F ad &. autem, quod ab E H 
deſeribitur, æquale eſt quadratb, quod defcribitur a E O: 
utralibet enim E H, Z © zqualis eſt utrique ſimul A B E. 
Spatium igitur, quod ſub T O T continetur, ad quadra- 
tum, quod a ; O deſeribitur, eamdem habet rationem, 
quam dupls ipſius F ad &: data eſt autem ratio duplæ 

Dad A. Data eſt igitur etiam ratio ſpatii, quod 

TO r continetur, ad quadratum, quod a Z O. deſeri- 
bitur. Itaque & fiat: ut A ad duplam ipſius T, ita T T 
" ad aliam quamdam, puta &: et circa T T ellipſis deſeri- 


batur, ita ut que ad axgm ducuntut ad angulum FOB; 
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hoc ef dimidium recti anguli z. poſint ſpatia, quæ cum 
ſpatio-deficiant ei, quod ſub T TS continetur, ſunili, ad 
E tranfibit.  Deſcribatdr, 


eaque fit T HT. Punſtum igitur E dtn politione el- 


lipfin contingit. Et quoniam A K diagonalis. eſt paral- 
lelogrammi NM; #quale eſt fpatium, quod ſub N A 
continetur, ſpatio, quod continetur ſub A BM. Itaque 
fi circa afymptotos & K M per punſtum hyperbole de- 
ſcribatur, tranſibit per punctum E, eademque data poſi- 
tione etit j cum et pundtum poſitione datum fit, et 
utralibet AB, BM; ideoque etiam aſymptoti & K M. 


- © Deſcribatur, egque fit ER. Punftum igitur E datam - 


contingit. Contingebat autem et 
Lo cmd enero Datum eft 133 
et quze ab ipſo normalis ducitur E E. Igitur punctum E 
quonians-ut M ad BE, ita ſe habet 
et AE; ideo etiam A Z eſt data. 


ZAad AB; 
Eadem ratione data eft et ipſa H B. 
| Compenetur autem problema hoc pacto. Sit, ut in 
allata figura, data quidem recta, quam ſecare oportet, AB; 
data vero alia, AK; denique data ratio, quæ ipſius I 
24 A. Ducatur iph AB ad reftos angulos BM, que 
retz AK =qualis fit; jungaturque KM; et ipſi KA 


 eequalis ponatur utraque AP, et BE; et a punctis P, 2 


ducantur ad reftos angulos PTY, £ T. Conſtituatur au- 
tem ad pundtum I angulus AB O dimidio. recti angufi 
=qualis ; Productaque BO ab utraque parte ſecet T T, 
PT in punctis T, T. Fiat porro, ut A ad duplam ipfius 
T, ita TT ad ; et circa T T elliplis deſcribatur, ita 
ut quæ ad mem ducuntur ad angulum dimidio recti an- 
ei, quod ſub T T continetur, fimili, ad & applicantur. 
Deinde deſcribatur circa aſymptotos AK, K M per punc- 
eee 
caturque a puncto E ad AB normalis E E, eademque 
ad IT producta. Ducatur per idem punctum Z iph AB 
parallela A ZN. Denique producantur K A, MB ad 
punkta A, ©: jungaturque K E cademque produsta 
cum KN in puncto © concurrat. Qyoniam igitur BZ 
hyperbole eſt, ejuſque aſymptoti, & K, KM; zquale 
eſt ſpatium, quod ſub N ZI continetur, ſpatio, quod 
continetur ſub A BM, per duodecimum theorema libri 
ſecundi Conicorum Apollonii Elementorumʒ ideoque 
K E A eft rea. Itaque ponantur æquales, ipſi quidem 
SA, AZ; ipfi vero AB, BH. Et quoniam ut dupla 
ipſius T ad A, ita fe habet & ad TT; et ut & ad TT, 
ita, per theorema primum et vigeſimum libri primi Co- 
nicorum Apolloni Elementorum, ſpatium, quod ſub 
TO r continetur, ad quadratum, quod a ZO deſcribi- 
tur; ideo ut dupla ipſius T ad A, ita fe habet ſpatium, 
quod ſub TOT continetur, ad quadratum, quod a EO 
deſcribitur. Quoniam vero ut TB ad BO, ita ſe habet 
EB ad BE; etiam componendo, ut TO ad OB, ita fe 
habet EE ad EB. Ut autem BO ad OT, ita ſe habet 
BE ad EP, Ut igitur TO ad OT, ita etiam, æqua 
proportione, ſe habet ZE ad EP. Propterea ut ſpatium, 
uod ſub T O T continetur, ad quadratum, quod ab OT 
ribitur, ita ſe habet ſpatium, quod continetur ſub 
2 Ex, ad quadratum, quod deſcribitur ab EP. Et per- 
mutando, ut ſpatium, quod ſub TO T continetur, ad 
ſpatium, quod continetur ſub ZE P, ita ſe habet 
ratum, quod ab OT deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur ab EP. Duplum eft aut uadratum, 
quod ab O I deſeribitur, quadrati, 1 ribitur ab 
EP; cum quadratum etiam, quod a B O defcribitur, . 
> ers 8 a BE, .duplum fit. 8 
enim BE i ; uterque angulus, qui 
puncta B, O eſt, dimidius eſt angul! rei. Duplum ef 
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um, quod ſub TOT continetur, ad quadratum, quod 
EO deſcribitur ; ideo, ſumptis praxcedentium dimidiis, 
ut ad A, ita ie haber ſpatium, quid filb PEE continetur, 
nd quadratum, quod a E O, id eſt ab E H, deſeribitur: =- 
qualis eſt enim E V ipſi EH; quippe harum utraque utri- 
due ſimul A BB eft zqualis. Qvoniam igitur ut utraque 
GAR ad utramqueMBE, ita fe habet utraque K A E ad 
utramque ABE; utraque enim ratio eadem eft quꝛ ip- 
frus AB ad BB; ideo ſpatium, quod fub utraque fimul 
cum G AE, tum A BE continetur, quale eſt fpatio, 
quod continetur ſub utraque fimul cum K AE, tum MBE. 
Aqualis eſt autem utrique G AE, ZE; et utrique ABR. 
KH; et utrique K AE, PE; et utrique MBE, EZ. 
Spatium igitur, quod fub Z E H continetur, quale eſt 
ſpatio, quod continetur ſub PEE. Ut autem T ad A, 
ita ſe habet ſpatium, quod ſub PEE continetut, ad 
quadratum, quod ab E H deſeribitur. Ut igitur T ad Ay 
ita etiam ſe habet ſpatium, quod ſub ZE H confinetut, 
ad quadratum, quod ab E H deftribitur. © Ut dutem ſpa- 
tium; quod ſub Z E H confinetuf, ad quadratum, quod 
ab EH deſcribitut, ita ſe Habet 2 K ud EH. Ut igitur 
Aa, ita fe habet ZE ad K H. Et quoniam ut MB 
ad BE, ita ſe habet & A ad AE; qualiſque eſt & A ipfi 
ZA; ideoutMB ad BE, ita ſe habet Z A ad AE. Ea- 
dem ratione ut KA ad AF, ita etiam fe habet HB ad 
BE. Itaque data tea AB; et alia item A K; et ratione 
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E, eidemque AB re E A, HB ita appolitz, ut Z R 
et E H datam inter ſe invicem rationem habcant. Am- 


plius vero quemadmodum data rea MB ad BE, ita ſe 
habeat Z A ad AE; et quemadmodum data eadem recta 
KAadAE, in HB ad BE,  Quod oportebat facere. 

Hiſce demonftratis, Geri poteſt ut data ſphuera pro 
data ratione ſecetur, hoc pacto. Sit datæ quidem ſphæ- 
tz: diameter AB; data autem ratio quam ſphere ſeg- 
menta inter ſe invicem habere debent, eadem, que ip- 
fs D af & ; dewique here comrum punitum B. Su- 
AB en ita ut quemadmodum ad &, ita 
ſe habeat HZ ad Z &: amplius vero quemadmodum 
HA ad AZ,itafe Neat data rea BB ad BZ; etquem- 
admodum B ad BZ, ita data cadem recta E A ad 
AZ. Hoe enim fieri poſſe ſupra demomſtratum ef. 
Wee 
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Quoniam enim 
ut HA ad AZ, 
ita ſe habet EB 
ad BZ; etiam 
componendo, ut HZ ad 2 4, ita b habet utraque fimul 
EB, BZ ad BZ. Igitur conus baſim habens circulum, 
qui circa diametrum K A deſcribitur, et altitudinem ZH, 
æqualis eft ſphæræ ſegmento eamdem baſim habenti, et 
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alitudinem 2 A. Bede quoniam ut. @ Bad BZ, ita ſe 


| tubet BA ad AZ; e compondtda, = OZ ad BZ, 


inſe habet utraque foal KA, AZ ad Z. Igitur comes 
baſim habens circulum, qui circa T A de- 


Ceribitur, et altitudinem Z ©, equals eft hare feg- 


| ments camdem hakm habeati, et | akitudinem . 


conftituti & bent invicem ut alitadines ; nimirum 
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dtm inter ſe invlcem rationem habeat. Quod oper» 
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Porro autem in compolitione cum ſphuere diametrum 
AR produxiſſet, poſuiſſetque 2 B dimidiz ipſius diametri 

zqualem, eaque ſecta pro data ratione in puncto @, 
ſumpſiſſet in A B punctum ejuſmodi X, ut quemadmo- 
dum X Z ad Z, ita ſe haberet quadratum, quod a AB 
deſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a A X ; iif- 
dem, qu prius, conſtructis, ait: ut utraque fimul 
KAXad AK, ita fiat PX ad XB; ponitque punftum 
inter puncta ©, Z. Hoc autem ita ſe habere demon- 
ſtrandum eſt. Quoniam enim ut utraque famul K AX 
ad AX, ita ſe habet Px ad x BI dividendo, ut K A ad 
A ita ſe habet PB ad XB: et permutande, ut KB 
ad PB, ita AT ad Bx. Major eſt autem AX quam 
XB. Major eſt igitur etiam K B., hoc eſt Z B, quam 


Ie. Quare punctum P citra punctum Z cadet. At 


vero idem quoque cadere ultra punctum ©, detnonſtra- 
Ne 
tis compoſitione abſoluta. Illud enim colligi ut PX 
ad X A, ita ſe habere & B; ad Z &: idque — 
nendo. Atque hine conveniens cum iis, 2 
dia ſunt, demonſtratio petenda eſt. 
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dam magnitudo fe habet ad praxcedentem. Itaque hic 
quoque demonſtratum eſt, ut præcedens P A ad ſequen- 
tem AA, ita fe habere pracedentem X Z ad ſequentem 
20 ct ut ſequens AA ad aliam quamdam AX, ita fe 
habere aliam quamdam B Z ad prazcedentem X Z. Ex 
A oh ut PAad AX; itafe habere BZad 20. 
FRO F. vi. Fa. 

Dao lan e ne idee d 
dato æquale conſtituere. 

Sint data duo ſphærræ ſegments ABT, EZ H. 
Ac ſegmenti quidem A BT baſis fit circulus, qui 
circa diametrum A deſcribitur, et yertex punc- 
tum T; ſegmenti vero EZ H baſis fit circulus, 
qui deſcribirur circa diametrum E Z, et vertex 
punctum H. Oportet autem ſphæræ ſegmen- 
tum invenire, quod ſegmento quidem ABT #- 
quale, ſegmento vero E Z H fimile fir. - 

Inveniatut ; idque fit ſegmentum K A, cujus 
quidem baſis circulus, qui circa diametrum & K 
deſcribitur, vertex vero punctum A. Sint etiam 
in ſphærris circuli ANBI, E KA, EOZH; quo- 
rum diametri ad rectos angulos ſegmentorum 
baſibus I N, A Z, HO; centraque puncta I, v, 2. 
Fiat porro, ut utraque quidem ſimul nN, NT 
ad NT, Xr ad TT; ut utraque vero ſimul 
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=p A res, ET ad gr, 
rer i VT woes oF: 2 ma Tr ad TA; 
# WE 0 — denique ut utra- 
TT _ — que ſimul 20,06, 
4Obripos y ZO, O0 ad OS, ita a ad 
pos O ©, Frag "7 SH: atque intelli- 
ao vg ÞH* xas gantur coni, quo- 
vote} worty A, av rum baſes fint cir- 
Bara wiv ow oi culi, qui circa dia- 
. metros AB, ek, 
d anir ha 
AB@K,EZ xUx- - deſcribun tur, 
net, naguPal Ar x. v, a. Æqualis 
: xv, a onjutic.. "Ec: autem eſt conus 
A ders 5 2 quĩdem ABX ſphæ. 
xaves Tw ABT rhi- r= ſegmentoABT; 
wars rig TOcipes, conus vero YO k 
65 YOK SKA ſphæræ ſegmento 
6) EQNZ T@EHZ, 8 


SKA; conus deni- 


que E NZ ſphæræ ſegments EH 2. Hoc enim 
demonſtratum eſt. Et quoniam æquale eſt ſphæ- 
ræ ſegmentum ABT ſegmento KA, æqualis 
eſt etiam conus A Xx B cono FOK. AÆqualium 
autem conorum baſes et altitudines reciprocan- 
tur. Ut igitur circulus, qui circa diametrum 
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AB 5 tiene, ad circulun,. af” defcribipur 
circa diametrum & E, ita ſe habet YT ad X'T. 
Ut autem- circulus ad circulum;”ita ſe habet 
| quod ab AB deſcribitur, ad qua- 

dratum, quod deſcribitur a c x. Ut igitur qua- 
dratum, quod ab A ; deſcribirur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a & K, ita ſe haber FT ad T. 
Et quoniam ſimile eſt ſegmentum E Z H ſeg- 
mento & K A, ſimilis eſt etiam conus ; Z A cono 
ve k. Hoc enim demonſtrabitur. Ut igitur 

NG ad EZ, ita ſe habet YT ad k. Data eſt 
| autem ratio ipſius d @ ad EZ. Data eſt igitur 
etiam ratio ipfius v ad Kk. Eadem fit ratio 
ipſius x T ad a. Data eſt autem XT, Data eſt 
Agitur etiam a. Erquoniam.ut FT ad x T, hoc 
eſt quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a & K, ita ſe habet 
k ad a; ponatur quadrato, quod deſcribitur 
a œ k zquale ſpatium, quod continetur ſub AB, 
. Igitur ut quadratum, quod ab A deſcribi- 
tur, ad quadratum, quod deſcribitur a & K, ita ſe 
habet AB ad . Ut autem quadratum, quod ab 
AB deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur 
a & R, ita demonſtratum eſt ſe habere & K ad 4. 
Igitur etiam permutando, ut AB ad &, ita ſe ha- 
bets ad a. Ut autem AB ad & , ita ſe habet & K 
ad g; co quod quadrato, quod deſcribitur a GK, 
æquale eſt ſpatium, quod continetur ſub A B, g. 
Ut igitur A B ad & R, ita ſe habet @K ad 5, et 
ad A. Duæ ſunt igitur inter datas duas AB, A 
mediæ proportione continua proportionales S, c. 

Componetur autem problema hoc pacto. Sint 
ſphæræ ſegmenta, alterum quidem, cui æquale 
aliud conſtituere ABT, alterum vero, 
cui ſimile, E Z H: et ſint maximi ſphærarum 
circuli ABT N, HEKO Z; ipſorumque diametri 
IN, HO; et centra, I, Z: et fiat, ut utraque 
quidem ſimul n N, NT ad NT, ita x ad TT; 
ut utraque vero ſimul ⁊ O, O & ad O, ita q & ad 
H. Zqualis eſt igitur conus quidem x AB ſeg- 
mento ſphæræ ABT; conus vero Z AE, ſegmen- 
to ſphæræ E H Z. Fiat, ut q & ad E Z, ita x T ad 
aA: atque inter datas duas rectas A B, A duæ ſu- 
mantur mediæ proportione continua proportio- 
nales & K, 5; ita ut quemadmodum AB ad &, 
ita ſe habeat OK ad , et c ad A: et ſuper & R 
conſtituatur ſegmentum circuli @ KA ſegmento 
circuli E Z H fimile; et compleatur circulus, 
ejuſque diameter fit AZ. Intelligatur porro 
ſphera, cujus fit maximus circulus A & E K, et 
centrum P: planumque per © K producatur ad 
AZ reqtum. Ac ſegmentum quidem ſphere, 
quod ad puncti A partes conſtituitur, ſimile eſt 
ſphere ſegmento E z H; quoniam circulorum 
etiam ſegmenta ſimilia ſunt. Dico autem æ- 
quale etiam eſſe ſphæræ ſegmento ABT. Fiat, 
ut utraque ſimul PZ, ZT ad ZE r, ita YT ad 
TA. Æqualis eſt igitur conus & K ſphæræ ſeg- 
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DE SPHEARA ET CYLINDRO' Lib. n. wy 
mento Sk A. Et quoniam ſimilis eſt'conus yok 


coho Z NR ut NG ad EZ, hoc eſt x T ad 

ita ſe habet v r ad © k. Et permutando, i 

vertendoque. Ut igitur FT ad x T, ita ſe habet 
OK ad a. Et quoniam rectæ A B, K ©; c, 4 pro- 
portlonales invicem ſunt, ut quadratum, quod 
ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur a © K, ita ſe habet @K ad a. Ut au- 
tem & K ad A, ita ſe habet v T ad x T. Igitur 


etiam ut quadratum, quod ab AB deſcribitur, 


ad quadratum, quod deſcribitur a K ©; hoc eſt 
Eirculus, qui circa diametrum AB eſt, ad circu- 
lum, qui eſt circa diametrum OK ; ita ſe haber 
YT ad XT, Æqualis eft igitur conus x AB cono 
r k. Quare etiam ſegmentum ſphere ABT 
quale eſt ſpherz ſegmento & K A. Dato igi- 
tur ſegmento ABT æquale, idemque dato alii 
EZ H ſimile ſegmentum © K A conſtitutum eſt, 


S n . 


Et quoniam ſimile eſt FRA". EZH ſegments 
SKA, fimilis etiam eſt conus E Z Q cono YO K. In- 
telligantur enim figurz poſitæ ſeorſum efle ; junctæque 
EH, HZ, EO, Oz, e A, AK, OX, ZK. Quyoniam 
igitur ſegmenta E Z H, © K A ſunt ſimilia, anguli E H Z, 
AE, horumque item dimidii æquales invicem ſunt, 
db ard: chad omen; be jos, hi ſunt recti. 
Igitur et reliquus an- 
gulus reliquo angulo 


- gula HZ, ATE: 
atque ut H& ad Z, 
ita ſe habet AT ad 
TK. Eadem ratio- 
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ne æquiangula cum 
ſint triangula & Z O, 
TKZ;utZ®add0, 
ita ſe habet K T ad 


proportione,ut H® ad 
9, ita ſe habet AT 
ad T Z. Et compo- 
nendo, ut HO ad OS, 
ita A Z ad ZT: et, 
ſumptis præcedentium dimidiis, ut Z O ad O®, ita PZ 
ad E T. Denique componendo, ut utraque ſimul Z O, OS 
ad & O, hoc eſt N & ad & H, ita utraque ſimul PZ, E T 
ad E T, hoc eſt v F ad TA. Ut autem H & ad & Z, ita 
ſe habet A T ad TK. Ut ĩgitur NG ad & Z, ita etiam 
æqua proportione ſe habet V T ad TK: et, ſumptis ſe- 
quentium duplis, ut Nn & ad E Z, ita YT ad & K. Co- 
norum igitur NEZ et * O K axes, et baſium diametri 


reciprocantur. Propterea coni ſimiles ſunt: quod opor- 
tebat demonſtrare. 


Data eſt autem ratio ipſius Q ad EZ. Qyoniam 


enim ſphzrarum ſegmenta data ſunt, ipſæ quoque baſi- 
um diametri, et ſegmentorum altitudines ſunt datz : 
quocirca data eſt cum EZ, tum HS. Ideoque data 


etiam erit E & dimidia ipſius E Z, quadratumque, quod 


ab eadem deſcribitur ; quod quidem æquale eſt ſpatio, 
quod ſub H & O continetur. At vero fi datum ſpatium 


* de «a YOK 7 In MS. =g%; o deſunt. 


quiangula ſunt trian- 


TE, Igitur, aqua 
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ad datam r 


Igitur & O data eft. Data eſt autem et & H. Data eſt 


ipitur tota ſpherz diameter: et propterea ipſius quoque 
dimidia E O. Data eſt autem et OG, Data eſt igitur 
ratio ipfius Z O ad O: et com ratio utriuſque 
ſimul ZO, Ode; hoc eſt ipſius Ii & ad H. Data 
eff autem GH. Data eſt igitur . Data eſt au- 
tem et R Z. Data eſt igitur ratio ipſius u ad EZ. 
Eadem hac dicta fuerint etiam de ſegmento ABT; 
ex quibus colligetur rationem ipiunr X T ad AB das 


tam eſſe. 22. 


ipſa X T. 


At vero fi ſegrizenta/data ſint, eee. | 


dines datas eſſe manifeſtum eſt. Ut autem ex Datorum 
Elementis hoc ipſum colligi videatur, ita demonſtrabi- 
tur. Quortiam ſegmenta data ſunt poſitione, et magni- 
tudine ; data eſt cum E Z, tum angulus qui in ſegmento 
722 .ideoque ipſius etiam dimidius.” Quocirca 


ſi intelligatur j eſſe EK H, eum datus ſit rectus an- 
gulus, qui ad $ eſt, datus etiam erit angulus, 
qui relinquitur. datum erit ſpecie triangulum 


EH: ideoque etiam ratio ipſius E & ad & H. Data 
eſt autem E G, utpote quæ ipſius E Z eſt dimidia. Data 


eſt igitur etiam H. Licet autem alia quoque argu- 


mentatione uti. Quoniam data eſt poſitione recta E Z, 
ductaque fuit a dato puncto $; ſecat enim E Z in duas 
æquas partes ad rectos angulos rectæ poſitione datæ 
Hz; et data præterea eſt poſitione ſegmenti circumfe- 
rentia z ideo punctum H eſt datum. Datum autem erat 
et punftum . Data eſt igitur H. 

Quoniam ut & T ad X T; hoc eſt quadratum, quad, 
a B A deſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a & K, 
ita ſe habet K & ad A. Quoniam enim ut FT ad OK, 


ita ſe habet X T ad A; permutando, ut YT ad X T, ita 
ſe habet K G ad A. Ut autem FT ad X T, ita fe habet 
quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a & K. AÆqualium enim conorum baſes, 
et altitudines reciprocantur ; baſeſque fe invicem habent, 
ut quadrata, quz a diametris deſcribuntur. Ut igitur 
quadratum, quod a BA deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a © K, ita ſe habet & K, ad A. Et permu- 
tando, ut B ad & K, ita r ad A. Quoniam enim ratio 
ipfius BA ade, et K O ad A cadem eſt, ut demonſtra- 
vimus, quz quadrati, quod a B A deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a & K; ideo etiam ratio ipſius 
BA ad r eadem eſt quæ ipſius K & ad A. Quare per- 
mutando, ut B A ad & K, ita ſe habet ad A. 


IN SEXTI COMPOSITIONEM. 
Et quoniam rectæ AB, & K, , A proportionales in- 


vicem ſunt, ut quadratum, quod ab AB deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a & K, ita ſe habet & K ad 
a. Generaliter enim fi quatuor fuerint rectæ proportio- 
nales, ut quadratum, quod a prima deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a ſecunda, ita ſe habebit ſe- 


cunda ad quartam. Quoniam enim ut prima ad ſecun- 
dam ita ſe habet tertia ad quartam; permutando, ut 


prima ad tertiam ita ſecunda ſe habet ad quartam. Ut 


autem prima ad tertiam, ita ſe habet quadratum, quod 
a prima deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a ſe- 
cunda. Ut igitur quadratum, quod a prima deſcribitur, 
ad quadratum, quod deſcribitur a ſecunda, ita etiam ſe 
habet ſecunda ad quartam. 
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PROP. VII. Pros. 


| Datis duobus ſphere: ſegmentis, five cjuſdem, 
five non ejuſdem, ſphere ſegmentum invenire, 
quod quidem datorum unĩ ſimile fit, ſuperficiem 


vero habeat alterius ſegmenti ſuperficiei æqualem. 

Sint data ſphærica ſegrqenta, quæ ſecundum 
circumferentias AB T, A EZ conſtituuntur. Et cui 
quidem oportet ſimile aliud ſphere ſegmentum 
invenire, hoc illud fir, quod ſecundum circum- 
| ferentiam ABT conſtituitur ; cujus vero ſuper- 
ficiei idem illud æqualem ſuperficiem habere 
debet, hoc illud fir, quod gonffituitur ſecun- 
dum circumferentiam a E Zz. Factum fit. Et 
ſphæræ ſegmentum K AM ſimile quidem fit ſeg- 
mento ABT, ſuperficiem vero habeat ſegmenti 
AEZ ſuperficici æqualem. Intelligantur autem 
ſphararum centra, planaque per centra ipſa pro- 
ducantur ad ſegmentorum baſes recta: et ſphæ· 
rarum quidem ſectiones ſint circuli maximi 


KAMN, BAT e, KZ Ha; baſium vero ſegmen- 


torum rectæ KM, AT, AZ. Porro ſphærarum 
diametri, ad K M, A, AZ rectæ, ſint AN, RO, 


EH; junganturque A M, BT, E Z. Et quoniam 
_ ſphare ſegmenti K AM ſuperficies æqualis eſt 


ſuperficiei ſegmenti AEZ; . zqualis eſt etiam 
circulus, cujus ea, quæ ex centro, ipſi MA eſt 
æqualis, eirculo, cujus ea, quæ ex centro, æ- 
qualis eſt ĩpſi EZ. Demonſtratum enim eſt, ſu- 
perficies horum, que diximus, ſegmentorum 
circulis æquales eſſe, quorum ex, que ex cen- 
tris, æquales ſunt rectis, quæ a ſegmentorum 
verticibus ad eorum baſes junguntur. Quare 
etiam MA ip E Z eſt æqualis. Quoniam vero 


ſegmentum K AM ſimile eſt ſegmento ABT, ut 


PA ad PN, ita ſe habet BIT ad ne. Et inver- 
tendo, componendoque, ut NA ad AP, ita ſe 
habet GB ad BH. Ut autem PA ad AM, ita ſe 
habet etiam BIT ad TB: triangula enim fimilia 
ſunt. Ut igitur NA ad A M, hoc eſt ad EZ, ita 


ſe habet @B ad BI. Et permutando. Data eſt 


autem ratio ipſius EZ ad BI. Utraque enim 
data eſt. Data eſt igitur etiam ratio ipſius AN 
ad BOY. Data eſt autem BO, Data eſt igitur 


etiam AN. Quare ipſa etiam ſphæra eſt data. 
Componetur autem problema hoc pacto. Sint 

data duo ſphæræ ſegmenta, ABT, AEZ: et ABD 

quidem, cui oportet ſimile aliud invenire; AEZ 


4 „% © ofroch in wed ion it n AM 79 ofTws à in Tod xivreu Ton ig 1 EZ f Tar ten 5 v6 BO 
\ lang 7 T9 a * ? inp 665 


2 2 


2 — 2 


——  * 1 * © 
a — — F. 


— — 


- me —_ 
* * <> — — 
. ˙ Ser ETHER CT 


181 3 48 2 210 
182 | LARCHIMED 18 


b Tar 79 Mud 4 
perficiem habere debet: cademque conſtruan- 6s int rhe ee, xa} mri, . 
tur, que in analyf et fiat, ut r ad ES, its "BT pos EZ, bras 1 B® n. AN- xa) 


8 — — 
=" 


30 2d NA; 


circa diametrum AN 


deſeribatur. Porro intelligatur ſphæra, cujus 


maximus circulus fit A KNM: et ſecetur NA in 


puncto . ita ut quemadmodum o IT ad mx, ita 
ſe habeat NP ad P A. Seceturque ſuperficies per 
punctum v plano ad AN refto; et jungatur AM. 


Similia ſunt igitur, quæ rectis K M, AT inſiſtunt, 


circulorum ſegmenta. Quare ſegmenta etiam 


* 


ſphzrarum fimilia ſunt. Et quoniam ut ©B ad 
BN, ita ſe habet NA ad AP; hoc enim quoque 


ex ſectione conſequitur; atque ut NB ad Br, 


ita ſe habet PA ad AM; ideo etiam ut SB ad 


N A, ita ſe habet B r ad AM. Ut autem @B ad 


AN, ita etiam ſe habebat BT ad EZ. Igitur 


E Z ipſi A M eſt æqualis. Quare etiam circulus, 
cujus ea, quæ ex centro, ipſa eſt E Z, zqualis 
eſt circulo, cujus ea, qui ex centro, æqualis 
eſt ipſi A M. Ac circulus quidem, cujus ea, 
2 ipſa eſt EZ æqualis eſt ſuper- 

AEZ; circulus vero, cujus ea, 
een æqualis eſt 
ſuperficiei ſegmenti K AM. Hoc enim in primo 
libro demonſtratum eft. Æqualis eſt igitur et 
ſuperficies ſphere ſegmenti KAM ſegmenti AE Zz 
ſuperficiei : itemque ſimile ſegmentum K A M 
ſegmento ABT. 


IN SEPTIMUM. 
vero ſegmentum K A M fimile eft 


ABT; ut PA ad PN, itaſe habet BIT ad . Si enim 


jungantur MN, Te, cum ſegmenta fimilia fint, qua- 
les utique erunt anguli, qui ad puncta ſunt B, A. Qui 
autem ſunt ad puncta M, T, ii ſunt recti. Eft igitur re- 
liquus angulus reliquo angulo æqualis. Hinc triangula 
æquiangula invicem ſunt: et ut B ad OT, ita ſc habet 
AN ad MN. Ut autem & Tad & ll, ita fe habet, prop- 
ter triangulorum TON, MN ſimilitudinem, MN ad 
ad NP. Ut igitur B & ad II, ita, zqua proportione, ſe 
habet A N ad NP. Dividendo igitur, ut B II ad Il & ita 
AP ad PN. 


Data eſt autem ratio ipſius E Z ad BT: utraque 


enim data eſt. Quoniam enim data ſunt ſphærarum 
ſegmenta, ta, datæ ſunt etiam cum baſium diametri, tum 
ſegmentorum altitudines. Quare cunt᷑ data fit AT, data 
etiam eſt ejus dimidia T II. Data autem eſt et BIT, 
rectumque cum illa angulum comprehendit. Data eſt 
igitur BI. Eadem ratione ipſa etiam E Z data eſt. 
Quare ipſius B T ad E Z ratio eſt data. 


IN SEPTIMI COMPOSITIONEM. 
Similia ſunt igitur, quz rectis K M, AT inſiſtunt, cir- 
culorum ſegmenta. Si enim jungantur, ut in analyſi, 


To, MN; cum recti ſint anguli, qui ad puncta ſunt T, 


M, normaleſque I H, et MP; he utique proportionales 
mediæ inter bahs ſegmenta ſunt. Quare ut prima B II 
ad tertiam II ©, ita fe habet qnadratum, quod a prima 
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Ns deſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a ſecunda 
BF. Eadem ratione etiam ut AP ad PN, ita fe habet 


quadratum, quod a AP deſcribitur, ad quadratum, 
deſcribitur a PM. Ut autem BIT ad II, ita fe habet 


PA ad PN. Ut igitur quadratum, quod a B; N deſcri- 
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bitur, ad quadratum, 2 ita © ha- 
bet quadratum, quod a AP deſcribitar, ad 
deſcribitur a P M. Igitur etiam ut II B ad II T, ita 
habet AP ad P M: et propterem que latera circa - 
quales angulos ſunt, ea ſunt Propoctionalia. Triangula 
igitur equiangula invicem ſunt ; =qualeſque anguli, qui 
. in ſeg- 


A 


| PROP. VII. Pros. 
A data ſphaxa ſegmentum plano ſecare, ita 


ut ſegmentum ad conum, qui camdem ac ſeg- 


mentum baſim habeat, eamdemque altitudinem, 
datam rationem habeat. 

Sit data ſphæra, cujus maximus circulus 
ABra, et diameter BA, Oportet autem ſphæ- 
ram plano per AT acto ita ſecare, ut ſphere ſeg+ 
mentum ABT ad conum A BT camdem, ac quæ 
data eſt, rationem habeat. | | 

Factum fit ; centrumque ſphere fit punctum 
E: atque ut utraque ſimul E a, AZ and A 2, ita 
ſe habeat HZ ad 2 B. AÆqualis eſt igitur conus 
Ar H ſegmento ABT. Igitur ratio coni AH 
ad conum A B F data eſt. Data eſt jgitur etiam 
ratio ipſius H Z ad 2B. Ut autem HZ ad ZB, 
ita ſe habet utraque ſimul E 4, 
AZ ad AZ. Data eſt igitur ratio 


utriuſque ſimul E A, a 2 ad AZ. 
Quare ipſius quoque E A, ad 
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. Dara eſt igitur A Z. Qua- 
re etiam AT. Et quoniam u- 
traque fimul E a, A Z ad AZ 

majorem rationem habet quam 

utraque ſimul E A, AB̃ ad aB: ac 
utraque quidem ſimul E A, az eſt EA ter ſumpta; 
an vero eadem eſt Ea bis ſumpta; ideo utraque 
ſimul k a, AZ ad a Z majorem rationem habet. 
quam tria ad duo. Eſt autem ratio utriuſque ſi- 
mul EA, AZ ad AZ eadem ac data. Oportet igi- 
tur, ad compoſitionem quod attinet, datam ratio- 
nem ea majorem eſſe, quam habent tria ad duo. 
Componetur autem problema hoc pacto. Sit 

data ſphæra, cujus maximus circulus A BI 4, 
diameter BA, et centrum E : data autem ratio 
eadem quæ retz K % ad KA ea major, quam 
habent tria ad duo. Ut autem tria ad duo, ita 
ſe habent utraque ſimul E a, AB ad AB. Igitur 
etiam ® K ad K A majorem rationem habet, 
quam utraque ſimul E a, AB ad AB. Igitur 
dividendo, @ A ad A K majorem habet rationem, 
quam EA ad AB. Fiat, ut & A ad AK, ita Ea 
ad AZ: ducaturque per punctum Z, ad rectos 
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anita BA,AZT; et per Ar planum aga- 


tur ad BA rectum. Dico ſphzra ſegmentum - 
Abr ad conum ABT eamdem rationem habere, 


quam GX ad k A. Fiat enim 


AZ, ita Hz dd 2B. qua- 


lis eſt igitur conus A H ſphæ· 


1 te wy 
a” Ar N. mas ap a =» Ar 


M E DS 2 


# AT bre. Aryw 
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ræ ſegmento A T. Et quo- 
niam ut o K ad K A, ita fe ha- 
bet utraque ſimul E a, A z d 
AZ; hoc eſt HZ ad Z B1 hoc 
eſt conus AH ad conum ABT; æqualiſque eſt 


conus AHT ſphære ſegmento ABT. Ideo ut 
ſegmentum ABT ad conum ABT, ita fe habet 


Kad KA. 


E U T O 
IN OCTAVUM. 

Data eft igitur ratio utriuſque ſimul E A, A Z ad AZ. 

Quoniam enim utraque ſimul E A, AZ datam ad AZ 

rationem habet; fi data magnitudo ad aliquam ſui par- 


tem datam rationem habuerit, etiam ad reliquam datam 
rationem habebit. Quare utraque ſimul EA, A Z datam ad 


R A habet rationem. Quoniam igitur utraque E A, A Z 
ad utramque ſimul E A, AZ datam rationem habet, eædem 


datam quoque inter ſec invicem rationem habebunt. Igi- 
tur ratio ipſius E A ad A Z data eſt. Data eſt autem 
EA; cum diameter data fit, Data eſt igitur AZ: et 

iqua etiam dabitur Z B. Hinc datum erit ſpatium, 
quod ſub A Z B continetur ; hoc eft quadratum, quod 
ab A Z deſcribitur ; ideoque etiam recta A Z. Igitur et 


tota AT erit data. Aliter autem demonſtraveris, A 


AB; punctumque item Z, ut petitum fuit ; duftaque 


eſt a dato puncto Z ad reftos angulos AT; ideo data 


poſitione eſt AT. Data eſt autem etiam circuli circum- 


ferentia, Data ſunt igitur puncta A, T. Igitur ipſa 
AZ cit data. 


Et quoniam utraque fimul E A, A Z ad AZ majorem 


rationem habet, quam utraque ſimul EA, AB ad AB. Quo- 
niam enim E A major eſt quam dimidia ipfius A Z, utra- 


que ſimul E A, A Z major eſt quam ĩpſius AZ ſeſquialtera. 


Utraque autem ſimul E A, AB ſeſquialtera eſt ipſius 
B A. Igitur utraque ſimul E A, A Z ad A Z majorem rati- 
onem habet, quam utraque ſimul E A, A B ad AB. Aut 
aliter: quoniam major eſt B A quam AZ, et alia quz- 
dam eſt EA; ideo E A ad AZ majorem rationem habet 
quam E A ad AB. Et componendo, utraque ſimul EA, 
AZ ad AZ majorem habet rationem quam utraque ſimul 
EA, AB ad AB. Compoſitio theorematis ex iis, quæ 
dicta ſunt maniſeſta eſt. 


PROP. IX. Taro. 


Si ſphæra plano non per centrum ſecetur, 
majus ſegmentum ad minus minorem quidem 


' rationem habet ejus dupla, quam habet majoris 


ſegmenti ſuperficies ad minoris ſuperficiem ; 


majorem vero ſeſquialtera. 


„ali _ * *jABT in MS. defamt. „ Ae en MS. 4 * In MS. deeſt Barre. 


KNA. 


2 EA uior d ee ics ths AZ, neger ag 


rang nr 
e Kay ire ig 
Ser fl, S 
ie a 
riam i HZ h Z N rurigu 
r INES i is 
Ar == "74 A BI Tur: Te oflaipas. "Os 
F Sr 


S 1 US. 


EIE TO 1 . 

| hee fn a Eaton 
Era Þ ouvauplrigc Ea, AZ wyic AZ A HK 
Aube, icy eee 
N, 3, u Ayer h hee. "Os 7% - 
eupiryes 5 E A, AZ . ERA Hπ nee. EAN 
& i, F Ea, A en, th EA, a2 
. H un. 
ab ape 5 Tic BA wor AZ A. Kei Niirw 1 
E A* A I An. ain Ge wi 5 AZ 
Aud ape Z BAA. "Oc ny wimAZB, mw 
rio nm and AZ, ce 1 AZ, Ae fa. K bs 
ape 5 AT. Kei Gar A , , ine 5 AT ladies 
is. Exe N drm 5 Merger 5 AB 75 Sion? u 
„ 
24; irru ô ATT M 1 AT 25 Slow. "ANZ xs 
7% zczAs mgphgent. Bevirre age Te A, T. Ke ain 8 
AZT $3%%a is. 
| Kai xe owepplrizec wir n E A, A Z eos AZ poten 
ayer ive, ravp ouvauphries N E A, AB SH AB. Env 


\ 


E a, a 2z tis AZ e ior b n. Euvapplrigs 
& 1 EA,ABS AID. Made ape Ah bw A 
E A, A Zz ps AZ, Ea, aB AB. HS 
ine heide D ABI AZ, va A A SEA 
age pwiilua A Tye Toys AZ Il n EA Tg AB, 
TLedirri oweulrige n E A, AZ mos AZ une AN 
Te, rg ovvey@irine M E A, ABN AB, H owt 
Ts Mapp puancs reps dN trrade rar. 
nPOTALIE 9. 

Zar o Paige ind run py da F ai, T6 
E rina rg To * D Nied fin a 
£4, 1 Adee TH by du i HA iter, 


£T:Paraa Tpes T3 TE thdoroms tripdaar U- 
Gora, &; ; juli ue. 


N 23 
ar. Ar air 


. 


—_— 


FEB, BZ jos BZ, dre i HZ wpis Z & nay - 
ren. 
T. & irs 6 ptr AT xiv; 6 ABT = 
ras eas, 5 MATH rw AAT. Kaj tw, as 
rd 6nd BA js 73 da AA, i . 
A BT m To Thy d ar 
pars. Tim Y wrytypaiiay. Acoxricr ors Th 
oy Tf Ts TOapds pes T9 . . SAGT- 
Dee 
— Aiyw ir 2} 5 AST xi myhs ris 
AHT, Twricw i Z n ZH, N N 
ive dee rd by i 76 darn BA h 76 4e 
AA, Tericw i BZ wpis Z A. Kay ers tw as 
phy ova Pirics 4 E A. AZ H. AZ, fro 5 
©Z e Z B, ws  oxwapPiriec 1 EB, BZ Tpic 
BZ, der ZH N Z e xa 55 7 BZ pas 
Z a, 1 ©B Tyr BE. "Ionyapy BET EA” mare 
I & Trois idr ouvarodiduecny. Teo irs wis 
ws ouepPiric 4 E B. BZ wes BZ, „ HZ was 
2 QA, iow Ty BE ion 1 BK. A yap ors N 
e i ©B Tis BE. i ay 5 BZ Tis Za. Kai 
ira dc 1 K Z mp ZB, HZ wp Zh. "Oc 3 
1ZB pes Z a. i 1 ©B wp BE, on 3 
1 BET) KB. Os aps 1©B Tpor BK, = 
K Zz pes ZH. Kaj exe 9 OZ pes ZE UA 
ve Avvyor iv, im 5 OB por BK: &s 40e 
r BE, d iK wpis ZH i daa 
pes Z K NM⁴)r Ayer it, Try i Z K N. 


RAe & & onmaguHirye; 


&» 


DE SPHARA ET/CYLINDRO. LIB. u. ug. 


_» Sit ſphera, et maximus in ea circulus A BTA | 
meter Ba: planoque per AT ſecetur ad 

eben Aa e fitque majus ſphere 
egmcatum A BY; Dico"Tegimenrym ABT ad 
Egracntura AA T, minbrem quidem rationem 
habere <5us dupla, quam habet fuperficies mo- 


— — 


nn e e 
punctum E; et fiat, ut utraque quidem fimul 
EA,A2ad 4 , ita o 2 fd B ut utraque ve- 
ro fimul EB, BZ ad BZ, ita H Z ad 2 a: atque 
incelligantur coni baſim habentes circulum, qui 
cixca diametrum A T deſcribitur, et vertices 
puncta ©, H. Zqualis utique erit conus qui- 
dem Ar ſphær ſegmento ABT, conus vero 
Ar H ſegmento AAT. Atque ut quadratum, 
quod a BA deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur ab A a, ita ſe habet ſuperficies ſeg- 
menti A BT ad fuperficicm ſegmenti Aa r. Hoc 
enim antea ſcriptum eſt. Oportet demonſtrare, 
majus ſphæræ ſegmentum ad minus minorem 
rationem habere ejus dupla, quam habet ſu- 
perficies majoris ſegmenti ad ſuperficiem mino- 
ris ſegment. . Dico etiam conum Aer ad co- 
num AHT, hoc eſt 2 œ ad ZH, minorem rati- 
onem habere ejus dupla, quam habet quadra- 
tum, quod a. BA deſeribitur, ad quadratum, 
quod deficribitur ab A a, hoc eſt BZ ad Z a. Et 
quonĩam ut utraque quidem ſimul EA, AZ ad az, 
ita ſe habet ©Z ad ZB; ut utraque vero ſimul EB, 
BZ ad BZ, ita ſc habet Z H ad ZA; ſe habebit 
etiam ut BZ ad 2 a, ita B ad BE, ZXqualis 
eſt enim BE ipfi E a, ut in ſuperioribus theore- 
matibus demonſtratum eſt. Rurſus quoniam ut 


utraque ſimul E B, B Z ad BZ, ita ſe habet HZ 


ad Z a, fit BK ipſi BE æqualis. Conſtat enim 
© B majorem eſſe quam BE; cum major fit eti- 
am BZ quam ZA. Atque ſe habebit ut kK 2 ad 
ZB, ita H ad z A. Ut autem 2 B ad 2 a, ita 
demonſtratum eſt ſe habere © B ad BE, æqua- 
liſqque eſt BE ĩpſi KB. Ut igitur B ad BK, ita 
ſe habet K Z ad ZH. Et quoniam G Z ad ZK 
minorem rationem habet, quam @ B ad B K; de- 
monſtratumque eſt, ut & B ad BK, ita ſe habere 
KZ ad ZH; ideo z ad 2 K minorem rationem 
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haber, quam K 2 ad ZH, Minus eſt igitur ſpa- 
tium, quod ſub & Z, Z H continetur, - quadraco, 
quad a 2 K deſcribiur. Spetium igitur, quod 


ee 
deſcribitur, hoc eſt Z o ad 2 H, minorem 


ZH. ©Z igitur ad ZH rationem habet mino- 
rem <jus dupla, quam habet K Z ad ZH. Ut 
autem K Z ad ZH, ita ſe habet BZ ad Z f. er ez fas whis 2H b Neyo ixp N. 


igitur ad 2 H rationem habet minorem eius du- 


pla, quam habet BZ ad Za. Hoc vero illud 


eft, quod quærebamus. Et quoniam qualis 
eſt BE ipfi E a, minus eſt ſpatidm;-quod fub 
BZ, Z & continetur, ſpatio, quod continetur ſub 
BE, EA. BZ igitur ad BE minorem rationem 
habet, quam E A ad AZ; hoc eſt ©B ad BZ. 
Minus eſt igitur quod a 2 B deſcri- 
o 
eſt illo, quod continetur ſub & B, BK. quale 
fit quadratum, quod a BN deſcribitur, ſpatio, 
quod continetur ſub & B, B K. Utigitur@B ad 
BX, ita fe habet quadratum, quod a & N deſcri- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a NK. 
Quadratum autem, quod u 6 2 defcribirur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a 2 K, majorem 
rationem habet, quam quadratum, quod a N 


majorem rationem habet, quam ©B ad BK; 
hoc eſt ©@B ad BE; hoc eſt KZ ad ZH. z 
igitur ad Z H rationem habet majorem ejus ſeſ- 
quialtera, quam habet K Z ad ZH. Hoc enim 
in fine demonſtrabitur. Atque ut © Z quidem 
ad ZH, ita ſe habet conus AST ad conum AHT; 
hoc eſt ſegmentum A BT ad ſegmentum Aar; 


ut vero K Z ad ZH, ita ſe habet BZ ad Za; 


hoc eſt quadratum, quod a BA deſcribitur, ad. 


quadratum, quod de ſcribitur ab AA; hoc eft 
laperſicies ſegment ABT ad faperficiem feg- 
menti A AT. Majus igitur ſegmentum ad mi- 
nus rationem habet minorem quidem ejus du- 
pla, quam habet ſuperficies majoris ſegmenti ad 
ſuperficiem minoris ſegmenti ; majorem vero 
ſeſquialtera. 

Aliter. Sit ſphæra, in qua maximus circu- 
lus ABTA, diameter AT, et centrum E; eaque 
plano ſecetur per BA ad AT recto. Dico majus 
ſegmentum AAB ad minus BD A rationem ha- 
bere minorem quidem ejus dupla, quam habet 
ſuperficies ſegmenti ABA ad ſaperficiem ſeg- 
menti BTA; majorem vero ſeſquialtera. Jun- 
gantur enim A B, BT. Ratio autem ſuperficiei 
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cus cn, 


que e A® der. Pomatur ci, du 6x 


+*of. Eads ry co rec it Tov xuzAs boy — equalis utraque AZ; IH. Ratio 
Az TR. 'O AAA eee antem ſegmenti BA ad fegrqentom BIA com- 
ponitur ex ratione, quam habet tum ſegmen- 
tum BAA ad conum, cujus quidem baſis et 

circulus, qui circa diametrum Ba deſcribitur. 


vertex vero punctum A; tum idem conu ad 
conum, cujus quidem baſis cadem eſt, verten 


r . — Er ys» 


1 e eft quis e 


bra ee de ler e Dr au- 
tem ratio componitur ex ratione tum ipftus Ho 
ad @ r, tum ipſius A© ad GT, eadem eſt qu 
ſpatii, quod continetur ſub A 0, 6 H, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a 1 quæque com- 
ponitur ex ratione tum ſpatũ, quod continetur 
fubH@, A, ad quadratum, quod deſcribirut 
aro, tum ipſius A@ ad ©Z, eadem et que 
ſpatii, quod continetur ſub H ©, A, ducti in 
© A, ad quadratum, quod deſcribitur a & r, 
ductum in ®Z: que quidem ratio ſpatii, quod 
continetur ſub H ©, A, ducti in & A, ad quad- 
ratum, quod deſcribitur a ©T, ductum in 2, 
eadem eſt quz quadrati, quad deſcribitur ab 
A®, ducti in @H, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur a G r, ductum in Zz. At hæc ratio ſpatii, 
quod continetur ſub H o, © A, ducti in & A, ad 
quadratum, quod deſcribitur a r, duftum in 
H, eadem eſt quz quadrati, quod a 9A de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a f. 
Quoniam igitur quadratum, quod a & A deſcri- 
bitur, ductum in @H, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a T duftum in 2 œ rationem habet 
minorem dupla rationis ipſius A@ ad 6: rati- 
onis autem ipfius A © ad or dupla eſt ratio qua- 
drati, quod ab A deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a @T ; ideo quadratum, quod 
ab A & deſcribitur, ductum in H e, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a @T, ductum in , 
minorem rationem habet, quam idem quadra- 
tum, quod ab 4 & deſcribitur, ductum in E ©, 
ad quadratum, quod deſcribitur a To, ductum 
in OH. Oportet igitur demonſtrare majus eſſe 
quadratum, quod a I & deſcribitur, ductum in 
2 ©, quadrato, quod deſcribitur a F ©, ducto in 
@H. Itaque demonſtrare oportet majorem eſſe 
9 Z quam OH. Dico autem etiam majus ſeg- 
mentum ad minus rationem habere majorem 
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At vero demonſtratum eſt ſegmentorum ratio- 
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288 AR G HIM E DAs aq 
pp vane rien, 


ſelquialtera rationis fuperficiei ad fuperficiem. 


deffribitur 1 I 6, duftuny in 6 Zr et nations 
-fuperficiei ad  ſoperficiem ſeſquialtera eft ratio 
.cubi, qui ab A B; deſcribitur, ad cubum, qui de- 
ſeribitur a BT. Dico igitur quadratum, quod 
ab A © deſcribitur, in o H ductum, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur 2 To, ductum im 2, 
majorem rationem habere, quam cubum, qui 
ab AB deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur 
a BT; hoc eſt cubum, qui ab 4 © deſcribitur, 
ad cubum, qui deſcribitur a © Bz hoc eſt qua- 
dratum, quæ ab A deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a 3 &, et AG ad G ;. At vero 
ratio quadrati, quod ab A & deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a © B, adjungens fibi- 
metipſi rationem ipſius A & ad 63, eadem eſt 
que quadrati, quod ab A © deſcribitur, ad ſpa- 
tium, quod continetur ſub I @, © B. Ratio au- 


r ad ſpa- 


tium, quod continetur ſub T, © B, eadem eſt 


quæ quadrati, quod ab A deſcribitur, in H 
ducti, ad ſpatium, quod continetur ſub I @, © B, 
ductum in © H. Dico igitur quadratum, quod 
ab A 0 deſcribitur, in © H ductum, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a , ductum in @ Z, 
majorem rationem habere, quam quadratum, 
quod ab A © deſcribitur, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub 3; , or; hoc eſt quadratum, quod 
ab A © deſcribitur, in © H ductum, ad ſpatium, 
quod continetur ſub h , Sr, ductum in © H. 
Oportet igitur demonſtrare, quadratum, quod 
a I © deſcribitur, in ©Z ductum, minus eſſe 
ſpatio, quod continetur ſub B; &, or, ducto in 
BH. Quod idem eſt ac demonſtrare quadra- 
tum, quod a I © deſcribitur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub 3 &, Tr, minorem rationem ha- 
bere, quam H e ad © Z., Oportet igitur demon- 
ſtrare, He ad ©Z rationem habere majorem, 

ro ad 63. Ducatur a puncto E, rectæ 
E T ad rectos angulos, EK; et a puncto B ipſi 
E K ad angulos item rectos, B A. Reliquum eſt 
ut demonſtremus, H & ad z majorem ratio- 
nem habere, quam & ad @B. Equalis eſt au- 


tem ©Z utrique ſimul A &, K E. Oportet igitur 


demonſtrare H e ad utramque ſimul & A, K E 

J rationem habere, quam T ad @B. 
Itaque etiam ablata a BH, Te, et a K E, EA 
ipſi B O æquali, demonſtrare oportebit reliquam 
r H ad reliquam utramque ſimul A &, K A ma- 
J rationem habere, quam T ad B; hoc 
eſt & B ad & A; hoc eſt AE ad & A. Et per- 
mutando K E ad E A majorem rationem habere, 
quam utramque ſimul K A, © A ad A: denique 
dividendo, K A ad AE majorem rationem ha- 
bere, quam K A ad QA; ideoque minorem eſſe 
A E quam QA. 
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— in Noon | 
Z ad 2 H minorem rationem habet ejus dupla, quant 


habet quadratum, quod a B A deſcribitur, ad 

quod deſcribitur ab AA; hoc eſt B Z ad Z a. Quoniam 
erm in triangulo tectangulo ducta eſt ab angulo recto 
normalis A Z ; cum triangula, que ad normalem ſunt, 
fumilia invicem fint, ut ZB ad BA, ita ſe habet AB ad 
RA: et ut prima ad tertiam, ita quadratum quod a pri- 
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ma deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a ſecunda; 
et quadratum, quod a ſecunda deſeribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a tertia, quemadmodum ſupra demon- 
ſtratum eſt. Igitur ut ZB ad BA, ita ſe habet quadra- 
tum, quod ab AB deſeribitur, ad quadratum, quod deſeri- 
bitur a BA. Ut autem BA ad AZ, ita fe habet quadratum, 
quod a BA deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a 
AA. Ut enim prima ad tertiam, ita ſe habet quadra- 
tum, quod a prima defcribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a ſecunda. Ut igitur quadratum, quod a BA 
deſcyibitur, ad quadratum, quod deſeribitur a A A, ita 
ſe habet, qua proportione, BZ ad AZ. Colligetur au- 
tem hoc idem etiam hoc pacto. Quoniam enim ut Bz 
ad Z A, ita ſe habet ſpatium, quod ſub Z B; A continetur 
ad ſpatium, quod continetur ſub B A Z, ſumpta BA com- 
muri altitudine ;; et ſpatio quidem, quod ſub A BZ con- 
tinetur, quale eſt quadratum, quod a BA deſcribitur ; 


ſpatio vero, quod continetur ſub BAZ, quadratum eff 


quale, quod deſcribitur a AA; ideo ut 


quod a B A deſcribitur, ad quadratum, 3 
a AA, ita ſe habet BZ ad AZ. 


Et quoniam & Z ad 2 K minorem rationem 


habet, 
quam OB ad BK. Qeneraliter enim ſi duæ fuerint in- 


=quales magnitudines, iiſque æquales dur aliz adjici- 
antur, major ad minorem majorem rationem habet, 
quam compoſita ad compoſitam, Sint enim inzquales 
duz rect AB, Ta; iiſque æquales adjiciantur 
IE, AZ. Digo, AB ad Ta majorem rationem 


* habere, quam AE ad TZ. Quoniam enim ma- 


Joer eſt AB quam Ta, AB ad BE majorem rati- 
| onem habet, quam TA ad BE, hoc eſt ad | 
AZ: Quare, etiam componendo, AE ad E B 
majorem habet rationem, quam T Z ad AZ, 
per Ea, quæ antea demonſtratà ſunt : et con- 
vertendo, A E ad AB rationem habet minorem, 
. duam T Z ad FA. Quare permutando quod 
propoſitum eſt conſtabit. | 


Minus eſt igitur ſpatium, quod ſub & Z H continetur, 
quadrato, quod a Z K deſcribitur. Si enim tres fuerint 
rectæ deinceps poſitæ, puta A, B, T, ita ut A ad B mi- 
norem rationem habeat, quam B ad I; quod ſub carum 

| extremis A, I ſpatium conti- 
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quod a media B deſcribitur. 
Si enim fiat, ut A ad B, ita B 
ad aliam quamdam z hæc uti- 


que major crit quam T; fi quidem ratio ipſius B ad T 


minui debet. Atque erit ſpatium, quod ſub A, et majore 
quam I continetur, zquale quadrato, quod a B deſcri- 
bitur. Quare ſpatium, quod continetur ſub A et T, mi- 
nus eſt quadrato, quod defcribitur a B. 

Spatium igitur, quod ſub & Z H continetur, ad qua- 
dratum, quod a Z H deſeribitut, minorem rationem habet, 
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| tuor fint termini, puta A, B, T, AE; et ſpa- 
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quam EA ad A Z. Generaliter enim fi qua- 
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tium, quod ſub A, AR continetur, minus ſit 


— 


enim ſpatium, quod continetur ſub B, T, æquale 
ſpatio, quod continetur ſub A, 2 K. Ut igitur A 
ad B, ita ſe habet T ad ZE. Habet autem T ad 
2 B minorem rationem, quam ad E A. Habet 
igitur etiam A ad B minorem rationem quam T 


1 
e 


— 1 
FOI 


— * 


Ut igitur G B ad B K, ita ſe habet quadratum, quod a 
N deſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a N K, 
Quoniam enim ſpatio, quod ſub @BK continetur, æquale 
eſt quadratum, quod a BN deſeribitur, ſe habent invi- 
cem proportionales tres, ut & B ad BN, ita BN ad BK. 
Et ut prima ad tertiam, & B ad B R, ita ſe habet quadra- 
tum, quod a ſecunda deſcribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a tertia; hoc eſt — evoda BN — 
tur ad quadratum, quod Jeſcribitur a BK, ut ſupra de- 
monſtratum eſt. Rurſus quoniam ut © B ad BN, ita ſe ha- 
bet BN ad BK; componendo, ut ON ad N , ita ſe ha- 
bet KN ad K B: et permutando, ut ON ad NK, ita NB 
ad BK. Igitur etiam, ut quadratum, quod a © N deſcri- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a NK, ita ſe habet 
—.— quod a N B deſeribitur, ad quadratum, quod 

ribitur a BK. Ut autem quadratum, quod a NB 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BK, ita 
demonſtratum eſt ſe habere & B ad BK. Ut igitur OB 
ad BK, ita etiam ſe habet quadratum, quod a @N de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a N K. 

Quadratum autem, quod a © Z deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a Z K, majorem rationem ha- 
bet, quam quadratum, quod a & N deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur a NK. Rurſus enim inzqua- 
libus duabus & Z, Z K cum NZ adjecta ſit; propter id, 
quod ſupra dictum eſt, © Z ad Z K majorem rationem 
habet, quam ON ad NK: quare etiam dupla. Quod 
igitur quadratum a © deſeribitur, id ad quadratum 
quod deſcribitur a Z K, majorem rationem habet, quam 
quadratum, quod a & N deſcribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a N K, hoc eſt & B; ad BE; hoc eſt K Z ad ZH. 
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© Z igitug ad ZH rationem habet majorem ejus ſeſ> 


quialtera, quam habet KZ ad Z H. — 
rectæ ſeorſum paſitæ, puta Ah, T, A; ita ut n 
W ad quadratum, quod 


a T, majorem rationem habeat aum T ad A. 

| Dico.AB ad A rationem habere majorem, ejus 

ſeſquialtera, quam habet I ad A. Sumatur enim 

88 media E. * 
d ab AB deſcribitur, ad 


eſt rationis ipſius L. ad Ez ideo etiam AB r 
mgjorem rationem habet, quam T ad E. Itaque 
fiat; ut E ad T. itaF ad BZ; Et quoniam 
quatuor ſunt rectæ 


| iphas AB ad I; ratio, veto jpſus Tad & du 
Oe 


proportione continua pro- 


portionales B Z, I, E, A; ideo BZ ad A rationem habet 
triplam <5us,, quam habet BZ ad T; hoc eſt T ad R. 
Habet autem et T ad A rationem ejus duplam, quam T 
habet ad E. Habet igitur BZ ad A rationem ejus ſeſqui- 
alteram, quam habet I ad A. Propterea AB ad A ratio- 
nem habet majorem ejus ſeſquialtera, quam F habet ad A. 


LEMMA IN EAM, QUE SEQUITUR, 
DEMONSTRATIONEM. 


Sint quatuor termini A, T, A, B. Dico rationem, 


quz componitur ex ratione cum fpatii, quod ſub A, B 
continetur ad quadratum, quod a T deſcribitur, tum ip- 
fius B ad A, eamdem eſſe atque rationem ſpatii, quod 
continetur ſub A, B in B ducti, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a I, ductum in A. Sit enim ſpatio, quod ſub 
AB continetur, æqualis terminus K;; et quadrato, quod 
a I deſcribitur, zqualis terminus A: et fiat ut B ad A, 
ita A ad M. Ratio igitur iplius K ad M componitur ex 
ons com. ”gfas, 5nd: A.s hot of. feutil quod ah As 


continetur, ad quadratum, quod a P deſcribitur ; tum 
ipfius A ad M ; hoc eft ipſius B ad A. Porro K B mul- 
tiplicans faciat N : et A multiplicans quidem B, faciat 


— Z; multiplicans veroA, 


whenhendos, Tor O. wo 1* FI faciat O. Quoniam igi- 
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multiplicans A fecit O; 


ideo O oft quadratum, quod deſcribitur a T, duftum in A. 
Que ratio ſpatii, quod ſub AB continetur, ducti in B, 
ad quadratum, quod a T deſcribitur, ductum in A, ea- 
dem eſt atque ratio ipſius N ad O. Oportet igitur de- 


monſtrare, rationem ipſius K ad M eamdem eſſe atque 
rationem ipſius N ad O. Quoniam igitur uterque ter- 
minus K, A, B multiplicans, utrumque N, Z fecit; ut 
K ad A, ita fe habet N ad Z. Rurſus quoniam terminus 
A multiplicans utrumque B, A, utrumque fecit Z, O; 
ut B ad A, ita ſe habet Z ad O. Ut autem B ad A, ita 
ſe habet A ad M. Ut igitur A ad M, ita etiam ſe habet 
Z ad O. Quo fit ut termini K, A, NI; et N, Z, O bini 
binis fibi invicem proportione reſpondeant. Igitur etiam 
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ut K ad M, ita, qua proportione, ſe habet N ad O. Ac 


ratio quidem ipfius K ad 'M eadem eſt atque Wa, qu 


componi ratione cum quod ſub AB con- 
* 


Bad A; ratio vero ipſius N ad O eadem eſt atque ratio 
pati, quod continetur ſub AB, ducti in B, ad quadra- 


tum, quod deſeribitur a T, duftum in A. Or igitur 
ratio componitur ex ratione cum. pai, quad fd AB 
continetur, ad quadratum, quod a T deſeribitur, tum 
ipſius B ad A, hc eadem eſt atque ratio ſpatii, quod 
contimetur ſub AB; dus in B, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a T, ductum in A. — 
Tllud vero tndnifRtuinh eſt; ſpativim quod, fub AB contine- 


tur, in B ductum, æquule eſſe quadfato, quod a B deſcribi- 
tur, dufto in A. Quoniam enim ut A ad B, ita ſe habet ſpati- 


um, quod ſub AB continetur, ad quadratum, quod a Bdeſcri- | 


bitur, ſumpta communi altitudine B; ſi vero quatuor ſint 


extremis continetur, quale eſt ſpatio,quod continetur ſub 
mediis. Ideo ſpatium, quod ſub AB continetur, in B duc- 
tum, æquule eſt quadrato, quod a ; deſcribitur, duQo in A. 


IN ALTERAM NON 
DEMONSTRATIONEM. 

Dictum in priecedentibus eft ; ſi inter duas magnitu- 
diges media ſumatur, extremarum rationem ex ea com- 
poni, quam habet cum prima ad mediam, tum media ad 
tertiam. Quin etiam fi plures mediz ſumantur, extre- 
marum ratio ex iis pariter pomponitur, quas habent in- 
vicem omnes magnitudines poſirz. ALL 
loco dicit, rationem ſegmenti B 
componi ex ratione, quam habet tum ſegmentum BAA 
ad conum, cujus quidem baſis eſt circulus, qui circa 


diametrum BA deſcribitur, vertex vero punctum A; tum 


idem conus ad conum, cujus quidem baſis eadem eſt, 
vertex vero punctum T; tum idem hic, quem diximus, 
conus ad ſegmentum B; T A. Nimirum ſumptis inter 
ſegmenta A AB, et BTA mediis, quos diximus, conis. 
Sed ratio quidem ſegmenti B A A ad conum BA A eadem 
eſt quæ ipſius H & ad OT: nimirum per Poriſma ter- 
ti; theorematis libri ſecundi. Quippe in eo dicebatur, 
ſegmentum ad conum, qui in ipſo eſt, eamdem habere 
rationem, quam utraque ſimul tum ea, quæ ex centro 
ſphæræ, tum reliqui ſegmenti altitudo ad reliqui ſeg- 
menti altitudinem. Ratio vero coni BAA ad conum 


B TA eadem que ipſius A & ad OT. Cum enim ſuper 


eadem baſe conſtituti ſint, ſe invicem habent ut altitudi- 
nes. Ratio denique coni B TA ad ſegmentum BTA ea- 
dem quz ipſius A & ad Z: nimirum per Poriſmatis, 
quod diximus, reciprocationem. Quare ratio ſegmenti 
B AA ad ſegmentum BTA ex ratione componitur tum 
ipſius H ad G T, tum ipſius A ad T, tum ipſius 
A ad z. Quæ autem ratio componitur ex ratione 
tum ipſius H & ad OT, tum ipſius A & ad GT, eadem 
eſt quæ ſpatii, quod continetur ſub H © A, ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a ©. AXquiangula enim paral- 
lelogramma rationem habent, quæ ex lateribus compo- 
nitur. Quzque componitur ex ratione tum ſpatii, quod 
continetur ſub H © A, ad quadratum, quod deſcribitur a 
T ©, tum ipſius A & ad OZ, eadem eſt quæ ſpatii, quod 
continetur ſub H © A, ducti in OA, ad quadratum, quod 
deſcribitur a T ©, ductum in & Z: nimirum ut in præ- 
miſſo theoremate demonſtratum eſt. Quæ quidem ratio 
ſpatii, quod continetur ſub H & A, ducti in & A, ad 
quadratum, quod deſcribitur a GT, ductum in © Z, 
eadem eſt quæ quadrati, quod deſcribitur ab A &, ducti 
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in G H, ad quadratum: quod deſcribitur a OT, ductum 
in G Z: hoc enim quoque in præmiſſo theoremate de- 
monſtratum eſt. Itaque ratio ſegmenti ad | 
endem eſt quæ quadrati, quod ab A & deſcribitur, | 
in @ H, ad quadratum, quod deſcribitur a T ©, ductum 
ad rationem habere minorem ejus dupha, 
quam habet ſuperficies ad ſuperficiem ; oportet utique 
demonſtrare, quadratum, quod ab A© deſcribitur, in 
H ductum, ad quadratum quod deſcribitur a T'O, 
ductum in © Z, rationem habere minorem ejus du- 
pla, quam habet ſuperſicies \ſegmenti B AA ad ſu- 
perficiem ſegmenti BTA; hoc eſt quadratum, quod 
ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur 
a TB. Ut autem quod ab AB deſoribi- 


eſt, 


i 
As deſcribitur, in SH dudtum, 


ad quadratum, quod 
deſcribitur a G T, ductum in Z, rationem habere mi- 


norem ejus dupla, quam habet A & ad GT. Dupla au- 
tem ipſius A ad @T ratio eadem eſt que. quadruti, 
quod ab A © deſcribitur, ad quadratum, quod deſeribitur 


20. eſt igitur, quadratum, quod ab 
A deſcribitur, in & H ductum, ad quadratum, quod 
deſcribitur a I , ductum in Z, minorem rationem 
habere, quam quadratum, quod ab A & deſcribitur, ad 

quod deſcribitur a I ©. Ut autem quadra- 


tum, quod ab A © deſcribitur, ad quadratum, quod de- 


ſcribitur a T, ita ſe habet, ſumpta © H communi alti- 
tudine, quadratum, quod ab A deſeribitur, in & H duc- 
tum, ad quadratum, quod deſcribitur a I ©, duſtum in 
H. Demonſtrandum igitur eſt, quadratum, quod ab 
A® deſcribitur, in © H duftum, ad quadratum, quod 


| deſcribitur a TO, ductum in & Z, minorem rationem ha- 


bere, quam idem quadratum, quod ab A © deſcribitur, 
in & H ductum, ad quadratum, quod deſcribitur a TO, 
ductum in © H. Ad quam autem magnitudinem mag- 
nitudo cadem minorem habet rationem, ea major eſt. 
Demonſtrandum eſt igitur, quadratum, quod a T © de- 
ſcribitur, in Z & ductum, majus eſſe quadrato, quod de- 
ſcribitur a TO, dufto in & H; hoc eſt majorem eſſe 2 & 


quam H. Hoc vero manifeſtum eſt. Quippe inzqua- 


libus A , ST zquales adjeftz ſunt Z A, T H. 
tulit, quam nos ſubjiciemus, Quoniam Z© major eſt 
quam © H, quadratum, quod a T deſcribitur in © Z 
ductum, majus eſt quadrato, quod deſcribitur a TO, 
Quare quadratum, quod ab A © de- 
ſcribitur in @ H ductum ad quadratum, quod deſcri- 
bitur a OT, ductum in © Z, minorem rationem habet, 
idem quod ab A & deſcribitur, in &'H 
ad quadratum, quod deſcribitur a I ©, ductum 
in © H. Ut autem quadratum, quod ab A & deſcribitur, 
in G H ductum, ad 1238 quod deſcribitur a T ©, 
ductum in © H, ita ſe habet quadratum, quod ab A 
deſcribitur, ad quadratum, * deſcribitur a TO. Igi- 
tur quadratum, quod ab A & defcribitur, in & H ductum, 
ad quadratum, quod deſcribitur a TO, ductum in © Z, 
minorem rationem habet, quam quadratum, quod ab 
A deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a OT. 
Ratio autem quadrati, quod ab A & deſeribitur, ad qua- 
dratum, quod defcribitur a OT, dupla eſt rationis ipſius 
Ae ad ST. Igitur quadratum, quod ab A & deſcribitur, 
in & H ductum, ad quadratum, quod deſcribitur a ©, 
ductum in © Z, rationem habet minorem ejus dupla, 
quam A habet ad ST. Demonſtratum autem eſt, 
ſegmentorum rationem eamdem eſſe atque quadrati, quod 
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ab 40 deſcribitur, in © H dusti, ad quadratum, quod 


deſcribitur a T , ductum in OZ; ſuperficierum vero 


camdem atque ipſius AO ad OT. Igitur ſegmentum ad 


rationem habet minorem ejus dupla quam ſu- 


| Nele habet ad ſuperſiciem, 


rum rationem camdem eſſe atque quadrati, quod ab A0 
deſcribitur, in & H ducti, ad quadratum, quod deſcribi- 
tur a T %, ductum in @Z : et rationis ſuperſiciei ad ſus 
perficiem ſeſquialtera eſt ratio cubi, qui ab AB deſcribi- 
tur, ad cubum, qui deſcribitur a B TI hoc eſt cubi, qui 
ab A 0 deſcribitur, ad eubum, qui deſeribitur 2 & B. 
Nam rationis ipſius A ad BT dupla quidem ratio eadem 


eſt qu quadrati, quod ab AB deſcribitur, ad quadra- 


tum, quod deſcribitur a BT; tripla vero eadem que 
cubi, qui ab AB deſcribitur, ad cubum, qui deſeribitur 
a BT. Ut autem cubus, qui ab A B deſcribitur, ad cus 
bum, qui deſcribitur a BT, ita ſe habet cubus, qui ab 
A @ deſcribitur, ad cubum, qui deſtribitur a & B. Nam 
ut AB ab BI, ita ſe habet, propter triangulorum ABT, 
AB® fimilitudinem, A ad @B: et ſi quatuor ſint 
rectæ invicem proportionales, etiam ſolida fimilia, quæ 


ab ipſis ſimili modo deſcribuntur, proportionalia invicem 


ſunt. Quare cubus, qui ab A & deſeribitur, ad cubum, 
qui deſcribitur a © B, rationem habet ejus ſeſquialteram, 
Tm wenn eld dei ak de 
dratum, quod deſcribitur a BI ; hoc eſt ſuperficies ad 
ſuperficiem. Ut autem ſegmentum ad ſegmentum, ita 
ſe habet quadratum, quod ab A & deſeribitur, in © H duc- 
tum, ad quadratum, quod deſcribitur a I ©, ductum in 
Zz. Dico igitur quadratum, quod ab A & deſcribitur, 
in & H ductum, ad quadratum, quod deſcribitur a ©, 
ductum in © Z, majorem rationem habere, quam cubum 


qui ab A & deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a G33; 
hoc eft quadrituin, quod ab A 6 deſeribitur, ad quadra- 


tum, quod deſcribitur a G B, et A ad B. Ratio 
enim quadrati, quod ab A & deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a © B, dupla rationis ipfius A © ad ©B, 
adjungens ſibimetipſi rationem ipſius A & ad © B, cadem 
eſt quz cubi, qui ab A deſcribitur, ad cubum, qui 
deſcribitur a OB: utraque enim ejuſdem rationis eft 
tripla. At vero ratio quadrati, quod ab A deſcribitur, 


ad quadratum, quod deſcribitur a & B, adjungens ſibi- 


metipſi rationem ipſius A © ad © B, eadem eſt quæ qua- 
drati, quod ab A & deſcribitur, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub F SB. Quoniam enim ratio ipſius A & ad 


OB eadem eſt quz ipſius ©B ad T; proportionalis 


media cum fit BQ; ideo ratio quadrati, quod ab A® 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a OB, item- 

que ipfius A & ad B, cadem eſt quæ quadrati, quod ab 
AS deſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a & B, 
quezque ipſius BO ad GT. Ratio autem ipſius BO ad 
OT cadem eſt quz quadrati, quod a B © deſcribitur, ad 


ſpatium, quod ſub B T continetur, ſumpta B © com- - 


muni altitudine. Quyare ratio quadrati, quod ab A 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a © B, item- 
que ipſius A & ad B, eadem eſt quæ quadrati, quod 
ab AQ deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a 
B; quzque quadrati, quod a BQ deſcribitur, ad ſpa- 
tium, quod ſub BOT continetur. Ratio autem qua- 


drati, quod ab A & deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub 


BOT continetur, ex ratione componitur cum quadrati, 
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quod ab A & deſctibitur; ad quadratum, quod deſcribitur 
a BO, tum quadrati, quod deſcribitur a B ©, ad ſpatium, 
quod fub BOT continetur ; medio utique ſumpto qua- 


_ Urato, quod deſcribitur a BO. Quare ratio quadrati, 


quod ab A & deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribi- 
tur a BO, itemque ipſius A & ad , cadem eſt quæ 
quidrati, quod ab A0 deſeribitur, ad fpatium, quod 
ſub BOT continetur. Ratio autem quadrati, quod ab 
As deſeribitur, ad ſpatium, quod continetur fub BOT, 
cadem eſt qum quadrati, quod ab A deſcribitur, in 
H duc, ad fpatium, quod continetur fub BOT, 
ductum in @H: nimirum fumpta S H communi al- 
titudine. Dico igitur quadratum; quod ab A 0 de- 
ſeribitur, in & H ductum, ad quadratum, quod defcri- 
bitur a TO, ductum in 2, majotem rationem habe- 
re, quam quadratum, quod ab A © deſcribitur, in 
H duftum, ad fpatium, quod continetur ſub T, 
ductum in & H. Ad quam autem magnitudinem mag- 
Oportet igitur demonſtrare, quadratum, quod a I © de- 
ſcribitur, in & Z ductum, minus eſſe fpatio; quod con- 
tinetur ſub BOT, ducto in © H: quod idem eſt ac des 
monſtrare,- quadratum, quod a I'S deſcribitur, ad fpa- 
tium, quod continetur ſub TO B, minorem rationem ha- 
bete, quam & H ad © z. Si enim quatuor, ut hic, ter- 
mini fuerint ; id eſt quadratum, quod a T & deſcribitur 
ſpatium, quod continetur ſub FOB; H, et z; ſo- 
lidumque, quod ſub corum extremis continetur, minus 
fit ſolido, quod continetur ſub mediis ; primus terminus 
ad ſecundum minorem utique rationem habet, quam 
tertius ad quartum, ut ſupra demonſtratum eſt. Itaque 
merito demonſtrare oportebat, quadratum, quod a Fa 
deſcribitur, in & Z ductum, minus eſſe ſpatio, quod con- 
tinetur ſub T B, ducto in & H. Quod idem eſt ac de- 
monſtrare, quadratum, quod a TO deſcribitur, ad fpa- 
tium, quod cohtinetur ſub TB, minorem rationem 
habere, quam & H ad © z. Ut autem quadratum, quod 
a TO deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub OB, 
ita ſe habet T@ ad 6 B. Oportet igitur demonſtrare, 
TO ad OB minorem rationem habere, quam © H ad 
©Z; hoc eſt, He ad Z rationem habere majorem, 
quam To ad 63. Ducatur a puncto E, rectæ EF 2d 
rectos angulos, E K; et a puncto B ipſi EK ad angulos 
item rectos, BA. Reliquum eſt, ut demonſtremus, HS 
ad © Z majorem rationem habere, quam T ad OB. 
Aquualis eſt autem © Z ytrique ſimul & A, K E. Quippe 
A ei, quz ex centro, eft æqualis. Oportet igitur demon- 
ſtrare, He ad utramque ſimul GA, K E majorem rationem 
habere, quam I & ad B. Itaque etiam ablata ab He, 
To; et a KE, EA iph B; & zquali; demonſtrare opor- 
tebit, reliquam TH ad reliquam utramque ſimul A0, 
K A majorem rationem habere, quam T © ad GB. Quo- 
niam enim demonſtrare oportet, H & ad utramque ſimul 
A, K E majorem rationem habere, quam TG ad ©B; 
oportebit utique demonſtrare, etiam permutando, H © 
ad & T majorem rationem habere, quam utramque ſimul 
GA, K E ad ©B; boc eſt ad AE. Et dividendo, HT ad 1 
majorem rationem habere, quam utramque ſimul © A, K A 
ad AE; hoc eſt ad BO: et permutando, HT ad utram- 


que fimul OA, KA majorem rationem habere, quam 


TO ad OB. Ut autem Te ad B, ita ſe habet G B ad 
G A; hoc eſt A E ad A . O portebit igitur demonſtra- 
re, HT ad utramque ſimul & A, K A majorem rationem 
babere, quam A E ad AQ. Et permutando, T H, hoc 
eſt K E ad E A majorem rationem habere, quam utram- 
que ſimul K A, OA ad GOA. Denique, dividendo, K A 
luce, 
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ad AE majorem rationem habere, quam eamdem K A 
ad GA: boc eſt minorem eſſe AE quam 0A. Nos 
vero deinceps achiciemus. Quoniam AE 
minor eft quam A0; KA ad AE rationem 
habet quam KA ad A®. Et componendo, KEad EA 
majorem rationem habet, quam utraque fimul K A, A® 
ad A0. Equity et autem AR ipk-BO. Igitur HT 
ad B@ majorem rationem habet, quam utraque ſimul 
KA, A0 ad A0. Et permutando, HT ad utramque fi- 
mul K A, Ae majorem rationem habet quam BO ad OA; 
hoc et T ad. Etpermutando, HT ad I'S majo- 
rem rationem habet, quam utraque fimul K A, A ad 
©B. Et componendo, He ad © I majorem rationem 
habet, quam utraque fimul K A, A una cum , hoc 
o& uvague fanul — af Be. Aqualis eſt autem 
KE ip AZ. Igitur H e ad @T majorem rationem ha- 
bet, quam Z@ ad 3. Et permutando, He ad z 
majorem rationem habet, quam I'@ ad B. Ut autem 
Te ue, ita fe habet quadratum, quod a T O deſcri- 
bitur, ad ſpatium, quod continetur ſub T B. Igitur 
propter ea, quz antea dicta ſunt, quadratum, quod a To 
deſcribitur, in & Z ductum, minus eſt ſpatio, quod con- 
tinetur ſub T B, ducto in © H. Quod igitur quadra- 
tum ab A deſcribitur, in © H ductum, id ad quadra- 
tum, quod deſcribitur a T &, ductum in & Z, majorem 
rationem habet, quam quadratum, quod ab A & deſcri- 
bitur, in © H ductum, ad ſpatium, quod continetur ſub 
Te, ductum in 8 H: nimirum quadratum, quod ab 
A® deſcribitur, in 8 H ductum, ad quadratum, quod 
deſcribitur a I ©, ductum in © Z, majorem habet ratio- 
nem, quam quadratum, quod ab A & deſcribitur, ad ſpa- 
tium, quod continetur ſub I © B. Ratio autem quadrati, 
quod ab A & deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur 
ſub B O T, ex ratione componitur cum quadrati, quod ab 
Ae deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a B, 
tum quadrati, quod deſcribitur a © B, ad ſpatium, quod 
continetur ſub BOT; medio utique ſumpto quadrato, 
quod deſcribitur a BQ: et ratio quadrati, quod deſeri- 
bitur a BO ad ſpatium, quod continetur ſub BOT, eadem 


eſt quz rectæ ©B ad OT; hoc eſt rectæ A ad 30. 


Quod igitur quadratum ab A & deſcribitur, in & H duc- 
tum, id ad quadratum, quod deſcribitur a T, ductum 
in © Z, majorem rationem habet, quam quadratum, 
quod ab A & deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribi- 
bitur a ©B, et recta A & ad OB. Quz autem ratio 
componitur ex ratione cum quadrati, quod ab A & de- 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a G B, tum 
rectæ A ad ©B, hæc cadem eſt quæ cubi, qui ab 
Ae, deſcribitur, ad cubum, qui deſcribitur a © B; hoc 
eſt cubi, qui ab AB deſcribitur, ad cubum, qui de- 
ſcribitur a BT. Quod igitur quadratum ab A® de- 
ſcribitur, in © H ductum, id ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a T G, ductum in © Z, majorem rationem 
habet, quam cubus, qui ab AB deſcribitur, ad cubum, 
qui deſcribitur a BI. Demonſtratum eſt autem ratio- 
nem quidem quadrati, quod ab A & deſcribitur, in & H 
ducti, arr. 
in © Z, eamdem eſſe atque rationem 
rationem vero cubi, qui ab AB deſeribitur, ad cubum, 
qui deſcribitur a BT, ſeſquialteram eſſe rationis ſuper- 
ficierum. Segmentum igitur ad ſegmentum rationem 
habet majorem ejus ſeſquialtera, quam ſuperficies habet 
ad ſuperficiem. 
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PROP. X. Tarot. 

Sphæricorum ſegmentorum, quæ æquali ſu- 
perficie comprehenduntur, quod eſt hemiſphz- 
rium, id eſt maximum. b 

Sit ſphæra, cujus maximus circulus A B Ta, 
et diameter A: aliaque item ſphæra, cujus 
maximus circulus Ex Zz He, et diameter E H: pla- 
noque ſecentur altera quidem per centrum, al- 


tera vero noi per centrum acto. Quæ autem 


ſecant plana recta ſint ad diametros AT, EH : 
ſecenturque ſphæræ ſecundum lineas A B, Z ©. 
Ac ſegmentum quidem ſphere, quod ſecundum 
circumferentiam ZE O conſtituitur, hemiſphez- 
rium eſt: quz autem ſegmenta conſtituuntur 
ſecundum circumferentiamBA A, horum quidem 


alterum in ea figura, in qua eſt punctum Z, ma- 


jus eſt hemiſphærio alterum vero in figura alia 
hemiſpherio minus. ZXquales autem fint ſeg- 


mentorum, quæ diximus, ſuperficies. Dico igi- 


tur hemiſphzrium, quod ſecundum circumfe- 
rentiam ZE © conſtituitur, majus eſſe hemiſ- 


phærio, quod eee 
rentiam BA A; 


al 
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Quoniam enim æquales ſunt ſegmentorum, 
que diximus, ſuperficies, manifeſtum eſt B A 
rectæ EZ æqualem eſſe. Demonſtratum enim 
eſt, cujuſque ſegmenti ſuperficiem æqualem eſſe 
circulo, cujus ea, quæ ex centro, æqualis eſt 
rectæ, quæ a vertice ſegmenti ducitur ad cir- 
cumferentiam circuli, qui eſt baſis ſegmenti. 
Et quoniam circumferentia B AA in ea figura, 
in qua eſt punctum 2, major eſt dimidio cir- 
culi; manifeſtum eſt BA rectæ quidem AK 
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minorem eſſe quam duplam poteſtate; ejus vero, 
quæ ex centro, poteſtate majorem quam duplam. 
Sit porro ei, que cx centro circuli ABA, qua- 
lis TE: et quam rationem habet T A ad IK, 
hanc habeat MA ad AK: et a circulo, qui circa 
diametrum BA eſt, conus deſcribatur verticem 
nus ſphere ſegmento, quod ſecundum circum- 
ferentiam BA A conſtituitur. Sit item rectæ E A 
=qualis E N: et a circulo, qui circa diametrum 
© Z eſt, deſcribatur conus verticem habens punc- 
tum N. Æqualis eſt igitur hic conus hemiſphæ - 
rio, quod conſtituitur ſecundum circumſerenti - 
am SE Zz. Spatium autem, quod ſub AP, r 
continetur, majus eſt ſpatio, quod continetur 
ſub A k, Kr; cum minus alterius latus minore 
alterius latere fit majus: et quadratum, quod ab 
AP deſcribityr, æquale eſt ſpatio, quod conti- 
netur ſub AK, T; cum dimidium fit quadra- 
ti, quod deſcribitur ab A B. Igitur etiam utrum- 
que utroque eſt majus. Quod igitur ſpatium 


| ſub TA, AP continetur, majus eſt ſpatio, quod 


continetur ſub ZK, KA. Spatio autem, quod 
ſub E K, K A continetur, æquale eſt ſpatium, 
quod continetur ſub MK, KT. Majus eſt igitur 
ſpatium, quod ſub TA, AP continetur, ſpatio, 
quod continetur ſub MK, KF. Quare majorem 
rationem habet TA ad TK, quam MK ad AP. 
Quam autem rationem habet A ad TK, hanc 


quadratum, quod deſcribitur a B; K. Conſtat 
igitur majorem rationem habere dimidium qua- 
drati, quod ab AB deſcribitur; quod quidem 
æquale eſt quadrato, quod deſcribitur ab AP; 
ad quadratum, quod deſcribitur a BK, quam 
MK ad duplam ipſius AP; quz quidem ipſi 
AN eſt zqualis. Majorem igitur rationem habet 


etiam circulus, qui circa diametrum Z deſcri- 


bitur, ad circulum, qui deſcribitur circa dia- 
metrum BA, quam MK ad NA. Quare major 
eſt conus, qui baſim quidem habet circulum, 
qui circa diametrum 2 © deſcribitur, verticem 
vero punctum N, cono, qui baſim quidem habet 
circulum, qui deſcribitur circa diametrum Ba, 
verticem vero punctum M. Itaque illud quoque 
conſtat hemiſphærium, quod ſecundum circum- 
ferentiam E Z © conſtituitur, majus eſſe ſeg- 
mento, quod conſtituirur ſecundum circumfe- 
rentiam BAA. {. 


_  » - 
IN DECIMUM. 


 Manifeſtum autem eſt, B A rectæ quidem AK poteſ- 
tate minorem eſſe quam duplam ; ejus vero, qua ex 
centro, majorem quam duplam. Juncta enim a puncto 
B ad centrum BO; cum angulus BOA, qui ad centrum 
eſt, ſit obtuſus, quadratum, quod ab AB deſcribitur, ma- 
jus eſt quadratis, quæ deſcribuntur ab zqualibus rectis 
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obtuſum angulum comprehendentibus. Quyare eorum 
alterius, nempe illius, quod ab ca, quz ex centro, deſcri- 
dratum, quod ab AB defcribitur, æquale fit quadratis 
quz deſcribuntur ab AK, KB, quorum illud, quod ab 
AB defcribitur majus eſt ie, quod deſeribitur a KB; 
quadratum utique, quod ab AB dæſeribitur, quadrato, 
quod deſcribitur ab A K, minus eſt quam duplum. At- 
que hc quidem de figura, in qua eſt punctum Z. Nam 
de altera contraria prorſus dicenda ſunt. | 


Sit item feste EA quali EN: et a circulo, qui 
circa diametrum ©Z eſt, deſcribatur conus verticem ha- 
bens punctum N. ZEqualis eſt igitur hic conus hemiſ- 
phario, quod coniſtituitur ſecundum circumferentiam 
SEZ. Quoniam enim cylindrus baſim habens circu- 
lum, qui circa diametrum © Z deſeribitur, et altitudi- 
nem A E, coni quidem eamdem baſim et altitudinem ha- 
bentis triplus eſt, hemiſpherii vero ſeſquialter ; ideo he- 
miſphezrium coni illius eſt duplum. Duplus eſt autem 


ejuſdem coni etiam conus baſim habens circulum, qui 


circa diametrum © Z deſcribitur, et altitudinem AN. 


FEquale eſt igitur hemiſph=rium cono batim habenti cir- 


e 
dinem AN. 

Spatium autem, quod ſub APT continetur, majus eſt 
ſpatio, quod continetur fub AKT; cum minus alterius 
latus minore alterius latere fit majus. Dictum enim ſu- 
perius eft, fi recta in inzzquales partes in alio atque alio 
puncto ſecetur; quod ſpatium ſub ſegmentis continetur, 
quz propius a rectæ ejus medio ſecantur, id ſpatio majus 
eſſe, quod continetur ſub ſegmentis, quæ ſecantur re- 
motius ab codem medio. Quod quidem idem eft ac di- 
cere, minus alterius fpatii latus minore alterius latere 
majus eſſe. Quanto enim minus fuerit, tanto remotius 
rectæ ſegmenta ab ejus medio ſecabuntur. 

Et quadratum, quod ab AP deſcribitur, æquale eft 
ſpatio, quod continetur fub A K, TZ; cum dimidium 


fit quadrati, quod deſcribitur ab A B. Si enim jungatur | 


BT, cum in triangulo rectangulo ducta fit a recto ejus 
angulo normalis B K, quzque ad normalem ſunt trian- 
gula, fimilia toti ſibique invicem fint ; ſpatium, quod 
ſub TAK continetur, zquale eſt quadrato, quod ab AB 
deſcribitur. Quare etiam ſpatium, quod continetur ſub 
dimidia ipſius TA, et AK; hoc eſt illud, quod ſub T Z, 
AK ; quale eſt dimidio quadrati, quod deſcribitur ab 
AB; boc eſt illi, quod ab AP. 


Igitur etiam utrumque utroque eſt majus. Quoniam 


enim æquale eſt ſpatium, quod ſub A K, T Z con inetur, 


quadrato, quod ab AP deſcribitur; majuſque ſpatium, 
quod ſub A T continetur, ſpatio, quod continetur ſub 
AKT; et fi inzqualibus æqualia adjiciantur tota inæ- 
qualia ſunt, majuſque id, quod majus initio erat; ideo 
ſpatio, quod ſub APT continetur, adjecto quadrato, 
quod ab AP deſcribitur, ſpatioque, quod continetur ſub 
AKT, adzecto ſpatio, quod continetur ſub AK, TZ; 
majus utique eſt ſpatium, quod ſub AP T continetur, 
una cum quadrato, quod ab AP deſcribitur, ſpatio, quod 
continetur ſub A K T, una cum ſpatio, quod continetur 
ſub A K, T Z. Sed ſpatium, quod ſub AP T continetur, 
una cum quadrato, quod ab AP deſcribitur, æquale eſt 
ſpatio, quod continetur ſub T A P, per tertium theorema 
libri Elementorum ſecundi: et ſpatium, quod ſub A K 
continetur, una cum ſpatio, quod continetur ſub AK, TZ, 
ſpatio eſt æquale, quod continetur ſub A K, K Z, per 
primum theorema ejuſdem libri. Quare ſpatium, quod 
ſub TAP continetur, majus eſt ſpatio, quod continetur, 
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ſub AKZ. Spatio, autem, quod ſub &K A continetur, 


*quale eſt ſpatium, quod continetur ſub MKT. Ponitur 
enim ut ZI ad TK ita ſe habere MA ad AK. Quare 
etiam componendo, ut ZK ad K T, ita ſe habet MK ad 
K A. Quod autem ſpatium ſub extremis continetur, id 
ſpatium, quod ſub E K A continetur, æquale eſt ſpatio, 
quod continetur ſub MK T. Majus eſt autem ſpatium, 


quod ſub TA continetur, ſpatio, quod continetur ſub 


S K A. Majus eſt igitur ſpatium, quod ſub TA con- 
tinetur, ſpatio, quod continetur ſub MKT. Quare ma- 
jorem rationem habet AT ad T K, quam MK ad AP. 
Quoniam enim quatuor ſunt rectæ A, K M, KT, AP; 
et ſpatium, quod ſub prima TA, et quarta AP conti- 
netur, majus 'eſt ſpatio, quod continetur ſub ſecunda 
MK, et tertia K T; ideo prima TA ad ſecundam ME 
majorem rationem habet, quam tertia K T ad quartam 
AP. Et permutando, TA ad K T majorem habet ratio- 
nem, quam MK ad AP. Quam autem rationem habet 
AT ad KT, hanc habet quadratum, quod ab AB deſcri- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a B K. Junta 
enim BT, cum in triangulo ducta a recto 
ejus angulo ſit normalis B K; ut AT ad T B, ita fe habet 
B T ad TR. Propterea ut prima ad tertiam z hoc eſt AD 


ad TR; ita fe habet quadratum, quod ab AT deſcribitur, 


ad quadratum, quod deſcribitur a T B. Ut autem qua- 
dratum, quod ab AT deſeribitur, ad quadratum, quod 
deſcribitur a TB, ita ſe habet quadratum, quod ab AB 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BK, Si- 
mile enim eſt triangulum ABK triangulo ABT. Ut 
igitur AT ad T K, ita ſe habet quadratum, quod ab AB 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BK. Ha- 
bet autem AT ad T K majorem rationem, quam MK ad 
AP. Habet igitur majorem rationem etiam quadratum, 
quod ab AB deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur 
a BK, quam MK ad AP, Et de præcedentium dimidus, 
dimidium quadrati, quod ab AB deſeribitur; hoc eſt qua- 
dratum, quod deſcribitur ab AP; ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a BK, majorem rationem habet, quam dimidia ip- 
Gus MK ad AP; hoc eſt MK ad duplam ipſius AP. At 
vero quadrato, quod ab AP deſcribitur, zquale eft quadra- 
tum, quod deſcribitur a Z A: ponitur enim, AB iph E Z 
æqualem eſſe, et E Z ipſius Z A poteſtate duplam ; quip- 
pe E A iph AZ eſt æqualis: dupla autem ipſius AP eſt 
NA; cum ipſius quoque AZ fit dupla. Quare quadra- 
tum, quod a Z A deſeribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a BK, majorem rationem habet, quam MK, 
ad duplam ipfius AP, quæ quidem ipfi A N eft zqualis. 
Majorem igitur rationem habet etiam circulus, qui circa 
diametrum © Z deſcribitur, ad circulum, qui deſcribi- 
tur, circa diametrum B A, quam MK ad NA. Quare 
major eſt conus, qui baſim quidem habet circulum, qui 
circa diametrum © Z deſcribitur, verticem vero punc- 
tum N, cono, qui baſim quidem habet circulum, qui 
deſcribitur circa diametrum B A, verticem vero punctum 
M. Si enim fiat ut circulus, qui circa diametrum Z © 
deſcribitur, ad circulum, qui deſcribitur circa diametrum 
BA, ita K Mad aliam quamdam rectam; hec utique 
minor erit quam AN. Atque conus, qui bafim habet 
circulum, qui circa diametrum Z © deſcribitur, et alti- 
tudinem minorem hujuſmodi rectam, æqualis quidem 
erit cono MBA ; quod baſes et altitudines reciprocan- 
tur; minor vero cono N Z; quod ſuper eadem baſe 
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453 —Quilibet circulus «:qualis eſt triangulo rect- 
& angulo ejuſmodi, ut eorum laterum, quæ circa 


æqualem eſſe triangulo E. 5 
Sit enim circulus, fi fieri 

poteſt, major, et inſcriba- 

tur eidem quadratum Ar; 


2 
ſecenturque circumferentiæ 


| in duas #quas partes: et ſeg- 
menta minora tandem fint 
K. quam exceſſus, quo circu- 


N | lus triangulum excedit. Ita- 
| | que rectilineum majus adhuc 
erit triangulo. Sumatur cen- 
trum N; ducaturque norma- 
— lis NE. Minor eſt igitur N Z 
altero trianguli latere. Eſt 
autem et rectilinei ambitus 
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ſolutam quamdam expoſitionem requirunt, 
quantum in me erit, adjungam ad ea, quæ pri- 
us in commentario de Sphzera et Cylindro con - 


8 AR C HI 


akero latere minor z utpote· qui mi- 
nor etiam eſt ambitu circuli. Minus eſt _ 
igitur reQlizeum triangalo E. Q 14 
eſt abſurdum. 

Sit autem Cisculus, fl fieri poteſt 


minor triangulo k. Et circumſcri e 
batur cidem-quadratum: ſecentur que 


circumferentiz in duas æquas par- * 
tes: et ducantur per ea puncta rec- | 
tæ contingentes. Itaque angulus OA 


rectus eſt: ideoque GP major qu mm 


MP; cum MP ipſi PAeſt æqualis. Qua- 
re triangulum POM majus eſt dimidio 
figuræ OZAM. Relinquantur ſegmen- 
ta, cujuſmodi eſt N Z A, qu minora 
fine exceſfu, quo triangulum  excedic 2 
cireulum A B TA. Circumſcriptu m 
igitur rectilineum minus adhuc eſt tri- 
enim majus; co quod N A æqualis eſt 
catheto trianguli, et ambitus major 
ejuſdem trianguli baſe, 7 1 
A 


EU TOCIUS. 
Cum que in Archimedis Sctiptis clatiors” 
ſunt, et minori conſideratione indigent, ex- 


plicuerim ; conſequens videtur eſſe, quo in- 
ſtitutum meum perſequar, ut que in illis ab- 


ſcripſi. Optandum fi quidem eſt in majoribus 
rebus, et plus requirentibus operz verſari. 
Itaque propoſitus nobis deinceps fit libel- 
lus, qui Circuli Dimenſio inſcribitur. In 
quo, quid auftori propolitum fit, ex ipſa in- 
ſcriptione dignoſcitur. Hoc enim demon- — 
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fit; rem a Philoſophis, qui ante ipſum floruerunt, jam- 
pridem quæſitam. Hoc utique eſt quæſitum illud, 
quod cum Hippocrates Chius, et Antipho diligenter 
inveſtigaſſent, eas nobis falſas ratiocinationes relique- 
runt, quas probe noſſe illos arbitror, qui Geometricam 
Eudemi Hiſtoriam, et Ariſtotelis Ceria evolverint. 
Eft autem hic libellus, ut ait Heraclides in Archimedis 
vita, ad neceſſarios vitæ uſus apprime utilis. Demonſtrat 


enim, circuli circumferentiam diametri eſſe triplam, et ad- 


huc minorem quam ſeſquiſeptimam, majorem vero quam 
ſuperdecies partientem ſeptuageſſimas primas. Hoc 
utique ait quam proxime eum demonſtraſſe: inveniſſe 
autem per quaſdam helicas, rectam lineam datæ circuli 
circumferentiæ æqualem. 


IN PRIMUM THEOREMA. 


Primum theorema etiam iis, qui mediocriter in mathe- 
maticis diſciplinis exercitati ſunt, nullam videtur dubita- 
tionem habere ; cum ipſa Archimedis verba perſpicua ſint, 
et quod propoſitum eſt, nulla re omiſſa, concludant. 
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neque alius quiſpiam demonſtravit. Verum illud animad- 
cumferentiam magnitudinem efle ; atque ex us etiam, 
opinor, quarum una eſt dimenſio. Eſt autem et rea 
qua quis ratione poffit circuli circumferentiz zqualem 
rectam exhibere ; eſſe tamen natura reftam aliquam ei- 
dem qualem nemo unquam dubitavit. Quod igitur 
Archimedes proponit, id eſt hujuſmodi: triangulum 


rectangulum latera, ut diximus, habens, circulo æquale 
eſſe. Quare dum propolitym ſuum exequitur minime 


ade videmr j quia potivs admirations wa 
clara atque expedita adinvenerit. Ut autem dictum eſt, 
primum hoc theorema nullam dubitationem habet. Nam 
triangulum O majus eſſe dimidio figure AZ OM; 
et omnino ſieri poſſe, ut dato circulo retilineum cir- 
cumſcribatur, ita ut, quæ inter circuli circumferentias, 
et circumſcripti rectilinei latera ſegmenta interjiciuntur, 
dato ſpatio minora fint ; perſpicue dictum a nobis eſt in 
iis, quæ in primum librum de Sphæra et Cylindro con- 
ſcripſimus. 


P R O P. II. TrzoR. . 
Circulus ad quadratum, quod a diametro de- 


ſcribitur, eam rationem habet, quam 11, ad 14, 
proxime. 


Sit circulus, cvjus diameter AB; et circum- 


ſcribatur eidem quadratum T HA; et lateris 


IA dupla fit AE; pars autem ſeptima, E Z. 


 Quoniam igitur triangulum ATE ad triangu- 


lum ATA eam rationem habet, quam 21 ad 7; 


triangulum autem 
APA Ayo Toes, by _ ——_—— 2 ange 
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eam, quam 7 ad 
1; ideo triangu- 
tum Ar Z ad tri- 
angulum AT A ſe- 

habet ut 22 ad 7. 
At vero trianguli A T quadruplum eſt qua- 
dratum H: adeoque AT Zz triangulum ad IH 
quadratum, ut 22 ad 28, ſeu 11 ad 14. Et 
triangulum A T Z circulo AB eſt æquale; quoni- 
am cathetus A T æqualis eſt ei, quæ ex cen- 
tro circuli, et baſis ejuſdem ambitui; qui qui- 
dem diametri triplus eſt, et adhuc excedit par- 
te fere ſeptima, ut demonſtrabitur. Circulus 
igitur ad quadggtum FH cam habet rationem, 
quam 11 ad 14, proxime. 


| PROP. III. Tator. 
Cujuſlibet circuli ambitus diametri eſt triplus, 
et adhuc parte quadam excedit, quæ quidem 
sic MS. 
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206 | AR C H I 
minor eſt ſeptima diametri parte,” major vero 
decem feptoagefimis primis. 


Sit circulus, cujus diameter A F, et centrum 
E; et refta contingens TAZ: fitque angulus 
2 Er tertia pars anguli recti. Itaque E Z ad Z r 
eandem rationem habet, quam 306 ad 153: et 


Er ad FZ majorem habet . — 


on 
Sccerur angulus 2 ET in duns =quas partes 
recta EH. Ut igitur ZE ad ET, ita ſe habet 


ZHad HT: et permutando, componendoque;z 
ut utraque ſimul ZE, ET ad Zr, ita ſe habet 


Er d r H. Quare R ad TH majorem tationem 


habet, quam $71 ad 153. Igitur EH ad HT po- 
teſtate quidem majorem habet rationem quam 
349450 ad 23409; longitudine vero majorem, 
quam 591 ad 153, 
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Rurſus ſecetur angulus HET in duas æquas 
partes, recta E ©. Igitur eadem ratione ET ad 
% majorem rationem habet, quam 11624 ad 


153. Igitur & E ad r majorem rationem ha- 


ber, quam 11725 ad 153. 
Amplius ſecetur angulus & E in duas æquas 
partes, recta E K. Igitur ET ad IK majorem 


rationem habet, quam 23344 ad 153. Igitur 


E K ad TK majorem rationem habet quam 23394 
ad 153. | 


Secetur demum angulus K ET in duas zquas 
partes, recta AE. Igitur ET ad AT majorem 


rationem habet quam 46731 ad 153. 


Quoniam igitur angulus ZET, tertia pars 
cum fit anguli recti, quater in duas æquas par- 


tes ſectus eſt; erit utique angulus A ET anguli 


recti pars octava et quadrageſima. Itaque po- 
natur ad punctum E huic ipſi æqualis angulus 
TEM, et producatur ZT ad punctum M. Eſt 
igitur angulus A E M anguli recti pars quarta et 


vigeſima. Propterea recta A M latus eſt cir- 
cumſcripti circulo polygoni latera habentis ſex 


et nonaginta. 
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Quoniam igitur demonſtratum eſt, ET ad DA 
majorem rationem habere, quam 467 3t ad 1533 
et dupla quidem ipſius ET eſt AT, dupla vero 
ipſrus TA eſt AM; ideo etiam Ar ad AM ma- 

rationem habet, quam 46734 ad 153. 
R ambitum polygoni laters 
habentis ſex et nonaginta, majorem rationem 
habet, quam 4673} ad 14688. 

Igitur e contrario ambitus polygoni ad dia- 
metrum minorem rationem habet quam 14688 
ad 4673. Atque horum numerorum alter al- 
terius triplus eſt, et adhuc excedir unitatibus 
667 ; que quidem minores ſunt quam ſeptima 
pars ipſius 4673}. Quare ambitus polygoni cir- 
eulo circumſcripti diametri eſt triplus, et adhuc 


minor quam ſeſquiſeptimus. Multo igitur ma- 


gis circuli ambirus diametri minor eſt quam tri- 
plus ſeſquiſeptimus. 

Sit circulus, cujus diameter AT: ſitque an- 
gulus BAT tertia pars anguli recti. Igitur AB 
ad BT minorem rationem habet, quam 1351 ad 
780: — FSC, Con 
1560 ad 780. 
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Secetur angulus BAT in duas æquas partes, 
recta AH. Quoniam igitur æqualis eſt angulus 
BAH cum angulo HT B, tum angulo HAT; 
=qualis utique eſt etiam angulus HT B angulo 
HAr. Communis eſt autem rectus angulus A HT. 
Zqualis eſt igitur et tertius angulus HZ T tertio 


 ATH. Quare æquiangulum eſt triangulum AH 


triangulo H Zz: ideoque ut AH ad HT, ita fe 
habet cum TH ad HZ, tum AT ad TZ. Ut 
autem A ad 2, ita ſe habet utraque ſimul 
TA, AB ad BT. Ut igitur utraque ſimul BA, Ar 
ad BT, ita etiam ſe habet AH ad HI. Et prop- 
terea AH ad HT minorem habet rationem, quam 
2911 ad 780: ipſa autem A T ad TH minorem, 
quam 30131 f ad 780. 

Secetur angulus A H in duas æquas partes, 
recta A . Igitur eadem ratione A@ ad f mi- 
norem rationem habet, quam 392411 ad 780; 
vel quam 1823 ad 240. Uterque enim utriuſque 
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dem eft ac 4. Oe AT Are minorem ra- 
tionern habet, quam 1838 ad 240. 
© Amplivs ſecetur angulus © AT in duas zquas 
partes, recta K A. Igitur etiam K A ad KT mi- 
norem habet, quam 366 1 f ad 240; 
vel quam 1007 ad 66. Uterque enim 
idem eſt ac 33. Igitur AT ad r K minorem ra- 
tionem habet, quam 10097 ad 66. 
Secetur demum angulus K AT in duas zquas 
partes, recta A A. Igitur AA ad AT minorem 
| habet rationem, quam 30163 ad 66: ipſa au- 
tem AT ad I A minorem quam 20174 ad 66. 
- Igitur e contrario AT ad IA majorem ratio- 
nem habet, quam 66 ad 20174- Et polygoni 
ambitus ad diametrum majorem habet ratio- 
nem, quam 6336 ad 20173. Atque horum nu- 
POR ver —_ : f Qua- 
re ambitus polygoni latera habentis ſex et nona- 
giats circulo infeript & ui major eſt quam 
triplus ſuperdecies partiens ſeptuageſimas pri- 
mas. Multo igitur magis circuli ambitus dia- , 


metri major eſt quam triplus ſuperdecies parti- 
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IN TERTIUM THEOREMA. 


In hoc theoremate continue jubemur, dati numeri la- 
tus quadraticum invenire. Hoc autem in numero, qui 
quadratus non fit, accurate inveniri non poteſt. Si 
enim numerum in ſeipſum ducas, quadratum aliquem 
numerum facies : fin autem numerum et particulam, 
non facies numerum integrum, ſed numerum et parti- 
datum numerum quamproxime faciat, diftum eſt ab 
Herone in Metricis ; dictum et a Pappo, Theone, ali- 
iſque compluribus, qui Magnam Claudii Ptolemæi Com- 
poſitionem explicarunt. Quare non eſt cur in eo labo- 
remus, quod licet iis, 2 tad 
illis petere. | 

Sitque angulus I E Z tertia pars anguli recti. Si enim 
hexagoni circumferentia in duas æquas partes ſecetur, 
ſumptoque ejus dimidio ad punctum T, jungatur EZ; 
erit utique angulus I E Z tertia pars anguli recti. Qu 
enim circumferentia ad punctum F fumpta eſt, cum di- 
midia fit circumſerentiæ hexagoni, erit circuli pars duo- 
decima. Quare et am angulus TE Z, cum fit ad cen- 
trum, duodecima erit quatuor rectorum angulorum, ide- 
oque tertia recti unius anguli pars. 

Itaque EZ ad Z T eamdem rationem habet, quam 


306 ad 153. Duplam quidem eſſe E Z ipſius Z T ex hoc » 


patet. Si enim E Z producatur ad punctum M, ſumpta- 
que recta huic æquali, alia jungatur a puncto E; qui 
angulus ad punctum M conſtituitur idem erit ac duæ 


tertiæ recti anguli partes. Eſt autem cum angulus, qui 


: dau Myer Tx in MS. deſunt. 
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ad nden E, tum qui ad punctum Z. conſtituitur, idem 
ac dus partes tertiæ anguli recti. ig tur tri 


Aquianguli i 
anguli dimidium eſt triangulum I EZ. Propterea cum æ- 
quilateri trianguli baſis, quz ipſi EZ. eſt zqualis, in duas æ- 
quas partes ad punctum I ſecetur ; dupla crit EZ ĩpſius LZ. 
berry hae, aan greys” ret rp rg 
way Cum enim ponatur E Z eſſe gob; fi in ſe ip- 
, fiet 93636. ER autem Z 153; ideoque 
„ Quoniam 
igitur quadratum, quod ab E Z deſcribitur, zquale eſt 
quadratis, que deſcribuntur ab E T, TZ; fi a quadrato, 
quod ab E Z deſeribitur ; hoc eſt a 93636; quadratum 
auferatur, quod deſcribitur a TZ; hoc eſt 23409 ; re- 
1 n 
70227. Cujus quidem quadratum eſt 265, et 
adhuc particula admodum exigua. Quod enim quadra- 
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 Secetur angulus ZET in duas zquas partes, rea EH, 
Us igitur ZE ad E T, ita habet 2 H ad HT. Nimir 
rum per terium theorema libri ſexti Elementorum Eu- 
chdis. Et componendo, ut utraque ſimul ZE, ET ad 
ET, iZ TAT HK: Et permutando, ut utraque fimul 
ZEEFadZ0, its EF ad FH. Utraque autem EZ 
EF major eſt quam 571 : nam potitur ZE 306; et ET 


. 265, et adhue qumdam particuld. Quare major eſt 


quam $71. Ipſa autem Z T eſt 153. Utraque igitur 
ZE, ET ad Z T majorem rationem habet, quam 571 
ad 153 — — 
quam 571 ad 153. "IP __ 

Igicur £1 ad HT taijorem poteſtate habet ratidnem, 
quam 349450 ad 23409. Hoc autem fic colligetur. 
Quoniam demonſtratum eſt, ET ad IH majorem ratio- 
nem habere, quam 571 ad 153; fi quis poſuerit ET eſſe 
571, et TH 1533 erit utique quadratum quidem, quod 
ab ET deſcribitur, 326041 quadratum vero, quod de- 
ſcribitur a T H, 23409. Cum autem utraque zqualia 
ſint quadrato, quod deſcribitur ab E H, hoc ipſum erit 
349450. Cujus quidem latus quadratum- eſt 5913, 
proxime. Quod enim quadratum a 59 15 fit, id ab ex- 
quiſito quadrato proxime deficit unitatibus 215 Fr - Igi- 
+ AR of HF pocefions quia mejerys baker mee. 
nem, quam 349450 ad 23409 z longitudine vero, quam 
5911 ad 153. Multiplicationes autem ſubjiciuntur. 
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Rurſus ſecetur angulus HET in duas æquas partes, 
recta & E. Eadem ratione ET ad TO majorem ratio- 
nem habet, quam 11624 ad 153. Cum enim angulus 
ſectus in duas quas partes fit, ut HE ad E T, ita fe ha- 
bet He ad GT. Et componendo, ut utraque ſimul HE, 
E T ad HT, ita ET ad TOS. Atque eſt ipſa quidem ET, 
371 et adhuc quazdam particula; ipſa vero EH, 5917 


et adhuc quzdam particula. Igitur in unum collect 


majores ſunt quam 116245. Eft autem HT 153. Utra- 
que igitur ſimul HE, ET ad HT majorem rationem ha- 
bet, quam 11624 ad 153- Quare etiam EDT ad TO ra- 
tionem habet majorem, quam 11625 ad 153. 
Igitur G E ad T majorem rationem habet, quam 
11724 ad 153. Quoniam enim demonſtratum eſt E T 
ad & F majorem rationem habere, quam 11624 ad 153: 
fi quis poſuerit eas ita ſe hahere ; erit ntique quadratum 
quidem, quod ab ET deſcribitur, 1350534} d 
dratum vero, quod deſcribitur a T, 23409. 

tum igitur, quod ab E © deſcribitur, cum æquale fit 
quadratis quæ deſcribuntur ab ET, TO, exit 13739431 . 
Cujus quidem latus quadratum eſt 1 172, proxime, Quod 
enim quadratum ab ipſo fit, id ab exquiſito quadrato 


KT 11623 r 153 11724 
in 11627 in 153 in 11727 
— | 
122 12.20 1 
11 - S 112 
Gn ok 32 : 70 
2 9220 5 . * 2 * 
125 25. 125 
2. 0000 IS. 1 2 
1. . 2 0 390 19 .Ü. 
WL. 15 7 — 
2. 9 2. 
6. 4 Qu. OT 23409 ——_ 
* » 7 
36. 49 
12 14. 
71 8 t 
2. o 2 oo. 
2 2+» 
6 14 
145 rr 146 vr 
Qu. ET 13505344 % Qu. 13738775. 
Quadratum, q uòd ab E & Deficit igitur ab ex- 
deſcribitur, æquale qua- quiſito quadrato u- 
dratis, quæ deſcribitur nitatibus 66£. 


ab ET, TO, eſt 1373943i Ur · 
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Amplius ſecetur angulus & ER T in duas quas partes, 
rea EK. Igitur ED ad © K majorem rationem habet, 
quam 2334% ad 153. Rurſus enim cum angulus © ED 
ſeQtus in duas zquas partes ſit, ut & E ad ET, ita ſe ba- 
bet OK ad FK. Et componendo, ut utraque ſimul & E, 
ETadET, ita TO ad TK. Et permutando, ut utraque 
fimul & E. ET ad Or, ita ET ad TK. Er quoniam 
demonſtratum eſt, & ER quidem eſſe 11724 et adhuc 
quamdam particulam ; ET vero, 1 1624, et adhuc quam- 
dam particulam ; ideo utraque ſimul & E, E T major eft 


quam 23344. Ponitur autem OT effe 153. Igitur utra- 


que fimul & E, De 


23343 2d 153. 
Igitur EK ad TK majorem rationem habet, quam 


23394 ad 153. Rurſus enim quoniam ponitur E T qui- 


dem eſſe 23344; TK vero, 1533 erit utique quadra- 
tum, quod ab R T deſcribitur, 54487237 3 et quadra- 
tum, quod deſcribitur a T K, 23409. Quibus cum - 
quale fit quadratum, quod deſcribitur a K E, hoc ipſum 
erit 54721327 · Cujus quidem latus quadratum eſt 
2339x proxime. Quod enim quadratum ab ipſo fit, id 


cationes autem ſubjiciuntur. 
ET 2344! FK 153 23394 
233 in_153 — 
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_ Secetur demum angulus K ET in duas æquss partes, 
recta E A. Igitur E T ad T A majorem rationem habet, 
quam 467 33 ad 133. Rurſus enim cum angulus ſectus 
in duas æquas partes fit, ut K E ad ET, ita ſe habet KA 
ad AT. Et componendo, ut utraque ſimul K E, E T ad 
ET, ita KT ad DA. Et permutando, ut utraque fimul 
KE, ET ad Kr, ita ET ad AT. Atque eſt ipfa quidem 
K E 2339z et adhuc quædam particula ; ipſa vero ET 
23344 et adhuc quedam particula. Igitur K E, E T in 
unum collectæ majores ſunt quam 46733. Eft autem 
KT 153. Utraque igitur fimul EK, E ad Kr majo- 
rem rationem habet, quam 46731 ad 153. Ut autem 
utraque ſimul K E, ET ad KT, ita ſe habet E T ad TA. 
Igitur etiam E T ad A majorem rationem habet, quam 
737 44 153. 


" it ex MS. 


oRaya et quadrageſuma ; et amplius hujus dimidius K E 
ſexta et nonageſima; erit utique poſtremi hujus dimidius 


Ponatur igitur, inquit, huic ipk =qualis_ angulus 
FEM SED ol pontinn M. Igitur an- 
gulus AEM, quippe duplus anguli A ET, fexta * 
terea A M latus eſt circumſeripti circulo polygoni latera 


- habentis ſex et nonaginta. 


Quoniam igitur demonſtratum eft, ET ad TA majo- 
rem rationem habere, quam 46734 ad 153: et dupla 
quidem ipfius ET eſt AT; dupla vero ipſius AT eſt 
AM: ideo etiam AF ad A M majorem rationem habet, 
quam 46734 ad 153- Igitur e contrario AM ad AF 
minorem habet rationem quam 153 ad 46733.” Et quo- 
niam A M latus eft polygoni latera habentis ſex et nona- 
ginta, ejus ambitus eſt 14688 : fi enim 96 in 153 dux- 
eris, hunt numerum facies. Igitur polygoni ambitus ad 
diametrum AT minorem rationem habet, quam 14688 
ad 46734. Propterea triplus eſt diametri circuli, et 
adhuc excedit unitatibus 6674. Hz autem minores ſunt 
quam ſeptima pars diametri, ſeptima unitatis parte. 
Nam feptuplum unitatum 6674, hoc eſt 46725 minus 
eſt quam diameter unitate. Quoniam igitur polygoni 
ambitus minor eſt quam triplus ſeſquiſeptimus diametri ; 
minorque circuli ambitus quam polygoni ; ideo multo 


2 


Sit, inquit, circulus cujus diameter AT ; ſitque angulus 
BAF tertia pars anguli recti. Hoc autem fiet, fi a 
puncto F fumpta I B hexagoni circumſerentiæ zquali, 
jungathr AB. Qui enim angulus conſtituitur ſuper hex- 
agonĩ circumferentia, fi ad centrum quidem conſtituitur, 
idem eſt ac dus tertiz partes anguli recti; fi vero ad 
circumferentiam, idem ac pars tertia. 

Quoniam igitur rectus eſt angulus ABT, rectique 
pars tettia BAT; angulus AT B idem eſt ac duæ tertiæ 
recti anguli partes. Si igitur producatur IB ad punctum 
B, ſumptaque recta eidem zquali, alia jungatur ad punc- 
tum A; æquilaterum triangulum fiet. Cum autem nor- 
malis AB. baſim in duas æquas partes ſecet 3 A T ipſius 
A; ef} dupla. Quod fi rurſus ponatur A F eſſe 1560 ; 
erit FB 780. Atque erit quadratum quidem, quod ab 
AT deſcribitur, 2433600 ; quadratum vero, quod de- 
ſcribitur a IB, 608400. Et ſi auferatur a quadrato quod 
ab AT deſeribitur, quadratum, quod deſeribitur a TB; 
reliquum erit quadratum, quod deſcribitur ab AB, 
18a 5200. Cujus quidem latus quadratum eſt 1351 
proxime. Quod enim quadratum ab hoc fit, id exquiſi- 
tum quadratum excedit ſola unitate. Quocirca AB ad 
BF minorem, inquit, rationem habet, quam 1351 ad 
780. Multiplicationes autem ſubjiciuntur, 1 
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ame e ar n wquas inthe recta 
AZH. Quoniam igitur zqualis eft angulus BAH cum 
CB: nam eidem circumferentiz inſiſtunt: tum 
angulo HAT; =qualis utique eſt etiam angulus HTB 
angulo HAT. Communis eſt autem rectus angulus 
AHT. Aqualis eft igitur et reliquus angulus HZ T ro- 
liquo Ar H. Quare 2quiangulum eſt triang ulum AHT 
triangulo T H Z: ideoque ut A H ad HF, ita fe habet 
cum T H ad HZ, tum AT ad TZ. Equiangulorum 
enim triangulorum latera ſunt, eaque ſibi 
invicem reſpondent, quæ zqualibus angulis ſubjiciuntur. 

Ut autem AT dT Z, ita fe habet utraque etiam TAB 
ad BF: © Ut igitur utraque BAT ad BT, ita etiam ſe 
habet AH ad HT. Quoniam enim angulus BAT ſectus 
in duas =quas partes eſt ab AZ; ut BA ad AT, ita ſe 
habet BZ ad ZT. Et ut utraque fimul 
BA AT AT, ita BT ad TZ. Et permutando, ut 
utraque finiul BA, AD ad BT, ita A ad TZ. Atque 
AB quidem minor eſt quam 1351; AT veroeſt 1560; 
denique ; T 780. Utraque igitur ſimul AB, AT ad BD 
minorem rationem habet, quam 291 1ad 780. Quare etiam 
ATadTF Z minorem rationem habet, 2911 ad 780. 
Ut autem AT ad T Z, ita fe habet AH ad HT. Igitur 
etiam AH ad HT minorem rationem habet, quam 291 1 
ad 780, Hike autem poſitis, quadratum quidem, quod 
ab AH deſcribitur, erit 8473921 ; quadratum vero, quod 
deſcribitur ab HT, 608400. Quibus cum equale ſit 
quadratum, quod deſeribitur ab AT, hoc ipſum erit 
9082321. Cujus quidem latus quadratum eſt 30131 z, 
proxime.. Quod enim quadratum ab ipſo fit, id exquiſi- 
tum quadratum unitatibus 368 R Et propterea dicit : 
AT ad I H minorem rationem habet, quam 301314 
780. Multiplicationes autem ſubjiciuntur. 


AH 2911 HT 780 1312 
in 2911 in 780 w 81911 
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; 7537517 
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Quadrata, quæ ab AH, HT deſcribuntur,qo82 21. 
Excedit exquiſitum quadratum — 368.7 
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Secetur angulus T A H in duas 2quas partes recta 
40. Cum enim angulus ſectus in duas zquas partes 


mutando, ut utraque fimul HAT ad HT, Aer. 
Ponitur autem AH minorem eſſe quam 2911; et AT 
minorem quam 301344» Utraque igitur fimul HA, AD 
minds eſt quam 39244. Atque eſt HT 780. Igitur 

fimul HA, AT ad HT minorem fationem habet, 
yuam-592444 ad 780. Qyare etiam A ad r mino- 
1 
minorem etiam, quam 4551 ad 60. 
utriuſque pars eſt decima tertia. Et, qua horum qua- 
drupla ſunx, A ad T minorem rationem habet, quam 
1823 ad 240. Propterea dicit, utrumque utriuſque idem 
eſſe ac r. Cum autem A® fit 1823, crit quadratum, 
quod ab ea deſcribitur, 3323329: cumque G T fit 240, 
quadratum, quod ab ea deſcribitur, erit 37600. Quibus 
cum æquale fit quadratum, quod Geſcribitur ab AT, hoc 
ipſum erit 33380929. Cujus quidem latus quadratum eſt 
18387, proxime. Quod enim quadratum ab ipſo fit, 
id exquifitum quadratum excedit proxime unitatibus 
323. Quare Ar ad F minorem rationem habet, quam 
1838p; ad 240. Multiplicationes autem ſubjiciuntur. 
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five 338125237, 
lab AT deſcribitur, his q eſt 
cedit igitur proxime 
——— 323+ 
* frootur angulus & AT in X 

9 Rurſus cum angulus — 
z utique, propter 
— —— ſe it, componendo et 
permutando, ut utraque ſimul & A, AT ad Te, ita AK 
ad K T. Utraque autem ſimul © A, AT minor eſt quam 
366149; : nam pared © A minorem eſſe quam 18233 
et A minorem quam 1838.3: atque eſt OT 240. Igitur 

utraque fimul OA, AT er minorem rationem 
quam 3661; ad 240. Quare etiam AK ad KT mino- 


rem habet rationem, quam 3661.7, ad 240. At partes 


x5 numeri 3661.5, idem ſunt ac 1007; numerique 240 


idem ac 66. 1 AK ad KT minorem rationem ha 

quam 1007 ad 66. Atque eſt quadratum quidem, q 

ab AK Jeferibitur, 1014099; quadratum vero, quod 
deſcribitur a KT, 4356. vibus cum =quale fit qua- 
dratum, quod deſcribitur ab AT, hoc ipſum erit 1018405. 
Cujus quidem latus quadratum eſt 1009 ;, proxime. 
Quod enim quadratum ab ipſo fit, id exquiſitum quadra- 
tum excedit unitatibus, 2378. Igitur Ar ad TK mino- 


rem rationem habet, quam 1009 ; ad 66. Multiplica- 
tiones autem ſubjiciuntur. 
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eee Eadem 
ratione, ut utraque fimul K A, Ar A KT, ita ſe habet 
AA ad AT. Atque eſt AK quidem minor quam 1007; 
ADP vero minor quam 10094 ; denique KT eſt 66. Utra- 
que igitur fimul K A, AT ad KT minorem rationem 
habet, quam 20164 ad 66. Igitur etiam A A ad A 
minorem habet rationem; quam 2016 ad 66. Et quo- 
niam ponitur, AA eſſe 20164; et AT 66; erit utique 
quadratum quidem, quod a prima deſeribitur, 4064928 

ys 3 quadratum vero, quod deſeribitur ab altera, 4356. 
| + quale fit quadratum, quod deſeribitur ab 
AT, hoc ipſum erit 4069284. · Cujus quidem latus 
quadratum eſt 2017; proxime. Quod enim quadratum 
ab ird fit, id exquiſitum proxime excedit 


406920717 IT 


OL IL ab AT deſcribitur _ 


ibus 131 vp: 


Quoniam igitur AT ad T A minorem rationem habet 
quam 20174 ad 66; e contrario AT ad FA majorem 
habet rationem, quam 66 ad 20174, Et quoniam cir- 
cumferentia I B ſexta eſt totius circuli pars; erit utique 
HT pars duodecima ; & T, quarta et vigeſima; K T, 
octava et quadrageſima; denique A T, ſexta et nona- 
geſima. Quare recta AT polygoni latus eſt latera ha- 
bentis ſex et nonaginta. Atque eſt A T 66. Igitur po- 
lygoni ambitus ad diametrum circuli majorem rationem 
habet, quam 6336 ad 20174. Horum autem numerorum 
alter alterius triplus eſt, et adhuc excedit unitatibus 
284 5 3 quz quidem majores ſunt quam decem ipſius 
20174 ſeptuageſumz prime. Pars utique ſeptuageſima 
eſt 27x34 proxime; atque hujus decuplum 277. Multo 
igitur magis circuli ambitus diametri major eſt quam tri- 
plus ſuper decies partiens ſeptuageſimas primas. 

Itaque numeri ab eo poſiti, ut fieri potuit, mediocri-' 
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ARCHIMEDES DOSITHEO SAL, 


HEOREMATUM, quz ad Cononem 
miſi, demonſtrationes, quas ut conſcri- 
bam quotidie flagitas, plurimas quidem iis in 
libris habes, quos Heraclides attulit ; nonnullas 
vero hoc etiam in libro ad te mitto. Noli autem 
admirari, ſi diu cunctatus eorum demonſtratio- 
nes in lucem edo. Hoc enim ea de cauſa ſactum 
eſt, quod prius cum viris communicare voluerim 
in mathemaricis diſciplinis exercitatis, qui ſum- 
mo ea ſcrutandi ſtudio tenebantur. Quot ſunt 
enim theoremata in Geometria, quz cum prin- 
cipio videantur via et ratione carere ad cognoſ- 
cendum, tempore fiunt manifeſta ? Conon qui- 
dem cum tempus fibi ſumpſiſſet ad hæc ſcru- 
tanda minime idoneum, vita deceſſit, eaque ob- 
ſcura reliquit; licet his omnibus aliiſque pluri- 
mis inventis longe Geometriz fines amplifica- 
verit. Novimus enim fuiſſe in eo viro haud 
vulgarem ſcientiæ hujus peritiam, eximiamque 
induſtriam. Exactis autem poſt Cononis obitum 
pluribus annis, nemo extitit, quod ego ſciam, qui 
* aw 
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igitur ea problemata; et quorum tibi demon- 
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liber unumquodque eorum ſigillatim in medium 
afferre; contingit enim, ut duo quædam, quæ 


in eo libro ſejuncta ſunt, longe a ſcopo aber- 


rent ut qui ſe omnia inveniſſe jactant, nec ul- 
lam es ace adding afferunt, refellan- 
tur: quippe profeſſi aliquando ſunt ea ſe inve- 
niſſe, quæ fieri nullo modo poſſunt. Que fint 


ſtrationes obtulerim; 
ploratas offeram, declarabo. Problematum hoc 
primum erat: data ſphæra, planum ſpatium in- 
venire ſphæræ ſuperficici æquale: quod quidem 
primum, edito de ſphera libro, in promptu eſt. 
Cum enim demonſtratum fit, cujuſlibet ſphere 
ſuperficiem quadruplam eſſe circuli maximi om - 
nium, qui ſunt in ſphæra, conſtat quomodo fieri 
poſſit, ut planum ſpatium inveniatut ſphere ſu- 
perficiei æquale. Alterum hoc erat: dato cono 
vel cylindro, ſphzram invenire cono vel cylin- 
dro æqualem. Tertium: datam ſphzram plano 
ſecare, ita ut ejus ſegmenta propoſitam inter ſe 
invicem rationem habeant. Quartum: datam 
ſphæram plano ſecare, ita ut ſuperficiei ſegmenta 


propoſitam inter ſe invicem habeant rationem. 


Quintum: datum ſphæræ ſegmentum dato 
ſphæræ ſegmento aſſimilare. Sextum: datis 
duobus ſphæræ ſegmentis ſive ejuſdem, ſive non 
ejuſdem, ſegmentum aliquod ſphæræ invenire, 


quod alteri quidem ſegmentorum ſimile ſit, ſu- 


perficiem vero habeat alterius ſuperficiei æqua- 
lem. Septimum: a data ſphæra ſegmentum 
plano ſecare, ita ut ſegmentum ad conum, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eamdem- 
que altitudinem, propoſitam rationem habeat; 
quæ quidem major non fit ea, quam habent tria 
ad duo. Horum igitur, que diximus, omnium 
demonſtrationes Heraclides attulit. Quod au- 
tem poſt hæc ſejunctum erat, id eſt falſum. Eft 
autem hujuſmodi: fi ſphæra plano ſecetur in 


inæquales partes, majus ſegmentum ad minus 


rationem habet ejus duplam, quam habet major 
ſuperficies ad minorem. Hoc vero falſum eſſe, 
ex iis, que prius ad te miſſa ſunt, manifeſtum 
eſt. Atque hoc etiam in illis ſejunctum erat. 
Si ſphæra plano ſecetur in inæquales partes ad 


rectos angulos alicui diametro earum, quæ in 


ſphæra ſunt, majus ſegmentum ad minus eam- 
dem rationem habet, quam majus ſegmentum 
diametri ad minus. Majus enim ſphere ſeg- 
mentum ad minus minorem quidem rationem 
habet ejus dupla, quam habet major ſuperficies 
ad minorem, majorem vero ſeſquialtera. Poſtre- 
mum quoque, quod ſejunctum erat, problema 
eſt falſum: ſi ſphæræ alicujus diameter ſecetur, 
ita ut quadratum, quod a majore ſegmento de- 
ſcribitur, triplum fit quadrati, quod deſcribitur 
a minore ſegmento; planumque, quod per id 
punctum agitur ad rectos angulos ipſi diametro, 
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ſphæram ſecet ; W quale eſt 
majus ſphæræ ſegmentum, maxima eſt omnium 
ſegmentorum, que æquali ſuperficie compre- 
henduntur. Hoc vero falſum eſſe conſtat ex iis 
theorematibus, qum prius ad te miſſa ſunt. 
Demonſtratum enim eſt, omnium, quæ æquali 
ſuperficie comprehenduntur, ſegmentorum, id 
eſſe maximum, quod eſt hemiſphærium. Hæc 
deinceps de cono propoſita erant. Si rectanguli 
coni ſectio, manente diametro, circumagatur, 
ita ut diameter ipſa fit axis; quæ a rectanguli 
coni ſectione figura deſcribitur, conoides voce- 


tur. Et ſi conoiden planum contingat, planum- 


que aliud, 3 plano contingenti parallelum 
agitur, conoidis ſegmentum aliquod ſecet; ſeg- 
menti, quod ſectum eſt, baſis vocetur planum, 
quod ſecat; vertex vero punctum, in quo pla- 
num alterum conoiden contingit. Quod fi fi- 
gura, quam diximus, plano ſecetur ad rectos 
angulos axi, ſectionem quidem circulum eſſe, 
manifeſtum eſt. Segmentum vero, quod ſectum 
eſt, ſeſquialterum eſſe coni, qui eamdem ac 
ſegmentum baſim habeat, eamdemque altitudi- 
nem, hoc oportet demonſtrare. Et fi duo cono- 
idis Tegmenta planis ſecentur utcunque actis, 
ſectiones quidem eſſe acutiangulorum conorum 
ſectiones manifeſtum eſt, dummodo ne ea quæ 
ſecant, plana recta ſint ad axem. Segmenta vero 
eam inter ſe invicem rationem habere, quam 
habent poteſtate inter ſe invicem rectæ, quæ ab 
eorum verticibus ducuntur axi parallelz ad ca 
uſque, que ſecant, plana, hoc item demon- 
ſtrare oportet. Horum autem demonſtrationes 
nondum ad te mittuntur. Hæc demum de he- 
lice propoſita erant. Hoc autem eſt quaſi aliud 
problematum genus nihil cum us, quæ præ- 
diximus, commune habentium ; de quibus tibi 
hoc in libro demonſirationes conlcripli. Atque 
hec ſunt hujuſmodi. 


DE HELICIBUS. 


Si recta linea in plano, manente altero ejus 
termino, æquabiliter circumacta eodem reſti- 
tuatur, unde moveri cœpit; et una cum linea 
circumacta feratur punctum aliquod æquabiliter 
ſibi ipſi in eadem linea incipiens a manente ejus 
termino ; punctum hoc helicen in plano deſcri- 
bet. Dico jam ſpatium, quod ab helice, et 
recta linea eodem, unde movert ccepit, reſtituta 
comprehenditur, tertiam eſſe partem circuli de- 
ſcripti centro quidem puncto manente, inter- 
vallo autem ea rectæ linea parte, quæ a puncto 
fuerit uno orbe tranſmiſſa. Et fi helicen recta 
quædam contigerit in extremo ipſius helicis ter- 
mino; et recta quædam alia rectæ linez cir- 
cumactæ, eodemque, unde moveri cœpit, reſti- 
tutæ ad rectos angulos ducatur a manente ejus 
termino, ita ut contingenti occurrat; dico rec- 
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eile æqualem. Er 6 refs lines tircumatia, et 


| She ab helice comprehenditur, quod quidem 


comprehenditur tertio orbe, eſſe duplum; quod 
vero quarto, triplum; quod quinto denique, 
quadruplum; atque ita porro, quæ ſpatia poſ- 
terioribus orbibus comprehenduntur, ea ſecun- 
dum numeros, qui hos coniequuntur, multi- 
plicia eſſe ſpatii, quod ſecundo orbe compre- 
henditur. Quod autem ſpatium primo orbe com- 
Prehenditur, ſextam eſſe partem ſpatii, quod 
comprehenditur orbe ſecundo. Et ſi in helice 
uno orbe deſcripta duo puncta ſumantur ; du- 
canturque ab eis rectæ ad manentem circumactæ 
lineæ terminum; deſcribanturque duo circuli 
centro quidem puncto manente, intervallis vero 
retis ad manentem linen terminum ductis; 
quzque harum rectarum minor eſt, producatur; 
dico ſpatium, quod comprehenditur tum a cir- 
cumferentia majoris circuli, que inter rectas ad 


eaſdem helicis partes interjicitur, tum ab helice, 


rectaque producta; ad ſpatium, quod compre- 
henditur tum a circumferentia minoris circuli, 
tum ab eadem helice, rectaque terminos earum 
jungente, eam rationem habere, quam habet ea, 
quæ ex centro minoris circuli, cum duabus ter- 
tiis partibus exceſſus, quo ea, quæ ex centro 
majoris circuli, excedit eam, quæ ex centro mi- 
noris circuli; habet, inquam, ad eam, qua ex 
centro minoris circuli, cum tertia exceſſus, 
quem diximus, parte. Horum ego aliorumque 
de helice demonſtrationes in hunc librum con- 
jeci. Præmittuntur autem, quod in aliis quoque 
geometricis uſu venit, quæ ad ea demonſtranda 
ſunt neceſſaria. Atque in his quoque eorum, 
quæ in libris antea a me editis ſumpta ſunt, 
iſtud ſumo : inzqualium linearum et inæqua- 
lium ſpatiorum id, quo majus excedit minus 
ſibimetipſi aliquoties additum, fieri poſſe, ut 
excedat quodcunque propoſitum fuerit ex iis, 
quæ inter ſe invicem comparantur. 


PROP. I. Tarox. 

Si in aliqua linea feratur punctum aliquod 

æquabiliter ſibi ipſi, ſumanturque in ea duæ li- 
nee; quæ ſumptz ſunt, eamdem inter ſe invi- 
cem rationem habebunt, quam tempora, quibus 
punctum eaſdem lineas tranſmiſit. 
Feratur enim punctum aliquod in linea AB 
æquabiliter, ſumanturque in ea duæ lineæ Ta, 
Ak. Ac tempus, in quo punctum lineam Ta 
tranſmiſit, fit ZH; in quo vero tranſmiſit AE, 
ſit HO. Oportet demonſtrare, lineam TA ad 
lineam AE eamdem rationem habere, quam 
tempus ZH ad tempus HO. 
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Componantur enim ex lineis T A. AE linea 


Aa, AB ſecundum quamlibet compoſitionem, 
ita ut AA ipſam AB excedat. Et quoties qui- 


dem ponitur linea TA in AA, toties ponatur 


tempus 2 H in tempore A H; quoties vero po- 
11 nitur linea AE in AB, 
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Z a 


1 2 © toties tempus © H po- 
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Quoniam igitur ponitur punctum i in linea AB 
æquabiliter ferri, conſtat quanto tempore li- 
neam Ta tranſmiſit, tanto unamquamque carum 
tranſmaſilſe, quæ ipſi I A zquales ſunt. Quare 
etiam lincam AA tanto tempore 
tranſmiſit, quantum eft tempus AH ; quoniam 
totics ponitar lirea TA in linea AA, quoties 
tempus ZH in tempore A H. Eadem autem ra- 
tione etiam linzam BA tanto tempore tranſmiſit, 
quantum eſt tempus K H. Quoniam igitur major 
eſt linea A quam B A, conſtat punctum ma- 
lincam A A tranſmittere, quam 
BA. Quare tempus A H majus eſt quam tem- 
pus K H. Pariter autem demonſtrabitur, ſi ex 
temporibus ZH, He componantur tempora 
ſecundum quamlibet compoſitionem, ita ut 
alterum alterum excedat, etiam linearum, quæ 
ex lineis A, AE ſecundum eamdem compo- 
fitionem compoſitz fuerint, alteram alteram 
excedere, prout temport quzque ſuo reſpon- 
det. Conſtat igitur lincam I A ad lineam ARE 
eamdem rationem habere, quam tempus Z H 
ad tempus H ©. 
PROP. II. Taxon. 

Si duo puncta, utrumque in linea aliqua, 
non in una eademque, ferantur æquabiliter ſibi 
ipſis; ſumanturque in utraque linea duz lineæ, 
quarum tum prime, tum ſecundæ a punctis 
æqualibus temporibus tranſmittantur ; quæ lineæ 
ſumptæ ſunt camdem inter ſe invicem rationem 
habebunt. 

Feratur in linea A B punctum aliquod æqua- 
biliter ſibi ipſi; et aliud item in linea K A. Su- 


mantur autem in A B duæ line TA, AE; et im 
KA item duz ZH, He: et quanto tempore 


punctum, quod in AB fertur, lineam Fa tranſ- 


mittat, quanto alterum, quod fertur in Kk A 
tranſmittit lineam 2 H; pariterque etiam lineam 
a E tanto tempore punctum tranſmittat, quanto 
alterum tranſmittit lineam H @. Oportet de- 
monſtrare camdem rationem habere Ta ad a, 
quam ZH ad He. 

Tempus enim, quo lineam I A punctum 
tranſmiſit, fit MN. Hoc autem tempore etiam 
punctum alterum lineam ZH tranſmittit. Rur- 
ſus tempus, quo punctum tranſmiſit lineam AE, 
fit N ZE. Hoc autem tempore etiam punctum 
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nes ZH ad lineam HO, 
quam tempus MN ad tempus N S. Conſtat 
igitur eamdem rationem habere rA ad AE, 


PRO P. III. Pros... | 

Circulis quotlibet datis, fieri poteſt, nt refta 
ſumatur, quæ major fit quam circulorum cir- 
cumferentiz. 

Circumſcripto enim unicuique circulo poly- 
gono, conſtat, quæ ex omnibus ambitibus recta 
componitur, hanc majorem eſſe quam omnes 

ircul . * | 

PROP. IV. Pros.” 

' Datis duabus lineis inæqualibus, recta, et 
circuli circumferentia, fieri poteſt, ut recta ſu- 
matur, quæ minor quidem fit quam datarum 
linearum major, major vero quam minor. 

Quoties enim exceſſus, quo major linea ex- 
cedit minorem, ſibimetipſi additur, ut rectam 
excedat, tot ſi in partes æquales cadem- recta 
dividatur; minor erit pars una quam exceſſus. 
Quod ſi circumferentia major fuerit quam recta, 
addita eidem rectæ parte una, conſtat, eam 
majorem quidem eſſe, quam minorem datarum 
linearum, minorem vero quam majorem. Nam 
que additur pars, minor eſt quam exceſſus. 


PROP. V. Pros. 


Dato circulo, et recta circulum contingente, 
fieri poteſt, ut a centro circuli ad contingentem 
recta ducatur; ita ut, quæ inter contingentem, 
et circuli circumferentiam rea interjicitur, ad 
eam, que ex Centro, minorem rativncin habeat, 
quam quæ interjicitur inter contactum, rectam- 
que ductam circuli circumferentia, ad datam 
quamliber circuli circumferentiam. 

Datus fit circulus ABT, cujus centrum K, 
circulumquecontingatAZ 
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in puncto B: data fit etiam 
quælibet circuli circum- 
ferentia. Fieri autem po- 
teſt, ut recta aliqua ſu- 
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tum Bz quæque a centro K ad punctum © jun- 
gitur, producatur. Eamdem igitur rationem 
habet & Zz ad OK, quam BO 9 
ad & K minorem habet rationem, quam ci — 
ferentiam B© ad datam circumferentiam z eo 

quod recta B © minor eſt quam circumferentia 
BO, recta vero © H major eſt quam data circum- 
ferentia. Minorem igitur rationem habet etiam 
20 ad eam, quæ ex centro, quam circumfe- 
rentia 3; % ad datam circumferentiam, | 

PROP. VI. Pros. 

Circulo dato, et in circulo linea, quæ mi- 
nor fit quam diameter, fieri poteſt, ut a cen- 
tro circuli ad ejus circumferentiam recta eji- 
ciatur ſecans lineam in circulo datam ; ita 
ut, quæ inter circumferentiam, et lineam in 
circulo datam recta interjicitur, ad rectam duc- 
tam a termino ejectæ, qui in circumferentia 
eſt, ad terminum linez in circulo datæ pro- 
poſitam rationem habeat z dummodo hæc ratio 
minor fit ea, quam habet dimidia line in cir- 
culo datæ, ad rectam, quæ a centro ad eamdem 
normalis ducitur. | 

Datus fit circulus ABT, cujus centrum punc- 
tum K: dataque in eo ſit recta A minor quam 
diameter: itemque ratio, quam habet Z ad H, 
ea minor, quam habet T@ ad k normalis 
cum fit ipſa K ©. Ducatur autem a centro K N 
ipſi A T parallela ; rectæque K ad rectos an- 
gulos ducatur A. Similia jam ſunt triangula 
E, TKA; ideoque ut T ad k. ita ſe 
habet KT ad TA. Minorem igitur rationem 
habet Z ad H, quam K T ad TA. Quam vero 
>: og rationem habet 2 ad 
H, hanc habeat k T 
ad majorem quam 
TA. Habeat ad BN: 
ponaturque BN inter 
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Fieri autem poteſt, 
ut ita ſecetur: cadet- 
que extra, quoniam major eſt quam rA. Quo- 
niam igitur BK ad BN eamdem habet rationem, 
quam 2 ad H; ipſa etiam EB ad BT rationem 
habebit eamdem quam 2 ad H. 


PROP. VII. Pros. 


liſdem datis, et quæ in circulo data eſt, 
linea produQa, fieri poteſt, ut a centro ad 
productam recta ejiciatur; ita ut, que inter 
circumferentiam, et productam recta interji- 
citur, ad rectam ductam a termino interjectæ 
ad terminum productæ propoſitam rationem 
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babest; durnmodo hac ratio major fit en, 
quam habet dimidia linea in circulo datæ ad 
ducitur. . ; IS... [4 . 
bs int eadem, quæ ſupra: quæque linea in 
eirculo data eſt, producatur. Data autem ratio 
ea fir, quam habet A 

Z ad H, ea major, 
quam habet T ad 
k. Major erit igi- 
tur etiam ea, quam 
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habet KT ad TA. 0 — 


Quam vero rationem Fi) k 
habet Z ad H, hanc | wy ; 
habebit K I ad mi- 1 


norem quam TA. 
Habeat ad IN, qua? 


vergat ad punctum F. Fieri autem poteſt, ut ita 


ſecerur : cadetque intra I A, quoniam minor eſt 
quam I A, Quoniam igitur eamdem habet ra- 
tionem KT ad IN, quam Z ad H; ipſa etiam 
EI ad IT rationem habebit eamdem, quam 
2 ad H. 
PROP. VIII. Pros. 

Circulo dato, et in circulo linea, quz minor 
fit quam diameter, et alia item linea circulum 
contingente in termino lineg in circulo datz ; 
fieri poteſt ut a centro circuli recta aliqua gjicia- 
tur, ita ut que pars ejus inter circuli circum- 
ferentiam, et lineam in circulo datam interjici- 
tur, ad eam contingentis partem, quam recta 
ipſa a contactu abſcindit, propoſitam rationem 
habeat; dummodo hæc ratio minor fit ea, quam 
habet dimidia lineæ in circulo datæ ad rec- 
tam, quæ a centro circuli ad eamdem normalis 
ducitur. 

Sit datus circulus, AB Ta, et data in circulo 
linea minor quam diameter, A: circulumque 
contingat E A in puncto : et ratio, quam habet 
Z ad H, minor fit ea, 
quam habet F ad OK. 
Hæc erit etiam ea mi- 
nor, quam habet IK ad 
DT A, ſi ducta fuerit K A 
ipſi & T parallela. Itaque 
habeat K Tad Z eamdem 
rationem, quam 2 ad H. 
Major utique eſt Z quam 
rA. Deſcribatur per punc- 
ta K, A, Z circuli circum- 
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equalis alia ponatur IN vergens ad punctum K. 
Spatium igitur, quod ſub Z I, I A continetur, ad 
ſpatium, quod continetur ſub K E, IA, camdem 
habet rationem, quam E I ad KE; quodque ſub 
K I, IN continetur, ad id, quod continetur ſub 
KI, TA, rationem habet eamdem, quam IN ad 
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TA. Quare etiam IN ad TA ſe habet, ut ZI ad 
KE. Quare etiam TM ad TA, et T ad Kr, et ad 
K B, ſe habet, ut ZIad KR. Hinc etiam reliqua 
IT ad BE eamdem habet rationem, quam ZT ad 
IK, et quam H ad 2. Incidit igitur KN i in con- 
tingentem, ejuſque pars BE, que inter circum- 
ferentiam, et lineam interjicitur, ad eam con- 
tingentis partem, quam ipſa K N a contactu ab- 


ſcindit, eamdem habet rationem, quam Z ad H. 


PROP. IX. Pros. 

Iiſdem datis, et que in circulo data eft, linea 
producta, fieri poteſt, ut a centro circuli ad pro- 
ductam recta ejiciatur ; ita ut que pars ejus in- 
ter circumferentiam, et productam interjicitur, 
ad cam contingentis partem, quam recta ipſa a 
contactu abſcindit, propoſitam rationem habeat; 
dummodo hæc ratio major ſit ea, quam habet 
dimidia lineæ in circulo datæ ad rectam, quæ a 
centro circuli ad eamdem normalis ducitur. 

Datus fit circulus AB TA: et quæ linea in 
circulo data eſt, minor quam diameter, hoc eſt 
rA, producatur: cireulumque contingat Z r in 
puncto : et ratio, quam habet Z ad H ma- 
jor fit ea, quam habet r ad Gk. Hæc erit 
etiam ea major, quam habet KP ad TA. Ita- 
que habeat K T ad 
IE eamdem ratio- 
nem quam Z ad H. 
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cem ad reQos angu- 
los KM, ZT; fieri 
poteſt, ut rectæ I M 
æqualis ponatur IN vergens ad punctum E. 
Quoniam igitur ſpatium, quod ſub Z I A con- 
tinetur, ad ſpatium, quod continetur fub AT, 
KE, ſe habet, ut ZI ad K E: ac ei quidem, quod 
ſub Z I A continetur, æquale eſt id, quod con- 
tinetur ſub KIN; ei vero, quod ſub AI, KE 
continetur, id eſt zquale, quod continetur ſub 
KI, TA; eo quod ut K E ad IK, ita ſe habet 
AT ad AI: ideo etiam ut EI ad K E ita ſe ha- 
bebit ſpatium, quod ſub K IN continetur, ad 


ſpatium, quod continetur ſub K I, TA; hoc eſt, 
IN In MS. ous deeſt. 
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ut NI ad r A] hoe eſt, ut I M ad T A. Se habet 

autem etiam ut I'M ad FA, ita ET ad KT. Se 
habet igitur ut ZI ad K E, ita T ad KB; et 
reliqua IT ad reliquam BE ſe habet, ut ET ad 
TX. Quam autem rationem habet E ad T K, 
hanc habet Had z. Incidit igitur K E in pro- 
ductam; ejuſque pars BE, e 
et circumferentiam interjicitur, ad contingentis 
partem I'I, quam ipſa K E a contactu abſcindit, 
camdem habet rationem, quam Z ad H. 


PROP. X. Tazor, © 


- Si linez quotcunque deinceps ponantur c- 
ualiter ſeſe invicem excedentes; ſitque exceſ- 


2 et aliz item linen ponan- 
tur multitudine quidem illis æquales, magnitu- 
dine vero unaquzque quales maxime ; qu 
ab æqualibus maximæ quadrata deſcribuntur, 
aucta tum quadrato, quod 2 maxima deſcribi- 
rum ſpatio, quod "fab minima, æqualique 
omnibus æqualiter ſeſe invicem excedentibus 
continetur, tripla erunt quadratorum omnium, 
quæ deſcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem 
excedentibus. 
Sint lineæ quotcunque deinceps poſitæ æqua- 
liter ſeſe invicem excedentes, A, B, I, A, E, Z, H, 
©; et fit @ æqualis exceſſui. Addatur autem 
ad B, ipſi © æqualis, 1; et ad Tr, ipſi H æqua- 
lis, K; et ad à, ipſi Z æqualis, A; et ad E, ipſi 
E æqualis, M; et ad 2, iph a æqualis, N; et 
ad H, ipſi I æqualis, Z ; denique ad ©, ipſi B 
æqualis, O. Erunt, quæ ita fiunt, lineæ tum 
inter ſe invicem, tum maximæ æquales. Opor- 
ret igitur demonſtrare, quadrata, quz ab omni- 
bus, hoc eſt, tum ab A, tum ab iis, quæ factæ 
ſunt, deſcribuntur, aucta tum quadrato, quod 
ab A deſcribitur, tum ſpatio, quod ſub 6, æ- 
qualique omnibus A, B, I, a, E, Z, H, © conti- 
nentur, tripla eſſe quadratorum omnium, quæ 
deſcribuntur NT. A, , „ . 

Eſt enim quadratum, quod a BI deſcribitur 
æquale quadratis, que deſcribuntur ab I, B, 
duobuſque ſpatiis, quæ continentur ſub B, I. 
Quadratum vero, quod a KT deſcribitur, æ- 
quale eſt quadratis, quæ deſcribuntur a K, T, 
duobuſque ſpatiis, quæ continentur ſub K, F. 
Pariter etiam quadrata, quæ ab aliis ipſi A æ- 
qualibus deſcribuntur, æqualia ſunt quadratis, 
quæ deſcribuntur ab earum ſegmentis, duobuſ- 
que ſpatiis, quz ſub ſegmentis 11{dem continen- 
tur. Quadrata igitur, quæ ab A, B, T, A, E, Z, 
H, © deſcribuntur, itemque illa, quæ deſcribun- 
tur ab I, K, A, M, N, E, O, aucta quadrato, quod 
ab A deſcribitur, dupla ſunt quadratorum, quæ 
deſcribuntur ab A, B, I, A, E, Z, H, G. Quod au- 
tem reliquum eſt, demonſtrabimus, ſpatia eo- 
rum dupla, quæ ſub ſegmentis uniuſcujuſque 
linez ipft A æqualis continentur, aucta ſpatio, 
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quod continetur ſub Sr zqualique omnibus a, 


B, T, A, E, Z, H, , æqualia eſſe quadratis, quæ 
deſcribuntur ab A, B, T, A, E, Z, H, ©. Quoniam 


enim duo ſpatia, quæ ſub B, I continentur, æx- 


qualia ſunt duobus, que continentur ſub B, © ; 
et quæ duo ſub k, I continentur, æqualia ſunt ei, 


quod continetur ſub ©, et qua- 


* NT KIT of. drupla ipſius T; co quod K 


| dupla eſt ipfius © ; et quæ duo 


funt ei, quod continetur ſub 
| ©, et ſexcupla ipſius A; eco 
| | quod A ipſius © eſt tripla; et 
| alia etiam eorum dupla, 
quæ ſub ſegmentis continentur, 
F / ei æqualia ſunt, quod contine- 
| tur ſub &, et multiplici, ſem- 
per ſecundum numeros pares, 
qui hos conſequuntur, ſequen- 
tis lineæ: erunt ſpatia omnia 
eo aucta, quod ſub © æqualique omriibus A, B, 
I; A, E, Z, H, e continetur, æqualia ſpatio, quod 
continetur ſub 6, æqualique his omnibus, hoc 
eſt tum A, tum tripla ipſius B, tum quiſitupla 
ipſius T, tum ſemper impari ſecundum nume- 
ros imparcs, qui hos conſequuntur, multiplices 
linez ſequentis. Sunt autem etiam quadrata, 
que ab A, B, T, A, E, Z, H, © deſcribuntur, æ- 
qualia ſpatio, quod ſub lineis iiſfdem continetur. 
Quadratum enim, quod ab A deſcribitur, æqua- 
le eſt ſpatio, quod continetur ſub &, æqualique 
his omnibus, hoc eſt, tum A, tum reliquis, qua- 
rum unaquzque ipſi A eſt zqualis : æque enim 
© metitur A, atque A metitur ſe ipſam, om- 
neſque fibi ipſi æquales. Quare quadratum, 
quod ab A deſcribitur, æquale eſt ſpatio, quod 
continetur ſub @, æqualique tum ipſi A, tum 
duplæ ipſarum B, T, A, E, Z, H, : que enim 
æquales ſunt ipſi A, hz omnes, una A excepta, 
duplæ ſunt ipſarum B, T, a, E, Z, H, @. Pariter 
etiam quadratum, quod a B deſcribitur, æquale 
eſt ſpatio, quod continetur ſub , æqualique 
tum B, tum duplz ipſarum T, a, E, Z, H, G. Et 


rurſus quadratum, quod a F deſcribitur, æquale 


eſt ſpatio, quod continetur ſub , æqualique 
tum T, tum duplæ ipſarum 4, E, Z, H, ©. Ea- 
dem ratione et quæ ab aliis quadrata deſcribun- 
tur æqualia ſunt ſpatiis, quæ continentur ſub 
©, æqualique tum ipſi, tum duplæ reliquarum. 
Conſtat igitur, quæ ab omnibus quadrata de- 
ſcribuntur, ea æqualia eſſe ſpatio, quod conti- 
netur ſub @, æqualique his omnibus, hoc eſt, 
tum A, tum triple ipſius B, tum quintuplæ ip- 
ſius , tum multiplici, ſecundum numeros, qui 
hos conſequuntur, ſequentis lineæ. 

Ex hoc igitur manifeſtum eſt, quadrata om- 
nia, quæ ab æqualibus maximz deſcribuntur, 
quadratorum quidem, quæ deſcribuntur ab æ- 
qualiter ſeſe invicem excedentibus, minora eſſe 


quam tripla; quoniam aucta quibuſdam tripla . 
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ſunt: Reliquorum ver dempto edo, quod de- 
ſcribitur à maxima, majora quam tripla; quo- 
niam, quibus , ca minora ſunt quam 
tripla quadrati, quod a maxima deſeribitur. Et 
 propterea ſi deſcrihantur ab omnibus ſimiles fi- 
guræ, tum ab æqualiter ſeſe invicem excedenti- 
bus, tum ab æqualibus maxim; qua ab æ- 
qualibus maxim figure deſeribuntur, figurarum 
quidem, que deſcribuntur ab #qualiter ſeſe in- 
vicem excedentibus, minores erunt quam tri- 
plz ; reliquarum vero, dempta ea, quæ deſcri- 
bitur a maxima, majores quam triplæ. Simi- 
les enim figuræ eamdem, quam quadrata, rati- 
onem habent. 


PROP. XI. Tarox. 


Si lineæ quotcunque deinceps ponantur æ- 
qualiter ſeſe invicem excedentes ; et aliæ item 


linez ponantur multitudine quidem una mino- 
res, quam æqualiter ſeſe invicem excedentes, 
magnitudine vero unaquæque æquales maxi- 
me : que ab æqualibus maximæ quadrata de- 
ſcribuntur, ea omnia ad quadrata, quz deſcri- 
buntur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus, 
dempto eo, quod deſcribitur a minima, minorem 
rationem habent, quam quadratum, quod a maxi- 
ma deſcribitur, ad æquale utriſque; ſpatio, quod 
ſub maxima, minimaque continetur, et tertiæ 
parti quadrati, quod ab exceſſu deſcribitur, quo 
maxima minimam excedit; ad quadrata vero, 


quæ deſcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem ex- 


cedentibus, dempto eo, quod deſcribitur a max- 
ima, rationem habent majorem eadem ratione. 

Sint enim linez quotcunque deinceps poſitæ 
æqualiter ſeſe invicem excedentes; AB exce- 
dens TA; et Ta, EZ; et EZ, He; et He, IK; 
et IK, AM; et AM, NZ. Addatur autem ad 
TA, uni exceſſui æqualis FO; et ad E Z, duo- 
bus exceſſibus æqualis EH; et ad H tribus 
exceſſibus æqualis H; et ad alias eodem mo- 
do. Erunt, que ita fiunt, line tum inter ſe 
ipvicem, tum maximæ æquales. Oportet igi- 
tur demonſtrare, quadrata, quæ ab omnibus 
iis, quæ factæ ſunt, deſcribuntur, ad quadrata, 
quæ deſcribuntur ab omnibus æqualiter ſeſe in- 
vicem excedentibus, dempto eo, quod deſcribi- 
tur a N, minorem rationem habere, quam 
quadratum, quod ab AB deſcri- 
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ad date exceſſui. Quan igitar e 
habet quadratum, quod ab A B deſcribitur, ad 
hac'vtraque ; ſpatium, quod ſub AB, „ con- 
rinetur et tertiam partem quadrati, quod deſcrij- 
bitur ab A 0, hanc habet rum quadratum, quod 
ab O a defcribitur, ad ſpatium, quod * 
AX continetur, et tertiam partem quadrati, quod 
deſcribitur a X ©; tum quadratum, quod n. 
deſcribitur, ad ſpatium, quod fob n Z, vz con- 
tinetur, et tertiam partem quadrati, quod de- 
Gibitur a n: pom quadrata, que ab aliis de- 
ſcribuntur, ad ſpatia eodem modo fumpta. Qua- 
re ctiam quadrata omnia, que ab O &, NZ, Te, 
EK, TM, T deſcribuntut, ad omnia ſpatia, quæ 
ſub NZ, æqualique omnibus, quas diximus, li- 
neis continentur, et tertias quadratorum partes, 
e ede 
camdem habebunt rationem, quam quadrarum, 
quod ab AB deſcribitur, ad hæc utraque; ſpa- 
tium, quod ſub AB, © B continetur, et tertium 
partem quadrati, quod deſcribitur a 0 A, 81 
demonſtratum. fucrit, fpatium, quod 
— fub NE, zqualique omnibus O Aa, 
NZ, PS, ZK, TM, TE, et tertias quadratorum 
partes, qui deſeribuntur ab OX, nv, ya, 26. 
Ty, TN, quadratis quidem, qum ab A B, TA, 
EZ, H e, I k, AM deſcribuntur, minora eſſe ; 
quadratis vero, que deſcribuntur a Ta, E Z, ne, 
IK, AM, NE, . utique | 
erit quod proponebatur. Itaque ſpatium, quad 
ſub M3, equalighe ee 0.4, 0.2, 50, EK, 
T M, T I continetur, et tertiæ quadratorum par- 
tes, qu ab Ox, ux, Pa, 2, Ty, T N deſeri- 
buntur ; hæc, inquam, omnia æqualia ſunt qua- 
dratis, qua deſeribuntur à K a, vz, ne, xk, 
„M. NS et ſpatio, quod continetur ſub N E, 
equalique omnibus OX, H, PF, Ec, T, TN; 
et tertiæ quadratorum parti, que deſcribuntur 
ab OX, Ax, Pa, 2 Tas TN. .Quadrata vero, 
que ab AB, IA, E Zz, HO, IK, AM deſcribun- 
tur, æqualia ſunt quadratis, que deſcribuntur 
a B, X, VZ, NO, cK, uM; iiſqve, quæ de- 
ſcribuntur ab A , TX, EY, Ha, Is, Ay; et 
ſpatio, quod continetur ſub B 6, et dupla ipſa- 
rum AS, Tx, E v, H a, I., Au. Commiunia igi- 
tur utriſque ſunt quadrata, quæ a lineis deſcri- 
buntur ipſi N E qualibus. Spatium autem, 
quod ſub N Z æqualique omnibus O x, I F, ap, 
DFT, IN continetur, minus eſt quam ſpa- 
tium, quod continetur ſub BS, et dupla ipſa- 
rum A , T X, ET, Ha, Is, Ay; eo quod linez, 
quas modo diximus, ipſis quidem PO, EN, PH, 
IE, AT, TN æquales ſunt; reliquis vero majo- 
res. Et quadrata, quæ ab A 0, T x, EY, Ha, 
Ic, Ay deſcribuntur, majora ſunt quam pars 
tertia quadratorum, que deſeribuntur ab Ox, 
ny, Pea, 2, Ty, TN. Hoc enim in ſuperiori- 
bus demonſtratum eſt. Minora ſunt igitur, quæ 
diximus, ſpatia quam quadrata, quæ deſcribun- 
an ebe 


3 M 


av ra 
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tur h AB, TA, EZ, HO, IK, AM. vod an- 
dem reliquum eſt, demonſtrabimus eadem ma- 
jora eſſe quam quadrata, qua deſcnbuntur a 
rA , H, Ik, Au, N. 2 
data, que a Ta, EZ, He, IK, AM, NZ deſcri- 
buntur, æqualia ſunt quadratis, que deſcribun- 
tur a T x, i v. H d, 16, Au: iiſque, que deſcri- 
buntur a x A, V z, a e, e K, M., NE; et ſpatio, 
quod contihetur ſub N E, et dupla omnium 7 x, 
EY, HQ, Is, Ay. Communia autem funt qua- 
quæ 4 XA, YZ, ne, k, My, 
NZ: et majus eſt ſpatium, quod ſub Nx, æquanique 
omnibus OX, *, PN, T, Ty, TN continetur, 
quam ſpatium, quod continetur fub N Z et du- 
pla omnium F x, EY, H a, 10, Ay. Quineti- 
am quadrata, que a K O, Vn, ar, er, T. TN 
deſcribuntut, quadratorum, quæ 
4 TX, EV, . Ir 4 y majors quam tripl. Hoc 
enim nth, 255 demonſtratum eſt. Majora ſunt 
que diximus, ſpatia quam quadrata, 
a Tà, EZ, He, IE, AM, NE. 


ſeſe invicem excedentibus, dempta ea, quæ de- 
ſcribitur a minima, minorem rationem habebunt, 


9 quod a maxima deſcribitur, 
ac æquale 7 ſpatio, quod ſub maxima 
mini continetur, et tertiæ parti quadrati, 


ab exceſſu deſcribitur, quo maxima mini- 
mam excedit ; ad figuras vero, que deſcribun- 


Ee En Tas waa 


ratione. Kalke enim figure: camdem, quam 
quadrata, rationem habent. 


Si refta lines in plano ducta, — thaw 


qued equibiter int pd in en links incipi- 
kd oh. ry Logo ade 
licen in plano deſcribet. 

Vocetur igitur terminus rectæ liner, qui ea 
circumacta manet, principium helicis. 

Poſitio autem rectæ lineæ, a qua circumagi 
ccpit, principium orbis. 

Recta, quam punctum, quod in ea fertur, pri- 
mo orbe tranſmiſit, vocetur prima: quam vero 
tranſmiſit idem punctum ſecundo orbe, vocetur 
ſecunda: atque ita porro, quo nomine orbes 
ipſi, eodem rectæ aliæ vocentur. 

Spatium, quod comprehenditur ab helice pri- 
mo orbe deſcripta, rectaque, quæ prima eſt, vo- 


cetur primum : quod vero comprehenditur ab 


helice ſecundo orbe deſcripta, rectaque, quæ 
ſecunda eſt, vocetur ſecundum : aliaque eodem 
modo. 

Si a puncto, quod eſt principium helicis, du- 
catur recta aliqua linea: quæ ſunt ad eaſdem lineæ 
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rer eee hujus partes, verſus quas orbis ducitur, præce - 
74 3 en? Garg iripee, © | dentia vocentur; que vero ad alteras, ſequentia. 


Ve ae Hap abs eas Circulus deſcriptus centro quidem puncto, 
i e; . , n & 15 Ges quod eſt principium helicis, intervalio autem 


„Ne r Nr tele” os" e et de- 
— 496 reorce. chemo e TOS, Fn Gonna: « alli 
CEE 8 wu 
nPOTAEILE 8. OF PROP. XII. T.. 

A * won, raw ue pus TyPus * yeypappi- Si in helicen uno orbe deſeriptam a principio 
„ , Tas e Tas Waxes, GI cicy deu ejuſdem rectæ quotlibet incidant, quæ æquales 
—. d ire e „d 

Ten MN i & af AB, ar, A'S, At, AZ, Sithelix, in qua reftz AB, AT, AS, AE, AZ, que 
„ AetxTeoy on æquales inter ſc invicem angulos efficiant. Opor- 

iow oa «Ar ras AB, * 4 u tet demonſtrare æqualiter excedere AT ipſam AB; 
ar, 2.6 I bathed.  etAdiplamAT; et alias itidem alias codem modo. 

9 ——— Quo enim tempore recta linea circumacta ab 
manner AB pervenit ad AT, eodem punctum, quod in 
rama 75 ura ras C - recta linea fertur, tranſmittit 
r erxceſſum, quo TA excedit ip- 
=y, 4 a TA tac AB ſam AB: et quo tempore ab Ar 
„Anni N pervenit ad A A, codem tranſ- 
* AS of TuTW E = * mittit exceſſum, quo A A exce- 

dit ipſam A T. quali autem 


rig ab AB pervenit ad A et ab. 
AB ir ray Ar afuurearay, ug} and ras Aran Ar ad AA; quoniam anguli æquales ſunt. - 
Tas A troy a (yore u. Ey iow de quali igitur tempore punctum, quod in rect 
v er Tus , Spie rape - linea fertur, tranſmittit exceſſum, quo AT ex- 
n 127 drανν, Z Ar Tas Al. cedit ipſam AB; et exceſſum, quo AA excedit 
* , W A A Tas AT. Ts ipſam Ar. Mqualiter igitur excedit AT ip- 
e ſam AB; < 44 Jam IT 4 Es EE 


ar 444 nn 
nPOTAEILIE . . PROP. XIII. Tarox. 
= u Ta; b a, a $i redn linea helicen contigerit, in uno tan- 
hi i aure αννẽñ( . | tum puncto continget. * ; 


Ee 4 of as 76 ABIA. "Ew q dgxa pwr Sit helix A BTA. Sit autem principium 


Tag b T6 A e. * A ras pere. quidem helicis punctum A ; principium vero 


4 Aa Coax x ixaviru ras i, CY v, orbis recta AA: et helicen contingat recta ali- 
4 Z E. Oayui d Sr qua ZE. Dico in uno tantum punto eam con- 
aITAS. 


u brd r AH, AT. Kat 
& can à dh rium Ta 


contingat enim, ſi fieri po- 
teſt, in duobus punctis T, H: 
junganturque rectæ AT, AH: 
quique angulus continetur ſub 
AH, Ar, in duas æquas partes 
ſecetur. Punctum autem, in 


varia T4 Out wormidle, iow © 
7 9. Ts & ine origins, © ar 
AH Ae, A AO TacAT*.. 
rradꝭ ĩrus qurias im oi] a. Ac 


quo ea, quæ angulum in duas 
æquas partes ſecat, helici oc- 
currit, fit G. Æqualiter igitur 
excedit AH rectam A e, atque 
4 rectam AT; quoniam angulos continent in- 


In MS. deeſt wor}. 1 v. * Sic MS. 
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ſunt ipſibs' A . Sed ejus, que in triangulo eſl, 
Ae, qu angulum in duas æquas partes ſecat, 
maʒores ſunt quam duplz. Conſtat igitur punc- 


: tans In qus-4.0 ite. 5. count, cadere in- 


ter puncta ©, A. Quare recta EZ ſecat helicen; 


quoniam punctum aliquod corum, quæ in F H 
ſunt, intra helicen cadit. Poſitum autem fuerat 


eam contingere. Igitur in uno tantum puncto 75 
r 1 40 


* 
4% 1 
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cidant rectæ a puncto, quod eft prineipium he- 
licis; ezque producantur ad prinit eirculi cir- 
cumferentiam : que rectæ in helicen incidunt, 
eamdem inter ſe invicem rationem habebuiit, 
quam circuli circumſerentiæ, que” interjiciun- 
tur inter terminum helicis, rerminoſque recta- 
rum productarum, qui in circumferentia' ſunt ; 


= Crettiis ab helicii k 0 


dencia ſumptis. NY 

Sit helix ABTAE® primo orde deſcripta : 
et fir helicis quidem principium punctum A; 
principium vero orbis recta o A; circulus au- 
tem G KH fit primus: et incidant à puncto A 
in helicen rectæ AE, AA: et pro- 
ducantur ad cireuli circumferen- 
tiam, nempe ad putifta Z, H. O- 
portet demonſtrare eamdem ha- 
bere rationem A E ad A A, qum 
circumſerentiam & K ad circum- | 
ferentiam @ K H. s 

2 enim recta linea 

©, conſtat punctum quidem @ | 
1 circuli & K H circumferentia; punctum vero 
A in recta linea A@ æquabiliter latum eſſe: atque 
punctum & tranſmiſiſſe circumferentiam @ K 2; 
et punctum A rectam A E: rurſuſque ꝓunctum 


A rectam AA tranſmiſiſſe; et punctum s circum- 


ferentiam © K H,. quorum utrumque ſibi ipſi 
æquabiliter latum eſt. Conſtat igitur eamdem 
habere rationem AE ad Aa, quam circumferen- 
tam K Z ad circumferentiam K H. Hoc 
enim in ſuperioribus demonſtratum eſt. Pari- 
ter autem demonſtrabitur idem evenire, etiam 
$i altera earum, que incidunt, in helicis termi- 
num inciderit. 
PROP. XV. Tarox. 

Si in helicen ſecundo orbe deſcriptam duæ 
incidant rectæ ab helicis principio; hæ eamdem 
inter ſe invicem rationem habebunt, quam cir- 
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cumferentiz, quas modo diximus, una eum tota 
circuli circumferentia ſemel ſumpta. 


Sit helix ABTASEAM; ABra e quidem 
deſeripta primo orbe ; @E AM vero orbe ſecun- 
do: et incidant in eam 

ret AE, A A. Opor- 
tet demonſtrare eamdem 
habere rationem AA ad 
AE, quam circumferen- 


ta circuli circumferentia, 
ad circumferentiams KH, 
una cum tota circuli cir- 


fertur, lineam AA tranſ- 


Jo . 


mictit z tanto punctum 6, quod fertur in cir= 


culi circumferentia, tranſmittit totam circuli 
circumferentiam, et amplius circumferentiam 


GKZ: quantoque rurſus punctum A lineam AE 


tranſmitait z tanto punctum © tranſmittit totam 
circuli circumferentiam, et amplius circumfe- 
rentiam © KH; ac utrumque fertur æquabiliter 
flbi ipſi, Conſtat igitur eamdem habere ratio- 
nem A A ad AE, quam circumferentiam & K Z, 
una cum tota circuli circumferentia, ad circum- 
ferentiam © K H, una cum tota circuli hank 
ferentis. 

Loder mpilo aiipiifridicur, et 6 in helicen 
rertio orbe deſcriptam rectæ inciderint, eamdem 
inter ſe invicem rationem habere, quam circum- 
ferentias, quas diximus, una cum tota circuli 


circumferentia ſemel atque iterum ſumpta. Pa- 


riter autem et quæ in alias helices incidunt eam 
dem rationem habere demonſtrabuntur, quam 
circumferentiz, quas diximus, una cum tota 
circuli circumferentia toties ſumpta, quotus eſt, 
unum fi dempſeris, orbium numerus ; etiam fi 
alterutra earum, quæ incidunt, in helicis ter- 
minum inciderit, | 


PROP. XVI. Trzor. 


Si helicen primo orbe deſcriptam recta linea | 


contigeritz et a contactu jungatur recta linea 
ad punctum, quod eſt principium helicis; an- 
guli, quos cum ea, quæ juncta eſt, contingens 
efficit, erunt inæquales; et is quidem, qui in 
præcedentibus, obtuſus; qui vero in ſequenti- 
bus, acutus. 

Sit helix AB TAGS primo orbe deſcripta: et 
ſit punctum A principium helicis; recta A & 
principium orbis; & H circulus primus. Con- 
tingat autem helicen recta quædam linea a E Z 
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tian & k Zz, una cum to- 
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in pints. A: et u puncto A ad puscu A jun- 
gatur A A. Offer ESE cum 4 

obtuſlum angulutnefficere,* 
Heltriburr rede ara cue quidem 4, 
ene abe l. Ne- 

ceſſarium igitur eſt, quæ 

en 2 

tia in præcedentibus eſt, * 


intra helicen cadere j quas - 
veto in ſequentibus, ca- 2 


dere extra; eo quod tec- 
tarum quæ a puncto A in 
helicen incidunt, quæ qui- | 
dem ſunt 1 in precedenti- 
bus, majores ſunt quam 
AA; quæ veto in ſequen- 
tibus, minores. Quod igi- 
tur angulus, qui ſub AA 2 
continetur, acutus non fit, 
manifeſtum eſt, quoniam 
maʒor eſt quam angulus -— 
ſemicirculi. vero 

non ſit rectus, hoc oportet dernonſtrare. Sit 
enim, fi fieri poteſt, rectus. Igitur E AZ cir- 
culum a TN contingit. Atque fieri poteſt, ut 


a puncto A ad contihgentem recta ejiciatur, ita 
ut que inter contingentem, et circuli circumfe. 


rentiam recta 1 interjicitur, ad eam, quæ ex cen- 


tro circuli, minorem rationem habeat, quam, 
quæ interjicitur inter contactum rectamque duc- 
tam, circuli circumferentia, ad datam circum- 
ſerentiam. Itaque ejiciatur AI; que helicen 
quidem ſecabit in puncto A, circumferentiam 
vero circuli in puncto P: habeatque refta PI ad 
AP minorem tationem, quam cirtumferentia AP 
ad circurmferentiam ANT. Igitur etiam tota 
1A ad AP minorem rationem habet, quam cir- 
cumferentia P aN r ad circumferentiam ANT; 
hoc eſt quam circumferentia Z HK e ad circum- 
ferentiam HK. Quam autem rationem habet 
circumferentia ⁊ HK ad circumferentiam Hk, 
hanc habet recta AA ad A A. Hoc enim demon- 
ſtratum eſt, Minorem igitur rationem habet AI 
ad AP, quam AA ad AA: quod fieri non po- 
teſt, Xqualis eſt enim PA ipſi a A; major vero 
A quam AA. Non eſt igitur rectus angulus, 


qui fub A Z continetur. Demonſtratus autem 
eſt neque eſſe acutus. Obtuſus eſt igitur. Quare 


reliquus eſt acutus. Pariter autem demonſtra- 


bitur idem evenire, etiam ſi recta helicen con- 


tingens eam in ipſius termino contigerit. 


p RO P. XVII. Tarox. 
Quin imo ſi helicen ſecundo orbe deſcriptam 


recta contigerit, illud idem eveniet. 


Contigat enim recta E Z helicen ſecundo orbe 
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deferiptam in-punſto. d: eademque alia, qua. 
ſupra, fiant. Eadem ratione, quæ partes cir- 


cumferentiz circuli y N A in præcedentibus ſunt, 


intra helicen cadent ; quæ vero in ſequentibus, 


cadent extra. Igitur angulus, qui ſub AA Z 


continetur, rectus non eſt, ſed obtuſus. Sit 
enim, ſi fieri poteſt, rectus. Continget igitur EZ. 
circulum PN a in puncto . Ducatur rurſus ad 
contingentem recta A l, quæ helicen qujdem ſe- 
cet in puncto x, circumferentiam vero circuli 
N a in puncto P: habeatque PI ad PA mino- 
rem rationem, quam circumferentia A ad to- 
tam circumferentiam circuli APN, et ad circum- 
ferentiam a N T. Hoc enim fieri poſſe demon- 


ſtratum eſt. Igitur etiam tota IA ad AP mino-, 
rem rationem habet, quam circumferentia PANT, 
una cùm tota circuli circumferentia, ad circum- 
ferentiam ANT, una cum tota circuli circum 


ſerentia. Sed quam rationem habet circumfe- 
rentia PANT, una cum tota circuli ANT 
circumferentia, ad cir- 
cumſerentiam ANT, una 

cum rota circuit AN T 
circumferentia, hanc ha- 
bet circumferentia ZHK®, 
una cum tota circuli SEHR 
circumferentia, ad cir- 
cumferentiam H K ©, una 
cum tota circuli @ZHK 


XA ad rectam A A. Hoc 
enim demonſtratum eſt. 
Minorem igitur rationem 
8 habet IA ad AP, quam Ax 
ad AA: qudd fieri non Perg. Aqualis eſt enim 
PA ipſi A a; major vero IA quam AX. Con- 


* 
1 
4 is 


ſtat igitur/angulum, qui ſub A A Z continetur, 


obtuſum efſe. Quare reliquus eſt acutus. Ea- 
dem hee evenient, etiam ſi recta contingens in 
Pariter autem demonſtrabitur, et fi helicen 
quolibet orbe deſcriptam recta quædam conti- 
gerit, vel in ipſius termino, angulos efficere 
cum ea, quæ a contactu ad principium helicis 
juncta fuerit, inæquales: atque horum alterum, 
qui in præcedentibus eſt, obtuſum; alterum ve- 
ro, qui in ſequentibus, acutum. 


PROP. XVIII. Tarox. 

Si helicen primo orbe deſcriptam recta linea 
contigerit in ipſius termino: a puncto vero, 
quod eſt principium helicis, recta aliqua ducatur 
ad rectos angulos ei, quz eſt principium orbis; 


nig. pefilac e — ?§7ʃ'o In MS. deeſt is 


culi circumferentize. 
Six hel ABTa} et firpuric- |. 


mo, ſi fieri poteſl, major. Jam 


AR C H 1 
que dvd eſt refta cum contingente concurritz 
quzque'ejus pars inter contingentern, et prin- 
er er eacqualls Git prune Gre 


tum A principium helicis: rec- 
ta © A principium orbis: HK 
circulus primus. Contingat au- | 
tem helieen in puncto G read | 
aliqua © 2: ducaturque a pune- | 
to A, ipſi e A ad reftos angu- 
los, AZ. Hwc utique concur- 
ret cum Zz; quoniam 2 ©, 
A acutum angulum compre- 
hendunt. Concurrat in pundtiooo 
Zz. Opoſtet demonſtrare ZA N 
circuli @ KH circumferentiæ æ- 
qualem eſſe. 
Si enim non eſt æqualis, aut 
major eſt, aut minor. Sit pri- 


ſumpſi rectam aliquam A A, 


minorem quidem quam rectam „ N at 
2 A, majorem vero quam cir- 

cumferentiam circuli @HK. Ita- - 
que circulus quidam eſt SH: 

et recta in circulo minor quam 


diameter, 6 H: ratioque, quam 

habet & A ad A A, ea major eſt, quam habet 
dimidia rectæ H , ad eam, quæ a puncto A ad 
ipſam H © normalis ducitur ; quoniam ea quo- 
que eſt major, quam habet & A ad AZ. Fieri 
igitur poteſt, ut a puncto A ad productam eji- 
ciatur recta AN; ita ut NP, que inter circum- 
ferentiam, et productam interjicitur, ad rectam 
© P eamdem rationem habeat, quam & A ad AA. 
Quare NP ad PA eamdem habebit rationem, 
quam OP ad AA. Habet autem @P ad AA 


minorem rationem, quam circumferentia P ad 


circuli @ H K circumferentiam: recta enim 8 
minor eſt quam circumferentia ; recta vero 
A A major quam circumferentia circuli HK. 
Habebit igitur etiam N ad PA minorem ratio- 
nem quam circumferentia @P ad circuli & H K 
circumferentiam. Quare etiam tota N A ad AP 
minorem rationem habet quam circumferentia 
p, una cum tota circuli circumferentia, ad 
circuli & H K circumferentiam. Quam autem 
rationem habet circumferentia © P, una cum 
tota circuli & H K circumferentia, ad circuli ® HK 


circumferentiam, hanc habet XA ad 40. Hoc 


enim demonſtratum eft. Minorem igitur habet 
rationem NA ad AP, quam XA ad A: quod 
fieri non poteſt. Major eſt enim NA quam AX; 
æqualis vero AP ipſi Aa C. Non eſt igitur major 
Z A quam circuli & H K circumferentia. 


d ABrae 
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dt rurfus, 6 Berl poceſt, 2 A minor quam cir- 
e Er une Jam fampft rectarn 
aliquam A A ttiajorem quidem quam AZ z mino- 
rem vero quam circuniferentiam circuli & Hk: 
duxique a puncto &, ©M ipſi AZ parallelam. 
Rurſus circulus eſt © K H:; et recta in eodem, 
minor quam diameter, OH ; itemque alia cir- 
culum contingens in puncto &: ratioque, quam 
«oy + AR LAM £2.07 
not eſt, quam habet di- 
midia rectæ He ad eam, 
nts . 
T 1 normalis ducitur; 
gquoniam ea quoque eſt 
aA. Fieri igitur po- 

 q - © teſt; ut a puncto A ad con- 

"4 © ringetrem cjieiatur An; 


ita ut P N, que inter rec - 
tam in circulo datum, et 
circumferentiam intetjici- 
tur, ad n, quam m 


——— 
\ quam e A ad AA, Secet 


—— autem AI circulum in 
puncto P, et helictn in 
puncto x. Habebit, eti - 

1. am perntutando, eandem 
rationem Ny ad p A, quam 
en ad AA. Haber autem 


on ad A A majorem rati« 


onem, quam circumferentia © P. ad circuli Hk 


circumferentiam : recta enim n major eſt 


quam circumferentia OP ; recta vero A A minor 
quam circuli o N K circumferentia, Habet igi- 
tur N ad AP majorem rationem, quam circum- 
ferentia 6 ad circuli o HK circuraferentiam, 
Quare etiam PA ad AN majorem habet ratio- 
nem, quam circumferentia circuli @H K ad cir- 
cumferentiam s KP. Quam autem rationem 
habet circumferentia circuli @H K ad circumfe- 
rentiam & K P, hanc habet recta A ad Ax. 
Hoc enim demonſtratum eſt. Majorem igitur 
habet rationem PA ad AN, quam A® ad Ax. 
Quod fieri non poteſt. Neque i igitur major, ne · 
que minor eſt Z A, quam circuli © H K cireum- 
ferentia, Eft igitur eidem =qualis, 


P R 0 P. XIX. 'Tuzon, 


At 6 belicen ſecundo orbe deſaipten in  ip- 
ſius termino recta contigerit ; et ab helicis prin- 
cipio recta aliqua ducatur ad rectos angulos ei, 
que eſt principĩum orbis: hæc cum contingen- 
te concurret; quæque ejus pars inter contin- 
gentem, et helicis principium interjicitur, du- 
pla erit circumferentiæ ſecundi circuli. | 

0: 
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Sit enim _ helix A8T © deſcripta primo orbe, 


| helix vero en r. ſecundo: et circulus © KH fit ere vi, 4 40 


* K I'S, 


Tee v we ABI 


- 


ſecundus. Sit au- enn ” nr, 


| in puncto T con- 
. Ungens: 1 line cages iph 
1A. Hec utiqut concurret.cum T'Z; co quod 
demonſtratum eſt angulum, qui fub AT Z con- 


tinetur, eſſe acutum. Oportet demonſtrare ⁊ 


circuli TMN circumferentiæ eſſe duplam. 
Si enim nom eſt dupla, vel major eſt quam 
dupla, vel minor. Sit primo, 6 fen poteſt, 
major quam dupla ; ſumaturque recta aliqua 
A A minor qvidem quam 24, major vero quam 


dupla circumferentiz circuli I MN. Iraque cir- | 


culus quidam eſt 'TMN, rectaqve in circulo de- 
ſcripta minor quam diameter, T N: ratioque, 
quam habet TA ad AA, ea major eſt, quam 
habet dimidia rectæ N ad eam, quæ a puncto 
A ad ipſam I N normalis ducitur. Fieri igitur 
poteſt, ut a punto A ad T N productam eji- 
ciatur recta AZ; ita | 
ut PZ, que inter 5 
circumferentiam, et 
productam interjici- 
tur, ad rectam Te- 
amdem rationem ha- 
beat, quam TA ad AA. 
Secet autem AZ cir- 
culum in puncto p, 

et helicen in punc- 
to x. Habebit, eti- 

am permutando, Þ 
ad TA eamdem rati- 
onem, quam TP ad 
AA. Habet autem 
TP ad AA minorem 
rationem, quam cir- 
cumferentia TP ad 
duplamcircumferen. 
tizz circuli TMN: 
recta enim TP mi- 
nor eſt quam circum - 
ferentia I P, recta ve- 

ro AA major quam 
dupla circumferen- 

tiæ circuli TMN. 
norem rationem, quam circumferentia T ad 


duplam circumferentiæ circuli I M N. Tota 


igitur ⁊ A ad Ap minorem rationem habet, quam 
circumferentia TP una cum circuli TMN cir- 
cumferentia bis ſumpta, ad circuli T MN cir- 


cumferentiam bis ſumptam. Quam autem ra- 


tionem habent, quas diximus, circumferentiæ, 
hanc habet x A ad AT, Hoc enim demonſtra- 
tum eſt. Minorem igitur rationem habet A 2 
ad AP, quam x A ad TA, Quod fieri non po- 


teſt. Non eſt igitur Z A major BY dupla cir- 


rd a 


Habet igitur P r ad AP mi- 
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cumſerentie circuli T MN. Pariter autem de- 
monſtrabitur neque minor eff quam dupla. 
Conſtat igitur duplam eſſe. 
Eodem modo demonſtranduma eft, ſi helicen 
quolibet orbe deſcriptam recta aliqua contige- 
ric in ipſius terminoz quieque ab helicis princr- 
pio ducitur ad rectos angulos ei, que eſt prin⸗ 


] cipium orbis, contingent; occurrat; han mul. 


run: 


PROP. XX; Tazot. 

Si helicen primo orbe deſcriptam recta lined 
cvntigerit, non in ipſius termino ; et a contactu 
ad principium helicis re&a jungatur ; et centro 
quidem principio helicis, intervallo autem recta 
junRa, circulus deſcribatur;z itemque a princi- 
pio helicis recta aliqua ducatur ad rectos angu- 
los ei, qum a contatu ad principium helicis 
juncta eſt: hec cum contingente concurrers 
quæque ejus pars inter contingentem, et prin- 
cipium helicis inter icitur, ©qualis erit deſcripti 
tactum, et ſectionis punctum, in quo deſcriptus 
eirculus orbis ſecat : circumferentia 
Ab eo puncto, „er e 0-2 
_ r 19305 1 

_- Sit helix An Ta primo orbe deſcripts; cen. 
que contingat, in puncto A recta aliqua a E Z: 


4 


et jungatur 4 puncto à ad principium helicis 


AA. Deſeribatur porro centro quidem puncto 


A; intervallo autem A & circulus A MN, qui ſe- 


cet principium orbis in puncto K: ducaturque 
Z A ad rectos angulos ipſi A A. Quod quidem 
Z A cum contingente concurrat, manifeſtum eſt: 
quod vero fit etiam æqualis circumſerentiæ 
K MN a, hoc oportet demonſtrare. 

Si enim non eſt æqualis aut major eſt, aut 
minor. Sit primo, fi fieri poteſt, major: ſu- 
maturque recta aliqua A A minor quidem quam 
2 A, major vero quam circumferentia K MN a. 
Rurſus circulus eſt K M N, et recta in cireulo 
minor quam diameter, AN: ratioque, quam ha- 


bet A A ad A A, ea major eft, quam habet di- 


midia rectæ AN ad eam, que a puncto A ad 


ipſam AN normalis ducitur. Fieri igitur po- 


teſt, ut a puncto A ad N a productam ejiciatur 
recta AE; ita ut EP ad AP eamdem rationem 
habeat, quam AA ad AA. Hoc enim fieri poſſe 
demonſtratum eſt, Habebit igitur etiam E P ad 


AP rationem eamdem, quam AP ad AA. Ha- 


bet autem AP ad AA minorem rationem, quam 
circumferentia AP ad circumferentiam K MA; 


m {ro N dane, rei rięor H de di r⁰α AA Tas wir Z A ia iaoows, in MS. de- 
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rem rationem, quam 


22 
„ 


—— cn n Dae & N 


rentia K M A. Habet 
igitur K F ad PA mino- 


eam AE d AP — 
minorem habet ratio 
rentia K MP ad circum- 
ſerentiam K Ma. Quam 
autem rationem habet 
circumferentia K M ad 
circumferentiamK MA, 
hanc habet x A ad AA. 
Minorem igitur ratio- 
nem habet E A ad A r, 
quam Ax ad AA. Quod 
fieri non poteſt. Non 
eſt itzitur major Z A 
quam circumferentia 
4 Pariter deen a fr dont 
Epdem quoque modo demonſtrabitur, 42 
non. in i need ot aka enden une 
tur; que tecta inter contingentem, et principi- 


u ec cievianſercacing ot nes WM, 


circumferentia ĩpſa fimilitee ſumpta. Et ſi he- 
licen quolibet orbe deſcriptam recta aqua con- 
tigerit, non in ipſius termino 3 et alia cademn 
conſtruantur: quæ recta inter ea, quæ diximus, 
puncta interjicitur, hanc multiplicem eſſe cir- 
cumferentiæ deſcripti circuli ſecundum nume- 
rum uno minorem quam a quo-orbes denomi- 
nantur, et amplius æqualem circumferentiz, 
quæ inter ea, quæ diximus, eber 
N 8 


PROP. XXI. Turos. 
Sumpto ſpatio, quod ab helice primo orbe 
deſcripta, rectaque prima earum, quæ in orbis 


principio ſunt, comprehenditur, fieri poteſt, ut 


eidem plana figura circumſcribatur, itemque 
alia inſcribatur; ita ut circumſcripta major fit 
quam inſcripta ſpatio minore quolibet propo- 
ſito. | 

Sit helix AB Ta primo orbe deſcripta. Et ſit 
principium helicis punctum &: principium or- 
bis, recta & A: primus circulus, 2 HLA; cu- 
jus diametri AH, Z I ſeſe invicem ad rectos an- 
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gulos ſecent. Si igitur rectus angulos, 
que Hum angulum cominer ſeftor, in 
equas partes continue ſecetur, erit 


duales, qui ſub A 0, K continetur: rectæ- 
que, gue angulos effciunt, pr , quouſ- 
que in helicen incidant. n autem, in 
quo © K helicen ſecat, fit At et centro quidem 
puncto , inter vallo vero & A, circulus deſtri- 
batur, - Atque hujus circurtiferentia, que qui- 


ions, irs vd Des; & A, des rie. dem in prevcodentibus eft, intra helicen cadet ; 
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que vero infequentibus, cadet extra. Itaque de- 
ſcribatur circumferentia O M, ita ut rectæ dA oc 
currat in puncto o, cique, qua poſt & K in helicen 
incidit, in puncto M. Rurſus punctum, in quo 
oM helicen ſecat, fit N: et centro quidem punc- 
to een circulus deſcribatur, 

 quouſque ejus circumſe- 
rentia rectæ © K occurrat 

itemque illi, quæ poſt © M 
in belicen incidit. Pati- 
ter etiam per alia punc- 
ta, in quibus rectæ, quæ 
unt, helicen ſecant, cen- 
tro &, circuli de ſcribantur, 
quouſque unaquæque cir- 
cumſerentia in rectam in- 

tum ſequentem. Erit jam 
— ———— 
ſectoribus compaſita, et alia item ci 
55 autem circumſcripta figura major fit quam 
inſcripta ſpatio minore quolibet propoſito, hoc 
pacto demonſtrabitur. Eft enim æqualis ſector 
quidem A O ſectori o MA; ſector vero NH, 
ſe&ori @NP; denique ſector © x Z, ſectori x r: 
et aliorum ſectorum, qui in inſcripta figura ſunt, 
ſectorum, qui ſunt in figura circumſcripta, æ- 
qualis quiſque eſt ei, qui commune latus habu- 
erit. Ex quibus conſtat omnes ſectores omnibus 
ſectoribus æquales eſſe. Æqualis eſt igitur fi- 
gura ſpatio inſcripta figure cidem ſpatio cir- 
cumſcriptæ, dempto ſectore AK. Hic enim 
unus ex omnibus, qui in figura circumſcripta 
ſunt, relictus eft, Conſtat igitur circumſcrip- 
tam figuram majorem eſſe quam inſcriptam ſec- 
tore AK ; ee Oner Ut gropetito 
ſpatio. 

Ex hoc maniſcſtum el, geri poſle, ut dicto 
ſpatio figura, qualis difta eft, circumſcriba- 
tur; ita ut circumſcripta major fit quam fpa- 
tium ſpatio minore quolibet propofito : rurſuſ- 


* air 


v Sic MS. " onjuares 
3 P 


A R G H 1 
que alia inſcribatur ; ita ut ſpttium majus ſit 
quam ins pts hem maar qui pr 


ſcripea ſpatio minore quoliber propolito. 
kr punctum 6 principium — 


ſeftor © K A minor quam ſpatium propoſitum. 
Itaque fi dividantur recti anguli in angulos illi 
æquales, qui ſub K © A continetur, et alia eadem, 
quæ ſupra, conſtruantur, circumſcripta figura 
major crit quam inſcripta ſpatio minore quam 
ſector & K A. Erit enim major exceſſu, quo ſec- 
tor © KA excedic ſeftorem Er. 


ſparium majus fit quam figura inſcripta ſpatio 
item minore quolibet propoſito. | 
Eodem autem modo conſtat, ſumpto ſpatio, 
quod ſub helice quolibet orbe deſcripta, recta- 
que in orbis principio ab eodem numero deno- 
minata continetur, fieri poſſe, ut plana figura, 
qualis dicta eſt, circumſcribatur; ita ut circum- 
ſcripta figura major fit quam ſumptum ſpatium 
ſpatio minore quolibet propofito : rurſuſque alia 
inſcribatur, ita ut ſumptum ſpatium majus ſit 
guam figura inſcripta ſpatio item minore quoli- 
det propoſito. 
® TaT9; 
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PRO. XXIII i 


© Sumpto ſpatio, quod comprehenditur ab he- 
lice, qu minor fir, quam que uno orbe de- 
ſcribitur, quæque terminum non habeat helicis 


principium, rectiſque, ab helicis termino ductis, 


b 


2 ſcribatur, itemque alia, infcribatur ; ita ut cir- 


cumſcripta ſigura major fit quam ate . 
tio minore quolibet propoſmo. | 
Sit helix ABFAE, cujus termini puncta A, 
E, principium punctum &: junganturque A@, 
E. Deſcribatur autem 
circulus centro quidem 
puncto ©, intervallo vero 
recta © A; eique occurrat 
recta R in puncto Z. 
Si igitur angulus, qui ad 
punctum © conſtituitur, 

et ſector SA Z in duas #- 
quas partes continuo ſe- 
cetur; erit tandem, quod 
relinquitur, minus quam 

Propolitum ſpatium. Sir 

ſector & A K minor quam 

ſpatium propoſitum: de- 
i 4 ſcribanturque pariter ac 
275 ſupra circuli per ea punc- 
e ta, in quibus rectæ, quæ 
— equates angulos efficiunt, heli- 
cen ſecant ; ita ut unaquæque circumferentia 
in rectum incidat tum præcedentem, tum ſe- 
quentem. Jam ſpatio, quod ab helice A BTA E, 
rectiſque à o, @E comprehenditur, circumſcrip- 
ta crit figura plana ex ſimilibus ſectoribus com- 
poſira, et alia item inſcripta. Circumſcripta au- 
poſito. Hoc enim minor eſt ſector & A K. 

Ex hoc manifeſtum eſt, fieri poſſe, ut dicto 
ſpatio plana figura, qualis dia eſt, circumſcri- 
batur ; ita ut circumſcripta figura major fit quam 
ſpatium ſpatio minore quolibet propoſito : rur- 
ſuſque inſcribatur, ita ut dictum ſpatium majus 
fit quam figura inſcripta ſpatio item minore quo- 
libet propoſito. 


PROP. XXIV. Tarox. 

Spatium, quod ab helice primo orbe de- 
ſcripta, rectaque prima earum, quz in orbis 
principio ſunt, comprehenditur, tertia pars eſt 
primi circuli. 

Sit helix ABTAE® primo orbe deſcripta. Et 
fit punctum © principium helicis : recta © A 
ptima earum, quz in orbis principio ſunt : et 
circulus A K Z HI primus, cujus tertia pars fir 


* eee. 
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circulus, in quo eſt ;q-- Oportet demonſtrare 1 


| ſpatjum, quod diximus, æquale eſſe cireulo «. 
Si ehm non eſt Squsle, aut majus eſt, aut 


yew © ne rg e 
vie N e 


———— puncto © in cir- 


culi circumferentiam incidentes numero quidem | 


illis æquales, magnitudine vero unaqueque - 
qualis mazime: defcriptique ſunt ab omnibus 
ſumiles ſectores, tum ab æqualiter ſeſe invieem 
excedentibus, tum etiam ab æqualibus inter ſe 
invicem, maximæque. Sectores igitur, qui ab 
æqualibus maximæ deſcribuntur, minores funt 
quam tripli ſectorum, qui deſcribuntur ab . 
qualiter ſeſe invicem excedentibus. Hoc enim 
demonſtratum eſt. Qui autem ſectores ab æ- 
qualibus maxime deſcribuntur, hi æquales ſunt 
circulo A z HI; quique deſcribuntur ab æqua- 


liter ſeſe invicem excedentibus, hi ſunt æquales 


figuræ circumſcriptæ. Circulus igitur ZHIK 
minor eſt quam triplus figure circumſcriptæ ; 
idemque triplus circuli u. 
culus y quam figura circumſcripta. Non eſt au- 
tem minor, ſed major. Non eſt igitur ſpatium, 
quod ab helice ABTAE®, rectaque A com- 
prehenditur, minus quam circulus y. 
Neque vero eſt minus. Sit enim, fi fieri po- 
teſt, majus. Rurſus fieri poteſt, ut ſpatio, quod 
ab helice ABTAE®, rectaque A comprehen- 
ditur, figura inſcribatur; ita ut id, quod dixi- 
mus, ſpatium majus fit quam inſcripta ſigura 
ſpatio minore, quam quo id, quod diximus, 
ſpatium circulum q excedit. Itaque cirumſcri- 
batur : ſectorumque, ex quibus inſcripta figura 
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companitur, maximus quidem fit ſector o p =, 
minimus vero ſector & E . Conſtat igitur in- 
i figuram minorem effe quam cireulum 
. | ad punctum e æquales 
| angulos efficiant, quouſ- 
Aue in cireuli circumfe- 
rentiam incidant. Rur- 
ſius igitur quædam funt 
Une qualiter ſeſe in- 


a puncto © in bhelicen 
incidunt : harumque 


ma vero E; que cum 
minima eſt, tum etiam 
9 equalis exceſſui. Pra» 

terea alia quædam ſunt 

line a puncto & in 

circuli circumferentiam 

incidentes, numero quidem illis æquales, mag- 
nitudine vero unaquæque æquales maxime : de- 
ſcriptique ſunt ab omnibus ſimiles ſectores, tum 
ab æqualibus inter ſe invicem, maximeque, 
tum etiam ab =qualiter ſeſe invicem excedenti- 
bus. Sectores igitur, qui ab æqualibus maxi- 
mz deſcribuntur, majores ſunt quam tripli ſec- 
torum, qui deſeribuntur ab æqualiter ſeſe invi- 
cem excedentibus, dempto eo, qui deſcribitur a 
maxima. Hoc enim demonſtratum eſt. Qui 
autem ſectores ab æqualibus maximæ deſcribun- 
tur, hi æquales ſunt circulo AZH1: quique 
deſcribuntur ab equaliter ſeſe invicem exceden- 
tibus, dempto co, qui deferibityr a minima, hi 
ſunt æquales figuræ inſcriptæ. Circulus igitur 
AZ HI major eſt quam triplus figure inſcripte; 
idemque triplus circuli q. Major eſt igitur cir- 
culus / quam figura inſeripta. Non eſt autem 
major, ſed minor, Non eſt igitur majus ſpati- 
um, quod ab helice ABTAE®, rectaque A® 
comprehenditur, quam circulus . Zqualis eſt 


igitur circulus u ſpatio, quod ab helice, recta- 


que A & comprehenditur. 


PR OP. XXV, Tuxox. 


Spatium, quod ab helice ſecundo orbe de- 
ſcripta, rectaque ſecunda earum, quæ in orbis 
principio ſunt, comprehenditur, eam rationem 
habet ad ſecundum circulum, quam habent ſep- 


tem ad duodecim, quæ eadem eſt atque illa, 


quam habent hzc utraque; ſpatium, quod ſub 
ea, quæ ex centro ſecundi circuli, eaque, qua: 
ex centro primi, continetur z et tertia pars qua- 


drati, quod ab exceſſu deſcribitur, quo ea, quz 


ex centro ſecundi circuli, excedit eam, quæ ex 


centro primi ; habent, inquam ad quadratum, 


quod deſcribitur ab ea, quæ ex centro ſecundi 
circuli. 
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maxima eſt A, mini- 
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quæ ex ipſius cen- 


r 
| fe punſtum'@ principium helicis : refta OE ca- 
rum, que in orbis principio ſunt, prima : rec- 
ta vero AE carum, qui ſunt item in orbis prin- 


2 Circulus autem AZHI fit ſe- e 


ejuſque diametri A H, I Z ſeſe invicem 


NEN angulos ſecent. Oportet demonſtrare 


ſpatium, quod ab helice 4 B TAE, rectaque AE 
comprehenditur, eam rationem habere ad eircu- 
lum A 2 H l, quam habent ſeptem ad duodecim. 
Sit circulus aliquis , cujus ca, que ex cen- - 
tro, e fit erer {patio, quod Tub AG, 
GE continerur, et 

tertiæ parti qua- 
drati, quod ab AE 
deſcribirur, Ha- 
bebit igitur circu- 
lus 5 ad circulum 
AH Zl eam ratio- 
nem, quam ſep- 
tem ad duode- 
cim; eo quod ea, 


tro, ad eam, quæ 
Ex centro 

dem. Jam demon- 
ſtrabitur circulus 5 


ES 3 —. 


tio, quod ab heli- Een he TO 
ce ABDAE, recta- 
que AE comprehenditur. Si enim non eſt æ- 
qualis aut major eſt, aut minor. Sit primo, fi 
fieri poteſt, major. Fieri autem poteſt, ut ſpa- 


tio plana figura circumſcribatur ex ſimilibus ſec- 


toribus compoſita, ita ut circumſcripta figura 


major fit quam ſpatium ſpatio minore, quam 


quo circulus c idem' ſpatium excedit. Itaque 
circumſcribatur: ſectorumque, ex quibus cir- 
cumſcripta figura componitur, maximus qui- 
dem fit ſector & A k, minimus vero ſector 0 A. 
Conſtatigirur circumſcriptam figuram minorem 
eſſe quam circulum. Producantur rectæ, que 
ad punctum @ æquales angulos efficiunt, quouſ- 
que in ſecundi circuli circumferentiam incidant. 
Sunt igitur quzdam linez æqualiter ſeſe invi- 
cem excedentes, quæ a puncto © in helicen in- 
cidunt ; harumque maxima eſt & A, minima ve- 
ro G R. Præterea aliz ſunt linez a puncto © in 
circuli A Z HI circumferentiam incidentes, mul- 
titudine quidem una minores, quam illæ, mag- 
nitudine vero inter ſe invicem, maximæque æ- 


quales: deſcriptique ſunt ſimiles ſectores tum 
ab æqualibus maximæ, tum ab æqualiter ſeſe 
6 vier, ard Tas To r A de,! 


invicem excedentibus, præterquam ab ea, quæ 
minima eſt, Sectores igitur, qui ab æqualibus 
maxime deſcribuntur, ad ſectores, qui deſcri- 
buntur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus, 
dempto eo, qui deſcribitur a minima, minorem 
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maxima © A deſcribirur, d hac ; ſpa- 


tium, quod ſub A , © E-continetur, et 


F 
enim demonſtratum eſt. Eſt autem ſectoribus, 


qui ab æqualibus inter ſe invicem, maximeque 


deſcribuncur, æqualis circulus A z HI: us vero, 
qui deſcribuntur ab equaliter ſeſe invicem exce- 
dentibus, dempto eo, qui deſcribitur a minima, 
©qualis eſt figura circumſcripra. Minorem igi- 
tur rationem habet circulus AZ HI ad figuram 
circumſcriptam, quam quadratum, quod ab AS 
deſcribirur, ad hec utraque; ſpatium, quod ſub | 
A®, o continetur, et tertiam partem quadra- 
ti, quod deſcribitur ab AE. Qyam autem rati- 
onem habet quod a A deſcribitur, 
ad ſpatium, quod ſub & A, AE continetur, et 
tertiam partem quadrati, quod deſcribitur ab 
AE, hanc habet circulus A Z HI ad circulum 8. 
Minorem igitur rationem habet circulus AZHI | 


Non eſt igitur major circulus, quam ſpatium, 
quod ab helice ABT E, rectaque AE compre- 
hendituiur. | 

Neque vero eſt minor. Sit enim, fi fieri po- 
E Rurſus fieri poteſt, ut ſpatio, quod 


ab helice, rectaque 
AE comprehendi- 
tur, plana ſigura in- 
ſcribatur ex ſimili- 
bus ſectoribus com- 
poſita, ita ut ſpati- 
um, quod ab helice 
ABTAE, rectaque 
A comprehenditur, 
majus ſit quam in- 
ſcripta figura ſpatio 
minore, quam quo 
circulum e idem ſpa- 
tium excedit. Itaque 
inſcribatur: ſecto- 
rumque, ex quibus 
| inſcripta figura com. 
ponitur, maximus 
en minimus vero ſector 


SEO, Conſtat igitur inſcriptam figuram majo- 
rem eſſe quam circulum . Producantur rectæ, 


que ad punctum & æquales angulos efficiunt, 


quouſque in circuli circumferentiam incidanr. 


Rurſus igitur quedam ſunt line æqualiter ſeſe 
invicem excedentes, quæ a puncto @ in helicen 
incĩdunt: harumque maxima eſt & A, minima 
vero & E. Præterea alia ſunt lineæ, à puncto 
© in circuli circumferentiam incidentes, multi- 
tudine quidem una minores, quam illz,. mag- 
nitudine vero inter ſe invicem, maximæque a- 
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dv 
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ale ; rs is fant Bmmiles ſeQares tum aj 

ter ſelec in vicem excedentibus, tum ab 
e maxim. Sectores igirur, qu ab 
wyqualibus maxim deſeribuntur, ad ſectores, 


qui deferibontur ab rquuliter ſeſe inviceny en- 


— — . 


ſeſe inv icem excedentibus, dempto e, 


deſcribitur a maxima, æqualis figura inſcrip- 
25 cæteris veto ſectoribus æqualis eſt citculus. 
Majorem igitur rationem habet circulus A ZHI 
ad figuram inferipram, quam quadratum, 
x GA deſcribitur, ad ſpatium, quod fab & A, 
G x continetur, et tertiam partem quadrati, quod 
deſeribirur ab A ; hoc eſt cireulus A 2 H f ad 
cireulurn . Major eſt igitur ctreulus , — 
figurs inſcripta. Quod fiefi non poteſt : erat 
enim minor. Neque igitur minor eſt circulus s 


quam ſpatium, quod ab helice ABT AR, recta- 


— comprehenditur. Quate eſt æ qua. 


guad ab hetice refiaque ab eodem; a dus et- 
bes, numero denominata comprehenditur, ad 
elrculutn ab code, 4 quo ores, numero de- 
nominaturm, eamm ratibnem habere, quam hec 
utraque ; ſpatium, ,quod continetur ſub ca, que 
xx centro circuli ab eodem, a quo orbes, nu- 
mero denominati, eaque, quæ ex centro alteri- 
us circuli denomimati a numero uno minore, 


quam à quo orbes; et tertia pars quadrati, quod 
ab exceſſu deſcribitur, quo ea, quæ ex centro 


rmajoris, ad quadratum, quod deſcribitur ab ea, 
quz ex centro majoris circuli. 


P R O P. XXVI. Tarox. 
Spatium, quod comprehenditur ab helice, quæ 


uno orbe deſeribitur, quæque terminum non 


habeat helicis principium, rectaque ab ejus ter- 
minis ad helicis principium ductis, ad ſectorem, 
qui habeat eam, quæ ex centro, æqualem ma- 
Jori earum, quæ a terminis ad helicis principi- 
um ductæ ſunt, circumferentiam vero eam, que 
interjicitur inter eas, quas diximus, rectas ad 
eaſdem helicis partes; eam habet rationem, quam 
hæc utraque; ſpatium, quod continetur ſub rec · 
tis, que a terminis ad helicis prineipium duet 
ſunt, et tertia pars quadrati, quod deſeribitur 


ab exceſſu, quo rectarum, quas diximus major 


minorem excedit, ad quadratum, quod deferi- 
bitur a majore earum, quz a terminis ad helicls 
principium ductæ ſunt. 

Sit helix ABT AE, minor quam quæ uno or- 
be deſcribitur; ejuſque termini ſint puncta A, E. 
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Sit autem prindipium belicis punctum 61 et 

centro quidem G, inter valle vero © A cireulus 
deſcribatur, cs citcumferenties E in 

to Z eccurrat. Oportet demonſtrare ' 

helice A BF an, ie Aon com- 

ad ſectorem A K eam habere ra- 


er. — — nec o 


d fub 4, GE continetur, et tertia pars qua- 


i, quod art rm erymag «d —— | 
quod deſeribirar u © A. 


Aerea i. dr Xx; quake bass po- 
1 eam, 92S centro, ſpatio, quod ſub 


2 2 AV, © coatinetur, et 


4 7. — oj: wang 
hre Duner, $7640.08 
"few Apis. m, L. Auer 


r eee 
REP Fs Eri qi ngj ala Cf may tw 
* g pra *® EAdororig TRUTEY, Ta 48. 
ira AN Tt % T4 heyisg, ai dd T0 © ar 
wy 75 A® u piu nere, - 
gs T5 ©Z* nay dvarytyea foray dee dee 
arb Tacas, Del 


Ard ok dere. Taue 5 o 
ET Tas ic dNdAas TE Xa] T4 pEyioa, or! 
i , = * vj grid © 


. helice ABTAE, ng popu 


ditur. Si enim non eft æqualis, aut major eſt, 


aut minor. Sit primo, fi fieri poteſt, major. 
Fieri igitur. poteſt, ut ſpatio, quod diximus, 


plana figura circumſcribatur ex ſimilibus ſecto- 
ribus 


ita ut circumſcripta figura ma- 
jor fit, quam ſpatium, quod diximus, ſpatio mi- 
nore, quam quo ſector id, quod diximus, ſpa- 
tium excedit. Itaque circumſcribatur: ſecto- 
rumque, ex quibus circumſcripta figura com- 
ponitur, major quidem fit ſector & A H, minor 
vero ſector O A. Conſtat igitur ci 

tam figuram minorem eſſe quam ſectorem x c. 
Producantur rectæ, quz ad punctum & æquales 
angulos efficiunt, quouſque in ſectoris & A Z cir- 
cumſerentiam incidant. Sunt igitur quædam 


line æqualiter ſeſe invicem excedentes, quæ a 


puncto © in helicen incidunt ; harumque maxi- 
ma eſt @A, minima vero E. Præterea aliz 
ſunt linez, numero quidem uni minores, quam 
illz, magnitudine vero inter ſe invicem maxi- 
mzque zquales, quz a puncto © in helicen 
incidunt, dempta linea & Zz: deſcriptique ſunt 
ab omnibus fimiles ſectores, tum ab æquali- 
bus inter ſe invicem I , tum ab =. 

iter ſeſe invicem excedentibus : ab ipſa ve- 
ro E nullus ſector eſt deſcriptus. Sectores igi- 
tur, qui ab zqualibus inter ſe invicem maxi- 
Y acc in 7 d ex MS. 

3R 


=qualibus inter ſe invicem maximeque de- 
{cxibuntur, Seele ker © AZ 3: iis vero, qui, 75 
deſcribuntur ab æqualiter ſeſe invieem 
_ tibus, æqualis eſt figure cineumſeripta. Mino- 
ron e dae biker fear DA. d fe, 70 
ram circumſcriptam, quam quadratim, quod a 
ente dien ad derungen f 
ſub e A, of continetur, et tertiam partem qua- 
drati, quod deſeribitur à 2 K. Qvam autem ra- 
donem Haber quadratim, quod « © A deſeribi-, 
tur ud bac, qua diximus, ſpatia, hanc habet 
ſector GA Z ad ſectorem xc. Quare minor eſt 
ſector X quam figura circumſcripta, Non eſt 
autem minor, ſed major. Non erit igitur ſec- 
tor Xe major quem ſpatium, quod ab helice 
ART AE, rectiſque 40, o comprehenditur. 

© Neque vero erit minor. Sit enim, ſi fieri po- 


reſt, minor; et Alia eadem conſtruantur. Rur- ieee, „ T6 ae 15 will 


ſus fieri poteſt, ut ſpatio plana figura inſcribatur 
ex ſitnilibus e compoſita, ita ut ſpatium, 
quod diximus, majus ſit quam inſcripta figura 
patio minore, quam quo ſeforem x idem ſpa- 
tium excedit, Itaque inſcribatur: fetorums-' 
que, ex quibus inſeripta figura componitur, 
major quidem fit ſector & 5 H. minor vero ſec- 
tor O E. Conſtat igitur 2 N 
majorem eſſe quam 
ſectorem x. Rurſus 
autem quædam ſunt 
lineæ æqualiter ſeſe 
invicem excedentes, 
qu a puncto © in 
helicen incidunt: ha- 


ſparium, quod __ Rr LEN 4 


. de n 
n ee 


1 . 
arne 


pi 
pho, hs e Vl reg MY hg 
— ir e ori * a, T wo 


FOR 


1 d Lv 


Mow Te fb and vas © 4 arrl 78 yung, wi 
ro Temes © AZ re 


- , * WJ 
be, 10, þ X 5 e Th 2 2 


Ordre ade, "£44" Yo," Wark, 
— 


naa & Iovariv ig ois v vf 


im x;picr fd Shun a h ſ 
n 
* rer . 
n de Aion. ad. in 


rumque maxima eſt 

. © A, minima vero 
OE; Præterea aliz 
Ant lineæ a puncto 
© in ſectoris 8 A Z 
circumferentiam in- 
cidentes, dempta li- 
nea & A, multitudi - 


ne quidem una minores, quam illæ, magnitu- 


dine vero inter ſe invicem, maximæque æqua- 
les: deſcriptique ſunt ab unaquaque ſimiles ſec- 
tores; a maxima vero æqualiter ſeſe invicem 
excedentium nullus ſector eſt deſcriptus. Sec- 
tores igitur, qui ab æqualibus inter ſe invicem, 

ue deſcribuntur, ad ſectores, qui de- 
ſcribuntur ab æqualiter ſeſe invicem excedenti- 
bus, dempto eo, quod deſcribitur a maxima, ma- 
jorem rationem habent, quam quadratum, quod 
a QA deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub & A, & E 
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figurani inſeripram  majorem habet rationem, — 4 


x quam Non eſt autem major; 
ſed" mintr. Neque igitur minor” eſt ſector x 
quam ſpatium, quod ab helice ABTAE; rectiſtue 


435 7154. m3 Nr und 2 
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in orbe ſunt, comptehenduntur. tertium ** 
ſecundi duplum eſt; quarrum vers triphum; 


S 
W et prin · 
che fir punctum 6. 


ium vero or- 
. dis recta E. Spa- 
., tiorum autem pri- 
mum fit K ſecun- 
dum A; tertium M: 
quartum N quin- 
tum E. Oportet de- 
monſtrare | ium K 
ejus, quod ſequitur: 
ſpatiique A ſpatium 
quidem M eſſe du- 
plum; ſpatium vero 
Neſſe triplum: atque 
ita porro, quod ſe- 
quitur, ſpatium mul - 
tiplex eſſe ipſius A 


ſecundum numeros, qui hos conſequuntur. 


At vero ſpatium K ſextam eſſe partem ſpatii 
A hoc pacto demonſtrahitur. Quoniam ſpatium 
K A ad ſecundum circulum eam rationem habe- 
re demonſtratum eſt, quam habent ſeptem ad 
duodecim: ſecundus autem circulus eam habet 
ad primum, quam duodecim ad tria: hoc enim 
patet: et adhuc primus circulus habet eam ad 
ſpatium K, quam tria ad unum: ideo ſpatium 
K ſexta pars eſt ſpatii A. Rurſus ſpatium K AN 
ad tertium circulum eam rationem habere de- 
monſtratum eſt, quam habent hæc utraque : ſpa- 
tium, quod ſub I © B continetur, et tertia pars 
quadrati, quod a T B deſfcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a . Tertius autem circulug 
eam habet ad ſecundum, quam quadratum, 
quod a O deſcribitur, ad quadratum, quod de- 
ſcribitur a 63. Et ſecundus circulus habet eam 
ad ſpatium K A, quam quadratum, quod a B@ 
deſcribitur, ad hæc utraque ſpatium, quod ſub 


k op &rs 


de ® A 
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OSTER —.— 
All deſeribiter. Igitur etiarn ſpatum 
— res Fon —Uü— — 


3 
| ere e gs Fuel, 
ſpatium ad ſpatium_K.A cam rationem 
quam duodecim ad ſeptem. Habet autem {| 
dam K A ad {partum A exun rationens, quam 
22 eee 

antem ſeqquuntur ſpatis eam 
n quam numeri, qui ſeſe invi- 
geben ein d ya Gta, , 
Spatium enim K AM N ad circulum, cujus ca, 
que ex centro, ipſa eſt e cam habet rationem, 
quam Habent hæc utraque: ſpatium, quod fub 


2, o continetuy, et tertia pars quadrati, quod 
a AE deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 


bitur à U E. Circulus autem, cujus ea, quæ ex 
centro, ipfa eſt o R. ad cireulum, cujus ea, quæ 
ex centro, ipſa eſt © a, eam habet rationem, 

quam quadratum, quod à E deſcribitur, ad 
quadritum, quod Gelernt a @ 6: et circulus, 
cujus ea, quæ ex centro, ipſa eſt © a, ad ſpati- 
um KA MN, eam habet rationem, quam qua- 
dratum, quod a © & deſeribitur, ad hc utra- 

ſpatium, quod ſub & 4, 6 continetur, 
32 pare radrar, quod deſcribitur a 
AT. Igitur etiam ſpatium K A MN Z ad ſpatium 
KAMN eam habet rationem, quam ſpatium, 
d fub & E, e A continetur, et tertia pars qua- 
quod a AE deſcribitur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub à ©, © TI et tertiam partem qua- 
drati, quod deſcribitur a AT. Et dividendo, 
fpatium Z ad ſpatium K A M N cam habet ratio- 
nem, quam exceſſus, quo ſpatium, quod ſub 
E o, © 4 continetur, una cum tertia parte qua- 
drati,. quod ab E A deſcribitur, excedit ſpatium, 
quod continetur ſub GA, ar, una cum tertia 
parte quadrati, quod deſeribitur a AT, ad ſpa- 

tium, quod continetur ſub & A, GT, et tertiam 
end, a rr quod deſcribitur a A T. Utra- 
que autem ea ſpatia excedunt hæc utraque eo, 
quo ſpatium, quod fub E, o A continetur, ex- 
_ eedit ſpatium, quod continetur ſub A ; hoc 
eſt ſpatio, quod continetur ſub à &, T E. Spa- 
rium igitur Z ad ſpatium K A MN eam habet ra- 
tionem, quam ſpatium, quod fub © 4, TE con- 
tinetur, ad ſpatium, quod continetur ſub A &, 
OT, et tertiam partem quadrati, quod deſcri- 
bitur a TA. Eadem ratigpe demonſtrabitur eti- 
am ſpatium N ad ſpatium K AM eam rationem 
habere, quam ſpatium quod ſub S T, BA con- 
tinetur, ad hæc utraque: ſpatium, quod conti - 
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netur ſub T & B, et tertiam partem qusdrati, quod 
deſcribitur aT B. Spatium igitur N ad ſpatium 


KAMN eam habet rationem, quam ſpatium. 


quod ſub & T, B & continetur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub & r, © B, et tertiam partem qua- 
drati, quod deſcribitur a I B, et amplius ſpati- 
um, quod continetur ſub & T, BA. Et conver- 
wr: Þ Hzc autem ſpatia æquaſia ſunt ſpatio, 
quod ſub A , o continetur, et tertiz parti 
quadrati, quod a F A deſcribitur. Quoniam igi- 
tur ſpatium & ad ſpatium K A MN. eam habet 
rationem, quam ſpatium, quod ſub & A, T E 
continetur, ad hæc vtraque ;. ſpatium, quod 
continetur ſub A &T, et tertiam partem quadra- 
ti, quod deſcribitur a A: et ſpatium KAMN 
ad ſpatium N habet eam, quam ſpatium, quod 
ſub Ar continetur, et tertia pars quadrati, 
quod a A deſcribitur, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub & T, AB: ideo ſpatium Z ad ſpatium 
N eam habet rationem, quam ſpatium, quod 
ſub G A, T E continetur, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub @r, Ab, Spatium autem quod ſub 
A, TE continetur, ad patium, quod continetur 
ſub @T, AB, eam habet rationem, quam © a ad 
OT; quoniam T E, BA æquales fibi invicem ſunt. 
Manifeſtum eſt igitur etiam ſpatium E ad ſpati- 
um N cam habere rationem, quam © A ad or. 
Pariter autem demonſtrabitur etiam ſpatium 
N ad ſpatium M eam habere rationem, quam 
rad OB: et ſpatium M ad ſpatium A, quam 
BO ad 46. Rectæ autem E ©, A®, Te, BO, 
A® eam rationem habent, quam numeri, qui 


PROP. XXVIII. Taso. 
Si in helice quolibet orbe deſcripta duo punc- 
ta ſumantur, quæ non fint ipfius termini, du- 
canturque a punctis, quz modo ſumpſimus, 
rectæ ad principium helicis ; deſcribanturque 
circuh centro quidem principio helicis, interval- 
lis vero rectis ad principium helicis ductis: ſpa- 
tium, quod comprehenditur tum a majore cir- 
cumferentia, quæ inter rectas interjicitur, tum 
ab helice, quæ interjicitur inter eaſdem rectas, 


rectaque producta; eam rationem habebit ad 


ſpatium, quod comprehenditur tum a minore 


circumferentia, tum ab eadem helice, rectaque 


terminos earum jungente, quam habet ea, quæ 
ex centro minoris circuli, cum duabus tertiis 
partibus exceſſus, quo ea, quæ ex centro majo- 
ris circuli, excedit eam, quæ ex centro minoris, 
ad cam, quz ex centro minoris, una cum tertia 
ejuſdem exceſſus parte. x 

Sit helix ABTA uno orbe deſcripta, et ſu- 
mantur in ea duo puncta A, I; ſitque punctum 
© principium helicis. Ducantur autem rectæ a 
* Tgrapeples * pla Type 
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punctia A, T ad punctum ©; et centro quidem 
puncto e, intervallis vero sectis & A, r cir- 


A, et due tertis partes 


r ons 3th, 

nnn 
tionem habere demonſtratum eſt, quam habet 
ſpatium, quod ſub H ©, AQ continetur, et ter- 
tia pars quadrati, quod ab AH deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur ab H . Spatium 
igitur Z ad | wary N IT eam habet rationem, 
quam ſpatium, quod ſub AH continetur, una 
cum duabus tertiis par- 
tibus quadrati, quod a HA 
deſcribitur, ad hc utra- 
que; ſpatrum, quod con- 
tinerur ſub A & H, et ter- 
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bent bec vtraque: ſpati- 
um, quod ſub & 4, H 
continetur, et tertia, pars 
r 
ſcribitur, ad | quadratum, 
quod deſeribitur a © H ; ſector autem t U ad 


ſectorem N eam habet, quam quadratum, quod 


bitur a & A: habebit etiam ſpatium N N ad ſec- 
torem N eamdem rationem, quam habent hæc 
utraque; ſpatium, quod ſub @ A, @H contine- 
tur, et tertia pars quadrati, quod ab H A deſcri- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur a G A. 
Spatium igitur N ad ſpatium IT eam rationem 
habet, quam hc utraque ; ſpatium, quod ſub 
H © A continetur, et tertia pars quadrati, quod 
ab H A deſcribitur, ad hæc utraque; ſpatium. 
quod continetur ſub H A, QA, et tertiam par- 
tem quadrati, quod deſcribitur ab HA. Quo- 
niam igitur ſpatium E ad ſpatium N N eam ha- 
bet rationem, quam hæc utraque; ſpatium, quod 
ſub @ AH. continetur, et duæ tertiæ partes qua- 
drati, quod ab H A deſcribitur, ad hæc utraque; 
ſpatium, quod continetur ſub H @ A, et tertiam 


partem quadrati, quod deſcribitur ab HA: ſpar gx; 


tium autem N ad ſpatium II habet eam, quam 
hec utraque; ſpatium, quod ſub H & A contine- 
tur, et tertia pars quadrati, quod ab HA deſcri- 
bitur, ad hæc utraque; ſpatium, quod conti- 
netur ſub HA e, et tertiam partem quadrati, 
quod deſcribitur ab H A: habebit etiam ſpatium 
Z ad ſpatium It eamdem rationem, quam ha- 
bent hæc utraque; ſpatium, quod ſub & A, HA 
continetur, et duæ tertize partes quadrati, quod 
ab H A deſcribitur, ad hæc utraque; ſpatium, 
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— ern pancm 
quadrati, quod deſcribitur ab H A. Utraque au- 
tem hæc ; ſpatium, quod ſub & A, HA _ 
netur, et dus tertiz partes quadrati, quod ab 

H A deſcribitur, ad hæc utraque; ſpatium, quod 
continetur ſub © A, H A, et tertiam partem qua- 
drati, quod deſcribitur ab H A, eam habent ra- 
tionem, quam habet utraque; recta © A et duæ 
tertiz partes rectæ H A, ad rectam utramque; 
© A, et tertiam partem ipſius H A. Manifeſtum 


eſt igitur etiam ſpatium Z ad ſpatium N eam 


habere rationem, quam utraque; recta & A et 


dus tertize partes rectæ HA, ad rectam utram- 


HA, que; A, et tertiam partem ipſius H A, 
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- ARCHIMEDES DOSITHEO SALUTEM. 
Mis tibi conſeriptas in hoc libro re- 


liquorum theorematum demonftrationes, 
quas inter priores jam miſſas non habuiſti ; Alio- 


e deen vide- 
rentur, diu animo perpendi: atque hoc in cauſa 
fuit, cur hc ipſa, quz propoſita erant, una 
cum alis edita non fint. Cum enim ſubinde 
animum' diligentius intendiſſem, ea de quibus 
dubitaveram, tandem inveni. Que autem re- 
liqua erant ex prioribus theorematibus, ea ad 
rectangulam conoiden pertinebant: qua vero 
nunc inventa ſunt, ea pertinent ad conoiden ob- 
tuſiangulam, figuraſque ſphæroideas; quarum 
aliquas quidem longas, aliquas vero latas voco. 


Itaque de rectangula conoide hæc poſita erant. 


Si rectanguli coni ſectio, manente diametro, 
circumacta eodem reſtituatur, unde moveri cœ- 
pit; quæ a rectanguli coni ſectione figura com- 
prehenditur, hanc rectangulam conoiden vocari: 
et axem quidem ipſius manentem diametrum ; 
verticem vero punctum, in quo axis conoidis 
* ſuperficiem contingit. Et ſi rectangulam co- 
noiden planum contingat, planumque aliud, 
quod plano contingenti parallelum agitur, co- 
noidis ſegmentum aliquod ſecet; ſegmenti, quod 
ſectum eſt, baſim quidem vocari planum, quod 
a conoidis ſectione in eo, quod ſecat, plano com- 
prehenditur; verticem vero punctum, in quo 
planum alterum conoiden contingit ; axem de- 
nique rectam, quz abſcinditur in ſegmento ab 

ea, quæ a vertice ſegmenti ducta fuerit conoi- 
dis axi parallela. Hæc autem contemplanda 
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r * 797 * r Taj 1 
um inter ſe invicem rationem habeant. a 85 Fang —— * 
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tum, in quo linen proximæ concurrunt; axis 
ab obtuſianguli coni ſectione comprehenditur, 
obruliangulam conpiden vocari i axem vero ip- Th, 04. üb Tas 78, 2 
frus mapentem diametrum; verticem denique #4 * 
n, in quo axis condidis ſuperficiem con- 
tingit, : Ad hee comm, qui a linsis, que ob- 
— proxime ſunt, campre- 
henglieur, continenterm conoiden vocari : que 
autem recta inter verticem conoidis, et verticem 
coni conoiden continentis interjlcitur, hanc vo- 
cari. appoſitam ad nem. Et fi obtuſiangulam 
conoiden planum -contingat, planumque aliud, 
quod plano contingenti parallelum agitur, conoi- 
dis ſegmentum ſecet; ſegmenti, quod ſedtum 
eſt, baſim quidem vocari planum, quod a co- 
noidis ſectione in eo, quod ſecat, plano compre- 
hendirur ; verticem vero punctum, in quo pla- 
num conoiden contingit; axem denique rectam, 
quæ abſcinditur in ſegmento ab ea, quæ ducta 
ſuerĩt per verticem conoidis, et verticem coni 
pofiram ad axem. Omnes conoides reftangulz 
ſimiles utique ſunt: obtuſiangularum vero co- 
noidum ex vocentur ſimiles, quarum et coni 
planda proponuntur. Cur fi obtuſiangulæ co- 
noidis ſegmenta plano ſecentur ad axem recto; 
ſegmentum, quod ſectum eſt, ad conum, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eumdem- 
que axem, eam rationem habeat, quam recta | | 
utrique æqualis, tum axi ſegmenti, tum triple py ira Tw dg TE Ta peatToE, 4 14 rde 
rea appoſitæ ad axem, habet ad rectam æqua- vag wertig 74 arm wert ray .inav dtaperi- 
lem utrique, tum axi ſegmenti, tum duplæ rec- pus, re Tt aro 700 THAPATYS, XG Th r Arhari- 
tz ad axem appoſitæ. Er cur fi obtuſiangule rag worigras ra atm. Koy Jari, a Th 


* aex Ms. f ,. ex MS, s Sic MS. h go- - pir axvon | 7 - « - pr Gavgar & ex MS. 
Sic Ms. = In MS. @ deeſt. ® Tas ved woes ® Ta; Tovi dag . 


* * 5 2 - © | "8 25 I lh | © 8 An rie 0 
ape 3h Bari Dow ver airus Ty papers, 


TE 
it 


47 
SEES 
it 


| 


lar, $2 d Toy a D e- 
71 Toy azore r enmidu rh, wh da rd xivres 
, Tay “ DEU er To pls pa wer Tor 
* hp 


P 7a; wwri £225 


—— Guvoas 


55 coNODIsUS ET EPHEAWOIDIBUS 459 


conoitis ſegtnentum plano Tecetur ad anem non 
reQto; ſegrentum, quod ſectum eſt, ad figu- 
nt, eamdetmique axemy que quidem figura ſit 
triple reftz appoſirz ad axein, habet ad rec- 
doplæ refit ud em appoſitts, Hee demum 
de ſphizfoideis Nguris ponebamus. Si acutian- 
gulli cbm fetiv, manente majore diametro, cir- 
cumacta xodem reſtituatur, unde moveti, obe 
pit; que ab acutianguli coni fectzone figurn 

eſcribitur, hanc longam 'ſpheroiden vocari, 
acta acutianguli coni ſectio eodem reſtituatur, 
unde moveri ccepit ; quæ figura deſeribitur ab 
acutianguli coni ſectione, hanc vocari ſpharoi · 
den latam. Ac utriuſque ſpharoidis ax ern qui- 
vero punctum, in quo axis ſpheroidis fuperfi- 
ciem contingit; centrum denique punctum axis 
medium: et diametrum rectam, quz per cen- 
trum ipſi axi ad rectos angulos ducitur. Et fi 
ſpheroidum utramvis parallela plana contin- 
gant, quæ ipſas non ſecent;z planumque aliud, 
quod planis contingentibus parallelum agitur, 
ſpheroiden ſecet; ſegmentorum, que oriuntur, 
bam quidem vocari planum, quod a ſphæroi- 
dis ſectione in eo, quod ſecat, plano compre- 
hendirur g vertices vero puncta, in quibus pa- 
rallela plana ſphæroiden contingunt; axes deni- 
que rectas, que abſcinduntur in ſegmentis a 
recta, que corum vertices jungit. At vero pla- 
na ſphæroiden contingentia ejus ſuperficiem in 
uno tantum puncto contingere ; rectamque con- 
tactus jungentem per ſphzroidis centrum tran- 


ſire, infra demonſtrabitur. Sphæroidum autem 


cas ſimiles vocari, quarum axes eamdem ad ſuas 
diametros rationem habent. At ſegmenta ſphæ- 
roidum, conoidumque ea vocari ſimilia, quæ 
ablata a ſimilibus figuris baſes ſimiles habent; 
quarumque axes, ſive rectæ ſint ad plana baſi- 
um, five æquales cum reſpondentibus baſium 


dientes baſium diametros habent rationem. Hæc 


autem de fpheroidibus contemplanda propo- 
nuntur. Cur ft aliqua ſphæroiĩdum ſecetur pla- 


no per centrum acto, et ad axem recto; eorum, 
quæ oriuntur, ſegmentorum utrumque duplum 


fir coni, qui eamdem ac ſegmentum baſim ha- 
beat, eumdemque axem. At fi plano ſecetur 
recto quidem ad axem, non autem per centrum 
acto; corum, quæ priuntur, ſegmentorum, ma- 
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. 
baſim habeat, eumdemque axem, cam 
rationem habeat, quam recta utrique æqua- 
lis, tum dimidie axi ſphceroidis, tum axi mi- 
noris ſegmenti habet ad Zn minoris ſeg- 
menti: minus vero ſegmentum ad conum, qui 


 eamdem ac ſegmentum baſim habeat, et en 


eumdem, eam habeat rationem, quam recta &- 
qualis utrique, tum dimidiæ axi ſpharoidis, tum 


ani majoris ſegmenti, habet ad axem majoris * 


ſegmenti. Et cur fi ſphæroĩdum aliqua ſecetur 
Plano per centrum acto. et non ad axem recto; 
eorum, que oriuntur, ſegmentorum utrumque 
duplum ſit figure, quæ camdem ac ſegmentum 


Laſim habeat, cumdemque rem. Eſt autem 


heæc figura ſegmentum coni. At fi plano ſecetur 
neque per centrum acto, neque ad axem recto; 
eorum, que oriuntur, ſegmentorum, majus qui- 


% 


baſim habeat, eumdemque axem, eam tatio- 
nem habeat, quam recta utrique æqualis, tum 
dimidiz ejus, que ſegmentorum vertices jun- 
git, tum axi minoris ſegmenti, habet ad axem 
minoris ſegmenti : minus yero ſegmentum ad 
figuram, qum camdem ac ſegmentum baſim 
habeat, et axem eumdem, eam habeat ratio- 
nem, quam recta zqualis utrique, tum dimi- 


diz tus, quæ ſegmetitorum vertices jungit, tum 


axi msjoris ſegmenti, habet ad atem majoris 


quadrata, quæ a diametris deſcribuntur, earum- 
que axes reciprocantur. Et quorum ſphæroi- 
dum quadrata, quæ a diametris deſcribuntur, 
axeſque reciprocantur, hæ ſunt æquales. Prob- 
lema autem eſt hujuſmodi. A dato ſegmento, 
no ſecare, quod plano alteri dato parallelum 
agatur; ita ut ſegmentum, quod ſectum eſt, 
dato five cono, ſive cylindro, five ſphere z- 
quale fit. Igitur poſtquam premiſero theore- 
mata, et problemata, que ad hæc demonſtran- 
da ſunt neceſſaria, mox tibi, quz propoſita ſunt, 
conſcribam. Vale. 


Si n 


teribus concurrente; ſectio vel erit circulus, vel 
coni acutianguli ſectio. Itaque fi ſectio circulus 
fuerit, conſtat ſegmentum, quod à cono ad 
eaſdem verticis partes abſcinditur, conum fore. 
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figura ad eaſdem veryicis partes a cono abſcin- 
73, menti baſis quidem vocetuy planum, quod 
ra. acotiangul cont fecione corgprchendicur; ver- 
- wx vero Puntim, quod et cont vertex eſt; 
axis denique recta linen, quæ s vertice oonĩ ad 
centrum ſectionis coni acutianguli ducitur. Ex 
fi cylindrus duobus paralielia planis ſecetur cum 


omnibus cylindri lateribus-concurrentibus; ſecs 
tiones vel erunt circuli, vel acutiangulorum 
oonotum ſetiones equaley, ſihique invicem fin 
miles, Itaque fi ſectiones circuli con- 
tat figuram, que interjecta inter parall pla- 


nes, que figura interjecha iter parat plank 
a cylindro abſcinditur, ſegmentum cylindri vo- 
cetur. Cujus ſegmenti baſis quidem vocetur 
utrumvis planorum, que: ab acutianguli cox 
ſectionibus comprehengluntur z axis vero recta 
linea, quæ ſectionum conorum acutiangulorym 
- centra conjungit. . AER 
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PROP, 1. 


Si fuerint magnitudines quotcunque quali- 
ter ſeſe invicem excedentes, q warum exceſſus fig 
=qualis minimz; et alia item magnĩtudines mul- 
titudine quidem illis zquales, magnitudine vero 
=quales unaquæque maxim; omnes magni- 
22 quarum unaquæ que maximæ eſt æqua- 

omnium quidem magnitudinum zqualiter 
145 invicem excedentium minores erunt quam 
duplæ ; reliquarum vers, bam + — ma- 
er- e duplæ. 


magnitudines eum aliis — | 
genie dons abi ue rationibus : om · 
; ww — vr ad eas omnes, cum qui- 
s comparantur, eamdem habebunt rationem, 
quam habent omnes poſteriores magnitudines ad 
CONN: eas omnes, cum quibus itidem comparantur. 
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irs 79 che Tos H, ©, LK, AM, qu# ad alias magnirudines H, G, l. K. A, M mul- 
dra Moyo. irg 73 titudine æquales binæ ad binas camdem ratio- 


nem habeant. Atque at uidem ad 
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o, n, P, 2 quibuſcunque rationibus z magnim- N. 2,0, n. v, Z. & aur twin nee 
dines vero H, &, I, K. A, M cum aliis quibuſdam | 
I. T, #, X, v, q reſpondentibus ſibi iiſdem rati- unn nenn. 
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hanc habeat Had T; et Bay 2c 2 


quam habet B ad E, hanc 1 tar BD 1 
habear® ad Tzerdeinceps | oy 
Aan mails: Opers 1ifi 4-4 12g otichn 
tet demonſtrare magnitu- iu I | 1 "4347 
des omges ABT, 2, S.. {OT 
2 ad omnes N, E, O, n, 7, 24 11 |. * 
nem, quam omnes mag. 
nitudines H, ©, I, K, A, . 3-4 
ad omnes T, T, O, x, v. . 8 
Qoniam enim N qui- al AI HI al N A 


dem ad A eamdem ratio 
H; A vero ad B eamdem, 
quam H ad o Bdenique © | 
ad eamdem, quam © |- 
ad 1; camdem habebit 
rationem N ad Z, quam T 
ad 1: pariterque etiam E 
ad O eamdem, quæ T ad 
d: et deinceps aliz eo- 
dem modo. Habent au- 
tem omnes quidern A, B, 
r. A, E, 2 ad A eamdem 2 0 
rationem, quam omnes , 
k, e, L, k, A,M ad H; A vero ad N 3 
quam H ad T;. N denique ad omnes N, E, O, It, 
P, r rationem habet eamdem, quam T ad om. 
nes T, T, O, x, v, q. Conſtat igitur omnes A, B, 
T, A, E, Z ad omnes N, Z, O, l, P, ⁊ eamdem ha- 
ha apr quam omnes H, &, L. K. A, M ad 
omnes T, T, $, X, Y, Q. Illud præterea mani - 
feſtum eſt, et ſi magnitudinum A, B, T, a, E, 2 
ipſe quidem A, B, I, A, EK comparentur cum N, 
E, O, U, P; ipſa vero 2 cum nulla comparetur: 
et adhuc fi magnitudinum H, ©, I, k, A, M ipſæ 
quidem H, ©, I, K, A comparentur cum T,T, &, 
x, v ſibi reſpondentibus ; ipſa vero M cum nulla 
: omnes pariter A, B, I, A, E, Z ad 
vrrines N, E, O, IT, P eamdem habere rationem, 
nner 
my 5 | 


PROP, III. Tarox. 

Si fuerint linez quotcunque ſibi invicem æ- 
n et unicuique earum applicetur ſpatium 
aliquod excedens ſpecie quadrata; : latera vero 

exceſſum æqualiter ſeſe invicem excedant, ſitque 
exceſſus æqualis minimo; præterea alia fuerint 


ſpatia multitudine quidem iis ipſis æqualia, p*xzoz 


magnitudine vero æqualia unumquodque maxi- 
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mo] ſpatia_ hre omnia ad Illa quidem omnia 
minorem rationem habebunt, quam recta utri- 
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uni linearum æqualium, habet ad rectam æqua- 
lem utrique, tum tertiz parti lateris maximi ex- 
ceſſus, tum dimidiæ unius linearum æqualium: 
ad reliqua vero ſpatia, dempto maximo, ratio- 

Sint enim line quotcunque æquales, in gul- 
N r applicetur ſpatium 


ceſſuum fiat B, r, a, 


, f =qualiter ſeſe 
invicem excedentia z 
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hy 


ſitque exceſſus &- 
qualis minimo, Ac 
maximum quidemſit 


3B, minimum vero H. 
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i iA C 
æqualla, magnitudine ve- 


ve maximo, quod ip- 
Sit autem linea & I æqualis 


n 
m quidem & I unaqueque dupla ſit ipſius I; 
linearum vero K A unaquæque tripla ipſius K. 
Oportet demonſtrare, ſpatia omnia, in quibus 
IK A, ad omnia quidem alia ſpatia AB; Ar, 
AA, AE, AZ, AH minorem rationem habere, 
quam lineam 1K A ad lineam IK: ad reliqua 
vero ſpatia, dempto maximo, rationem * 
majorem eadem illa ratione. 

Sunt enim quædam ſpatia, bs quibus 12 
qualiter ſeſe invicem excedentia; et exceſſus 
equals eſt minimo; quoniam tum ſpatia, quæ 
applicantur, tum eorum latitudines æqualiter ſeſe 
invicem excedunt; preterea alia ſunt ſpatia, in 
gen 91, multitudine quidem iis ipſis æqua- 
lia, magnitudine vero æqualia unumquodque 
maximo; omnia igitur ſpatia, in quibus O1, 
ſpatiorum quidem ornnĩum, in quibus A, mino- 
ra ſunt quam dupla; reliquorum vero, dempto 
maximo; majora quam dupla. Quo circa ſpa- 
tia, in quibus 1, omnibus quidem fpatiis, in 
quibus A, minorg funt ; reliquis vero, dempto 
maximo, majora. Rurſus quædam ſunt lineæ 
B, I, A, E, Z, H æqualiter ſeſe invicem exceden- 
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enim demonſtratum eſt in iis, qua de helicibus 
edita font. QMpocirea ſpatia, in quibus K, om 
nibus quidem ſpatiis, in quibus B, I, A, E, Z, H, 
minora ſunt ; ſpatus vero, in quibus I, A, E, Z, 
H, majora. Quare omnia etiam ſpatia, in qui- 
dus I K. ſpatis quidem omnibus, in quibus AB, 
AF, AA, AE, AZ, AH, minora funt ; ſpatiis ve- 
10, in dd AT, Aa, AE, AZ, AH, majors. 
Conſtat igitar omi ſparia, in quibus & 1, KA, 
ad ſpatia quidem, in quibus AB, Ar, Aa, AE, 
AZ, AH, minorem rationem habere, quam li- 
neam'© A ad Beam; ad reliqua vero, dempto 
——ů W Rabere gorge, agam 
illa ratione. | 


Si teftz ab codem punfto duch quamlibet | 
coni ſectionem contigerint ; rectæ vero alia in 


cont ſectione fuerint 


parallele, 


et ſeſe invicem ſecantes; ſpatia, qua ſub earum 


ſegmentis continentur, eamdem inter ſe invi- 
cem tationem habebunt, quam quadrata, qua 
a contingentibus deſcribuntur. Quod autem ſpa- 


tium ſub alterius reftz ſegmentis continetur, id 29% 
| — ogey ny quod deſcribitur a con- 


A Mb Rt Re abs; 
yo N you OT 
quales habeant z =qualia erunt cum ipſa 
menta, tum n uſdem inſcripta, ques 
eamdem ac ſegmenta bafim habeant, camdem- 
que alticudinem. Diametrum autem voco cu- 
juſbunque ſegmenti rectam lineam, quæ rectas 
F 
res ſecet. 

Sit rectanguli cons lde ABT, 6 des u 
ſegmenta ſecentur A AE, Gr. Ac ſegmenti 
quidem A a E diameter fit a2; ſegmenti vero 
© BT, BH; et ſint AZ, BH fbi invicem zqua- 
lea. Oportet demonſtrare æqualia eſſe cum ſeg- 
menta A AE, © B; r, tum triangula iiſdem eo, quo 
diximus, modo inſcripta. n 


Et primo quidem, que alterum foamentand © * 


ſecat, @T ad rectus angulos fit rectanguli .coni 
dum quam poſſunt, quæ a ſectione ducuntur, 
dupla <jus, —_—— cy ni- 
mirum in qua elt punctum Mz et a punfto A 
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£ © 3 AAE Tpipe' err c, bc in MS. deſunt, _ 


"retas illas, quas ipſi a A Z ad terminum à ab- 
ſcindunt. Hoc enim in Conicis Elementis de- 
motiſtratum eſt. Poteſt igitur AZ ſpatium ei 


quale, quod ſub N, et & Z continetur. 


autem etiam @ H ſpatium æquule ei, quod con- 
tinetur ſub M, et BH; quoniam @H ad diame- 


trum normalis eft. Igitur quadratum, quod ab 
AZ deſctibitur, ad quadrꝶmum, quod deſeribi- 
tur a @H, eamdem ratignem habet, quam N ad 
M; quoniam AZ, BH ſibi invicem æquales po- 
fite ſunt. Habet autem quadratum, quod ab 
AZ deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribi- 
tur ab AK eamdem rationem, quam N ad M. 
Equales ſunt igitur & H, AK, Sunt autem æ- 
quales etiam BH, AZ. quale eſt igitur ſpa- 
tium, quod ſub s H, BH continetur, ſpatio, quod 
eontinetur ſub A K, AZ, Igitur etiam triangu- 
lum @HR quale eſt triangulo AAZ ; atque ideo 
etiam eorum dupla zqualia ſunt. Eft autem tri- 
anguli quidem A AE ſeſquitertium ſegmentum 
Aa; trianguli vero @BT ſeſquitertium ſegmen- 
tum © BT. Conſtat igitur cum ſegmenta, tum 
triangula iiſdem inſcripta æqualis efſe. Quad fi , 
neutra rectarum, quiz ſegmenta ſecant, rectan- 
guli coni ſectionis diametro ad rectos angulos 
fuerit ; abſciſſa n rectanguli coni ſectionis dia- 
metro recta ſegrnenti unius diametro æquali; 
ductaque ab ejus termino ad rectos angulos ipſi | 


— 1 R O P. V. Trzos. 
A Quodliber ſpatium, god: ab acutianguli coni 
ſectione comprehenditur, ad circulum, qui dia- 


metrum habeat majori acutianguli coni ſectionis 
ere auen. eamdem habet rationem, 
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lago quam rationem habet hd ad EZ, hane O & VN u & BA nn 1H 


jg opt xr FAROE Quoniarn 
enim normales E , K n in eamdem rationem ad 
pundcta xt, 8 ſecantyr, conſtat trapezium A E ad 
aliud © M eamdem habere rationem, quam © E 
ad BS. Zodem patto alia etiam trapezia, quæ 
in circulo ſunt, ad alia trapezia, qua: ſunt in 
acutianguli coni ſectione ; ſingula eam- 
dem habent rationem, quam x G ad BO, Ha- 


ad Ba. Habet autem idem rectilineum etiam 
ad rectilineum circuls v infcriptum eamdem ra- 
tionem, quoniam etiam ipſi circuli eamdem in- 
ter ſe invicem habebant. Æquale igitur eſt rec- 
tilineum circulo v inſcriptum rectilineo inſcripto 
acutianguli coni ſe&ioni : quod fieri non poteſt. 


Majus enim erat toto ſpatio, quod ab acutian- 


guli coni ſectione comprehenditur. At vero fit, 


{i fieri'poteſt, minor. Rurſus igitur fieri poteſt, 
ut acutianguli coni ſectioni inſcribatur polygo- 


num parilaterum, quod majus fit circulo v. 


pariangahum, quod majus fit ſpatio AB Ta. In- 9 — ar 


habear des 7 ad circuhum ABT 2. Dico wires clays 
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Ieque-inſeridatur: quaque ab ejuſdem angulis 
ad A I normales ducuarur; ad circuſi uſque cir- 
tumferentimm producantut, Rurſus erk quod- 


dnn teen cireuls AF inferiprum, quod 
— reiehen inge pam acurlangoli coni fe. 


tioni eamdem rationem lubebit, quam R Z ad 


Traque if drrulo etiam v eidem fi- 
ee quod circulo v 
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— BAad BZ, * 


8 VI. Tue. oh 1 


ab coni 
N 
quod ſub diametris acutianguli coni ſeftionis 
comnerms, ad quadratom, ee. 
metro deſeribitur. 
eee 


tione comprehenditur, 
—— 
punctum x: aci 
acutianguli | 


coni ſectio- 
nia diametri fint Ar, 
e 
E 
juſque diameter k 2. 
G n tirculum v 
eamdem habere rationem, quam ſpatium, quod 
fub ar 3A evntinetur, ad:quadratum, quod ab 
E Z deſeribitur. 
'Circumſctibatur circulus diametro A T. Spa- 
tium igitur x ad circulum, cujus diameter ar, 
eamdem habet rationem, quam ſpatium, quod 
ſub AT, B A continetur, ad quadratum, quod ab 
AT deſcribitur. Demonſtratum eſt enim eam- 
dem habere, quam ; ad AT. Habet autem 
etiam circulus, jus diameter AT, ad circulum, 
cujus diameter EZ, eamdem rationem, quam 
quadratum, quod ab Ar deſeribitur, ad qua- 
dratum, quod deſeribitur ab E B. Conſtat igi- 
tur ſpatium x ad circulum v eamdem habere ra- 
tionem, quam ſpatium, quod ſub AT, B A con- 
nn . 


PROP. vn. "Tu 


Spatia, qur ab acutianguli coni ſectionibus 
comprehenduntur, eamdem inter ſe invicem ha- 
bent rationem, quam ſpatia, quæ ſub acuti- 
anguli coni ſectionum diametris continentur. 
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ro. VII Nes 


. ſectione, et recta 
lines, que, recta ad id, in quo ipſa ed, 
planum ab ejus centro excitata fit; fieri po- 
teſt, ut conus inveniatur verticem habens 
teste cus, que excitata fuit, terminum, in 
Ces: __ _ 


. ſeRio, — 
— quæ recta ad id, in quo pſa eſt, planum 
ab ejus centro excitata ſit. Agatur autem per 
rectam, quæ excitata fuit, et minorem diame- 
trum aliquod planum: in quo quidem minor 
acutianguli eoni ſectionis diameter fit AB; Cen- 
tym vero punctum 4A; en denique, quæ ab 
ejus centro recta excitata fuit, Ta, cujus ter- 
minus punctum r. Intelligatur autem ipſa acu- 
tianguli coni ſectio deſcripra eſſe circa diame- 
trum AB in plano ad TA recto. Oportet utique 
conum invenire verticem habentem punctum , 
in cujus ſuperficie ſit acutlanguli coni ſectio. 

Ducatur a puncto T ad puncta A, B recta li- 
nea, eademque producatur: ducaturque ab A 
AZ; ita ut ſpatium, quod ſub AE, E Z conti- 
netur, ad quadratum, quod ab ET deſeribitur 
eamdem habeat rationem, quam 'quadratum, 
quod a dimidia majoris diametri deſcribitur, 
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ute ple L e, AB: 


a quadratum; quod deſeribitur a AT. Hoc 


nn quoniam ratio hase major eſt 
quod ſub 4. con- 
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— « vero, quod ab E deſtribitur, 
quod ſub E N, EP continetur, habet 
4 


camdem,” quam quadratum, quod deſcribitur 
AT, ad fab A A, AB; 
ſub A E, E Z continetur, a 


autem, ut 
— 7 ook quod ſub AE, EZ continevur, ad 


ſpatium, quod ſub A a, 4B continetur, ita qua- 
dratum, quod deſeribitur a & k, ad ſpatium, 
quod continetur ſub A K, K B. Spatium igitur, 
quod fub A A, A Z continetur, ad ſpattum, quod 
continetur ſub r A, Ao, eatndem rationem ha- 
bet, quam quadratum, quod a G K deſeribitur, 
ad ſpatium, quod continetur ſub A K, K B. Ha- 
bet autem ctiam ſpatium, quod ſub Z A, 40, 
continetur, ad quadratum, quod a IA deſcribi- 
tur, camdem rationem, quam ſpatium, quod 


continetur ſub AK, K B, ad quadratum, quod 
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planum, in quo ſunt 


tem punctum T, in cu- 
jus ſuperficie ſit acuti- 


270 3%; 4: A; A Cr; 4 


deſcribitur a I K. Haber igitur etiam ſ | 
quod ſub AA, AZ continetur, ad q tum, 
quod deſcribitur a A, rationem eamdem, quam 
quadratum, quod a K deſcribitar, ad quadra- 
tum, quod deſcribitor a KT. Spatio autem, 
quod ſub AA, A Z continetur, zquale eſt qua- 
dratum, quod a AM Yeſcribitur : ducta eſt 
enim in ſemicirculo, qui circa A Z deſcriptus 
eſt, normalis AM. Habet igitur quadratum, 


quod a A M deſcribitur, ad quadratum, quod 


deſcribitur a AT eamdem rationem, quam qua- 
dratum, quod a K deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a Kr. Quare in recta linea ſunt 
puncta T, o, M. Eſt autem I M in ſuperficie co- 
ni. Conſtat igitur etiam punctum & eſſe in coni 
ſuperficie, Poſitum autem fuerat non eſſe. Nul- 
lum eſt igitur punctum in acutianguli coni ſec- 
tione, quod in coni, quem diximus, ſuperficie 


— ane e o cft 
W e- 
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Data acutianguli coni ſectione, et recta linea, 
quæ non recta ab ejus centro in eo plano exci- 
tata ſit, quod rectum ad id, in quo ipſa eſt, 


planum per diametrum alteram agitur; fieri po- 


teſt, ut conus inveniatur terminum habens re&tz - 


ejus, quæ excitata fuit, terminum, in cujus ſu- 
perficie ſit data acutianguli coni ſeftio, , 


Sit diameter acutianguli coni ſectionis BA; | 
barons erred, que a cen- 
tro, ut dictum eſt, ex- 
citata fuit, AT. Intel- 
- ligatur autem acutian- 
guli coni ſectio deſcrip- 


ta eſſe circa diametrum 
AB in plano ad id 
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AB, IA, recto. Opor- 
tet utique conum in- 
venire verticem haben- 


anguli coni ſectio. 
Itaque rectæ AT, TB 
æquales non ſunt; quo- 
niam TA recta non eſt 
ad id planum, 1a quo 
eſt acutianguli coni ſec- 
tio. Sit igitur recta ED 
æqualis ipſi I B: et rec- 
ta N zqualis fit dimidiz alterius diametri, quæ 
ipſi A B conjuncta eſt: ducaturque per punctum 
A ZH ipſi EB parallela. Excitetur autem ab 


E B planum ad id planum, in quo ſunt AT, TB 


rectum: deſcribaturque hoc in plano circa dia- 


metrum E B circulus, aut ellipſis. Et quidem ſi 
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quod a N deſcribitur, æquale eſt 
ſpatio, quod ſub Z A, A H continetur, deſcriba- 
tur circulus. Sin minus, acutianguli coni ſec- 
tio ejuſmodi, ut quadratum, quod ab altera dia- 
e metro deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur ab EB, eamdem habeat rationem, quam 
quadratum, quod a N deſcribitur, ad ſpatium, 
quod continetur ſub Z A, AH. Sumatur deinde 
conus verticem habens punctum TI, in cujus ſu- 
perficie fit circulus, aut acutianguli cont ſectio 
circa diametrum EB deſcripta. Hoc autem fieri 
poteſt ; quoniam que à puncto r ad mediam 
E B ducitur, recta eſt ad planum, quod ab k B 
excitatur. Atque in hac ſuperficie eſt etiam 
acutianguli coni ſectio, quæ circa diametrum 
A deſcribitur. Si enim non eſt, punctum erit 


in ea aliquod, quod in coni ſuperficie non erit. 
Itaque intelligatur ſumptum eſſe punctum ali- 


quod ©, quod in coni ſuperficie non fit: et a 
puncto ducatur K % ad A B normalis: duca- 


tur autem etiam T K, eaque producat ur, ita ut 
incidat in E I in puncto A: et per punctum A 
ducatur recta quædam A M in plano, quod rec- 


tum ab E B excitetur, ad rectus angulos ipſi E B. 
Intelligatur autem punctum M ſublime eſſe in 
ſuperficie coni : ducaturque per punctum A n 
ipſi A B parallela. Ut igitur quadratum, quod 
a N deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub Z a, AH 
continetur, ita ſe habet quadratum, quod de- 
ſcribitur a A M, ad ſpatium, quod continetur ſub 
E A, AB: ut ſpatium vero, quod ſub Z A, AH 
continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub Aa 
a B, ita ſe habet ſpatium, quod ſub E A, AB 
continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 11 A, 
*. Igitur ut quadratum, quod a N deſcribi- 


ita ſe habebit quadratum, quod deſeribitur a 


AM, ad ſpatium quod continetur ſub N A, AP. 


Ut autem quadratum, quod a N deſcribitur, ad 
ſpatium, quod ſub A a, AB continetur, ita ſc 
habet quadratum, quod deſcribitur a & k, ad 
ſpatium, quod continetur ſub AK, K B; quoni- 
am in eadem acutianguli coni ſectione normales 
ductæ ſunt ad diametrum AB. Eamdem igitur 
rationem habet quadratum quod a A M deſcribi- 
tur, ad ſpatium, quod ſub N A, AP continetur, 
quam quadratum, quod deſcribitur a & Kk, ad 
ſpatium, quod continetur ſub AK, KB. Habet 
autem etiam ſpatium, quod ſub I A, A conti- 
netur, ad quadratum, quod a AT deſcribitur, 
eamdem rationem, quam ſpatium, quod conti- 
netur ſub AK, KB, ad quadratum, quod deſcri- 

bitura Kr. Habet igitur quadratum, quod a 
AM deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur 
a AT rationem eamdem, quam quadratum, quod 
a K deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur a KT. Quare in recta linea ſunt puncta 


ſtat igitur etiam punctum & eſſe in coni ſuper- 
ficie, Poſitum autem fuerat non eſſe. Manifeſ- 
tum eſt igitur, quod oportebat demonſtrare. 
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ad ſpatium, quod ſub A A, AB continetur, 
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ra parallle. Atque altera acutianguli oni ſec- . , > H. *4 Ae Adjerryes Tas 77 e- 


rum AZ, BH, aut major, aut minor. Sit primo vis adi res, re ow offi 76 da vc Ar. 
zqualis rectæ 2 H; que quidem ad rectos an- B H., y N, N ran. Tes Ani ics rs 


gulos fit ipfi TA. Ex- ws tn 3 b a 2 5 2 H- a 3 ZH ww mr 
citeturautem a ZH pla- | VOSS ES. Ty 

num ad IA rectum: £31 T4 * 

hocque in plano circu- "I Fo, 


lus ſit circa diametrum ; > 

ZH deſcriptus; et ab 3 „ 
axem habens Ta, Im | | „ 
in cylindri hujus ſuper- 1 1 


ni ſectio. Si enim non 3 


% - 
— 


eſt, punctum erit in ea 4 ** rave © | oy rauch 

aliquod, quod in cylindri e non erit. n e E 4% rn ——_— 
Itaque intelligatur ſumptum eſſe punctum ali- rande int rar '# ov yore wives Tojday, 5 vs ig 
quod © in acutianguli coni ſectione, quod in "S724 ban E NAI. 


lindri ſuperficie non ſit: ducaturque a punto 
WE ad Ap vans, Hæc recta utique erit denke, in! vie & Hei ware M. e 


ad planum, in quo ſunt AB, A. Ducatur au- 3 8x n is 76 S & xonodur 1 an 

tem a puncto K ipſi Ta parallela K A; et a punc- d e in r ARG OK, Earvray} 
to A excitetur A M ad rectos angulos ipſi Z H; aura g ror: Th immdes, | v un Are. 
utique in circulo, qui circa 2 H deſcriptus eſt. x an wage . TA. SKA, ard 
. r 1 eſſe in Fa anraxiru & AM mr aeg ZH, b 15 
circumferentia ſemijcirculi, qui circa diametrum 

ZH eſt deſcriptus. Eamdem igitur habet ratio- N ras ZH. Dy ey an 
nem quadratum, quod a normali @K deſcribi- & 18 perle 7 ius Nn ow of rr 
tur, ad ſpatium, quod ſub AK, K B continetur: 2 H. e ard dh iv Abyoy To Terparyarey T6 ar 

et quadratum, quod deſcribitus a Z 7, ad ſpati- rds OK xa Dr, wort To und tas l 


alteri diametro — eſt. Habet autem eti- 
am ſpatium, quod ſub 2 A, AH continetur, ad uten, rx few bs Sr Au. 


ſpatium, quod continetur ſub AK, KB, camdem Exe xg ro ud Tar Z A, AH hyper mri 
Tationem, quam quadratum, quod a 2 T deſeri- d AK, K wigughuces Abye, by 76 ad r- 
bitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab AA el- Zr ingen wer! 1d ano AA tas MN. | 
lipſeos. Equale eſt igitur ſpatium, quod ſub ZA, Teer &» ir 76 b Tay Zh, AH refers Tp 
A H continetur, quadrato quod a e K deſcribitur. aro ras GK rear. Een & fav W 7% 
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Eft autem æquale etiam illi, quod deſcribitur a 
AM. quales ſunt igitur normales, & K, MA; 
ideoque A k, M © ſunt parallel. Quare paral- 
lele etiam ſunt ipſæ AF, MS. Eſt igitur ©M 
in ſuperficie cylindri; quoniam à puncto M, 
quod in ſuperficie eſt, ducta fuir axi parallels. 
Conſtat igitur etiam punctum © eſſe in ejuſdem 
ſuperficie. Poſitum autem fuerat non eſſe. Ma- 
nifeſtum eſt igitur, quod oportebat demonſtrare. 
mud quoque conſtut, eylindrum, qui ellipſim 
comprehendit, rectum fore, fi altera diameter 
zqualis fuerit intervallo rectarum, que ab alte- 
rius diametri terminis rectæ illi, que excitata 
Sit rurſus altera diameter major quam 2 H: 

| qualiſque fir I Z 

alteri diametro. Ex- 
citetur autem a I Z 
planum ad id pla- 
num, in quo ſunt 
AB, ra, rectum hoc - 
que in plano circu- 
lus fir circa diame- 
is trum N Z deſcriptus; 
1 et ab eo circulo cy- 
lindrus axem habens 

ar. Demonſtrabitur 

eadem ratione in ſu- 


N 


pas Aayuirps, 1. wrt 
AB, Ta, & ZN* To 
AN rei} Heriaper. 
AöbörN vr in 7s 
12. E & To in- 
Tid, in & ard « ZH, 
I N xuxAcs - 
Su wu cuter va, 
ZH* F 5 Sr d 
1d N. % dn T8 xuUx- 


* | perficie cylindri hu- 
jus eſſe acutianguli coni ſectio. 

At vero minor fit altera diameter quam 2 H: 
et quo plus poteſt Z T, quam dimidia alterius 
diametri, hoc fit quadratum, quod a I E deſcri- 
bitur. Excitetur autem a puncto E recta linea 
ZN æqualis dimidiæ alterius diametri, eademque 
; recta ad id planum, 
in quo ſunt A B, Ta: 


et punc- 
tum N ſublime eſſe. 
_ #qualis eſt igitur 
IN iph Z. Deſcri- 


batur deinde in pla- 
no, in quo ſunt ZH, 
TN, circa diametrum 
ZH circulus ; qui 
quidem etiam per 


* — . ' punctum N tranſibit; 
en atque ab hoc circu- 
ve Exr Ta. Ev lo cylindrus axem 
d Ta inifaris Tov A A | N habens TA. Jam in 
xvAindps rüru ic @ ri H xare mud. Ei cylindri hujus ſuperficie eſt acutianguli coni ſec- 


Yap hi fg, foreray T1 apo in” airas, 3 wr 
65's & 14 iE, Tf au . AZdOSw th 
T1 Tejuricy ir ara; 33 & K & ax- 
Du im Ty AB* d KN rar Ta iow 
4 KA xg don T2 A ax9u wer wht; f ZH, 
i rg ihn, e Tw ei didperper Tay ZH, & 
AM. Now d rd M in} ras rec ia Tov 


. . 4 Y ond 


rf ros 


5 Sic MS. 


tio, Si enim non eft, pun&um erit in ca ali- 
quod, quod in cylindri ſuperficie non erit. Ita- 
que ſumatur in ea punctum aliquod &: duca- 
turque ab eo & K normalis ad AB; itemque a 
puncto K K A parallela ipſi A: et a puncto 
A AM normalis ad 2 H; utique in ſemicirculo, 
qui circa diametrum ZH deſcriptus eſt. Intel- 
ligatur autem punctum M in ſemicirculo efle, 


rer vd lei d ir 3 i Sic MS. 
3 2 
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| quadratum, quad «MO deſcribitur, ad quadra- 
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qui deſeriptus eſt citea ⁊ A, a quo normalis du- 
catur MO ad K A productam. Hæc recta utique 
erit ad planum, in quo ſunt AB, fa, quoniam 
KA ad redes angules eft_iph ZH. Igitur ut 


tum, quod deſctibitur a M A, ita ſe habet qua- 
dratum, quod a ZN deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſeribitur a N: ut vero qusdratum, quod 
a MA deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub AK, 
K B cantinetur, ita ſe habet quadratum, quod a 
N deſcribitut, ad quadratum, quod deſcribitur 
ab Aa. Nam _ 12 r 
deſeribitur, patio, A 

AH hon EE iy on 
deſcribitur, zquale eſt quadrato, quod deſcribi- 
tur a TZ. Igitur ut quod 4 MO 
deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub AK, K B con- 
tinetur, ita ſe habet quadratum, quod a N Z 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab 
AA. Se habet autem etiam quadratum, quod 
a K © deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub AK, KB 


continetur, ut quadratum, quod a ZN deſcri- 


bitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab A a; 
quoniam ⁊ N . alterius diametri æqualis 


2 Conſtat igitur æquales eſſe normales MO, 
Kk; ideoque etiam KO, oM. Quoniam vero 
M e parallela eſt ax} cylindri, punctumque M in 
ejuſdem ſuperficie eſt, neceſſe eſt ipſam etiam 
M in ejuſdem effe ſuperficie. Igitur etiam 
punctum © in ejuſdem ſuperficie eſt. Non erat 
autem. Conſtat igitur acutianguli Coni Sectio- 
gem neceſſario elle in cylindri ſuperficie. 


PROP. XI. T1503. 


| Quemlibet conum ad conum rationem habe- 
re, quz componitur ex ratione tum baſium, 
tum altitudinum, ab iis, qui ante nos fuerunt, 
demonſtratum eſt. Demonſtratur autem eodem 


modo, etiam quodlibet ſegmentum coni ad coni 
ſegmentum rationem habere, quæ ex ratione 


tum baſium tum altitudinum componitur. Quin- 


etiam, quodlibet ſegmentum cylindri triplum eſſe 
ſegmenti conj, qui eamdem ac ſegmentum illud 
balim habear, eamdemque altitudinem, eodem 
modo demonſtratur, quo cylindrus coni eſſe tri- 


plus, qui eamdem ac cylindrus baſim habeat, et 


altitudinem eamdem. 
PR O P. XII. Tarox. 


8 rectangula conois plano ſccetur acto ſive per 
axem, ſiye ſecundum axem, ſectio erit rectan- 
guli coni ſectio eadem atque illa, quæ figuram, 
comprehendit. Diameter autem ipſius erit com - 
munis ſectio planorum ; tum ejus, quod figuram 
ſecat, tum ejus, quod rectum ad id, quod ſecat, 


planum per axem agitur. Quod ſi plano ſece - 


tur ad axem recto, ſectio erit circulus centrum 
habens utique in axe. Si obtuſiangula conois. 
plano ſecetur acto ſive per axem, ſive ſecundum 
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Et Giquidem per am eadem -erit atque illa, 
_ que figuram comprehendit: ſi vero ſecundum 


axem, eidem ſimilis:  denique per verticem 
coni conoiden contineptis, non ſimilis. Diame- 
ter autem ſectioniĩs erit communis ſectio plano- 
rum; tum <jus, quod figuram ſecat, tum ejus, 
quod rectum ad id, quod ſecat, planum per ax- 
em agitur. Quod ſi plano ſecetur ad axem recto, 
ſectio erit circulus centrum habens utique in axe. 


4 Si ſphæroideon figurarum utralibet plano ſecetur 


acto ſive per axem, five ſecundum axem, ſectio 
erit acutianguli coni ſectio: et fi quidem per 
axem, eadem illa, quæ figuram 8 
la- 
meter autem ſectionis erit communis ſectio pla- 
norum; tum ejus, quod figuram ſecat, tum 
ejus, quod rectum ad id, quod ſecat, planum 
per axem agitur. Quod ſi plano ſecetur ad ax- 
em redo, ſectio erit circulus centrum habens 
utique in axe. Si quælibet figurarum, quas dixi- 
mus, plano ſecetur per axem acto; que 2 
punctis, quæ in ſuperficie figuræ non autem in 
ipſa ſectione ſunt, normales ducuntur, intra fi- 
guræ ſectionem cadent. Horum autem omni- 
um demonſtrationes manifeſtæ ſunt. 3 


P R E P. XI. Tarox. 


 Sire&angula 6onois plano ſecetur neque per 
axem acto, neque ſecundum axem, neque ad 


& reftos angulos axi, ſectio erit acutianguli co- 


ni ſectio; cujus quidem major diameter erit 
recta, que . abſcinditur in conoide a ſectione 
planarum ; tum ejus, quod figuram ſecat, tum 
cus, quod rectum ad id, quod ſecat, planum 


per axem agitur: minor vero diameter æqua- 


lis erit intervallo rectarum, quæ a terminis ma- 


joris diametri axi parallele ducuntur. 


- Secetur enim rectangula conois plano, ut dic- 
tum eſt: eademque ſecta per axem plano alio 
ad id, quod ferar, planum recto, ſit conoidis 
quidem ſectio Tinea ABT; plani vero, quod ſe- 
cat, recta A. Ac fit conoidis axis, idemque 
ſectionis diameter BA. Oportet demonſtrare, 
conoidis ſectionem, quæ fit a plano ſecundum 
AT acto, acutianguli coni ſectionem eſſe. Ac ma- 


jorem quidem ipſius diametrum eſſe rectam Ar; 


minorem vero æqualem rectæ A A; ducta ſcili- 
cet TA ĩpſi B A parallela, et AA ad TA normali. 

Intelligatur ſumptum in ſectione eſſe punc- 
tum aliquod K; ducaturque a puncto K ad PA 
normalis K . Erit igitur K & recta ad id pla- 


num, in quo rectanguli coni ſectio eſt ATB; 
quoniam etiam planum, quod ſecat, ad idem 


14 BT 


poterit ei æquale, quod 


ſtituetur ſemicirculus eſt: 


$5. 7-411 275& Ke 1 itt if (2 01/7080 e 
planum teftum eſt. Ducatur autem per punc- Aus & TW © 5x9w « EZ v mire ule; 


tum © refta BZ wquales cum BA angulos en- gen . 2 fs . 60 69.4, in;- 


ciejs; et per rectas EZ; K © agatur planum. 


nois plano ad axem recto. 24 
Q {; Ti 9 lus it | I F J h 

cujus centrum punctum 
a: ideoque k © ſpatium 


ſub Z O, @E continetur. 
Qui enim ſuper EZ con- 


normaliſque cum fit K 
ſpatiumque poteſt, quod 
continetur ſub E, z. 


Hoc rectum utique erit ad ; a t et ſecabitur co- rd b agi d& 


7 xarade . id. 


q 


ops . aa 


Ducantur rurſus contin- 
gentes coni ſectionem, N 
quidem ipſi AT parallela, 
contingat autem in punc- 
to N; BT vero parallela 
ipſi K Z. Quod igitur ſpa- 

tium ſub A , or conti- 

netur, ad ſpatium, quod continetur ſub g; e, z, 
eamdem habet rationem, quam quadratum, quod 
a N deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur a BT. Hoc enim demonſtratum eſt. - 
qualis eſt autem ipſi NT,TM ; quoniam etiam 


By ipſi BM æqualis eſt. Igitur etiam ſpatium, 


quod ſub A &, & T continetur, ad quadratum, 
quod a K © deſcribitur, rationem habet eamdem, 
quam quadratum, quod a TM deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a T B. Quare eti- 
am quadratum, quod a normali & K deſcribitur, 
ad ſpatium, quod ſub A , & T continetur, eam- 
dem habet rationem, quam quadratum, quod a 
BT deſeribitur, ad quadratum, quod defcribitur 
a TM. Quoniam igitur triangula AA, TMB 
ſimilia ſunt, quadratum quod a normali © K de- 
ſcribitur, ad rectangulum, quod ſub A , @r 
continetur, eamdem habet rationem, quam qua- 
dratum, quod ab A A deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur ab A T. Pariter demonſtra- 
buntur, et quadrata, quz ab aliis normalibus a 
ſectione ad AT ductis deſcribuntur, ad ſpatia, 
quz ſub ſegmentis ipſius AT continentur, eam- 
dem habere rationem, quam quadratum, quod 
ab A A deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 
bitur ab AT. Conſtat igitur ſectionem effe acu- 
tianguli coni ſectionem: ac majorem quidem 
ipſius diametrum eſſe AT, minorem vero æqua- 
lem ipſi A A, 


P R O P. XIV. Tazor. 


Si obtuſiangula conois plano ſecetur concur- 
rente tum omnibus lateribus coni conoiden con- 
tinentis, non autem acto ad reftos angulos axi, 
ſectio erit acutianguli coni ſectio. Cujus quidem 
major diameter erit recta, que abſcinditur in 
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DE CONOIDIBUS E T SPHAROIDIBUS. 


_ conoide a ſectione planorum, tum ejus, quod 


figuram ſecat, tum <jus, quod rectum ad id, 
quod ſecat, planum per axem agitur.. * | 
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Secetur enim obtuſiangula conois plano, ut 


dictum eſt: eademque ſecta per axem plano 


alio ad id, quod ſecat, planum recto, fit conoi- 


dis quidem ſectio obtuſianguli coni ſectio ABT; 


plani vero quod figuram fecat, recta AT. Ac 


fit conoidis axis, idemque ſectionis diameter, 
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E , © Z continetur. 


BA. Intelligatur ſumptum in ſectione eſſe punc- 
tum aliquod K ; ducaturque a puncto K ad Ar 
normalis K . Hæc recta utique erit ad id pla- 


num, in quo obtuſianguli coni ſectio eſt ABT. 


Ducatur autem per punctum © recta E Z ad rec- 
tos angulos ipſi BA; et per rectas E Z, K & pla- 
num agatur ſecans conoiden; quæ quidem plano 
ſecabitur ad axem recto. Quare ſectio circulus 


erit, cujus centrum punctum A: ideoque nor- 


malis K © ſpatium poterit ei æquale, quod ſub 
Ducantur rurſus contin- 
gentes coni ſectionem, MN quidem, quæ in 


puncto N contingit, ipſi AT parallela; BT vero 


parallela ipſi EZ. Quod igitur ſpatium ſub E, 
©Z continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 


Ae, OT, eamdem habet rationem, quam qua- 


dratum, quod a BT deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a IN. Quare quadratum, quod 
a normali © K deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub 


Ae, Or continetur, ratienem habet eamdem, 
quam quadratum, quod a BT deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a TN, Pariter de- 


monſtrabuntur et alia quadrata, quæ ab aliis nor- 
malibus a ſectione ad AT ductis deſcribuntur, ad 


ſpatia, que ſub ſegmentis ipſius A r, quiz nor- 


males efficiunt, continentur, eamdem habere ra- 


tionem, quam quadratum, quod a BT deſcribi- 


tur, ad quadratum, quod deſcribitur a TN. Eſt 
autem minor B T quam TN; quoniam ipſa eti- 
am M minor eſt quam IN, cum MB minor it 
quam BP, Hoc enim in obtuſianguli coni' ſec- 
tionibus contingit. ' Conſtat i igitur ſectionem eſſe 
acutianguli coni ſectionem; majoremque ipſius 
diametrum AT. Similiter fi fit NP normalis in 


acutianguli ſectione coni, diameter ipſius major 
eſt TA. 
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PRO P. XV. Tarox. 

Si longs ſphærois plano ſecetur, ad axem non 
recto, ſectio erit acutianguli coni ſectio. Cujus 
quidem major diameter erit recta, quiz abſcin- 
ditur in ſphzroide a ſectione plahorum'; tum 
ejus, quod figuram ſecat, tum ejus, quod rec- 
tum ad id, quod ſecat, planum per atem 
agitur. | 

Et 6 quidem ſecetur five per axem, five ſe- 
cundum axem, manifeſta res eſt, Itaque ſece- 
tur plano alio: eademque ſecta per axem plano 
ad id, quod ſecat, planum reQo, fit ſi idi 
quidem ſectio acutianguli coni ſectio A B FA; 
plani vero, quod ipſam ſecat, recta A. Ac fit 
ſphæroidis axis, idemque acutianguli coni ſectio- 
nis diameter, BA : 
centrum punctum 
x: minorque dia- 
meter H. Duca- 


ME DI S 


nPOTAE I i; 


Te Ta 
Goa Ay 
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rectos angulos ip- 
fi BA: et HN ip- 
fi AT parallela, 
eademque contin- 
gens acutianguli 
coni ſectionem in puncto N: ducaturque etiam 
M A per punctum X, parallela ipſi AT. Pariter 
ac ſupra demonſtrabuntur quadrata, quæ a nor- 
malibus a ſectione ad AT ductis deſcribuntur, 
ad ſpatia, quæ ſub ſegmentis ipſius AT continen- 
tur, eamdem habere rationem, quam quadra- 
tum, quod a B T deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a TN. Itaque ſectionem qui- 
dem eſſe acutianguli coni ſectionem, et diame- 
trum ipſius eſſe AT, manifeſtum eſt” at vero 
majorem eſſe, hoc oportet demonſtrare. Quod 
enim ſpatium ſub Il x, XP continetur, ad ſpati- 
um, quod continetur ſub M x, x A eamdem ha- 
bet rationem, quam quadratum, quod a 3 T de- 
ſcribitur ad quadratum, quod deſcribitur a NT; 
quoniam N p, MA contingentibus parallelæ ſunt. 
Minus eſt autem ſpatium, quod ſub Nx, xp 
continetur ſpatio, quod continetur ſub Mx, x A; 
quoniam etiam x IT ipſa x A minor eſt. Minus 
eſt igitur quadratum, quod a BT deſcribitur 
quadrato, quod deſcribitur a TN. Quare et que 
a normalibus a ſectione ad AT ductis quadrata 
deſcribuntur minora ſunt ſpatiis, que ſub ſeg- 
mentis ipſius AT continentur. Conſtat igitur ip- 
ſam FT A majorem eſſe diametrum. 

Si lata ſphærois plano ſecetur, alia quidem 
eadem erunt: diametrorum vero ea erit minor, 
que in ſphæroide abſcinditur. 

Porro ex his illud in figuris omnibus mani- 
feſtum eſt, fi parallelis planis ſecentur, eorum ſec- 


tiones ſimiles fore, Quæ enim a normalibus qua- 
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drata deſcribuntur, hc ad ſpatia, que ſub ſeg- 
mentis continentur, eamdem rationem habebunt. 


PROP. XVI. Tarox. 


In rectangula conoide, rectarum, quæ a quo- 
libet puncto eorum, que in ejuſdem ſuperficie 
ſunt, axi parallelæ ducuntur; quæ quidem du- 
cuntur ad eas partes, in quibus conoidis con- 
vexa ſunt, extra conoiden cadent, quæ vero ad 
contrarias, intra. 

Ducto enim plano per axem, et per id punc- 
tum, a quo, que axi parallela eſt, ducitur; 
ſectio crit rectanguli coni ſeftio: ejuſque dia- 
meter erit axis conoidis. At in rectanguli coni 
ſectione, rectarum, quæ a quolibet puncto eo- 


rum, que in ſectione ſunt diametro parallels 


ducuntur ; que quidem ducuntur ad eas partes, 
in quibus ſectionis convexa ſunt, extra ſeftio- 
nem cadunt, que yero ad contrarias, intra. 
Conſtat igitur, quod propoſitum erat. 

In obtuſiangula conoide, rectarum, quæ a 
quolibet puncto eorum, quæ in ejuſdem ſuper- 
ficie funt, ducuntur parallelæ cuidam rectæ, 
quæ a vertice coni conoiden continentis in co- 
noide ipſa ducta eſt; quæ quidem ducuntur ad 
eas partes, in quibus conoidis convexa ſunt, 
extra conoiden cadent, quæ vero ad contrarias, 
intra. 

Duo enim plano per rectam, quæ per ver- 
ticem coni conoiden continentis in conoide ducta 
eſt, et per id punctum, a quo ea ducitur, que 
rectæ huic parallela eſt, ſectio erit obtuſianguli 
coni ſectio: ejuſque diameter erit rea, quæ a 
vertice coni in conoide ducitur, At in obtuſi- 
anguli coni ſectione, rectarum, quæ a quolibet 
puncto eorum, quæ in ſectione ſunt, rectæ cui- 
dam, ut modo diximus, ductæ parallelæ ducun- 
tur; quæ quidem ducuntur ad eas partes, in 
quibus ſectionis convexa ſunt, extra ſectionem 
cadunt, quæ vero ad contrarias, intra. 


Si conoideas figuras planum contingat, quod 
ipſas non ſecet, in uno tantum puncto contin- 


get; et planum, quod per contactum, axemque 


agitur, rectum erit ad planum contingens. 
Contingat enim, fi fieri poteſt, in pluribus 
punctis. Sumptis autem punctis duobus, in qui- 
bus planum conoiden contingit, ductiſque ab 
utroque rectis axi parallelis, ſi per has planum 
agatur, actum utique erit ſive per axem, ſive 
ſecundum axem. Quare ſectionem faciet coni 
ſectionem; et puncta in ipſa coni ſectione erunt. 
Quoniam igitur in ſuperficie ſunt, etiam in pla- 
no ſunt. Quæ igitur recta inter puncta interji- 
citur, hæc intra coni ſectionem erit; ideoque 


etiam intra conoidis ſuperficiem. Eſt autem ea- 


dem recta etiam in plano contingente; quoniam 
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erit circulum contingens, 


angulos efficiet. Quare rec- 
ta exit ad id planum, in quo 


contingat, quod ipſas non ſecet, in uno tantum 


- TN — 


acutianguli coni ſectio: et puncta in ipſa coni Ange 6 1 Pe þ 
= - 1 . A - 4 * 
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et pun in eo ſunt. Igitur contingentis plani 

pars aliqua intra conoiden erit, Quod fieri non 
Peres. Poſitum enim fuerat non ſecare. In 
uno igitut tantum puncto continget. Ipſum 
autem planum, quod per contactum axemque 
agitur, rectum fore ad planum contingens, fi 
quidem in conoidis vertice contigerit, manifeſ- 
tum eſt. Actis enim per axem duobus planis, 
conoidis ſectiones coni ſectiones erunt, diame- 
trum habentes ipſum axem. Que autem rectæ 
contingentis plani ſectiones in diametri termino «aire Tay Twy lau Tay KATE 73 Tipas tag 
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tactum, axemque agitur, rectum fore ad pla- 


num contingens, pariter atque in conoidibus de- 


monſtrabimus. 


Si conoideon, aut ſphæroideon Ae utra- 
liber plano per axem ſecetur, ducaturque recta 


aliqua ſectionem, quæ oritur, contingens; et 
excitetur per contingentem planum ad id, quod 
ſecat, planum rectum; continget hoc figuram 
in eodem puncto, in quo et recta illa coni ſec- 
tionem contingit. | 

Non enim continget in alio puncto ejuſdem 
ſuperficiem : alioquin que ab eo puncto ad id, 
quod ſecat, planum normalis ducitur, extra co- 


ni ſectionem cadet. Cadet enim in contingen- 
rem, quoniam plana recta ſibi invicem ſunt. 
Quod fieri non poteſt. Demonſtrata enim eſt 
cadere intra. 


PROP. XVIII. Tarox. 


Si ſphæroideon figurarum aliquam duo pa- 
rallela plana contingant; que recta contactus 
jungit per ſphzroidis centrum tranſibit. | 
Et fi quidem plana axi ad rectos angulos fue- 
rint, manifeſta res eſt. Sin minus, planum, 
quod per axem, et contactum alterum agitur, 
rectum erit ad id, quod ſecat, planum; ideoque 
etiam ad planum eidem parallelum. Neceſſe 
igitur eſt idem eſſe planum, quod per axem, et 
utrumque contactum agitur: alioquin duo erunt 
plana recta ad idem planum per eamdem rec- 
tam lineam acta, quæ ad id planum recta non 
ſit. Poſitus eſt enim axis rectus ad parallela 
plana non eſſe. In eodem igitur plano erunt 
contactus, et axis: ſectaque erit ſphærois per 
axem. Itaque ſectio erit acutianguli coni ſec- 
tio: planorumque contingentium ſectiones, quæ 
in ipſis planorum contactibus acutianguli coni 
ſectionem contingunt, erunt parallelæ. Si au- 
tem rectæ ſibi invicem parallelæ acutianguli co- 
ni ſectionem contingant; acutianguli coni ſecti- 


onis centrum, et contactus in directo jacent. 


PROP. XIX. Taxon. 


Si ſphæroideon figurarum utramlibet duo pa- 
rallela plana contingant: agatur autem per 
ſphæroidis centrum planum aliquod contingen- 
tibus planis parallelum; quæ rectæ per ſectio- 
nem, quæ oritur, ei, quæ contactus jungit, 
parallelæ ducuntur, extra ſphæroiden cadent. 

Ponantur quæ dicta ſunt: ſumaturque punctum 
aliquod in ea, quæ oritur ſectione; et per id 
punctum, rectamque, quæ contactus jungit, a- 
gatur planum. Hoc utique ſphæroiden, et pa- 
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ni contingentibus planis pa- 
ralleli fit TA. Atque hæc 
etiam per centrum tranſi- 
bit ; quoniam et ipſum, in 
quo eſt, planum. Quoni- 
am igitur ſectio AT aut 
circulus eſt, aut acutianguli coni ſectio ; eam- 

que dus rect contingunt E Z, H; ductaque 
per centrum eſt AT iiſdem parallela ; conſtat, 
quæ a punctis A, T ipſi B 4 parallelæ ducuntur, 
has contingere ſectionem, atque extra ſphæroi- 
den cadere. Quod fi planum contingentibus 
planis parallelum actum per centrum non fit, 


cujusmodi eſt K A; conſtat fore, ut rectarum, 


quæ a ſectione ducuntur, quæ quidem ducun- 
tur ad eas partes, in quibus eſt minus ſegmen- 
tum, extra ſphzroiden cadent; quam vero ad 
contrarias, intra. 


PROP. XX. Tazor, 


Quzlibit ſpheroidea figura. ſefta plano per 


centrum acto, ſecatur in duas æquas partes ab 
hoc plano tum ipſa, tum ipſius ſuperficies. 

Secetur enim ſphærois plano per centrum acto: 
ſecabiturque ſive per axem; et ad angulos ſive 
rectos, ſive etlain non rectos axi. Et fi quidem 
ſecetur five per axem, ſive ad rectos angulos axi; 
conſtat tum ipſam, tum ipſivs ſuperficiem in duas 
æquas partes ſecari. Manifeſtum eſt enim partem 


ipſius dlteram cum altera: et ſuperficiem partis 


alterius cum alterius ſuperficie convenire. Sed 
neque ſecetur per axem, neque ad rectos angulos 
axi. Itaque ſecta per axem ſphæroide plano ad 
id, quod ſecat, planum recto, ipſius CEE figu- 
r ſectio ſit acutianguli coni ſectio A BTA; cu» 
jus diameter, idemque ſphæroidis axis, recta Ba; 
centrum punctum ©; 
planĩ vero, quod per 
centrum ſphæroiden 
ſecat, ſectio ſit recta 
AT. Sumatur præ- 
rerea alia ſphærois 
huic æqualis, et ſi- 
milis: eademque ſec. 
ta plano per axem 
acto, ſectio fit acu- 
tianguli coni ſec- 
tio EZ HN; ejuſque 
diameter, idemque 
ſphæroidis axis, EH; = 

et centrum punctum K. Ducatur autem per 
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dentrum K ZN efficiens angulum K angulo G &. 

qualem: exciteturque a Z N planum ad id pla- 

num, in quo ſectio eſt E Z HN, rectum. Dua 

igitur ſunt acutiangulorum conorum ſectiones 

ABTA, EZ HN æquales; fibiquè invicem ſimi- 

les. Itaque poſita EH ſuper B; a, et Z N ſuper 

AT, ſibi invicem cdnveniunt, Convenit autem 

etiam planum actum per N Z plano acto per 

AT; quoniam utrumque ab eadem recta in eo- 

dem plano excitatur. Convenit igitur etiam 
ſegmentum, quod a plano acto per N Z ad eas 
partes, in quibus eſt punctum ER, a ſphe@roide 
ſecatur, cum altero ſegmento, quod ſecatur ab 
altera ſphæroide a plano acto per AT ad eas par- 
tes, in quibus eſt punctum 3. Reliquum item 
ſegmentum cum reliquo ſegmento; et ſuperfi- 
cies ſegmentorum cum ſuperficiebus conveni- 
unt. Rurſus poſita ER H ſuper B a, ita ut punc- 
tum quidem E ponatur ſuper A; punctum vero 
H ſuper By recta denique, que inter puncta N, 
Z interjicitur ſuper rectam, que interjicitur in- 
ter puncta A, T; conſtat fore, ut acutiangulorum 
conorum ſectiones ſibi invicem conveniant ; ca- 
datque punctum quidem Z ſuper I, punctum 
vero N ſuper A. Pariter etiam planum a&um per 
N Z convenit cum plano acto per A: ſegmen- 
torumque, quæ a plano acto per N Zz ſecantur, 
quod quidem ad eaſdem partes eſt, ad quas 
punctum H, cum ſegmento convenit, quod a 
plano acto per A T ad eaſdem partes, ad quas 
punctum B, ſecatur ; quod vero eſt ad eaſdem 
partes, ad quas punctum E convenit cum ſeg- 
mento, quod ſecatur ad eaſdem partes, ad quas 
eſt puntum a. Quoniam igitur idem ſegmen- 
tum cum utroque ſegmento convenit, conſtat 
ſegmenta æqualia eſſe ; eademque ratione etiam 


ipſorum ſuperficies. 
PROP, XXI. Tuazon. 


Dato ſegmento cujuſlibet conoidis ſecto plano 
ad axem recto, vel ſegmento cujuſlibet ſphæ- 
roidis ſimiliter ſecto, quod tamen dimidia ſphæ- 
roĩde majus non fit; fieri poteſt, ut eidem ſo- 
lida figura inſcribatur, itemque alia circumſeri- 
batur ex cylindris æqualem altitudinem haben- 
tibus compoſita; ita ut circumſcripta figura ex- 
cedat inſcriptum magnitudine minore ſolda 
qualibet propoſita. 

Detur ſegmentum, quale eſt A BF: eodem- 
que ſecto plano per ſegmenti axem acto, ſectio 
quidem ejus fit coni ſectio ABT; plani vero, 
quod ſegmentum ſecat, recta AT. Ac ſit ſeg- 
menti axis, idemque ſectionis diameter, BA. 
Quoniam igitur ponitur planum, quod ſecat, 
rectum eſſe ad axem, ſectio circulus erit, cujus 
diameter TA. Excitetur ab hoc circulo cylin- 
drus axem habens BA. Cadet utique hujus ſu- 
perficies extra ſegmentum; quoniam ſive conoi- 
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n, E: ducanturque a diviſionibus rectæ ipſi A 
parallelæ ad coni uſque ſectionem: et ab his 
plana excitentur recta ad BA. Itaque ſectiones 
circuli erunt centra habentes in B a. Deſcri- 
bantur autem ab unoquoque circulorum duo 
cylindri, quorum uterque axem habeat ipſi E A 
æqualem; alter quidem ad eaſdem cylindri par- 
tes, ad quas punctum A, alter vero ad eaſdem, 
ad quas punctum B. Erit utique ſegmento fi- 
gura quædam ſolida inſcripta ex iis cylindris 
compoſita, qui ad eas partes, in quibus eſt 
punctum A, deſcripti ſunt: aliaque item circum- 
ſcripta compoſita ex ĩis cylindris, qui deſcripti 
ſunt ad eas, in quibus eſt punctum B. Reli- 
quum eſt, demonſtremus circumſcriptumÞ#xce- 
dere inſcriptam magnitudine minore ſolida pro- 
poſita. Itaque cylindrorum, qui in inſcripta fi- 
gura ſunt, æqualis unuſquiſque eſt cylindro, qui 
ab eodem circulo deſeriptus eſt ad eaſdem par- 
tes puncti B: nimirum cylindrus quidem @ H 
cylindro 1; cylindrus vero KA cylindro K M: 
aliique eodem modo, Cylindri autem omnes 
cylindris omnibus æquales ſunt, Conſtat igitur 
circumſcriptam figuram excedere inſcriptam cy- 
lindro, qui baſim quidem habet circulum, qui 
circa diametrum AT deſcribitur, axem vero 
EA. Hic autem minor eſt propoſita ſolida 


magnitudine. 


* 


PROP. . .. 


Dato ſegmento cujuſlibet conoidis ſecto pla- 
no ad axem non recto, vel ſegmento cujuſlibet 
ſphæroidis ſimiliter ſecto, quod tamen dimidia 
ſphæroide majus non ſit; fieri poteſt, ut eidem 
ſolida figura inſcribatur, itemque alia circum- 
ſcribatur ex cylindri ſegmentis æqualem altitu- 
dinem habentibus compoſita; ita ut circum- 
ſcripta figura excedat inſcriptam magnitudine 
minore ſolida qualibet propoſita. 

Detur ſegmentum, quale dictum eſt. Sec- 
ta autem figura per axem plano alio ad id pla- 
. © Sic MS. 
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dine. Sit id; quod relin- 'O H | 
quitur, cylindrus baſim 
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bitur, et axem E a, mi- xz 
nor propoſita ſolida mag- þ 
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num, quod datum ſegmentum ſecat, recto, fi- 
gurz quidem ſectio ſit conĩ ſectio A BTA; plani 


vero, quod ſegmentum ſecat, recta FA. Quo- 


niam igitur ponitur planum, quod ſegmentum 
ſecat, rectum ad axem non eſſe, ſectio erit acu- 
tianguli coni ſectio, cujus diameter AT. Con- 
tingat © T ipfi A parallela coni ſectionem in 
puncto B: exciteturque planum a œ I plano per 
AT acto parallelum. Continget hoc figuram in 
puncto B. Et fiquidem ſegmentum rectangulæ 
conoidis eſt, a puncto B axi parallela ducatur 
BA: fi vero obtuſiangulæ conoidis, dufta recta 
a vertice coni conoiden continentis ad punctum 
B, producatur, eaque fit BA: fi denique ſphæ- 
roidis, ducta recta a centro ad punctum B in 
ſegmento abſcindatur, eaque item fit BA. Con- 
ſtat jam BA ipſam AT in duas æquas partes ſe- 


care: ideoque punctum quidem B; ſegmenti ver- 


tex eſt; recta vero BA ejus axis. Itaque acuti- 
anguli coni ſectio quædam eſt circa diametrum 
AT deſcripta ; rectaque linea BA, quæ ab ejus 
centro in eo plano excitata eſt, quod rectum ad id 
in quo ipſa eſt, planum per diametrum alteram 
agitur. Fieri igitur poteſt, ut cylindrus inveni- 
atur axem habens BA, in cujus ſuperficie fit 
acutianguli conĩ ſectio cir- 
ca diametrum Ar deſcrip- 
ta. Cadet utique hujus ſu- 
perficies extra ſegment- 
um; quoniam five co- 
noidis five ſphæroidis ſeg- 
mentum eſt non majus 
ſphæroide dimidia: atque 
erit ſegmentum quoddam 


* cylindri baſim quidem 
N habens acutianguli conĩ 
H 


ſectionem, que circa dia- 
\ metrum AT deſcribitur, 
A. 


axem vero B A. Itaque fi 
hoc ſegmentum in duas 
æquas partes ſecetur pla- 


| \ nis parallelis plano per 
>> AT acto, quod relinqui- 
| tur minus erit propoſita 
ſolida magnitudine. Sit 


ſegmentum baſim qui- 
dem habens acutianguli 
coni ſeQionem, quæ circa diametrum Ar de- 
ſcribitur, axem vero Ea, minus propoſita ſoli- 
da magnitudine. Dividatur autem AB in par- 
tes uni AE æquales: ducanturque a diviſioni- 
bus rectæ iph AT parallelz ad coni uſque ſec- 
tionem : et ab his plana excitentur parallela pla- 
no acto per AT. Hæc ſecabunt ſegmenti ſu- 
perficiem : eruntque acutianguli coni ſectiones 
ei ſimiles, que circa diametrum AT deſcripta 
eſt ; quoniam plana parallela ſibi invicem ſunt. 
Deſcribantur autem ab unaquaque acutianguli 
coni ſectione duo cylindri ſegmenta; alterum 
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quidem ad eaſdem acutianguli_coni ſeftionis. 
partes, ad quas punctum 4 alterum vero ad 
partes eaſdem, ad quas punctum Bz que arm 
habeant ipfi a E æqualem. Erunt utique figuræ 
quzdam ſolidæ; altera quidem ſegmento in- 
ſcripta ; altera vero circumſcripta ex cylindri ; 
ſegmentis zqualem altitudinem habentibus com- 
poſita. Reliquum eſt, ut demonſtremus, circum- 
ſcriptam figuram excedere inſcriptam magnitu- 
dine minore ſolida propoſita. Demonſtrabitur 
autem pariter ac in ſuperiore propoſitione, cir- 
cumſcriptam figuram excedere inſcriptam ſeg- 
mento, quod baſim quidem habet acutianguli 
coni ſectionem, quæ circa diametrum A de- 
ſcribitur, axem vero E A. Hoc autem minus eft 7 

Hiſce præmiſſis, demonſtrabimus quæ de fi- 
guris propoſita ſunt. 


PROP. XXIII. Taso. 


Quodlibet ſegmentum rectangulæ conoidis 
ſectæ plano ad axem recto ſeſquialterum eſt co- 
ni, qui camdem ac ſegmentum baſim habet, 
eamdemque axem. 

Sit enim ſegmentum rectangulæ conoidis ſec- 
tum plano ad axem recto: eodemque ſecto per 
axem plano alio, fit ſuperficiei quidem ſectio 
acutianguli,coni ſectio AB; plani vero, quod 
ſegmentum ſecat, recta TA: et fit axis ſegmen- 
menti recta Sit ĩtem conus eamdem ac ſeg- 
mentum habens, eumdemque axem, cu- 
jus vertex eſt punctum 3. Oportet demonſtrare 
ſegmentum conoidis hujus coni eſſe ſeſqui- 
alterum. 

Ponatur enim conus r ſeſquialter eſſe coni, 
cujus baſis eſt circulus, qui circa diametrum Ar 
deſeribitur, et axis BA. Sit autem etiam cylin- 
drus baſim quĩidem habens circulum, qui circa 
diametrum Ar deſcribitur, axem vero BA. Erit 
utique conus F dimidium totius cylindri ; quo- 
niam ejuſdem coni ſeſquialter eſt. Dico ſeg- 
mentum conoidis cono F æquale eſſe. Si enim 
æquale non eſt, aut majus eſt, aut minus, Sit 
primo, fi fieri poteſt, majus. Itaque ſegmento 
ſolida figura inſcribatur, itemque alia circum- 
ſcribatur ex cylindris æqualem altitudinem 
habentibus compoſita; ita ut circumſcripta fi- 
gura excedat inſcriptam magnitudine minore, 
quam qua ſegmentum conoidis excedit conum 
. Ac cylindrorum, ex quibus circumſcripta 
figura componitur, maximus quidem fit is, qui 
baſim habet circulum, qui circa diametrum A 
deſcribitur, et axem EA; minimus vero, qui 
baſim habet circulum, qui deſcribitur circa dia- 
metrum ET, et axemB©. Cylindrorum autem, 
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ex quibus inſcripta figura componitur, maximus 

quidem ſit is, qui baſim habet circulum, qui 
circa diametrum K A deſcribitur, et axem AE; 
minimus vero, qui baſim habet circulum, qui 
deſcribitur circa diametrum £T, et axem 61. 
Porro cylindrorum omnium plana producantur 
ad fuperficiem uſque cylindri baſim habentis 
R · · W. N 


axemque 3; A. Di- 
videtur utique to- 
tus cylindrus in 
cylindros multitu- 


dine quidem æ- 
quales cylindris, 


qui in circum- 


ſcripta figura ſunt, 


æquales unuſquif- 


: que corum maxi- 
mo. Et quoni- 


am circumſcripta 


ſegmento figura 
inſcriptam minus 
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excedit, quam ſeg- 
mentum conum, conſtat figuram ſegmento in- 
ſcriptam cono v majorem eſſe. Jam primus cy- 
lindrus eorum, qui in toto cylindro funt, axem 


habens A E, ad cylindrum eorum primum, qui 


ſunt in inſcripta figura, axem habentem A E, 
eamdem habet rationem. quam A A ad KE po- 
teſtate. Hæc autem eadem eſt atque illa, quam 
habet BA ad BE, et quam AA ad EZ. Pariter 
demonſtrabitur etiam ſecundus cylindrus eorum, 
qui in toto cylindro ſunt, axem habens E Z, ad 
cylindrum eorum ſecundum, qui ſunt in in- 
ſcripta figura, eamdem habere rationem, quam 
ITE, hoc eſt A A, ad ZN. Aliorum item cy- 
lindrorum unuſquiſque, qui in toto cylindro 
ſunt, ad unumquemque cylindrum eorum, qui 
ſunt in inſcripta figura, eumdem axem ha- 
bentium, eamdem habebit rationem, quam di- 
midia diametri baſis ad eam ipſius partem, quæ 
inter rectas AB, BA ab eadem abſcinditur, Ita- 
que omnes cylindri, qui in eo cylindro ſunt, 
cujus quidem baſis eſt circulus, qui circa dia- 
metrum AT deſcribitur, axis vero recta BA, ad 
omnes cylindros, qui ſunt in inſeripta figura, 
eamdem habebunt rationem, quamt omnes rec- 
tæ, quæ dueuntur e circulorum centris, qui ſunt 
in baſibus cireulorum, quos diximus, ad omnes 
rectas, qua abſcinduntur a retta illa, que inter 


AB, B A interjicitur, Rectæ autem, quas dixi- 


mus, rectarum quas item diximus, dempta A 4, 
majores ſunt quam duplz. Quare omnes etiam 
cylindri, qui in toto cylindro ſunt, cujus axis 
AB; majores ſunt quam dupli inſcriptæ figuræ. 
Totus igitur cylindrus, cujus axis B; A, major 
eſt quam duplus figure inſcriptz. Con: autem 


x 
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magnitudine vero 


288 KAR CH. I M E D I $S 


v erat duplus. Minor eſt igitur inſcripta figura rr f "Ony ue 
cono v. Quod -fieri non poteſt. Demonſtrata | 
enim eſt major eſſe, Non eſt igitur majus co- xcavorrdis TY Y N Oh, A i Nie. IIA 


noidis ſegmentum cono Y. Pariter autem ne- 


que eſt minus. Rurſus enim cidem ſigura in- H, 
ſcribatur, iremque alia circumſcribatur ; ira ut 


Quoniam igitur inſeripta figura minor eſt ſeg- 


mento ; atque inſcripta minus a circumſcripta 
deficit, quam ſegmentum a cono , conſtat figu- 
ram circumſcriptam cono v minorem eſſe. Rur- 
ſus primus cylindrus eorum, qui in toto cylin- 
dro ſunt, axem habens AE, ad cylindrum eo- 
rum primum, qui ſunt in circumſcripta figura, 
eumdem axem habentem E A, eam habet ratio- 
nem, quam quadratum, quod ab A A deſcribi- 
tur, ad ſemetipſum. Cylindrus autem ſecun- 
dus eorum, qui in toto cylindro ſunt, axem ha- 
bens E Z, ad cylindrum eorum ſecundum, qui 
ſunt in circumſcripta figura, axem habentem 
E Z, eamdem habet rationem, quam AA ad K E 
poteſtate. Hæc autem eadem eſt atque illa, 
quam habet BA ad BE, et quam AA ad EZ. 


Aliorum item cylindrorum unuſquiſque, qui in 


toto cylindro ſunt, axem habentium ipſi AE #- 
qualem, ad unumquemque cylindrum eorum, 
qui ſunt in circumſcripta figura, eumdem axem 
habentium, eam habebit rationem, quam di- 
midia baſis ad eam ipſius partem, quæ inter rec- 
tas AB, BA ab eadem abſcinditur. Itaque om- 
nes cylindri, qui in toto cylindro ſunt, cujus 
eſt axis BA, ad omnes cylindros, qui ſunt in 
circumſcripta figura, eamdem habebunt ratio- 
nem, quam omnes rectæ ad omnes rectas. Om- 
nes autem rectæ, quæ e centris circulorum du- 
cuntur, qui ſunt cylindrorum baſes, rectarum 
omnium, quæ ab ipfis abſcinduntur, una cum 
AA, minores ſunt quam duplæ. Conſtat igitur 
omnes etiam cylindros, qui in toto cylindro 
ſunt, minores eſſe quam duplos cylindrorum, 
qui ſunt in circumſcripta figura. Cylindrus igi- 
tur, qui baſim habet circulum, qui circa dia- 
metrum AT deſcribitur, et axem B̃ a, minor eſt 
quam duplus figuræ circumſcriptæ. Non eſt 
autem minor, ſed major quam duplus. Duplus 
eſt enim coni v. Circumſcripta vero figura co- 
no Y minor eſſe demonſtrata eſt, Non eſt igi- 
tur minus conoidis ſegmentum cono v. De- 
monſtratum autem eſt neque eſſe majus. Seſ- 
quialterum eſt igitur coni, qui eamdem ac ſeg- 
mentum baſim habet, eumdemque axem. 


PROP. XXIV. Turrxor. 


Quinetiam fi a rectangula conoide ſegmen. 
tum ſecetur plano ad axem non recto, pa- 
riter ſeſquialterum erit ſegmenti coni, quod 
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eamdem ac ſegmentum baſim habet, et axem 
eumdem. | 

Sir ſegmentum rectangulæ conoidis, ſectum 
ut dictum eſt: eodemque ſecto per axem plano 
alio ad id planum, quod figuram ſecat, recto; 
figuræ quidem ſectio fit acutianguli coni ſectio 
ABT; plani vero, quod ſegmentum ſecat, rec- 
u AT. Ducarur autem r ipſi AT parallela, 
quæ acutianguli coni ſectionem in puncto B 
contingat: et parallela axi ducatur Ba. Hæc 
utique ipſam AT in duas æquas partes ſecabit. 
Excitetur porro planum a & T plano per AA ac- 
to parallelum: quod quidem continget conoi- 
den in puncto B: eritque ſegmenti vertex punc- 


tum B, et axis BA. Quoniam igitur planum 


per A actum, cum rectum ad axem non eſſet, 
conoiden ſecuit, ſectio erit acutianguli coni ſec- 
tio, cujus major diameter AT. Itaque cum acu- 
tianguli coni ſectio fit circa diametrum A de- 
| ſcripta; et recta linca BA, 

que ab ejus centro in eo 
plano excitata eſt, quod 
rectum ad id, in quo ipſa 

+ eſt, planum per diame- 
trum agitur; fieri poteſt, 
ut cylindrus inveniatur 
axem habens, qui ipſi BA 
in directo jaceat, in cujus 
ſuperficie ſit acutianguli 
coni ſectio. Fieri itidem 
poteſt, ut conus invenia- 
tur verticem habens punc- 
tum B, in cujus ſuperficie 
eadem acutianguli coni 
ſectio ſit. Atque erit ſeg- 


mentum aliquod cylindri 
baſim habens acutiangu- 
li coni ſectionem que 
circa diametrum AT de- 
ſcribitur, et axem BA: et 
coni item ſegmentum e- 
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amdem ac ſegmentum cy- 
lindri, et conoidis baſim habens, eumdemque 
axem. Oportet demonſtrare ſegmentum conoi- 
dis hujus coni eſſe ſeſquialterum. 

Sit conus Y ſegment! illius ſeſquialter. Erit 
utique ſegmentum cylindri, quod eamdem ac 
ſegmentum baſim habet, eumdemque axem, du- 
plum coni v. Hic enim ſeſquialter eſt ſegmenti 
coni, quod eamdem ac ſegmentum conoidis ba- 
ſim habet, eumdemque axem : hoc vero, quod 
diximus, coni ſegmentum tertia pars eſt ſeg- 
menti cylindri, quod eamdem ac ſegmentum 
conoidis baſim habet, et axem eumdem. Ne- 
ceſſe autem eſt ſegmentum conoidis cono * æ- 
quale eſſe. Si enim æquale non eſt, aut majus 


I 


4 D 


290 Z's 
eſt, aut minus: Sit ſi fieri poteſt, ma- 
| Jus. Itaque 3 ſolida figura inſcribatur, 
itemque alia circumſcribatur ex cylindris æqua- 
lem altitudinem habentibus compoſita; ita ut 
i circumſcripta figura excedat inſcriptam magni- 
tudine minore, quam qua ſegmentum conoidis 
excedit conum v. Atque ſegmentorum plana 
pertingent ad ſuperficiem uſque ſegmenti cy- 
— quod eamdem ac ſegmentum conoidis 

baſim habet, eumdemque axem. Rurſus pri- 
mum ſegmentum eorum, quæ in toto cylindri 
ſegmento ſunt, axem habens AF, ad ſegmen- 
tum eorum primum, quæ ſunt in infcripta figu- 
ra, axem habens AF, eamdem habet rationem, 
quam quadratum, quod ab A A deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur a KE, Que enim 
ſegmenta æqualem habent altitudinem, hec 
eamdem quam baſes inter ſe invicem rationem 
habent. Horum autem ſegmentorum baſes, quo- 
niam ſimiles acutiangulorum conorum ſectiones 


funt, eamdem inter ſe invicem habent ratio- 


nem, quam reſpondentes ipſarum diametri po- 
teſtate. At dimidiz reſpondentium diametro- 
rum ſunt ipſæ AA, KE: et quam poteſtate ra- 
tionem habet AA ad KF, hanc habet longitu- 
dine BA ad BE; quoniam B A quidem diametro 
parallela eſt; A A, K E vero parallelz ſunt ei, 
quæ in puncto B ſectionem contingit; et adhuc 
quam rationem habet BA ad BE, hanc habet AA 
ad EZ. Igitur primum ſegmentum eorum, 
quz in toto cylindri ſegmento ſunt, ad ſeg- 
mentum eorum primum, que ſunt in inſcripta 
figura, eamdem habebit rationem, quam AA 
ad E E. Aliorum item ſegmentorum unum- 
quodque, quz in toto cylindri ſegmento ſunt, 
axem habentium ipſi EA æqualem, ad unum- 
quodque ſegmentum eorum, quæ ſunt in in- 
fcripta figura, eamdem axem habentium, eam- 
dem habet rationem, quam dimidia diametri 
baſium ad eam ipſius partem, quæ inter rectas 
AB, BA ab eadem abſcinditur. Demonſtrabt- 
tur autem pariter ac ſupra inſcripta figura ma- 
jor eſſe cono : et ſegmentum cylindri, quod 
eamdem ac ſegmentum conoidis baſim habet, 
eumdemque axem, majus eſſe quam duplum 
figure inſcriptz. Quare majus etiam erit quam 
duplum coni v. Non autem majus, ſed duplum 
eſt. Non eſt igitur ſegmentum conoidis majus 
cono v. Eadem ratione demonſtrabitur neque 
eſſe minus. Conſtat igitur æquale eſſe. Seg- 
mentum igitur conoidis ſeſquialterum eſt ſeg- 
menti coni, quod eamdem ac ſegmentum baſim 
habet, et axem eumdem. 


PROP. XXV. Tutors. 


Si duo rectangulæ conoidis ſegmenta planis 
ſecentur, altero quidem ad axem recto, altero 
vero non recto, ſintque ſegmentorum axes æ- 
quales; ſegmenta ipſa æqualia erunt. 
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Secentur enim duo rectangulæ conoidis ſeg- 


' menta, ut diftum eſt: ſectaque conoide plano 


per axem, planoque ad axem recto; conoidis 
quidem ſectio fit rectanguli coni ſectio ABT, 


cujus diameter B; A: ſectiones autem planorum 
rectæ AZ, ET ; alterius quidem ad axem recti, 
ET; alterius vero non recti, Z A. Ac ſegmen- 


torum axes ſint B; &, KA fibi invicem æquales, 
eorumque vertices puncta B, A. Oportet de- 
monſtrare ſegmentum conoidis, cujus vertex eſt 
punctum B, æquale eſſe ſegmento conoidis, cu- 
jus vertex eſt punctum A. 

Quoniam enim ab eadem rectanguli coni ſec- 
tione duo ſegmenta ablata ſunt, alterum A AZ, 
alterum EBT; eorumque diametri K A, © B K- 
quales ſibi invicem ſunt; æquale eſt triangulum 
AA K triangulo E G B. Demonſtratum enim eſt 
triangulum A A Z triangulo EHT æquale eſſe. 


Ducatur AX ad K A productam normalis. Et 


quoniam æquales funt B®, K A, æquales ſunt 


Ee, AX. "Ex dh "x" etiam ipſæ E ©, 
is ro Tudpatl, & (> | AX. Iraque ſeg- 

=> \ B, - mento, cujus ver- 
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caturque a puncto A ad A 2 normalis A M. Hæc 
utique altitudo erit ſegmenti coni, cujus vertex 
eſt punftum A. At vero ſegmentum coni, cu- 
jus vertex punctum A, et conus, cujus vertex 
eſt punctum B, eam inter ſe invicem rationem 
habent, quæ ex ratione cum baſium, tum alti- 
tudinum componitur. Habent igitur rationem, 


quæ componitur tum ex ea, quam habet ſpati- 


um, quod ab acutianguli coni ſectione compre- 
henditur, quæ circa diametrum A 2 deſcribitur, 
ad circulum, qui deſcribitur circa diametrum 
ET; tum ex ea quam A M habet ad 3. Ha- 
bet autem ſpatium, quod ab acutianguli coni 
ſectione comprehenditur, ad eumdem circulum 


eamdem rationem, quam ſpatium, quod ſub 


ſectionis diametris continetur, ad quadratum, 
quod ab ET deſcribitur. Habet igitur ſeg- 
mentum coni, cujus vertex eſt punctum A, 
ad conum, cujus vertex eſt punctum B, ratio- 
nem, quæ componitur tum ex ea, quam ha- 
bet K A ad Ee, tum ex ea, quam AM habet 


ad BO, Nam K A dimidia eſt diametri baſis 
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cujus axis BA: ſumaturque 


tur per punctum à planum 


A R C H 1 
6. coul, jus; vertex. el puy@tum A: 


| et K dimidia diametri baſis c : ipſr vero 

AM, 3 % corum ſunt altitudines. autem 
AM ad B® eamdem rationern, . 

| Wha e eſt ; hahetque 


AM ad KA quam Xx A ad AK. At 


vero ſegmentum coni ad conum rationem habet, 


quæ componitur tum ex ea, quam habet K A 
ad AX; #qualis eſt enim A x ipſi EG; tum ex 


ea, quam AM habet ad 36. Rationum autem, 


quas diximus, quæ eſt ipſius AK ad AX, ea- 
dem eſt atque illa, quæ ipſius A K ad AM. Seg- 
mentum igitur coni ad conum eam rationem 


habet, quam A K ad AM, et quam AM ad 36. 
AÆqualis eſt autem B@ ipſi KA. Manifeſtum eſt 


igitur ſegmentum coni, cujus vertex eſt punc- 


tum A, =quale eſſe cono, cujus vertex eſt punc- 
tum B. Ex quo conſtat ipſa quoque ſegmenta 


æqualia eſſe; ſi quidem horum alterum coni, 
alterum huic æqualis coni ſegmenti * 


rum eſt. 


PRO P. XXVI. Taxon, 

Si duo rectangulæ conoidis ſegmenta planis 
ſecentur utcumque actis; ſegmenta eamdem in- 
ter ſe invicem habebunt rationem, quam qua- 
drata, quæ ab ipſorum axibus deſcribuntur. 

Secentur enim utcunque duo rectangulæ co- 


noidis ſegmenta: et alterius quidem axi æqua- 


lis fit K; alterius vero, æqualis A. Oportet de- 
monſtrare ſegmenta hæc eamdem inter ſe invi- 
cem habere rationem, quam quadrata, quz ab 
ipſis K, A deſcribuntur. 

Itaque ſecta conoide plano per ſegmenti axem 
acto, ſectio ejus ſit rectanguli coni ſectio ABT, 


BA ipſi K æqualis: et aga- 


ad axem rectum. Ac ſeg- 
mentum conoidis, quod ba- 
ſim quidem habet circulum, 
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qui circa diametrum AT de- 
ſcribitur, axem vero BA, æ- 
quale eſt ſegmento, quod 


æqualem ipſi K axem habet. 


Si quidem igitur K ipſi eti- 


Norri lee rg k. Ei b, 


am A æqualis eſt, conſtat 
ſegmenta æqualia ſibi invicem fore. Utrumque 
enim uni eidemque æquale eſt: et quæ a K, A 
deſcribuntur quadrata æqualia ſunt. Quare ſeg- 
menta eamdem inter ſe invicem habebunt ratio- 
nem, quam quadrata, quæ ab ipſorum axibus 
deſcribuntur. Si vero A æqualis non eſt ipſi K, 
æqualis jam fit ipſi B &: et agatur per punctum 
© planum ad axem rectum. Ac ſegmentum, 
quod baſim quidem haber circulum, qui circa 
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diametrum EZ deſcribitur, axem vero B ©, = 
quale eſt ſegmento, quod zqualem ipſi A axem 
habet. Deſcribantur duo coni baſes quidem 
habentes circulos qui circa diametros AT, EZ 
deſcribuntur, verticem vero punctum B. Ita- 
que conus, qui axem habet B a, ad conum, qui 
axem habet 3 %, rationem habet, quæ compo- 
nitur tum ex ea, quam habet A A ad & E poteſ- 
tate, tum ex ea, quam BA habet ad B® longi- 
tudine. Quam vero rationem habet A A ad GE 
poteſtate, hanc habet longitudine BA ad B G. 
Conus igitur, qui axem habet B a, ad conum, 
qui axem habet B ©, rationem habet, quæ com- 
ponitur tum ex ea, quam habet BA ad 3; 
tum ex ea, quam BA habet ad BY. Hæc au- 
tem eadem eſt atque illa, quam habet quadra- 
tum, quod a AB deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a © B, Quam vero rationem 
habet conus, qui axem habet BA, ad conum, 
qui axem habet © B, hanc habet ſegmentum co- 
noidis, quod axem habet a B;, ad ſegmentum, 
quod axem habet © B, Utrumque enim ſeſqui- 
alrerum eſt. Ac ſegmento quidem, quod axem 
habet B a, æquale eſt ſegmentum conoidis, 
quod æqualem ipſi K axem habet: ſegmento 
vero, quod axem habet © B, ſegmentum conoi- 
dis æquale eſt, quod axem habet ipſi A æqua- 
lem: et ipſi quidem B A æqualis eſt K; ipſi ve- 
ro @B æqualis A. Conſtat igitur ſegmentum 
conoidis, quod æqualem ipſi K axem habet, ad 
conoidis ſegmentum, quod axem habet ipſi A 


* =qualem, camdem habere rationem, quam qua- 


dratum, quod a K deſcribitur, ad quadratum, 


quod deſcribitur a A. 


PROP. XXVII. Taxon. 


Quodlibet obtuſiangulæ conoidis ſegmentum 
ſectum plano ad axem recto, ad conum, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eum- 
demque axem, eam habet rationem, quam rec- 
ta utrique zqualis, tum axi ſegmenti, tum tri- 
plz rectæ appoſitæ ad axem, habet ad rectam 
æqualem utrique, tum axi ſegmenti, tum du- 
plz rectæ ad axem appoſitæ. 

Sit ſegmentum aliquod obtuſianguli conoidis 
ſectum plano ad axem recto: eodemque ſecto 
per axem plano alio, fit ipſius quidem conoidis 
ſectio obtuſianguli coni ſectio ABT; plani vero, 
quod ſegmentum ſecat, recta AT. Ac fit axis 
ſegmenti BA: et recta ad axem appoſita BO; 
eidemque æqualis Z©, et ZH. Oportet de- 
monſtrare, ſegmentum ad conum, qui eamdem 


ac ſegmentum baſim habeat, eumdemque axem, 
cam habere rationem, quam HA ad Za. 


Itaque fit cylindrus eamdem ac ſegmentum 
baſim habens, eumdemque axem, cujus latera 
| *Ea⸗ Ads: Cows a « BA a | 

4 E 


”. 
* 
4 
» 
4 
4 
i 
h 


294 


fiat & A, T T. Sit item conus aliquis Y; iſque 
ad conum, qui eamdem ac ſegmentum baſim 
habet, axemque BA, eam habeat rationem, quam 
H a ad AZ. Dico ſegmentum conoidis cono Y 
æquale eſſe. Si enim æquale non eſt, aut ma- 
Jus eſt, aut minus. Sit primo, fi fieri poteſt, 
majus. Itaque ſegmento ſolida figura inſcriba- 
tur, itemque alia circumſcribatur ex cylindris 
æqualem altitudinem habentibus compoſita ; ita 
ut circumſcripta figura excedat inſcriptam mag- 
nitudine minore, quam qua ſegmentum conoi- 


dis excedit conum v. Porro cylindrorum om- 


nium plana produ- 
cantur ad ſuperficiem 
uſque cylindri baſim 
habentis circulum, 
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qui circa diametrum 
AT deſcribitur, et ax- 
em BA. Dividetur 
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utique totus cylin- | u & ras 3 a. Te 
drus in cylindros - cara dy nas 6 x- 
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am circumſcripta fi- T ae, N. er 
gura inſcriptam mi- — = = ry mae VIogs 
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ſegmento; conſtat fi- To 


guram inſcriptam cono Y majorem eſſe. Sit igi- 
tur BP tertia pars ipſius BA. Atque erit HA 
ipſius © P tripla. Et quoniam cylindrus baſim 
habens circulum, qui circa diametrum AT de- 
ſcribitur, et axem Ba, ad conum eamdem baſim, 
eumdemque axem habentem, eam habet ratio- 
nem, quam HA ad OP: habet autem etiam co- 
nus, quem diximus, ad conum Y eam rationem, 
quam Z 4A ad H A: habebit, rationibus diſſimi- 
liter ordinatis, cylindrus, quem diximus, ad co- 
num eam rationem, quam Z A ad GP. Poſitæ 
modo ſint linez, in quibus ZE, multitudine qui- 
dem æquales ſegmentis, quæ ſunt in recta B A, 
magnitudine vero æquales unaquæque rectæ 2 B: 
et unicuique earum applicetur ſpatium excedens 
ſpecie quadrata, quorum quidem maximum æ- 
quale ſit ſpatio, quod ſub Z A B continetur; mi- 
nimum vero ſpatio, quod continetur ſub Z OB. 
Latera autem exceſſuum æqualiter ſeſe invicem 
excedunt; quoniam quæ ipſis in recta BA æ- 
quales ſunt, æqualiter ſeſe invicem excedunt. 
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Et fit maximi quidem exceſſus latus, in quo M, 
ipſi B A quale: minimi vero, æquale ipſi BO. 
Preterea alia ſint ſpatia, in quibus Q, multitu- 
dine quidem iis ipſis æqualia, magnitudine vero 
æqualia unumquodque maximo, quod ſub Z AB 
continetur. Itaque cylindrus baſim habens cir- 


culum, qui circa diametrum AT deſcribitur, et 


axem AE, ad cylindrum baſim habentem circu- 
lum, qui deſcribitur circa diametrum K A, et 
axem AE, eamdem habet rationem, quam A A 
ad K E poteſtate. Hæc autem eadem eſt atque 
illa, quam habet ſpatium, quod ſub Z 4 B con- 
tinetur, ad ſpatium, quod continetur ſub Z E, 
B E. Quod quidem in omni obtuſianguli coni 
ſectione contingit. Quæ enim dupla eſt rectæ 
ad axem appoſitæ, hoc eſt ejus, quæ ex centro, 


hæc tranſverſum eſt figuræ latus. Ac ſpatio 


quidem, quod ſub 2 à, BA continetur, æquale 
eſt ſpatium ZE M: ſpatio vero, quod continetur 
ſub ZE, BE, æquale ſpatium ZN, Æqualis eſt 
enim tum Z ipſi ZB, tum N ipſi BE, tum M ipſi 
BA. Cylindrus igitur baſim habens circulum, 
qui circa diametrum AT deſcribitur, et axem 
AE, ad cylindrum baſim habentem circulum, 
qui deſcribitur circa diametrum KA, et axem 
AE, eamdem habet rationem, quam ſpatium N 
ad ſpatium ZN. Pariter autem demonſtrabitur 
et aliorum cylindrorum unuſquiſque, qui in to- 
to cylindro ſunt, axem habens ipſi A E æqua- 
lem, ad cylindrum, qui eſt in inſcripta figura, 
eumdem axem habentem, eamdem habere rati- 
onen, quam habet ſpatium Q ad ſpatium ſibi 
reſpondens eorum, quz linez E applicata ſunt, 
excedens ſpecie quadrata. Itaque quædam ſunt 
magnitudiges, nempe cylindri, qui in toto cy- 
lindro ſunt, quorum unuſquiſque æqualem ipſi 
AE axem habet; alizque item magnitudines, 
nempe ſpatia, in quibus Q, multitudine iis ipſis 
æquales, eamdemque binæ ad binas rationem ha- 
bentes; quoniam tum cylindri, tum ſpatia N 
æqualia ſibi ivicem ſunt, Horum autem cylin- 
drorum aliqui comparantur cum cylindris aliis, 
qui ſunt in inſcripta figura; poſtremus vero cum 
nullo comparatur: et adhuc ſpatiorum, in qui- 
bus Q, aliqua comparantur cum ſpatiis aliis, 
quæ lineæ E applicata ſunt, excedentia ſpecie 
quadrata, reſpondentibus ſibi iiſdem rationibus; 
poſtremum vero cum nullo comparatur. Con- 
ſtat igitur etiam omnes cylindros, qui in toto 
cylindro ſunt, ad omnes cylindros, qui ſunt in 
inſcripta figura, eamdem habere rationem, quam 
omnia ſpatia N ad ea omnia, quæ applicata ſunt, 
dempto maximo. Demonſtrata autem ſunt om- 
nia ſpatia N ad ea omnia, quæ applicata ſunt, 
dempto maximo, majorem habere rationem, 
quam M Z ad rectam utrique æqualem, tum di- 
midiæ ipſius Z, tum tertiæ M ipſius parti. Quare 


etiam totus cylindrus ad inſcriptam figuram ma- 


jorem habet rationem, quam Z A ad P: quam 
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quidem, rationem totus cylindrus ad conum 7 
| habere demonſtratus eſt. Majorem igitur habet 
rationem totus cylindrus ad inſcriptam figuram, 
quam ad conum v: ideoque major eſt conus Y 
monſtrata enim eſt inſcripta figura major eſſe 
cono v. Non eſt igitur majus conoidis ſegmen- 
tum cono v. Neque vero eſt minus. Sit enim, 
fi fieri poteſt, minus. Itaque rurſus ſegmento 
ſolida figura inſcribatur, itemque alia circum- 
ſcribatur ex cylindris æqualem altitudinem ha- 
, bentibus compoſita; ita ut circumſcripta figura 
excedat inſcriptam magnitudine minore, quam 
qua conus ſegmentum excedit : eademque alia, 
quz ſupra, conſtruantur. Quoniam igitur in- 
ſcripta figura minor eſt ſegmento, et circum- 
ſcripta inſcriptam minus excedit, quam conus 
+ ſegmentum, conſtat circumſcriptam figuram 
cono Y minorem eſſe. Rurſus cylindrus primus 
eorum, qui in toto cylindro ſunt, axem habens 
x., ad cylindrum eorum primum, qui ſunt in 
figura circamſcripta, axem habentem AE, cam 
habet rationem, quam ſpatium n ad- ſpatium 
g M. Utrumque enim æquale eſt. Aliorum 
item cylindrorum unuſquiſque, qui in toto cy- 
lindro ſunt, axem habentium ipſi AE æqualem, 
ad cylindrum, qui ſecundum ipſum eſt in cir- 
cumſcripta figura, eumdemque habet axem, cam 
habebit rationem, quam ſpatium n ad ſpatium 
fibi reſpondens eorum, quæ linez E applicata 
ſunt, una cum exceſſu; eo quod circumſcrip- 
torum unuſquiſque, dempto maximo, unicui- 
que inſcriptorum, una cum imo, æqualis 
eſt, Habebit igitur etiam s cylindrus ad 
circumſcriptam figuram eam rationem, quam 
omnia ſpatia N ad ea, quæ applicata ſunt, una 
cum exceſſibus. Rurſus autem demonſtrata 
ſunt omnia ſpatia N ad alia omnia minorem ha- 
bere rationem, quam E M ad rectam utrique æ- 
qualem, tum dimidiz ipſius E, tum tertiæ M 
ipſius parti. Quare etiam totus cylindrus ad 
circumſcriptam figuram minorem rationem ha- 
bebit, quam 2 A ad OP. Sed ut ZA ad OP, ita 
ſe habet totus cylindrus ad conum . Minorem 
igitur rationem habet idem cylindrus ad circum- 
ſcriptam figuram, quam ad conum : ideoque 
major eſt circumſcripta figura cono . Quod 
fieri non poteſt. Demonſtrata enim eſt circum- 
ſcripta figura minor eſſe cono . Non eſt igitur 
minus conoidis ſegmentum cono . Quoniam 
autem neque majus eſt, neque minus, demon- 
ſtratum utique eſt, quod proponebatur. 


PROP. XXVIII. Taxon. 
Quinetiam ſi obtuſiangulæ conoidis ſegmen- 
tum plano ſecetur ad axem non recto; ad ſeg- 


mentum coni, qui eamdem ac ſegmentum baſim 
habeat eumdemque axem, eam habebit ratio- 
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nem, quam re&ta utrique xqualis, tum axi ſeg- 
menti, tum triple retz appoſitz ad axem; ha- 


bet ad rectam æqualem utrique, tum axi ſeg- 
: menti, tum duplæ rectæ ad axem appoſitz. 


Sit enim obtuſiangulæ conoidis ſegmentum 
ſeftum plano ut dictum eſt: ſectaque figura per 


axem plano alio ad id planum, quod ſegmentum 


ſecat, recto; ſit figure quidem ſectio obtuſian= 


mad, guli coni ſectio ABT; plani vero, quod ſeg- 
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mentum ſecat, recta A; vertex denique cont 


- conoiden continentis ſit punftum &. Ducatur 


autem per punctum B $T ipſi Ar parallela, ea- 


demque coni ſectionem in puncto B contingens: 


quæque a puncto © ad B recta linea jungitur, 
producatur. Hæc utique ipſam AT in duas #- 
quas partes ſecabit: eritque vertex quidem ſeg- 
menti punctum B: axis vero, BA: denique ap- 
poſita ad -axem, B; ©. Sit autem iph B qua- 
lis & Z; et Z H: exciteturque a r planum ali- 
quod plano per AT acto parallelum; quod qui- 
dem conoidtn in puncto B continget. Et quo- 
niach planum per AT actum, cum rectum ad 
axem non eſſet, conoiden ſeciut ; ſectio erit acu- 
tianguli coni ſectio, cujus major diameter TA. 
Itaque cum acutianguli coni ſectio fit circa dia- 
metrum AF ec Par et recta linea B A, quæ | 

* ab ejus centro in eo 
. plano excitata eſt, 
quod rectum ad id, 
in quo ipſa eſt, pla- 
num per diametrum 
An agitur; fieri poteſt, 

2 ut cylindrus invenia- 
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tur,axem habens,qui 
ipſi BA in directo ja- 
ceat, in cujus ſuper- 
ficie ſit acutianguli 
cont ſectio circa dia- 
metrum A 7 deſcri ip- 
ta, | Hoc igitur in- 
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r BA 


| axem; cujus altera 
7 baſis erit planum ac- 
tum per & T. Rurſus autem fieri poteſt, ut co- 
nus inveniatur verticem habens punctum B, in 
cujus ſuperficie ſit acutianguli coni ſectio de- 
ſcripta circa diametrum AT. Atque hoc inven- 
to erit ſegmentum aliquod coni eamdem ac ſeg- 
mentum cylindri, et conoidis baſim habens, et 
axem eumdem. Oportet demonſtrare ſegmen- 
tum conoidis ad ſegmentum coni, quod dixi- 
mus, eam habere rationem, quam HA ad AZ. 
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Qvam enim rationem habet kt a ad A Z, han 
habeat conus v ad ſegmentum coni. Died ſeg- 


mentum conoidis cono v æquale eſſe. Si enim 
ſegmentum conoidis cono Y æquale non eſt, ſit 
illud, ſi ſieri poteſt, majus. Itaque ſegmento 
conoidis ſolida figura inſcribatur, itemque alia 
circumſcribatur ex cylindrorum ſegmentis æ 
qualem altitudinem habentibus compoſita; ita 
ut circumſcripta figura excedat inſcriptam mag -· 
nitudine minore, quam qua ſegrnentum conoi- 
dis excedit conum . Quomiam igitur circunt-/ 
ſcripta figura, qua ſegmento major eſt, inſcrip- 
tam minus excedit, quam ſegmentum conum 
1, conſtat figuram inſcriptam cono v majorem 
eſſe. Ducantur plana ſegmentorum omnium, 
quæ figuræ inſcripta ſunt ad ſuperficiem uſque 
ſegmenti cylindri, quod eamdem ac ſegmentum 
conoidis baſim habet, eumdemque axem: ſit - 
que BP tertia pars ipſius B A: eademque alia, 
quz fupra, conſtruantur. Rurſus itaque pri- 
mum ſegmentum eorum, que in toto coni ſeg- 
mento ſunt, axem habens AE, ad primum ſeg- 
mentum, quod eſt in inſcripta figura, axem ha- 
bens AE, eam habet rationem, quam quadra- 
tum, quod ab A A deſcribitur, ad quadratum, 


quod deſcribitur a K E. Ouæ enim ſegmenta 
æqualem habept altitudinem, has eamdem 


quam ipforum baſes inter ſe invicem rationem 
habent, Baſes auterh, cum ſimiles acutiangulo- 
rum conorum ſectiones ſint, eamdem inter ſe in- 
vicem habent rationem, quam habent poteſtate 
inter ſe invicem reſpondentes ipſarum diametri. 
Quam autem rationem habet quadratum, quod 
ab A A deſcribitur, ad quadratum, quod deſcri- 

bitur a K E, hanc habet ſpatium, quod ſub ZAB 
continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 
ZEB; quoniam Z A ducta eſt per punctum &, 
in quo lineæ proximæ concurrunt : et ipſæ A A, 
K E parallelz ſunt ei, quæ in puncto B contingit. 
Ac ſpatium quidem, quod ſub Z 4B continetur, 
æquale eſt ſpatio N; quad vero continetur ſub 
2 E B, æquale eſt ſpatio ZN. Igitur primum 
ſegmentum eorum, 52 in toto ſegmento ſunt, 
axem habens AE, ad primum ſegmentum, quod 
eſt in inſcripta figura, axem habens AE, eam- 
dem habet rationem, quam ſpatium Q ad ſpa- 
tium ZN. Aliorum item ſegmentorum unum- 
quodque, quæ in toto ſegmento ſunt, axem ha- 
bentium ipſi A E æqualem, ad ſegmentum, quod 
ſecundum ipſum eſt in inſcripta figura, axemque 


habet æqualem ipſi AE, eam habet rationem, 


quam ſpatium N ad ſpatium ſibi reſpondens eo- 
rum, quæ lineæ Z applicata ſunt, excedentia ſpe- 
gie quadrata. Rurſus igitur quædam ſunt mag- 
nitudines, nempe ſegmenta, quæ in toto ſeg- 
mento ſunt, aliæque item magnitudines, nempe 
ſpatia, in quibus N, multitudine ſegmentis æ- 
qualia, eamdemque binæ ad binas rationem ha- 
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bentes. Hac autem ſegmenta comparantus cum 
ſegmentis aliis, qua ſunt in inſcripta figuraz 
poſtremum vero cum nullo comparatur ; et ad- 
linem E applicata ſunt, excedentia ſpeciebus qua- 
poſtremum vero cum nullo comparatur. Con- 
ſtar igitur etiam omnia ſegmenta ad alia omnia 
eamdem habere rationem, quam omnia ſpatia N 
ad ea omnia, quæ applicata ſunt, dempto maximo, 
Omnia autem ſpatia N ad ea omnia, quæ applicata 
ſunt, dempto maximo, majorem habent rationem, 
quam MZ ad rectam utrique æqualem, tum di- 
midiz ipſius E, tum tertiæ M ipſius parti. Quare 
totum ſegmentum ad inſcriptam figuram majo- 
rem rationem habet, quam E M ad rectam utri- 
que zqualem, tum dimidiæ ipſius Z, tum ter · 
tiz M ipſivs parti; ideoque etiam majorem, 
quam 2 à ad . Myjorem igitur habet ratio- 
nem totum ſegmentum ad inſcriptam figuram, 
quam ad conum v: quod fieri non poteſt. De- 


monſtrata enim eſt inſcripta figura major eſſe 
cono v. Non eſt igitur majus conoidis ſegmen- 


tum cono v. Quod fi ſegmentum conoidis co- 
no Y eſt minus, inſcripta eidem ſegmento ſoli- 
da figura, itemque alia circumſcripta ex cylin- 
dri ſegmentis eamdem altitudinem habentibus 
compoſita; ita ut circumſcripta figura excedat 
inferiptam magnitudine minare, quam qua co- 
nus Y ſegmentum excedit z rurſus eodem mo- 
do demonſtrabitur cjrcumſcripta figura mino 
efſe cono : et ſegmentum cylindri eamdem ac 


ſegmentum congidis baſim habens, eumdernque 
axem, ad circumſcriptam figuram minorem ra- 
tionem habere, quam ad conum v. Quod fieri 
non poteſt. Neque igitur minus eſt conoidis 
ſegmentum cono v. Conſtat igitur, quod pro- 
ponebatur . 


PROP. XXIX. Taxon. 

Cujuſlibet ſphæroideæ ſiguræ, ſectæ per cen. 
trum plano ad axem recto, dimidium duplum eſt 
coni, qui eamdem ac ſegmentum baſim habeat, 
eumdemque axem. 
Sit ſphæroidea figura ſecta per centrum pla- 
no ad axem recto: eademque ſecta per axem 
plano alio; fit figuræ quidem ſectio acutianguli 
coni ſectio A BTA; cujus diameter, eademque 
axis ſphæroidis BA; et centrum punctum © : 
nihjl autem refert, utrum BA major ſit diameter 
ſectionis coni acutianguli, aut minor. Plani ye- 
ro, quod figuram ſecat, ſectio ſit recta A, Hæc 
utique per centrum tranſibit, rectoſque cum 
BA angulos efficiet ; quoniam planum ponitur 
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per centrum agi, atque eſſe ad axem rectum. 
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mentum, quod baſim quidem habet tirculum, 
qui circa diametrum AT deſcribitur, verticem 
is e —— 
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eamdem ac ſegmentum baſim habet, eumdem- 
que axem, hoc eſt © B. Dico dimidium ſphæ- 


roidis cono F æquale eſſe. Si enim dimidium 


ſphæroidis cono v æquale non eſt, fit primo, fi 
fieti poteſt, majus. Itaque dimidio ſphæroidis 
ſegmento ſolida figura inſcribatur, itemque alia 
circumſcribatur ex cylindris æqualem altitudi- 
nem habentibus compoſita; ita ut circumſcrip- 


ta figura excedat inſcriptam magnitudine mino- 
re, quam qua dimidium ſphæroidis excedit co- 


num v. Quoniam igitur circumſcripta figura, 
quæ dimidio ſphæroidis major eſt, infcriptam 
minus excedit, quam dimidium ſphzroidis co- 
num ; conſtat figuram dimidiæ ſpheroidis ſeg- 
mento inſcriptam cono majorem eſſe. Itaque 


fit cylindrus« baſim quidem habens circulum, 


qui circa diametrum AT deſcribitur, axem vero 
5 O. Et quoniam hic cylindrus triplus eſt coni, 
qui eamdem ac ſegmentum baſim habet, eum- 
demque axem ; conus vero Y ejuſdem coni eſt 


duplus; conſtat cylindrum coni Y eſſe ſeſquial- 


terum. Producantur plana cylindrorum omni- 
um, ex quibus inſcripta figura componitur, ad 
fuperficiem uſque cylindri, qui eamdem ac ſeg- 
mentum baſim habet, eumdemque axem. Di- 
videtur utique totus cylindrus in cylindros mul- 
titudine quidem æquales cylindris, qui in cir- 
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cumſcripta figura ſunt, magnitudine vero æqua- 
les unuſquiſque eorum maximo. Poſita modo 
ſint lineæ, in quibus E, multitudine quidem æ- 
quales ſegmentis rectæ B@, magnitudine vero 
æquales unaquæque eidem BO: et ab unaqua- 
que earum deſcribatur quadratum. Auferatur 
autem a poſtremo quadrato gnomon, latitudi- 
nem habens ſegmentum BI. ZEqualis hic erit 
ſpatio, quod ſub BI, IA continetur. At vero a 
quadrato illi proximo gnomon auferatur latitu- 
dinem habens ipſius BI duplam. Atque hic æ- 
qualis erit ſpatio, quod continetur ſub B; Xx, X 4. 
Auferatur deinceps continuo a quadrato, quod 
proxime ſequitur, gnomon latitudinem habens 
ſegmento uno majorem latitudine gnomonis, qui 
proxime ablatus eſt. Erit utique eorum unuſ- 
quiſque æqualis ſpatio, quod ſub ſegmentis ip- 
ſius B; A continetur ; quorum ſegmentorum al- 
terum latitudini gnomonis æquale eſt. Quod 
autem quadratum a ſecundo quadrato relinqui- 
tur, id latus habebit æquale ipſi © E. Jam cy- 
lindrus primus eorum, qui in toto cylindro 
ſunt, axem habens E, ad cylindrum eorum 
primum, qui ſunt in inſcripta figura, & E eun- 
dem axem habentem, eamdem habet ratio- 
nem, quam quadratum, quod ab A deſcri- 
bitur, ad quadratum, quod deſeribitur a KE: 
quare et quam ſpatium, quod ſub B O, @ A 
continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 
B E, EA. Habet igitur cylindrus ad cylin- 
drum eamdem rationem, quam primum qua- 
dratum ad gnomonem, qui a ſecundo quadrato 
ablatus eſt. Pariter aliorum etiam cylindrorum 
unuſquiſque axem habentium ipſi @ E zqualem, 
ad cylindrum. qui eſt in inſcripta figura, eum- 
dem axem habentem, eam habet rationem, quam 
reſpondens ipſi quadratum ad gnomonem, qui 
a quadrato, quod proxime ſequitur, ablatus eſt. 


Itaque quzdam ſunt magnitudines, nempe cy- 


lindri, qui in toto cylindro ſunt; alizque item 
magnitudines, nempe quadrata, quz a lineis Z, 


Z deſcribuntur, multitudine cylindris zquales, 


eamdemque binz ad binas rationem habentes. 
Comparantur autem cylindri cum aliis magni- 
tudinibus, hoc eſt cum cylindris, qui ſunt in 
inſcripta figura ; poſtremus autem cum nullo 
comparatur: et adhuc quadrata comparantur 
cum aliis magnitudinibus, hoc eſt cum gnomo- 
nibus, qui a quadratis auferuntur, reſpondenti- 
bus, ſibi ĩiſdem rationibus; poſtremum vero cum 
nullo comparatur. Igitur omnes cylindri, qui 
in toto cylindro ſunt, ad alios omnes cylindros, 
eamdem habebunt rationem, quam omnia qua- 
drata ad omnes gnomones, qui ab ipſis ablati ſunt. 
Cylindrus igitur, qui eamdem ac ſegmentum ba- 
ſim habet, eumdemque axem, ad inſcriptam fi- 
guram eamdem habet rationem, quam omnia 
quadrata ad omnes gnomones, qui ab ipſis ablati 


- ſunt. Hæc autem quadrata gnomonum omnium, 
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qui ab ipſis ablati ſunt, majora ſunt quam ſeſqui - 


altera. Poſitæ enim ſunt quædam linem ZP, f &, 


T, E T, S0 æqualiter ſeſe invicem excedentes, 
quarum minima exceſſui æqualis eſt. Præterea 
ali ſunt lineæ, in quibus duo Z, Az multitudine 
4 illis æquales, magnitudine vero æqua- 
unaquæ que maximæ. Que igitur quadrata 
ab iis omnibus deſcribuntur, quarum unaquæ- 
que maximæ æqualis eſt, quadratorum quidem 
omnium, que deſcribuntur ab æqualiter ſeſe in- 
vicem excedentibus, minora ſunt quam tripla: 
reliquorum vero, dempto eo, quod deſcribitur 
maxima, majora quam tripla* Hoc enim in 
iis, que de helicibus edita ſunt, demonſtratum 
eſt, Quoniam autem quadrata omnia, minora 


ſunt, quam tripla aliorum quadratorum, quæ 


ab ipſis ablata fuerunt ; conſtat ſpatiorum, que 
reliqua ſunt, majora eſſe, quam ſeſquialtera, 
Gnomonum 1 igitur majora ſunt, quam ſeſquial- 
tera, Quare etiam cylindrus, qui eamdem ac 
ſegmentum baſim habet, eumdemque axem, 


major eſt, quam ſeſquialter figure inſcriptæ: 


fol fieri non poteſt. Eſt enim ſeſquialter co- 
ni v: inſcripta vero figura cono Y major eſſe 
demonſtrata eſt. Non eſt igitur majus dimidi- 
um ſphzroidis cono . Neque vero eſt minus. 
Sit ehim, fi fieri poteſt, minus. Itaque rurſus 
dimidio ſpheroidis ſolida figura inſcribatur, 
itemque alia circumſcribatur ex cylindris æqua- 
lem altitudinem habentibus compoſita ; ita ut 
circumſcripta figura excedat inſcriptam magni- 


tudine minore, quam qua conus Y dimidium 


ſphæroidis excedit; eademque alia, quæ ſu- 
pra, conſtruantur. Quoniam igitur inſcripta 
figura minor eſt ſegmento, conſtat etiam cir- 
cumſeriptam cono I minorem eſſe. Itaque rur- 
ſus cylindrus primus eorum, qui in toto cylin- 
dro ſunt, axem habens & E, ad cylindrum eo- 
rum primum, qui ſunt in circumſcripta figura, 
E axem habentem, eamdem habet rationem, 
quam primum quadratum ad ſemetipſum. Se- 
cundus autem cylindrus eorum, qui in toto cy- 
lindro ſunt, axem habens E II, ad ſecundum cy- 
lindrum, qui eſt in circumſcripta figura, EN 
axem habentem, eamdem habet rationem, quam 
quadratum ſecundum cum ad gnomonem, qui 
ab ipſo ablatus eſt. Aliorum item cylindrorum 
unuſquiſque, qui in toto cylindro ſunt, axem 
habentium ipſi & E æqualem, ad cylindrum, qui 
ſecundum ipſum eſt in circumſcripta figura, 


eumdemque habet axem, eam habet rationem, 


quam reſpondens ipſi quadratum ad gnomo- 
nem, qui ab ipſo ablatus eſt. Igitur omnes eti- 
am cylindri, qui in toto cylindro ſunt, ad om- 
nes cylindros, qui ſunt in circumſcripta figura, 
eamdem habebunt rationem, quam omnia qua- 
drata ad ſpatium æquale tum primo quadrato, 
tum gnomonibus, qui a reliquis quadratis abla- 
ti ſunt. Quadrata autem omnia minora ſunt 
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quam ſeſquialtera ſpatii equalis tum primo qua- 


drato, tum gnomonibus qui a reliquis quadratis 


ablati ſunt ; quoniam quadratorum, quæ deſcri- 
buntur ab æqualiter ſeſe invicem excedentibus, 
dempto eo, quod deſcribitur a maxima, majors 
ſunt, quam tripla. Cylindrus igitur, qui cam- 
dem ac ſegmentum baſim habet, eumdemque 
axem, minor eſt, quam ſeſquialter figure cir- 
cumſcriptz. Quod fieri non poteſt. Eft enim 
ſeſquialter coni : eircumſeripta vero figura co- 
no Y minor eſſe demonſtrata eft. Non eſt igi- 
tur minus dimidium ſphæroidis cono v. Et quo- 
niam neque majus eſt, neque minus, quale 
utique eſt, 


PROP, XXX. Tutor. 


Quinetiam fi ſphæroidea figutra ſecetur per 
centrum plano ad axem non recto; pariter di- 
midium ſpheroidis duplum erit ſegmenti coni, 
qui eamdem ac ſegmentum baſim habeat, et 
axem eurndem. 

Secetur enim ſphæroidea figura: eademque 
ſecta per axem plano alio ad id, quod ſecat, 
planum recto; ſit figurz quidem ſectio acutian- 
guli coni ſectio A BTA; cujus centrum punctum 
©; plani vero, quod figuram ſecuit, recta A T. 
Hæc vtique per & tranſibit; quoniam planum 
poſitum eſt per centrum agi. Atque erit acuti- 
anguli coni ſectio quædam circa diametrum Ar 
deſcriptaz quoniam poſitum eſt planum, quod 
ſecat, rectum ad axem non eſſe. Ducantur rec- 
te quædam K A, MN ipſi AT parallelæ, quæ a- 
cutianguli coni ſectionem in punctis B, a contin- 
gant: et ab ipſis K A, MN plana excitentur pla- 
no, quod per AT actum eſt, parallela. Hæc 
utique ſphæroiden in punctis B, A contingent z 
quæque ipſa B, A jungit recta linea per & tranſi- 
bit: atque erunt ſegmentorum quidem vertices 
puncta B, A; axes vero rectæ B®, o A. Itaque 
fieri poteſt, ut cylindrus inveniatur axem ha- 
bens B ©, in cujus ſuperficie fit acutianguli coni 

ſectio circa diametrum AT deſcripta. Hoc igi- 
tur invento erit ſegmentum aliquod cylindri 
eamdem ac dimidium ſphæroidis baſim habens, 
eumdemque axem. Rurſus autem fieri poteſt, 
ut. conus inveniatur verticem habens punctum B, 
in cujus ſuperficie fit acutianguli coni ſectio de- 
ſeripta circa diametrum AF. Atque hoc invento 
erit ſegmentum aliquod coni eamdem ac ſeg- 
mentum ſphæroidis baſim habens, et axem eum- 
dem. Dico dimidium ſphæroidis hujus coni eſſe 
duplum. Sit jam conus Y duplus ſegmenti hu- 
juſce coni. Et fi quidem dimidium ſphæroidis 
cono V æquale non eſt, fit primo, fi fieri poteſt, 
majus. Itaque dimidio ſphæroidis ſolida ſigura 
inſcribatur, itemque alia circumſcribatur ex cy- 
lindri ſegmentis æqualem altitudinem habenti- 
bus compoſita; ita ut circumſcripta figura ex- 
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dimidium ſpheroidis conum v excedit. Demon- 


er 
nnn m : 


ſtrabitur pariter, ie rel .- 
ac ſupra, figura | poerdiog red Y A 
dimidio ſpharai- one ps 
dis inſcripta major F pd 
eſſe cono v: et ſeg- A* Way 7s 
mentum cylindri, j pff, 7 
eamdem ac ſphæ - 12 {a t 
roidis ſegmentum 2 — ok. 
baſim habens, eum | | „ ibn 13 4 
demque axem, ip- | LY 8 
ſius quidem cont Y | iu To 
eſſe ſeſquialterum; | 

figure autem di- + 


midio ſphæroidis 


inſcriptz majus quam ſeſquialterum. Quod fie- oa Thy auri, rd u Y Kang er wr #5 & 


ri non poteſt. Non eſt igitur majus dimidium 
ſphæroidis cono v. Sin autem eſt minus, di- 


midio ſphæroidis ſolida figura inſcribatur, item- 
que alia circumſcribatur ex cylindri ſegmentis 


æqualem altitudinem habentibus compoſita; ita 
ut circumſcripta figura excedat inſcriptam mag- 
nitudine minore, quam qua conus dimidium 
ſphæroidis excedit. Rurſus pariter, ac ſupra, de- 
monſtrabitur circumſcripta figura minor eſſe co- 
no v: et ſegmentum cylindri, eamdem ac ſphæ- 
roidis ſegmentum baſim habens, eumdemque 
axem ipſius quidem coni eſſe ſeſquialterum; 
circumſcriptæ vero figuræ minus, quam ſeſ- 
quialterum. Quod fieri non poteſt. Neque igi- 

tur minus eſt dimidium ſphæroidis cono v. Et 
quoniam neque majus eſt, neque minus, æquale 
utique eſt, Manifeſtum eſt igitur, quod opor- 
tebat demonſtrares 


PROP. XXXI. Tarox. 
Cujuſlibet ſphæroideæ figurz, ſectæ non per 


centrum plano ad axem recto, minus ſegmen- 
tum ad conum, qui eamdem ac ſegmentum ba- 


ſim habeat, eumdemque axem, eam habet rati- 
onem, quam recta utrique æqualis, tum dimi- 
diz axi ſpharoidis, tum axi majoris I, 
ad axem majoris ſegmenti. 

Sit enim ſegmentum aliquod ſphæroideæ figu- 
ræ ſectum non per centrum plano ad axem rec- 
to: eodemque ſecto per axem plano alio; ſit fi- 
guræ quidem ſectio acutianguli coni ſectio ABT, 
cujus diameter, eademque axis ſphæroidis, BZ ; 
et centrum ©; plani vero, quod ſegmentum ſe- 
cat ſectio ſit recta AT. Hwc utique rectos cum 
BZ angulos efficiet ; quoniam poſitum eſt pla- 
num eſſe ad axem rectum. Sit autem ſegmen- 
tum illud, quad ſectum eſt, cujus vertex eſt 
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305 
punctum B, minus quam dimidium ſphæroideæ 
figurz ; qualiſque fit ZH ipſi B9. Oportet 
demonſtrare, ſegmentum, cujus vertex eſt punc- 
tum B;, ad conum, qui eamdem ac ſegmentum 
bafim habet, eumdemque axem, eam habere 
rationem, quam AH ad AZ. 

Sit cylindrus eamdem ac minus ſegmentum 
baſim habens, eumdemque axem : et fit item co- 
nus v, qui ad conum eamdem baſim habentem 
eam habeat rationem, quam AH ad AZ. Dico 
conum v ſegmento, cujus vertex eſt punctum 
B, æqualem eſſe. Si enim zqualis non eſt, fit 
primo, fi fieri poteſt, minor. Itaque ſegmento 
ſolida figura inſcribatur, itemque alia circum- 
ſcribatur ex cylindris æqualem altitudinem ha- 
bentibus compoſita ; ita ut circumſcripta figura 
excedat inſcriptam magnitudine minore, quam 
qua ſegmentum ſphzroidis excedit conum . 
Quoniam igitur circumſcripta figura, quæ ſeg- 
mento major eſt, inſcriptam minus excedit, 
quam ſegmentum 
conum ; conſtat in. 
ſcriptam figuram 
cono majorem 
eſſe. Sit autem BP 
tertia pars ipſius 


BA. Et quoniam 
tripla eſt cum BH 
ipſius B@, tum BA 
ipſius B P; tripla 
erit etiam AH ip- 
ſius © P. Itaque 
cylindrus eamdem 
ac ſegmentum ba- 
ſim habens, et ax- 
em Ba, ad conum 
eamdem baſim, e- 
umdemque axem 
habentem, eam- 
dem habet ratio- 
nem, quam AH ad P. Habet autem conus, 
quem diximus, ad conum eamdem rationem, 
quam AZ ad AH, Habebit igitur, rationibus 
diſſimiliter ordinatis, cylindrus eamdem ac ſeg- 
mentum baſim habens, eumdemque axem, ad 
conum Y eamdem rationem, quam AZ ad Gp. 
Poſitæ modo ſint lineæ, in quibus E N, multi- 
tudine quidem æquales ſegmentis, quæ ſunt in 
recta B; A, magnitudine vero æquales unaquæ- 
que ipſi Z A. Ac linearum E O æqualis una- 
quæque fit ipſi BA. Erit igitur reliquarum NO 
unaquæque dupla ipſius © A. Applicetur uni- 
cuique ipſarum ſpatium aliquod latitudinem ha- 
bens ipſi BA æqualem; ita ut quadratum in 
unoquoque ſit circa ſuam diametrum deſcrip- 
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uferatur autem ab horum primo — 
| can Iatitudinem habens æqualem ipſi BE: item 


que a ſecundo gnomon latitudinem habens æ 
qualem ipſi B x: eodemque modo ab unoquo- 
que, quod ſequitur, ſpatio gnomon latitudinem 
habens ſegmento uno minorem latitudine gno- 
monis, qui 005 ablatus eſt. Erit utique gno- 
mon, qui a primo ſpatio ablatus eſt, æqualis ſpa- 
tio, quod ſub BE, E Z continetur: et reliquum 
erit ſpatium, quod ipfi No applicatum eſt, exce- 
dens ſpecie quadrata, atque habens latus exceſ- 
ſus ipſi AE æquale. Gnomon vero, qui a ſe- 
cundo ſpatio ablatus eſt, æqualis erit ſpatio, 
quod ſub Z x, x B continetur : et reliquum erit 
ſpatium, quod ipſi N-O applicatum eſt, excedens 
ſpecie quadrata, Et reliqua eodem modo. His 
ita ſe habentibus producantur plana cylindrorum 
omnium, ex quibus inſcripta ſegmento figura 
componitur, ad ſuperficiem uſque cylindri, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habet eumdemque 
axem. Dividetur utique totus cylindrus in cy- 
lindros multitudine quidem æquales cylindris, 
qui in circumſcripta figura ſunt, magnitudine 
vero æquales unuſquiſque eorum maximo. Jam 
cylindrus primus eorum, qui in toto cylindro 
ſunt, axem habens AF, ad cylindrum eorum 
primum, qui ſunt in inſcripta figura, A E axem 
habentem, eamdem habet rationem, quam qua- 
dratum, quod a AT deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur a K E. Hæc autem eadem eſt 
atque illa, quam habet ſpatium, quod ſub BA, 
a Z continetur, ad ſpatium, quod continetur 
ſub BE, EZ. Habet igitur cylindrus ad cylin- 
drum eamdem rationem, quam primum ſpati- 
um ad gnomonem, qui ab eodem ablatus eſt. 
Pariter aliorum etiam cylindrorum, unuſquiſ- 
que, qui in toto cylindro ſunt, axem habens 
ipſi AE æqualem, ad cylindrum, qui ſecundum 
ipſum eſt in inſcripta figura, eumdem axem ha- 
bentem, eamdem habebit rationem, quam ſpa- 
tium ipſi reſpondens ad gnomonem, qui ab eo- 
dem ablarus eſt. Itaque quzdam ſunt magni- 
tudines, nempe cylindri, qui in toto cylindro 
ſunt; aliæque item magnitudines, nempe ſpa- 


tia, quæ ipſi ZN applicata ſunt, latitudinemque 


habent ipſi BA æqualem, multitudine cylindris 
æquales, eamdemque binæ ad binas rationem 
habentes. Comparantur autem cylindri, cum 
aliis cylindris, qui ſunt in inſcripta figura; po- 
ſtremus autem cum nullo comparatur : et adhuc 
ſpatia comparantur cum alis ſpatiis, hoc eſt cum 
gnomombus, qui ab iiſdem auferuntur, reſpon- 
dentibus ſibi uſdem rationibus ; poſtremum ve- 
ro cum nullo comparatur. Conſtat igitur etiam 
omnes cylindros, ad omnes alios cylindros eam- 
dem habere rationem, quam omnia ſpatia ad 
omnes gnomones. Cylindrus igitur, qui eam- 


dem ac ſegmentum baſim habet, eumdemque 


axem, ad figuram ſegmento inſcriptam, eamdem 
habebit rationem, quam omnia ſpatia ad omnes 
gnomones. Et quoniam quædam lineæ æquales 
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poſitz ſunt, in quibus NO, quarum unicuique 
ſpatium applicatum eſt excedens ſpecie quadrata; 
latera autem exceſſuum æqualiter ſeſe invicem 


excedunt; et exceſſus æqualis eſt illarum mini- 


me: præterea alia ſunt ſpatia, quæ ipſi ZO ap- 
plicata ſunt, latitudinemque habent ipſi B A 
qualem, multitudine quidem illis æqualia, mag- 
nitudine vero æqualia unumquodque illorum 
maximo; conſtat omnia ſpatia, quorum unum- 
quodque maximo æquale eſt, ad omnia alia 
ſpatia minorem rationem habere, quam ZN ad 
rectam utrique æqualem, tum dimidiæ ipſius 
NO, tum tertiæ parti ipſius O. Conſtat igitur 
eadem ſpatia ad omnes gnomones majorem ra- 
tionem habere, quam ⁊ N ad rectam utrique æ- 
qualem, tum dimidiæ ipſius N o, tum duabus 
tertiis partibus ipſius Z O. Cylindrus igitur, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habet, eumdem- 
que axem, ad figuram ſegmento inſcriptam, ma- 
jorem rationem habet, quam ZN ad rectam u- 
trique æqualem, tum dimidiz ipſius N o, tum 
duabus tertiis partibus ipſius Z O. Equalis eſt 
autem AZ quidem ipſi ZN; A® vero dimidiæ 
ipſius NO; denique AP duabus tertiis partibus 
ipſius E O. Igitur totus cylindrus ad figuram 
ſegmento inſcriptam, majorem rationem habet, 
quam A Zz ad P. Quam autem rationem ha- 
bet AZ ad p, hanc habere demonſtratus eſt 
idem cylindrus ad conum v. Majorem igitur 
habebit rationem cylindrus ad inſcriptam figu- 
ram, quam ad conum Y. Quod fieri non po- 
teſt. Demonſtrata enim eſt inſcripta figura ma- 
major eſſe cono v. Non eſt igitur majus ſphæ- 
roidis ſegmentum cono v. At vero ſit, ſi fieri 
poteſt, minus. Itaque rurſus ſegmento ſolida 
figura inſcribatur, itemque alia circumſcribatur 
ex cylindris æqualem altitudinem habentibus 
compoſita ; ita ut circumſcripta figura excedat 
inſcriptam magnitudine minore, quam qua co- 
nus Y ſegmentum cxcedit: eadeuque alia, quaz 
ſupra, conſtruantur. Quoniam igitur inſcripta 
figura minor eſt ſegmento, et circumſcripta in- 
ſcriptam minus excedit, quam conus Y ſegmen- 
tum; conſtat circumſcriptam figuram cono & 
minorem eſſe, Rurſus cylindrus primus eorum, 
qui in toto cylindro ſunt, axem habens AE, ad 
cylindrum eorum primum, qui ſunt in circum- 
ſcripta figura, eumdem axem habentem, eam 
habet rationem, quam poſtremum ſpatium eo- 
rum, quæ ipſi ZN applicata ſunt, latitudinem- 
que habent ipfi BA æqualem, ad ſemetipſum. 
Utraque enim zqualia ſunt. . Secundus autem 
cylindrus eorum, qui in toto cylindro ſunt, ax- 
em habens ipſi AE æqualem, ad cylindrum, qui 
ſecundum ipſum eſt in circumſcripta figura, 
eamdem habet rationem, quam primum ſpati- 
um eorum, quæ ipſi ZN applicata ſunt, latitu- 
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308 Fama en! 
dinemque habent ipfi B A æqualem, ad gnomo- 
nem, qui ab ipſo ablatus eſt. Aliorum item 
cylindrorum unuſquifque, qui” in toto cylindro 
funt, axem habentium ipſi à E #qualem, ad cy- 
lindrum, ſecundum ipſum eſt in circum- 
ſcripta — eumdem habet rationem, quam 
ſpatium ipſi reſpondens eorum, que ipfi ZN 
applicata ſunt, ad gnomonem, qui ab ipſo ab- 
latus eſt ante illud, quod poſtremum dicitur. 
Igitur eadem ratione, qua ſupra, omnes cylin- 
dri, qui in toto cylindro ſunt, ad omnes eylin- 
dros, qui ſunt in circumſctipra figura, eamdem 
habebunt rationem, quam omnia ſpatia, que 
ipſi ZN applicata ſunt, ad ſpatium æquale tum 
poſtremo ſpatio, tum gnom6nibus, qui ab aliis 
ablati ſunt. Et quoniam demonſtratum eſt om- 
nia ſpatia, quæ ipſi Ẽ N applicata ſunt, ad om- 
nia ſpatia, que applicata ſunt ipſi NO, exce- 
1 Peri 5 5 Im, ma 
rem habere rationem, quam ⁊ N ad rectam utri- 
que æqualem, tum dimidiæ ipſius No, tum ter- 
tiz parti ipſius E O; conſtat ſpatia eadem ad 
reliqua, quæ æqualia ſunt tum poſtremo ſpatio, 
tum gnomonibus, qui a reliquis ablati ſunt, mi- 
horem rationem habere, quam ZN ad rectam 
utrique æqualem, tum dimidiz ipſius N Oo, tum 
duabus tertiis partibus ipſius Z O. Conſtat igi- 
tur etiam cylindrum, qui eamdem ac ſegmen- 
tum baſim habet, eumdemque axem, ad cir- 
cumſcriptam figuram minorem rationem habere, 
quam ZA ad 6. Quam autem rationem habet 
AZ ad s r, hanc habet cylindrus, quem diximus, 
ad conum v. Minorem igitur rationem habet idem 
cylindrus ad circumſcriptam figuram, quam ad 
conum v. Quod fieri non poteſt. Demonſtrata 
enim eſt circumſcripta figura minor eſſe cono 
7. Non eſt igitur minus ſphæroidis ſegmen- 
tum cono v. Et quoniam neque majus eſt, ne- 
que minus, æquale utique eſt. 


PROP. XXXII. Tnxon. 


Quinetiam ſi ſphæroidea figura ſecetur non 
per centrum plano ad axem non recto, minus 
ejuſdem ſegmentum ad ſegmentum coni, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eumdem- 
que axem, eam habebit rationem, quam recta 
utrique æqualis, tum dimidiæ ejus, quæ ſeg- 
mentorum, quæ oriuntur, vertices jungit, tum 
axt majoris ſegmenti, ad axem majoris ſegmenti. 


Secetur enim ſphæroidea aliqua figura, ut 


dictum eſt: eademque ſecta per axem plano 
alio ad id, quod ſecat, planum recto; fit figuræ 
quidem ſectio acutianguli coni ſectio A BTA; 
plani vero, quod figuram ſecat, recta FA. Du- 
cantur autem ipſi A T parallelæ IP, 2 T, quæ 


0 rer ren © mp3 xc Alyopuer Tod ioxare, nal arg * # porn t ay%oas 


MED1Ss 


tun, ure Garten tv 1% 8; en ths ite 
uu Toy Ahoy ax” airs. Kd rd AN þ 
ales Geiger, 169 i g h 
ny 


tear” acts apud, 


ypapipuives ur, T airs Codvri AN, is de. 
Tat Nαε, ta Tape THY EN #dparidlnbn, Kors 
„ Mig yung Li, 3 C gp 
phvicri n aPapnpiveis u rd dN, 2g 73 
am Tis iporiper. Exe &y didecxran, zn Adem 
m Napla, Te Tas my E N ragt r,, mw, 
m xpupia Tavra rd Tape Tay NO ram 
urge dt rerha pa, pls rec puryice, 
ue Conn Neα Exorm d oy v & E N ven rds law 
career ip T4 T4 ici Tas NO, uU TH og 
1 pig ras = O- Mun ori Ta avre xipia me 
n rd Marra, à im ĩra T6 iran vοeο xapin, 
5 mis oyvwpireert, ig d F Nr aPaimuing, 
EAd.ovore Adyev tom: TOO dy ix, &@ E N vert ri 
iar oronapPeripars, Ta Ti uri Tas NO, 8 d 
Tprrapuplus Tas E O. A , bm % © xidadyes 
6 Bow v Thy ar r TpUpati, & dos Th 
any, an 79 o/c 70 Teo jeiver, t)dorma 
agar e & Up u & 2 & wort ran ©P. 0 A 
A i AZ vn Ta ©P, Tony iu 6 d 
pires xu], mori my Y xavor. "Exderora aps 
Ab iv 6 a mT 70 wegryryfan- 
luer f, 1 ori Tov Y b. "Omy adde. 
Ederx;Fn & tAaorey tov To Wipyryeapepuercy ona 
mu Y Xa, Ou apa tov thacrey , TY 
dog Tpape red Y R Exe ꝙ gre peter, wn 
A, iy ape üg. 


nPOTAEIE X. 

9 n ebend, py d d red xtevrgs, T6 Hu- 
c QUTOU THAPAC OTE 70 ATT MRLPLCL TOU ua 15 
Bari iA ray aur TH he, xg} A d 
a Tour Het mv N, ov aj ouvepPiripay, I 
rd re 1uoie Tas g Tas xopuPas TW 
ere Th,, % Ta dH 700 eng Tpd- 
uares, OTH TOY d rob fue YEAH 0G. 

Teruaco ag ri du TRuptadts, ws em 
xa ra irn aun ꝙ/ ide Nl & des 
bY wen To rive ti TS pry . . 
ud ig & AB TA Gvyavis xwvs ιν & & rin- 
rerres £17608 To one, & TA Li. Kay Tags 
Ta) AT. A < IP, L Ti ,L, Tas 0 


%. 


DE CONOIDIBUS'ET SPHAROIDIBUS. 


z Topps are . B. Z 2 anraxiro ax” 
Abra inimbio crapdtuyur T6 gra tar AT. 
Emnſureirr: & ram rev oPayuadic; > xam rd 
B. Z 1 
dex. xa; iow & BZ. Ihowny & ar 

als red xirvge. Kay iow xirrger rd 

ngj Tas TY re avs Tapas, 8 ©. Emo & 
uTixern fad oF ori mv ator reruada rw im- 
v. * . Tue, 
x, didjurrges airas & IA. ADIOTs by ory - 
e wr 4. 


309 
coni ſectionem in punctis B Z, contingant : ex- 
citenturque ab iiſdem plano acto per A plano 
parallela. Hec utique contingent ſpheroiden in 
punctis B; Z: eorumque vertices jungentur recta 
BZ; que quidem per centrum tranſibit. Sit 
autem centrum ſphzroidis, idemque acutian- 
guli coni ſectionis, punctum 6. Quoniam igi- 
tur ſphærois poſita eſt ſefta eſſe plano ad axem 
non ſectio eſt acutianguli coni ſectio, cu- 
jus AT. Itaque ſumatur cylindrus ax- 

em habens, quæ ipſi BA 


Hus vf B. 75 im- os T—= 5 * — in eu- 
Sarl Foy Jus ſuperficie fit acutian- 
n guli coni ſectio circa di- 
e o/ of A 
1 1 #3 o/ habens punctum 3, in cu- 
pan, & iy ru | jus ſuperficie ſit acutian- 
ioc @ rf dvi xane guli coni ſectio deſeripta 
ela, 4 rig diane rar circa diametrum A. At- 
AT. "EordiTay dh Toes Tis Dice bs pare — 
xuAirdge Tay aue Bacw 5 > 2 * eamdem 
yy pheroidis ſegmentum ba - 
d fen, * 6b ſim habens, eumdemque 
* K we wy axem: itemque ſegmen- 
Tpaptd Xals TAY TAY C- nam coal cxmdem ac fyle- 
ou i 15 iin, Ky Þ roidis fe 
* Tov aur. AetxTEov | H eh 8 habens, et 1 
v7: T0 T{apua TH TPagpoe- Oportet demonſtrare ſphæ· 


Au, & agu 70 B. ori To d νμ¹“ TH d. 
red Gau txprres Tay a D TppajpcTly N A- 
ve Thy ab, Tourer Ve Toy Ayer, Ov a AH wort 
ras A Z. "Ion & i5w & ZH T6 Sz. 

AN OJ di Tis ud w & Th v, Tori Th à- 
ra- Fa V Bao pro Ty aur) TW r- 
han, , abe mv aun, Fr S Tin N. dy 
* AH n Tar AZ. Ei & pun isn low T6 
N TS es T6 v nue, ige Were, 
ti e. EN dy «is To Tape 

Mun Seger, xgy dN ei 
to.» cakes Tipe ins des ixirren ouyxe- 
poor ds 7 76 e pe v byygafirres 
v xipi xv Ad oven, 7 A brtpi xc To THAPA 8 
Sede 75 * d Opuoics d Tw wperige 
Sv din N tyyrypapepcer ona wal fi rec 
Y Ache, % 6 Ties T& xv\ivdps 6 dow ix ra- 


= - 1 * »” * 1 * * 
rar Ta TuApan, Kg aro v aurov, Tori d 


ty yeypappptpor A prigers h ixpor 7 werl F 
Y x@vy. O ig aduvany, On toramny oy To TW 
EPaupcnidies Tape T0 Y xuves wat, AN ige, 
i duvany, A. Eyysypepepcy 1 av 
rus Th u ghee gigi, S Ge TYgryoypays- 
lt ix xuAivdps ri Is i c Exarray Nei- 
e. os re To miprypaPis A & iyyfa irres 

d r 32 


roidis ſegmentum, cujus vertex eſt punctum B, 
ad ſegmentum coni, eamdem ac ſegmentum ba- 
ſim habens, eumdemque axem, eam habere ra- 
tionem, quam AH ad AZ. Sit autem Z Hæ- 
qualis ipſi & Z. 

Sumatur conus aliquis v, qui ad ** 
coni eamdem ac ſphzroidis ſegmentum baſim ha- 
bentis, eumdemque axem, cam habeat rationen, 
quam AH ad AZ, Et fi æquale non eſt ſeg- 
mentum ſphæroidis cono Y, fit primo, ſi fieri 
poteſt, majus. Itaque ſegmento ſphæroidis ſo- 
lida figura inſcribatur, itemque alia circumſcri- 
batur ex cylindri ſegmentis æqualem altitudi- 
nem habentibus compoſita; ita ut circumſcripta 


ſigura excedat inſcriptam magnitudine minore, 


quam qua ſegmentum ſphæroidis excedit co- 
num . Pariter ac ſupra demonſtrabitur in- 
ſcripta figura major eſſe cono ; et ſegmentum 
cylindri, quod eamdem ac ſphæroidis ſegmen- 
tum baſim habet, eumdemque axem, ad in- 
ſcriptam figuram majorem rationem habere, 
quam ad conum Y. Quod fieri non poteſt. Non 
erit igitur majus ſphæroidis ſggmentum cono . 
At vero fit, fi fieri poteſt, minus. Rurſus ſphz- 
roidis ſegmento ſolida figura inſcribatur, item- 
que alia circumſcribatur ex cylindri ſegmentis 
æqualem altitudinem habentibus compoſita ita 
ut circumſcripta figura excedat inſcripram mag- 
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ſegmentum excedit. Rurſus autem eadem ra- 
tione, ac ſupra, demonſtrabitur circumſcripta 
figura minor eſſe cono F e et ſegmentum cy- 
ac ſphzroidis ſegmentum 


minorem rationem habere, quam 
ad conum v. Quod fieri non poteſt. 
igitur minus erit ſphæroidis ſegmentum cono F, 
Manifeſtum eſt igitur, . 


PROP. XXXIII. Taxon. 
Cujuſlibet ſphæroideæ figuræ ſectæ, non per 
centrum, plano ad axem recto, majus ſegmentum 
ad conum qui eamdem ac ſegmentum baſim 
habeat, eumdemque axem, eam habet ratio- 
nem, quam rea utrique æqualis, tum dimi- 
diz axis ſphzroidis, tum axi minoris ſegmenti, 
ad axem minoris ſegmenti. 

Secetur ſphæroidea aliqua fora, ut dictum 
eſt: eademque ſecta per axem plano alio ad id, 
quod. ſecat, planum recto; ſit figuræ quidem 
ſectio acutianguli coni ſectio A BT, cujus diame- 
ter, eademque axis figuræ, BA ; plani vero, quod 
ſecat, recta TA. Hæc utique iph BA ad rectos 


angulos erit, Sit autem ſegmentorum majus, - 


cujus vertex eſt punctum B: et centrum ſphe- 


roidis punctum © : apponaturque 4A H zqualis 
ipſi A ; itemque BZ eidem æqualis. Oportet 
demonſtrare, ſegmentum ſphæroidis, cujus ver- 
tex eſt punctum 3, ad conum, qui eamdem ac 
ſegmentum baſim habet, eumdemque axem, eam 
haberè rationem, quam E H ad EA. 


Itaque ſecetur ſphærois per centrum plano 


ad axem recto; et ab eo, qui oritur, cireulo co- 


nus excitetur, verti- 
cem habens punctum 
a. Eſt igitur tota 
sphærois dupla ſeg- 
menti, quod baſim 
habet circulum, qui 
circa diametrum K A 
deſcribitur, et verti- 
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cem punctumA. Seg- II 
mentum autem,quod 
diximus, duplum eſt 
coni, qui eamdem ac 
ſegmentum baſim ha- 
bet, eumdemque ax- 
em. Heæc enim de- 
monſtrata ſunt. To- 
ta igitur ſphærois ejus, quem diximus, coni eſt 
quadrupla. At vero hie conus ad conum, qui 
baſim habet circulum, qui circa diametrum AT 
deſcribitur, et verticem punctum A, rationem 


habet, quæ componitur tum ex ea, quam habet 


n Ter: 
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ray BE,E A. *Or & N i ©4 wort ray 
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eye bd Tay E A, BO, werd mn und rar BE, 
EA. O & xans d Barn iv Tay xuxAcr Thy u- 
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Sued wer! Toy aver, Tov & TW i TOY 
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ber bd Tay ZH, E A, Tori To une Tav B e, Z A* 


TETea Tar Yap dd rip. O Js xaves 6 w To 
inugiꝙ TH) c Siedle creri rd Tpapda, To HqT- 
cer d d npuirtcy red oPaipoerdics, Toror i Toy 
Ayer, er To t Eö ud Tay EA, BO, wor! 
70 b Tay ZE, EA. ix % To d oPapoedis 
eri To xh] Td He autre, T abr Aya, 
ov To ννi,ẽ bd Tav ZH, E a, wort To uno 
Tay ZE A. "Os Tt % To Hi Tape S oPaupou- 


N * * * * 4 o - 
des mT TY ENGOTEY F a ix, OY & bregi- 


4 red oPaiportic; 76 accom e i 


o ad Ba, tum ex ea, quam habet quadra- 
tum, quod a K © deſcribitur, ad quadratum, 
quod deſcribitur ab R A. Ratio autem, quam 
habet quadratum, quod deſcribitur a K ©, ad 


quadratum, quod deſcribitur ab E A, eadem eſt 
atque illa, quam habet ſpatium, quod ſub B ©, 


© & continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 
n E, EA. Jam vero quam rationem habet & A 
ad E a, hanc habeat ZA ad © A, Habebit igi- 


tur ſpatium, quod fub FA, B © continetur, ad 


ſpatium, quod continetur ſub B &, o a, eam ra- 
tionem, quam a & ad AE. Quæ autem ratio 
componitur tum ex ea, quam habet ſpatium, 
quod ſub Z 4, © B continetur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub B@ A, tum ex ea, quam habet 
ſpatium, quod ſub B ©, © 4 continetur, ad ſpa- 
tium, quod continetur ſub BE, EA, hæc eadem 
eſt atque illa, quam habet ſpatium, quod ſub 
Z A, BO continetur, ad ſpatium, quod contine- 
tur ſub BE, K A. Conus igitur, qui baſim ha- 
bet circulum, qui circa diametrum K A deſcribi= 
tur, et verticem punctum a, ad conum, qui 
baſim habet circulum, qui circa diametrum Ar 
deſcribitur, et verticem punctum A, eamdem 
rationem habet, quam ſpatium, quod ſub Z a, 
B® continetur, ad ſpatium, quod continetur, ſub 
BE, EA. Conus autem, qui baſim habet circu- 


lum, qui circa diametrum AT deſcribitur, er - 


verticem punctum A, ad ſegmentum ſphæroi- 
dis, quod eamdem ac ipſe baſim habet, eum- 
demque axem, eam habet rationem, quam ſpa- 
trum, quod ſub BE, E A continetur, ad ſpatium, 
quod continetur ſub ZE, EA; hoc eſt, quam 
BEadEZ. Demonſtratum enim eſt minus quam 
dimidium ſphæroidis ad conum, qui eamdem 
ac ſegmentum baſim habet, eumdemque axem, 
eam habere rationem, quam recta utrique #- 
qualis, tum dimidiz axis ſpheroidis, tum axi 
majoris ſegmenti, ad axem majoris ſegmenti. 
Hæc autem ea eſt, quam habet ZE ad BE. Co- 
nus igitur, qui in dimidio ſpheroidis eſt, ad 
ſegmentum ſphæroidis dimidio minus eamdem 


habet rationem, quam ſpatium, quod ſub = A, 


B © continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 
ZE, AE. Et quoniam tota ſpherois ad conum, 
qui in dimidio ſphæroidis eſt, eam rationem ha- 
bet, quam ſpatium, quod ſub ZH, E A conti- 
netur, ad ſpatium, quod continetur ſub B ©, Za: 
utrumque enim quadruplum eſt. Conus autem, 
qui in dimidio ſphæroidis eſt, ad ſegmentum 
ſphæroidis dimidio minus eam habet rationem, 
quam ſpatium, quod ſub E A, B © continetur, ad 
ſpatium, quod continetur ſub ZE, EA: tota 
etiam ſphzrois ad ſegmentum ipſius et minus 
eamdem rationem habuerit, quam ſpatium, quod 
ſub Z H, EA continetur, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub Z EA. Quare etiam majus ſphæroi- 
dis ſegmentum ad minus eamdem rationem ha- 
bet, quam exceſſus, quo ſpatium, quod ſub 
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2 H, E A continetur, excedit ſpatium, quod 
continetur ſub 2 E, A E, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub 2 KA. Spatium autem, quod ſub 
ZH, Z & continetur, ſpatium, quod contine- 
tur ſub ZE, excedit ſpatio, quod contine- 
tor fob 7.4, 8Þ, ex ſpatio, quod continetur ſub 
ZE, ZE, Igitur majus ſpheroidis ſegmentum 
ad minus, eamdem habet rationem, quam ſpa- 
tium utrique æquale, ſpatio, quod ſub E a, EH, 
ſpatioque, quod ſub ZE, EE continetur, ad ſpa- 
tium, quod continetur ſub Z E, E A. Minus au- 
tem ſphæroidis ſegmentum ad conum, qui eam- 
dem ac ipſe baſim habet, eumdemque axem, 
eam habet rationem, quam ſpatium, quod ſub 
2 E, E & continetur, ad ſpatium, quod contine- 
tur ſub BE, EA: habet enim eam, quam ZE 
ad BE, Et conus, qui in minore ſegmento eſt, 
ad conum, qui eſt in majore ſegmento, eum ha». 
bet rationem, quam ſpatium, quod ſub BE, EA 
continetur, ad quadratum, quod a BE deſcri- 
bitur. Hi enim coni, cum eamdem baſim ha- 
beant, eamdem quam altitudines rationem ha- 
bent. Igitur majus ſphæroidis ſegmentum ad 
conum, qui in ipſo ſegmento eſt, eam habet ra- 
tionem, quam ſpatium utrique æquale, ſpatio, 
quod ſub Z A, EH, ſpatioque, quod ſub ZE, 
ZE continetur, ad quadratum, quod a BE de- 
ſcribitur. Hæc autem ratio eadem eſt atque 
illa, quam habet E H ad EA. Spatium enim, 
quod ſub E A, E H continetur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub Z a, E a, eam rationem habet, 
quam EH ad EA: et ſpatium, quod ſub ZE, 
ZE continetur, ad ſpatium, quod continetur 
ſub ZE, E eam habet rationem, quam EH 
ad EA. Habet enim ZE ad E eamdem ra- 
tionem quam EH ad EA; quoniam proportio- 
nales ſunt Z A, O A, AE: æqualiſque eſt & A 
ipſi H A. Igitur ſpatium utrique æquale, ſpatio, 
quod ſub Z a, EH continetur, ſpatioque, quod 
continetur ſub ZE, ZE, ad ſpatium æquale u- 
trique, ſpatio, quod ſub ZS a, EA continetur, 
ſpatioque, quod continetur ſub 2 E, & E, eam- 
dem habet rationem, quam E H ad EA. Quod 
autem quadratum a BE deſcribitur, id utrique 
æquale eſt, ſpatio, quod ſub ZE a, E A, contine- 
tur, ſpatioque, quod continetur ſub ZE, @E. 
Quadratum enim, quod a 3 deſcribitur, æ- 
quale eſt ſpatio, quod ſub Z A, E A continetur : 
et exceſſus, quo quadratum, quod a BE deſcri- 
bitur, excedit quadratum, quod deſcribitur a 
BO, ſpatio zqualis eſt, quod continetur ſub 
ZE, G E; quoniam B, BZ æquales ſibi invi- 
cem ſunt, Conſtat igitur majus ſpheroidis ſeg- 
mentum ad conum, qui eamdem ac ſegmentum 
baſim habet, eumdemque axem, eam habere 
rationem, quam EH ad EA. 
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PROP. XXXIV. Taxon. 
Quinetiam fi ſphæroidea figura fecetur non 
per centrum plano ad axem non recto, majus 
ejuſdem ſegmentum ad ſegmentum coni, qui 
eamdem ac ſegmentum baſim habeat, eumdem - 
que axem, eam habebit rationem, quam recta 
utrique equalis, tum dimidiæ ejus, que ſeg- 
mentorum, qut oriuntur, vertices jungit, tum 
axi minoris ſegmenti, ad axem minotis ſegmenti. 
Secetur ſphæroidea figura plano, ut dictum 
eſt; eademque ſea per axem plano alio ad id, 
quod ſecat, planum recto; fit figuræ quidem 
Wr er ſectio ABT; plani vero, 
quod figuram ſe- 
cat, recta TA. Du- 
cantur autem ip- 
fi Ar parallelæ 
NP, ET, quæ acu- 
tlanguli coni ſec - 
tionem in punctis 
A, B contingant: 
excitenturque ab 
iiſdem plana acto 
per AT plano pa- 
contingent ſphaz- 
roiden in punctis z. Aʒ eruntque B, Aſegmentorum 
vertices. Itaque ducatur BA ſegmentorum, quæ 
oriuntur, vertices jungens; que quidem per cen- 
trum tranſibit, quod fit punctum o. Majus autem 
dimidio ſphæroidis ſegmentum illud fit, cujus 
vertex eſt puntum B: apponaturque AH zqua- 
lis iph a , itemque BZ eidem æqualis. Opor- 
tet demonſtrare, majus ſphæroidis ſegmentum 
ad ſegmentum coni, qui eamdem ac ſegmentum 
baſim habet, eumdemque axem, eam habere ta- 
tionem quam EH ad EA, | 
Secetur enim ſphzrois plano per centrum ac- 
to, eique quod per AT actum eſt parallelo: et 
inſcribatur dimidio ſphæroidis ſegmentum coni 
verticem habens punctum A: et quam rationem 
habet A ad E a, hanc habeat ZA ad OA. De- 
monſtrabitur pariter, ac ſupra, ſegmentum coni, 
quod dimidio ſphæroidis inſcriptum eſt, ad ſeg- 
mentum coni, quod inſcriptum eſt minori ſeg- 
mento eamdem habere rationem, quam ſpatium, 
quod ſub Z a, 3 continetur, ad ſpatium, quod 
continetur ſub B E, EA: et ſegmentum coni, 
quod minori ſegmento inſcriptum eſt, ad id, cui 
inſcriptum eſt, ſegmentum eamdem rationem 
habere, quam ſpatium, quod fub BE, EA con- 
tinetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 2 E, EA. 
Habebit igitur ſegmentum coni, quod dimidio 
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ſphzroidis ICY eſt, ad minus ſphzroidis ow 
ſegmentum rationem camdem, quam ſpatium, 


quod ſub Z &, B© continetur, ad ſpatium, quod 


continetur ſub 2 E, E A. Itaque tota ſphzrois ad 
5 ſegmentum coni, quod dimidio ſphzroidis in- 
ſcriptum eſt, eamdem rationem habebir, quam 


ſpatium, quod ſub 2 H, E A continetur, ad ſpa- 
tium, quod continetur ſub 3 O, Z A. Utrum- 
que enim utriuſque quadruplum eſt. Habet 
autem ſegmentum coni, quod diximus, ad mi- 
nus ſphæroidis ſegmentum eamdem rationem, 
quam ſpatium, quod ſub Za, 3 continetur, 
ad ſpatium, quod continetur ſub Z E, E A. Ha- 


bebit igitur tota ſphærois ad minus ſphæroidis 
ejuſdem ſegmentum rationem eamdem, quam 
ſpatium, quod ſub 2 H, E A continetur, ad ſpa- 
tium, quod continetur ſub ZE, EA. At ma- 
jus ſphæroidis ſegmentum ad minus eamdem 
habet rationem, quam exceſſus, quo ſpatium, 
quod ſub Z H, Z 4 continetur, excedit ſpatium, 
quod continetur ſub ZE, EA ad ſpatium ſub 
ZE, EA: minus vero ſphæroidis ſegmentum ad 
ſegmentum coni, quod eidem inſfcriptum eſt, 
eamdem habet rationem, quam ſpatium, quod 
ſub ZE, EA continetur, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub BE, EA. Demonſtratum enim eſt 
eam habere, quam ZE ad BE. Denique ſeg- 


mentum coni, quod minori ſegmento inſcrip- 


tum eſt, ad ſegmentum coni, quod inſcriptum 
eſt majori ſegmento, eamdem habet rationem, 


quam ſpatium, quod ſub BE, EA continetur, ad 


quadratum, quod a BE deſcribitur. Horum 
enim, que diximus, conorum ſegmenta, cum 
eamdem baſim habeant, eamdem quam altitudi- 
nes rationem habent. Hz vero altitudines eam- 
dem habent, quam AE ad EB. Igitur majus 
ſphæroidis ſegmentum ad ſegmentum coni, quod 
eidem inſcriptum eſt, eamdem rationem habe- 
bit, quam exceſſus, quo ſpatium, quod ſub H Z, 
Z A continetur, excedit ſpatium, quod continetur 
ſub ZE 4, ad quadratum, quod a BE deſcribitur. 
Quz quidem ratio pariter, ac ſupra, eadem eſſe 
demonſtrabitur atque illa, quam habet EH ad EA. 
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IN PROP. XII. 


Tir & Tarruv Pavrpai ivrs ai anodutnuc, Horum autem omnium demonſtrationes maniſeſtæ 
ſunt. Ita ego verti, ne a naturali atque obvia Græci vocabuli ſignificatione recederem : fed ma- 
lim, in aperto ſunt. Qui enim manifeſtiores ſunt hæ demonſtrationes, quam quæ mox ſequuntur, 
quas tamen Archimedes non prætermiſit? Cœterum quemadmodum non conceſſerim eas mani- 
feſtas eſſe, ita neque adeo obſcuras, ut in iis, quod Rivaltus fecit, plus æquo laborandum fit, 
Revera enim hujuſmodi ſunt, ut, G re&a via incedas, minimo negotio res confici poſſit. Itaque 
tria nobis demonſtranda proponimus : nam reliqua, quæ conſulto prætermittimus, ipſa per ſe 


patent. 
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DE CONOIDIBUS ET SPHAROIDIBUS. 315 


i006. wor Siognltioio iro i wp RO P. I. | 
Si rectangula.conois plano ſecetur ſecundum axem acto, ſectio erit rectanguli coni ſeftio eadem 
atque illa, quæ figuram comprehendit. Diameter autem ipſius erit communis ſectio planorum ; 
tum-cjus;" quod figuram ſecat, tum ejus, quod rectum ad id, quod ſecat, planum per axem agitur, 
Secerur rectangula conois plano, ut dictum eſt : eademque ſecta per axem plano alio ad id, 
quod ſecar, planum recto, fit conoidis quidem ſectio rectanguli coni ſectio A BC; plani vero, 
quod ſecat, recta IN. Ac fit conoidis axis idemque ſectionis diameter BD. Intelligantur modo 
ſumpta eſſe in ſectione duo puncta M, O: et ducantur ab hiſce punctis rectæ MF, ON ad IN 
normales. Hz normales utique erunt etiam ad id planum, in quo rectanguli coni ſectio eſt 
ABC; quoniam planum, quod ſecat, ad idem planum eſt rectum. Ducantur porro per puncta 
F, N rectæ E H, AC, quæ æquales cum BD angulos efficiant: et per rectas EH, MF; AC, 
ON agantur plana. Hzc recta utique erunt ad BD : et ſecabitur conois planis ad axem rectis. 
Quare ſectiones circuli erunt, quorum centra puncta G, D: hoc enim manifeſtum eſt: ideoque 
rectæ M F, ON ſpatia facient zqua- | | 
lia, altera quidem ei, quod fub E FH » 
continerur ; altera vero ei, quod con- - _ 
tinetur ſub ANC. Ducatur poſtremo I 
per punctum I recta IL ipſis EH, AC 
parallela. Quoniam igitur ſectio ABC 0 


rectanguli con ſectio eſt, ut quadra- 8 

tum, quod ab E G deſcribitur, ad qua- 75 : «| 8 

dratum, quod deſcribitur ab IL, ita 4A E D | 0 

ſe habet BG ad BL. Et dividendo, "RC 

ut exceſſus, quo quadratum, quod VL? (0) 

ab EG deſcribitur, excedit quadra- 

tum, quod deſcribitur ab IL, ad quadratum, quod deſcribitur ab IL, ita ſe habet exceſſus, 
quo BG ipſam BL excedit, ad BL. Zqualis eſt autem exceſſus, quo quadratum, quod ab 
E G deſcribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur ab IL, hoc eſt FG, ſpatio, quod conti- 
netur ſub E F H, hoc eſt quadrato, quod deſcribitur ab FM: et exceſſus, quo BG ipſam BL ex- 
cedit, æqualis ipfi LG, hoc eſt IF. Ut igitur quadratum, quod ab FM deſcribitur, ad qua- 
dratum, quod deſcribitur ab IL, ita ſe habet I F ad BL. Eodem modo, proportione inverſa, 
demonſtrabicur, ut quadratum, quod ab I L deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab NO, 
ita ſe habere BL ad IN. Igitur qua, eademque ordinata proportione, ut quadratum, quod ab 
F M deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab NO, ita ſe habet I F ad IN. Itaque ſectio 
I MO reftanguli coni ſectio eft, cujus diameter IN. At vero eandem eſſe atque ſectionem ABC, 
quæ figuram comprehendit, hoc pacto demonſtrabitur. Sit BP ea recta, ad quam exiguntur qua- 
drata a rectis deſcripta, quæ ad axem BD ordinate ducuntur, quæ alio nomine rectum ſectionis 
latus vocatur. Erit igitur quadratum, quod ab I L deſcribitur, æquale ſpatio, quod ſub LB P 
continetur. Et quoniam ſupra demonſtratum eſt, ut quadratum, quod ab F M deſcribitur, ad 
quadratum, quod deſcribitur ab I L, ita ſe habereI F ad BL; ideo ut quadratum, quod ab FM 
deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub L BP, ita ſe habebit IF ad BL: et ſumpta com- 
muni altitudine BP, ita ſpatium, quod ſub I F, BP continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub 
LBP. Quz autem ad eamdem magnitudinem eandem rationem habent, ea zqualia ſunt. quale 
eſt igitur quadratum, quod ab F M deſcribitur, ſpatio, quod ſub IF, B P continetur. Propterea 
ſectio I MO eadem eſt atque ſectio ABC. 


e 


Si obtuſiangula conois plano ſecetur acto five ſecundum axem, five per verticem coni conoiden 
continentis, ſectio erit obtuſianguli coni ſectio. Et fi quidem ſecundum axem, ei ſimilis erit, quæ 
figuram comprehendit: ſi vero per verticem coni conoiden continentis, non ſimilis. Diameter 
autem ſectionis erit communis ſectio planorum; tum ejus, quod figuram ſecat, tum ejus, quod 
rectum ad id, quod ſecat, planum per axem agitur. | | 

Secetur primo obtuſiangula conois plano ſecundum axem acto: eademque ſecta per axem 
plano alio ad id, quod ſecat, planum re&o, fit conoidis quidem ſectio obtuſianguli coni ſectio 
ABC; plani vero, quod ſecat, recta IN. Ac fit conoidis axis idemque ſectionis diameter BD, 
et producatur ad oppoſitam uſque ſectionem, cujus vertex punctum R. Intelligantur modo 
ſumpta eſſe in ſectione duo puncta M, O: et ducantur ab hiſce punctis rectæ MF, ON ad IN 
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tur, excedit ſpatium, quod continetur ſub RLB ad ſpa- 


que ordinata proportione, ut quadratum, quod ab MF - 


$is 1 i Hu bt 164 27608 


normales. Hz normales utique erunt etiam ad id planum, in quo obtuſianguli coni ſectio eſt 
ABC. Ducantur porro per puncta F, N rectæ E H, AC, quæ æquales cum B D angulos effici- 
ant: et per rectas EH, MF; AC, ON igantur plana. H#c rea utique erunt ad BD: et fra. 
bitur conois planis ad axem rectis. Quare ſectiones circuli erunt, quorum-centra'punfta G, D; 
et ideo rectæ MF, ON ſpatia ſacient æqualia, altera quidem ei, quod ſub EPH A 
tera vero ei, quod continetur ſub ANC. Ducatur poſttemo 4 puncto I recta'ILipfis EH, AC 
parallela; et producatur i N ad punctum T, ita ut pars ejus 18 alteri ejus parti ST quali fit; 
nimirum ducta ab oppoſitarum ſectionum centro Q rea Q'S ad IT normali. Quoniam igjeue 
ſectio A B C obtuſianguli coni ſectio eſt, ut quadratum, quod ab EG defcribitur, ad 
quod defcribitur ab I L, ita ſe habet ſpatium, quod ſub RGB continetur, ad ſpatizn, quod con. 
tinetur ſub RL B. Et dividendo, ut excefſus, quo quadratum, quod ab E Gdeſeribitur; exce. 
dit quadratum, quod deſcribitur ab IL, ad quadratum, quod. deſcribitur ab 1 L. ita ſe habet ex 
ceſſus, quo ſpatium, quod ſub RG B continetur, ſpatium 0 quod continetut ſub RUBS 
ſpatium, quod continetur ſub RL B. Zqualis eſt autem 8 
exceſſus, quo quadratum, quod ab E G deſeribitur, ex= ., [| © 2 Ke | 
cedit quadratum, quod deſcribitur ab I L, ſpatio, quod ö bY | 
continetur ſub E FH, hoc eſt quadrato, quod deſcr : 
bitur ab MF. Ut igitur quadratum, quod ab MF de. 
ſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab IL, ita fe * of 

| 7 
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—— 


habet exceſſus, quo ſpatium, quod ſub RG B contine- 


tium quod continetur ſub RLB. Eodem modo, inverſa TA 
proportione, demonſtrabitur, ut quadratum, quod ab II. yn fob bg * 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab ON, ita I p on e 1 
ſe habere ſpatium, quod ſub RLB continetur, ad exceſ= '' © | = 6—M "* 
ſum, quo ſpatium, quod ſub RD continetur, excedit "Ap. wa 
ſpatium, quod continetur ſub RL B. Tgitur æqua, eden > Bw. 
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deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab N O, ita / 225 
ſe habet exceſſus, quo ſpatium, quod ſub R G B continetur, 5 5 \ | 

excedit ſpatium, quod continetur ſub RLB, ad exceſſum, A N 0 0 
quo ſpatium, quod ſub RD B continetur, ſpatium exce- EOS 0 ne 
dit, quod continetur ſub RLB. Æqualis eſt autem exceſ- N 

ſus, quo ſpatium, quod ſub RG B continetur, excedit ſpatium, quod continetur ſub R Lucinda 
quo quadratum, quod a GQ deſcribitur, quadratum excedit, quod deſcribitur ab LQ; et exceſſus, 
quo ſpatium, quod ſub RD B continetur, excedit ſpatium, quod continetur ſub RL B, æqualis 
exceſſui, quo quadratum, quod a DQ deſcribitur, quadratum excedit, quod deſeribitur ab LQ 
Igitur ut quadratum, quod ab M F deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab ON, ita ſe 
habet exceſſus, quo quadratum, quod a G Q deſcribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur ab 
LQ ad exceſſum, quo quadratum, quod a DQ deſcibitur, quadratum excedit, quod deſeribitur 
ab LQ. Aqualis eſt autem exceſſus, quo quadratum, quod a GQ deſcribitur, excedit quadratum, 
quod deſcribitur ab L Q, ſpatio, quod ſub T FI continetur : et exceſſus, quo quadratum, quod a 
D Q deſcribitur, quadratum excedit quod deſeribitur ab LQ, æqualis ſpatio, quod continetur ſub 
T NI. Igitur ut quadratum, quod ab MF deſeribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab ON, 
ita ſe habet ſpatium, quod ſub T FI continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub T NI. Itaque 


ſectio IMO obtuſianguli coni ſectio eſt, cujus diameter IN. At vero fimilem eſſe ſectioni ABC, 


quæ figuram comprehendit, hoc pacto demonſtrabitur. Sint rectæ IV, BP ſectionum IMO, 
ABC latera, quæ recta vocantur. Et quoniam ſupra demonſtratum eſt, ut quadratum, quod ab 
MF deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab IL, ita ſe habere exceſſum, quo ſpatium, 
quod ſub RGB continetur, excedit ſpatium, quod continetur ſub RLB, ad ſpatium, quod con- 
tinetur ſub RLB; ideo permutando, ut quadratum, quod ab MF deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub 
TF continetur; quod quidem ſpatium exceſſui, quam modo diximus, æquale eſt ; ita ſe habebit 
quadratum, quod ab I L deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub RLB. Se habet autem 
ut quadratum, quod ab MF deſcribitur, ad ſpatium, quod ſub T F] continetur, ita IV ad TI: 
et ut quadratum, quod ab IL deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub RLB ita B P ad RB. 
Se habet igitur ut IV ad TI, ita BP ad B R. Propterea ſectio I M © ſimilis eſt ſectioni ABC. 


Quæ prima erat propoſitionis pars. 


DE CONOIDIBUS. ET SPHAROIDIBUS 17 


Secetur autem ſecundo obtufiangula conois plano acto per coni verticem conoiden continentis : 
eademque, quæ ſupra, conſtruantur. Ducantur preterea per puncta B, I rectæ BK, I K ſectionem 
ABC coatingentes : et per puncta F: N iph IK parallelz PX, VS: producaturque IQ ad op- 
poſitam uſque ſectionem, ut ipſam in puncto T contingat. inn 
ſunt rectia B K, IK, ſectionem ABC in punc+ | 
tis B, I contingentibus ; ut ſpatium, quod ſub 
E F H continetur, hoc eſt quadratum, quod 
ab MF deſcribitur, ad fpatium; quod con- 
tinetur fub PF X, ita ſe habet quadratum; 
quod a BK deſcribityr, ad quadratum; 
quod deſcribitur ab IK. Eadem ratione; - 
ut ſpatium, quod ſub A N C continetur, hoc 
eſt quadratum, quod ab ON deſtribitur; 
ad ſpatium, quod continetur ſub VNS; 
ita ſe habet quadratum, quod a BK defcri- 
bitur, ad quadratum, quod defſcribitur ab 


IK. Ut igitur quadratuni, quod ab MF 

deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribj- EY 5 
2 
3 DJ 


tur ab ON, ita ſe habet ſpatium, quod ſub 
PFX continetut ; hoc eſt quadratum quod 
a PF deſcribitur, id ſpatium quod conti- 
netur ſub VN S, hoe eſt quadratum, quod 
acſcribirur b VN. Se habet autam ut 
quadratum, quod a P E deſeribitur, ad qua- 
dratum, quod deſeribitur ab VN, ita ſpa- 
tium, quod ſub T FI continetuf, ad ſpa - 
tium, quod continctur ſub T NI. 8e ha- 
bet igitur, ut quadratum quod ab M F 2 
deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribi- 
tur ab ON, ita ſpatium, quod fub T FI continetur; ad ſpatium, quod continetur ſub T NI, 
Itaque ſectio IMO obtuſianguli coni ſectio eſt, cujus diameter I N. At vero non eſſe ſectioni 
ABC fimilem, hoc pacto demonſtrabitur. Sit enim, fi fieri poteſt, ſimilis : et intelligatur per 
punctum I aftum eſſe planum ſecundum axem BD; quod in conoide ſectionem faciat IV Z. Erit 
utique ſeftio IMO fimilis etiam ſectioni I YZ, quam ipſi ABC ſimilem eſſe demonſtravimus. 
Et quoniam ut T F ad FI, ita ſe habet, propter triangulorum n QT, FQG ſimilitudinem, 
NG ad GL; ideo ut MF ad Fl, ita ſe habuerit YY ad $1; et permutando, ut MF ad IV, 
ita FI ad Iv. Quod fieri non poteſt. Minor fi quidem eſt MF quam YY; et FI major quam 
Ir. Propterea ſectio IMO non eſt ſimilis ſectioni ABC. Quæ erat propoſitionis pars altera. 


PRO P. I. 


Si ſphæroideon figurarum utralibet plano ſecetur ſecundum axem acto, ſectio erit acutianguli co- 
ni ſectio ei ſimilis, quæ figuram comprehendit. Diameter autem ſectionis erit communis ſectio 
planorum; tum ejus, quod figuram ſecat, tum a , quod rectum ad id, quod ſecat, planum per 
axem agitur. 

Secetur longa ſpherois plano, ut dictum eſt: eademque ſecta per axem plano alio ad id, quod 
ſecat, planum recto, fit ſphæroĩdis quidem ſectio acutianguli coni ſectio DEB H; plani vero, quod 
ipſam ſecat, recta IK. Ac fit ſphæroidis axis idemque ſectionis diameter BD; centrum punctum 
C; minorque diameter RC, quz ipſam IK in puncto P ſecet. Infelligantur modo ſumpta eſſe in 
ſectione duo puncta M, O: eademque, que in ſuperioribus propoſitionibus, conſtruantur. Eodem 
modo demonſtrabitur, ſectiones, quæ fiunt a planis per rectas EH, MF; itemque ST, ON 
actis circulos eſſe, quorum centra puncta G, V: ideoque rectas MF, ON ſpatia facere æqualia, 
alteram quidem ei, quod ſub E F H continetur; alteram vero ei, quod continetur ſub S8 NT. 
Quoniam igitur ſectio DEB H acutianguli coni ſectio eſt, ut quadratum, quod ab 8 V deſcribitur, 
ad quadratum, quod deſcribitur ab IL, ita ſe habet ſpatium, quod ſub DVB continetur, ad 
ſpatium, quod continetur ſub DL B. Et dividendo, ut exceſſus, quo quadratum, quod ab SV 
deſcribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur ab IL, ad quadratum, quod deſcribitur ab I L, 
ita ſe habet exceſſus, quo ſpatium, quod ſub D VB continetur, ſpatium excedit, quod conti- 
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ne tur ſub DL B, ad ſpatium, quod continetur ſob D LB. Mqualis eſt autem enteffus, quo qua- 
dratum, quod ab 8 V deſeribitur, excedit q uadratum, quod deſeribitur ad I L. hoe eſt NV. "oh 
tio, quod continetut ſub SN T, hoe eſt quadrits, quod defcribiret ab ON: Ut igitur quadtatum, 
quod ab ON deſcribitur, ad quadratum, quod deſeribitur ad I KI. 
ita ſe habet exceſſus, quo ſpatium, quod ſub DVB continetür ern. ö 
cedit ſpatium, quod continetur ſub DL B, ad ſpatium, quod dontf⸗ * 

netur ſub DL B. Eodem modo, inverſa proportione, 95 

ut quadratum, quod ab I L deſcribitur, ad quadratum, quod deſtribi- 
tur ab MF, ita ſe habete ſpatium quod ſub DL B continetur, ad ex- 
ceſſum, quo ſpatium, quod ſub DGB continetur, excedit ſpatium, 
quod continetur ſub DL B. Igitur æqua eademque ordinata propor- 
tione, ut quadratum, quod ab ON deſcribitur, ad quadratum, quod 


* = 2 — * 


continetur, excedit ſpatium, quod continetur ſub DLB, ad exceſſum, quo 2 4. 
ſpatium, quod ſub D G continetur, ſpatium excedit, quod continetur ſub DL. B. Æqualis eſt autem 
exceſſus, quo ſpatium, quod ſub DV continetur, excedit ſpatium, quod continetur ſub D LB, 
exceſſui, quo quadratum, quod a CL, hoc eſt PI, deſcribitur, excedit quadratum, quod deſcri- 
bitur a CV, hoc eſt PN: et exceſſus, quo ſpatium, quod ſub DG B continetur, excedit ſpatium, 
quod continetur ſub DL B, æqualis exceſſui, quo quadratum, « vod a CL, hoc eſt PI, deſcti. 
bitur, quadratum excedit, quod deſctibitur a C G, hoc eſt P F. Ut 3 quod ab 
O N deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab MF, ita ſe habet exceſſus, quo quadratum, 
quod a PI defcribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur a PN, ad exceſſum, quo quadra- 
tum, quod a PI deſcribitur, quadratum excedit, quod deſeribitur a PF. Zqualis eſt autem 0 
ceſſus, quo quadratum, quod a P I deſeribitur, excedit quadratum, quod deſcribitur a PN, ſpa- 
tio, quod ſub K N continetur: et exceſſus, quo quadratum, quod a PI deſcribitur, quadratum 
excedit, quod deſcribitur a PF, æqualis ſpatio, quod continetur fub K FI. Igitur ut quadratum, 
quod ab ON deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab MF, ita ſe habet ſpatium, quod 
ſub KN continetur, ad ſpatium, quod continetur ſub K FI. Itaque ſectio IMK, acutiangull 
coni ſectio eſt, cujus diameter I K. At vero ſimilem eſſe ſectioni DE BH, que figutam compre- 
hendit, hoc pacto demonſtrabitur. Ducatur a P recta Q ad IK normalis; quæ quidem dimidia 
pars erit minoris diametri ſectionis I MK. Demonſtrabitur. pariter ac ſupra, ut quadratum, quod 
a Q deſcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur ab I L, ita ſe habere quadratum, quod a pl 
deſcribitur, ad ſpatium quod continetur ſub DL B. Et permutando. | Se habet autem ut quadra- 
tum, quod ab IL deſcribitur, ad ſpatium, quod continetur ſub DL B, ita quadratum, quod ab 
RC delcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a BC. Se habet igitur ut quadratum, quod a 
QP delcribitur, ad quadratum, quod deſcribitur a PI, ita quadratum, quod ab RC deſeribitur, 
ad quadratum, quod deſcribitur a BC: ideoque etiam, ut Q ad PI, ita RC ad BO. Si enim 
quatuor fuerint ſpatia ſimilia, ſibique invicem proportionalia, proportionales ſibi invicem erunt 
et rectæ lineæ, a quibus deſcribuntur. Propterea ſectio I OK ſimilis eſt ſectioni EBHD, L. 
ceat autem, quæ de longa ſphæroide demonſtrari, etiam ad latam ſimili ratione transferre. 

Porro hæ demonſtrationes brevius aliquanto confici poſſunt, ſi propoſitionibus quibuſdam uta- 
ris; quod ipſi fecimus in altera ſecundæ propoſitionis parte; quas ab aliis atque aliis ductas in ter- 
tio Conicorum libro Apollonius demonſtravit. Sed hoc, opinor, ad nitorem atque elegantiam per- 
tinet, quodcunque demonſtrandum ſuſceperis, quam pauciſſimis ſuperſtruere. | 
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RBITRANTUR nonnulli, Rex Gelo, 
arenæ numerum multitudine eſſe infini- 
tum. Neque ejus tantum dico, quæ circa Syra- 
cuſas reliquamque Sitiliam eſt; ſed ejus quoque, 
quæ circa fegiones omnes cum habitabiles tum 
inhabitabiles. Quidam vero non illum quidem 
infinitum eſſe credunt; ſed nullum eſſe denomi- 
natum numerum adeo magnum, ut illius multi- 
tudinem excedat. Itaque eos, qui ita exiſtimant, 
manifeſtum eſt, fi cjuſmodi arenz molem ani- 
mo comprehenderent, cujuſmodi eſſet totius 
terræ moles, fi repletis in ea maribus, caviſque 
omnibus, excelſiſſimoum montium vertices ex- 


æquaret; multo minus fibi perſuaſuros numerum 
aliquem in promptu eſſe, qui illius multitudinem 
excederet. Ego vero demonſtrare conabor, et 
quidem geometricis demonſtrationibus, quibus 
ipſe non repugnabis; eorum numerorum, qui 
denominati traditique a nobis ſunt in iis libris, 
quos ad Zeuxippum ſcripfimus, quoſdam eſſe, 
qui non modo ejus arenæ numerum excedant, 
cujus magnitudo terræ, ut diximus, repletæ 
equalis fit; ſed ejus quoque, cujus magnitudo fit 
mundo æqualis. Optime autem noſti mundum 
a pleriſque Aſtrologis vocari ſphæram, cujus 
quidem centrum idem eſt atque terre; quæ 
vero a centro ducitur, rectæ æqualis eſt, quæ in- 
ter ſolis, terræque centrum interjicitur, Hæc 
utique refellens Ariſtarchus Samius in poſitioni- 
bus edidit, quas adverſus Aſtrologos ſcripſit; ex 
quibus colligitur mundum eo, quem modo dix- 


imus, multo majorem eſſe. Ponit enim inerran- 


tes quidem ſtellas, ſolemque ipſum immobiles 
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manere; terram vero Greumferri per ambitum 
circuli circa ſolem, qui eſt in medio 
ſitus ; denique ſphætam inerrantium ſtellaru 
cujus idem eſt atque ſolis centrum, magnitudine 
ejuſmodo elle, pt t cireulus; per quem ponit ter- 
ram circumferri, eam habeat rationem ad diſtan- 
tiam inerrantium ſtellarum quam ſphæræ cen- 
trum habet ad ejus ſuperficiem. Hoc autem 
manifeſtum eſt fieri non poſſe. Cum enim ſphæ- 
ræ centrum nullam habeat magnitudinem, ne- 
que ullam habere rationem ad ſphæræ ſuperfici- 
ponendum eſt, Credendus autem eſt Ati- 
ID hoc intellexiſſe: nimirum cum tetra 
concipiatur quaſi mundi centrum; quam ha- 
bet rationem terra ad mundum, quem diximus, 
hanc habere ſphæram, in qua circulus eſt, per 
quem ponit terram circumferri, ad inerrantium 
ſtellarum ſphæram. Nam demonſtrationes ſuas, 
phænomenis ita poſitis, conficit: maximeque 
videtur magnitudinem ſphæræ, in qua terram 
moveri vult, ponere ei, quem diximus, mundo 
æqualem. Itaque dicimus, fi ſphæra ex arena 
fieret tanta magnitudine, quanta pohit Ariſtar- 


chus inerrantium ſtellarum ſpæram eſſe; tunc id 


quoque demonſtratum iri, eorum numerorum, 
qui in Principiis denominantur, quoſdam eſſe, 
qui arenæ illius' numerum multitudine exce- 
dant. Nimirom his poſitis; primum quidem, 
terræ ambitum eſſe quaſi tercentum myriadum 


ſtadiorum; non vero majorem. Cum enim ali 


demonſtrare conati ſint, quod tu minime ignoras, 


terrz ambitum elſe quaſi triginta myriadum ſta- 


diorum; ego longe ſupergreſſus, poſito eodem 
quaſi decuplo majore, quam qui a prioribus illis 
exiſtimaretur, quaſi tereentum myriadum ſtadio- 
rum non vero majorem, eſſe pono. Deinde terræ 
diametrum majorem eſſe diametro lunæ; et dia- 
metrum ſolis majorem diametro terræ; eadem 
pariter ſumens, que complures Superiorum 
Aſtrologorum. Poſtremo, ſolis diametrum quaſi 
trigintuplam eſſe diametri lunæ, non vero majo- 
rem. Cum enim ex Superioribus Aſtrologis, 
Eudoxus quidem Solis diametrum diametri lunæ 
quaſi nonuplam eſſe affirmaverit; Phidias vero 
Acupatri filius quaſi duodecuplam eſſe dixerit; 
denique Ariſtarchus demonſtrare conatus ſit 
majorem quidem eſſe quam duodevigintuplam, 
minorem vero quam vigintuplam; ego hunc 
quoque ſupergreſſus, ut quod propoſitum eſt 
ſine controverſia demonſtratum ſit, ſolis diame- 
trum diametri lunæ quaſi trigintuplam, non ve- 
ro majorem eſſe pono. Ad hæc, ſolis diame- 
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321 
trum majorem eſſe latere chiliagoni circulo 
maximo omnium, qui ſunt in mundo, inſcripti. 


Quod quidem pono, affirmante Ariſtarcho, ſo- 
lem ejus circuli qui Zodiacus dicitur, partem 


quaſi ſeptingenteſimam, et vigeſimam apparere. 
Ego autem exploratido hoc plane modo, cona- 
tus ſum angulum per inſtrumenta ſumere, cui 
ſol ſeſe accommodat, qui verticem ad oculum 


habeat. Quem quidem ommio accurate ſumere 


haud facile eſt; eo quod, neque oculus, neque 


manus, neque inſtrumenta, per que ſumitur, 
ſatis idonea fiint ad id, quod accuratum eſt, 
oſtendendum. Sed de his non eſt opus plura if 
præſentia dicere; cum ſæpe alias fuerint obſer- 
vita. Mihi ſufficit ad id, quod propoſitum eſt; 
demonſtrandum, angulum ſumere, qui major non 
ſit angulo, cui ſol ſeſe accommodat, et verticem 
habeat ad oculum; rurſuſque aliam angulum ſu- 
mere, qui angulo minor non fit, cui fol ſeſe ac- 
commodat, et verticem item ad oculum habeat. 
Itaque poſita longa tegula ſupet planum excita- 
tum in loco, unde ſol exoriens coſpiciendus erat, 
et cylindro parvo, tornatoque ſuper regulam ad 
reftos angulos poſito ſtatim poſt ſolis ortum; eo- 
dem ſubinde ad finitorem extante, ita ut ex adver- 
ſo conſpici poſſet, regula ad ſolem converſa eſt, 
oculuſque in extremo regulæ conſtitutus; et cy- 
lindrus ita inter ſolem, oculumque interjectus, ut 
ſolem obſcuraret, Amoto autem ab oculo cylin- 
dro, cum primum inciperet ab utraque cylindri 
parte ſolis minimum quiddam apparere, cylind- 
rus ſiſtebatur. Si quidem igitur contingeret, ut 
oculus ab uno puncto inſpiceret; ductis rectis ab 
extremo regulæ in quo oculus conſtitutus fuerat, 
quæ cylindrum contingerentz qui a ductis rectis 
angulus comprehenderetur, minor eſſet angulo, 
cui ſol ſeſe accommodat, qui verticem ad oculum 
haberet: propterea quod ſolis quippiam ab 
utraque cylindri parte conſpectum fuit. Quoni - 
am vero oculus non ab uno puncto, ſed a mag- 
nitudine quadam inſpicit; ſumpta eſt magnitudo 
quædam teres oculi acie non minor: eademque 
poſita in extremo regulæ, in quo oculus conſti- 


tutus fuerat, ductiſque rectis, quæ magnitudinem 


hanc, et cylindrum contingerent; qui a ductis 
rectis angulus comprehende batur, minor factus 
eſt angulo, cui ſol ſeſe accommodat, qui verticem 
ad oculum haberet. Magnitudo autem, que 
oculi acie minor non fit, hoc pacto inyenitur, 
Sumuntur duo eylindri exiles æquali inter ſe 
craſſitudine, alter albus, alter non albus: appo- 
nunturque ad oculum, ita ut albus remotior ab 
oculo fit, non albus eidem quam proximus, ut 
faciem ipſam contingat, Si quidem igitur 
ſumpti cylindri exthores ſint quam oculi acies, 
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altero ab eadem comprehenſo, remo- 
tior alter 2 conſpicitur: et quidem fi 
multo exiliores ſint, totus ; fin vero minus, partes 
ejus aliquæ ab utraque proximioris parte, Itaque 
ſumptis hujuſmodi cylindris, atque ita . 
tis, ut alter alterum craſſitudine ſua non autem 
ampliorem locum, obſcuret; tanta magnitudo, 
quanta eſt craſſitudo cylindrorum, qui hoc faci- 
unt, minor quodammodo non eſt oculi acie. 
Angulus autem non minor angulo, cui ſol ſeſe 


accommodat, qui verticem ad oculum habet, 


hoc pacto ſumptus eſt. Amoto ſuper regulam 
ab oculo cylindro, ita ut totum ſolem obſcuraret, 
ductiſque rectis ab extremo regulæ, in quo ocu- 
lus conſtitutus fuerat, quæ cylindrum continge - 

rent; qui a ductis rectis angulus comprehende- 
batur, non minor factus eſt angulo, cui ſol ſeſe 


accommodat, qui verticem ad oculum haberet. 


Itaque his angulis hoc modo ſumptis, dimenſo- 
que angulo tefto, deprehenſus eſt eorum quidem 
major, qui in tegulæ ſigno erat, minor eſſe quam 
una pars anguli recti in centum quatuor et ſex- 
aginta partes diviſi; minor vero, major quam 
una pars anguli recti diviſi in partes ducentas. 
Conſtati igitur angulum, cui ſol ſeſe accommodat, 
qui verticem ad oculum habet, minorem quidem 
eſſe quam unam partem anguli recti in centum 
quatuor et ſexaginta partes diviſi ; majorem vero 
quam unam partem anguli recti diviſi in partes 
ducentas. Quz cum ita ſe habeant demonſtratur, 
ſolis diametrum majorem eſſe latere chiliagoni 
circulo maximo omnium, qui ſunt in mundo, 
inſcripti. Intelligatur enim planum ductum per 
terræ, ſoliſque centrum, et per oculum, ſole pau- 
lulum ſupra finitorem extante, quod mundum 
quidem ſecet ſecundum circulum ABT; terram 
vero ſecundum circulum AE Zz; denique ſolem 
ſecundum circulum EH: ſitque centrum terræ 
punctum ©, centrum ſolis punctum K, et oculus 
punctum Aa. Ducantur autem rectæ circulum 
EH contingentes; nimirum a puncto 4 rectæ 
AA, AZ, quæ in punctis N et T contingant ; 
et a puncto © rectæ & M, ©O, quæ contingant 
in punctis P, et x: eædemque & M, e O circulum 
ABT ſecent in punctis A, et B. Igitur major eſt 
©K, quam AK ; quoniam ponitur, ſolem ſupra 
finitorem eſſe; ideoque major eſt angulus, qui a 
a A, AZ comprehenditur, quam qui compre- 
henditur a OM, 0. Angulus autem, qui a 
AA, AE comprehenditur, major quidem eſt 
quam una pars anguli recti in partes ducentas 
diviſi; minor vero quam una pars anguli recti 
diviſi in partes centum quator et ſexaginta. E- 
qualis eſt enim angulo, cui ſol ſeſe accommo- 


dat, qui verticem ad oculum habet. Quare 


angulus, qui comprehenditur a & M, 60, minor 
eſt quam una pars anguli recti in partes cen- 
tum quatuor et ſexaginta diviſi; rectaque A 
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Co Madlen i ve erereriras iy papa minor quam quæ ſubjicitur uni parti circum- 


dam Fewas ras rc ABD ainAs wigPipelas is ſerentiæ circuli ABT diviſz in partes ſexcentas 
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ſex et quinquaginta. Polygoni autem, quem 
diximus, ambitus ad eam, quæ ex centro circuli 
ABT; minorem rationem habet, quam quatuor 
et quadraginta ad ſeptem; eo quod cujuſlibet 


polygoni circulo inſcripti ambitus ad eam, quæ 


ex centro, minorem rationem habet, quam qua- 
tuor et quadraginta ad ſeptem. Non enim igno- 
tas demonſtratum a nobis eſſe, cujuſlibet eirculi 
ambitum majorem eſſe quam triplum diametri 
parte quadam, quæ quidem minor eſt quam 
ſeptima, major autem quam decem ſeptuageſimæ 
primæ. Recta igitur BA ad & K minorem rati- 
onem habet, quam undecim ad mille centum 
octo et quadraginta. Quare RA minor eſt quam 
ipſius & K pars centeſima. Æqualis eſt autem 
ipſi B A circuli ⁊ H diameter; eo quod ejus di- 
midia $A æqualis eſt ipſi K P. Æquales enim 
cum ſint OK, GA, ab earum extremis norma- 
les ductæ ſunt ad eumdem angulum. Conſtat 
igitur circuli ⁊ H diametrum minorem eſſe quam 
ipſius © K partem centeſimam. At diameter 
ES r minor eſt diametro circuli ZH; quoniam 
circulus AE Z minor eſt circulo ZH, Utraque 
igitur ſimul & T, K Z minor eſt quam ipſius @ K 
pars centeſima. Quare & K ad TE minorem ra- 
tionem habet quam centum ad novem et nona- 
ginta. Et quoniam & K minor non eſt quam 
P, et ET minor quam AT; ideo minorem ra- 
tionem habet P ad AT, quam centum ad no- 
vem et nonaginta. Præterea quoniam triangu- 
lorum K, AKT rectangulorum latera quidem 
KP, K T æqualia ſunt, latera vero G P, AT inæ- 
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qualia, ebfiiraqiie mqqus eſt @P; idev angulus, 
qui ab ipſis A T, A K comprehenditur, ad angu- 
lum, qui cottiprehenditur, ab ipſis & P, © K ma- 
jorem quidem habet rationem, quam & K ad AK; 
minorem vero, quam & ad AT. Si enim duo- 
rum triangulorum rectangulorum latera, qua 
circa rectum angulum ſunt, altera quidem æqua- 
lia fuerint, altera vero inzqualia; angulorum, 
qui inzqualibus lateribus adjacetit; major ad 
minorem, majorem quidem rationem habet, 
quam laterum, que redo atigulo ſubjiciuntur, 
majus ad minus ; minorem vero, quam laterum, 
que circa rectum angulum ſunt, majus ad mi- 
nus. Quare angulus, qui a AA, AZ compre- 
henditur; ad angulum, qui comprehenditur a 
0, M, minorem rationem habet, quam 6 
ad AT: qu quidem minorem habet, quam 
centum ad novem et nonaginta. Quare an- 


gulus, qui a A A, AZ eomprehenditur, ad an- 
gulum, qui comprehenditur a © M, @O, mino- 


rem rationem habet, quam eentum ad novem et 


nonaginta, Et quoniam angulus, qui a AA, 
a comprehenditur, major eſt quam ducen- 
teſima pars anguli recti; qui comprehenditur a 
GM, oo, major erit quam anguli recti in vicies 


tres partes diviſi pars una, Igitur BA major eſt; 
quam que ſubjieitur uni parti eircumferentiæ 
circuli ABT in partes diviſa octingentas et duo- 
decim. Æqualis eſt autem ſolis diameter ipſi 
AB. Conſtat igitur ſolis diametrum latere chi- 
liagoni majorem eſſe. 

His autem poſitis, hæc quoque demonſtrantur: 
decies millecuplam diametri terræ: et amplius 
diametrum mundi minorem eſſe decies cen- 
tenis millibus myriadum ſtadiorum. Quoniam 
enim poſitum eſt, diamerrum folis non majorem 
eſſe quam trigintuplam diametri lunæ; terræ- 
que diametrum diametro lunz eſſe majorem; 


manifeſtum eſt diametrum ſolis minorem effe 


quam trigintuplam diametri terræ. Rurſus cum 
demonſtratum ſit, diametrum ſolis majorem eſſe 
latere chiliagoni circulo maximo omnium, qui 
ſunt in mundo, inſcripti; manifeſtum eſt ambi- 


tum ejus, quem diximus, chiliagoni minorem 


eſſe quam millecuplam diametri ſolis. Diameter 
autem ſolis minor eſt quam trigintupla diametri 
terræ. Quare ambitus chiliagoni minor eſt 
quam tricies millecupla diametri terre. Quoni- 
am igitur ambitus chiliagoni diametri quidem 
terræ minor eſt quam tricies millecupla, diame- 
tri vero mundi, major quam tripla; demonſtratum 
eſt enim cujuſlibet circuli diametrum minorem 
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eſſe tertia parte ambitus cujuſlibet polygoni cir- 
culo inſcripti, qui zqualia latera, plureſque quam 
hexagonus angulos habeat; ideo diameter mun- 
di minvut eſt quam decies millecupla diametri 
terre. At verd diametrum mundi, quæ minor 
eſt quam decies millecupla diametri terræ, mi- 
norem eſſe decies centenis millibus myriadum 
ſtadiorum, hinc patet. Quoniam enim ponimus 
ambitum terre majorem non eſſe trecenis myri- 
adibus ſtadiorum; terræque ambitus major eſt 


quam triplus ſuæ diametri; eo quod cujuſlibet 
circuli ambitus diametri major eſt quam triplus; 


eonſtat diametrum terre minorem eſſe centenis 
myriadibus ſtadiorum. Et quoniam diameter 
mundi minor eſt quam decies millecupla diame- 
tri tèrræ; conſtat mundi diametrum minoreni 
eſſe decies centenis millibus myriadum ſtadio- 
rum. | | 

Hzc utique ponimus de magnitudinibus, et 
diſtantiis; De arena autem hæc. Si magnitudo 
quædam compoſita ex arena fuerit non major pa- 
pavere, numerum ejus majorem non eſſe denis 
millibus; et diametrum papaveris non eſſe mino- 


rem quadrageſima parte digiti. Hoc autem pono, 
re hoc modo explorata. Poſita ſunt ſuper lævi re- 


gula papavera, ſingula in directo, ita ut ſeſe invĩ- 
cem tangerent; eorumque viginti quinque majo- 
rem locum occuparunt, quam qui digitali longi- 
tudinireſponderent. Ego autem, poſita diametro 
papaveris adhuc minore, eam pono quaſi quadra- 
geſimam digiti partem et non minorem; ut etiam 
ex hoc, quod propoſitum eſt, ſine controverſia de- 
monſtretur. Quz igitur ponimus, hæc ſunt. Sed 
jam utile eſſe arbitror numerorum denominatio- 
nes exponere: ne forte decipiantur illi, qui in li- 
brum, quem ad Zeuxippum ſcripſi, non incide- 
runt; {i nihil de his hoc in libro dixerim. Con- 
tingit autem, ut nomina numeris ad myriadem 
uſque impoſita ſint, cœteraque ſupra myriadem 
ſatis cognoſcantur, myriadum numero uſque ad 
decem mille myriadas producto. Itaque numeri, 
quos modo diximus, uſque ad decem mille my- 
riadas, primi vocentur. Ac primorum numero- 
rum decem mille myriades, unitas vocetur ſecun- 
dorum numerorum : numerenturque ſecundorum 
numerorum unitates, et ex unitatibus denarii, et 
centenart, et millenarii, et myriades, uſque ad 
decem mille myriadas. Rurſus et ſecundorum 
numerorum decem mille myriades, unitas voce- 
tur tertiorum numerorum: numerenturque tertio- 
rum numerorum unitates, et ex unitatibus dena- 
rij, et centenarii, et millenarii, et myriadas, 
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uſque ad decem mille myriadas. Eodem modo 
et tertiorum numerorum detem mille myriades, 
unĩtas vocetur quartoruthi rumeforum: at quar- 
torum numerorum decem milſè inyriades, unitas 
vocetur quintorum numerorum Atqͥue ita porro 
nomina progtedientibus numeris triponantur, 
uſque ad numerorum millies · centum· mille nario- 
rum decem mille myriadas. Ac numeri quiidem, 
qui tot inter numeros cognoſcuntur, ſufficiunt. 
Licet autem etiam ulterius progredi. Etenim 
numeri quos modo diximus, primæ periodi vo- 
centur : ac prime periodi poſtremus numerus, 


unitas vocetur ſecundæ periodi primorum nume 


torum. . Rurſus ſecundæ periodi primorum nu- 
merorum decem mille myriades, unitas vocetur 
ſecundæ periodi ſecundorum numerorum. Eo- 
dem modo et horum poſtremus, unitas vocetur 


ſecundæ periodi tertiorum numerorum : atque 


ita porro nomina progredientibus numeris impo- 
nantur, uſque ad numerorum ſecundæ periodi 
millies-centum-millenariorum decem mille my- 
riadas. Rurſus et ſecundæ periodi poſtremus 
numerus, unitas vocetur tertiæ periodi primo- 
rum numerorum: atque ita porro nomina pro- 
gredientibus numeris imponantur, uſque ad 
peroidi millies- centum- millenariæ numerorum 
millies-centum-millenariorum decem mille my- 
riadas. His autem hoc modo denominatis: 
fi numeri ab unitate proportionales poſiti dein- 
ceps fuerint, proximuſque unitati denarius fit; 
octo horum primi una cum unitate, eorum qui 
primi vocantur, numerorum erunt: octo, qui ſe- 
quuntur alii, eorum, qui vocantur ſecundi: et 
reliqui eodem modo eorum erunt, qui denomi- 
nantur ab intervallo, quo ſua numerorum octas a 
prima numerorum octade diſtat. Itaque prime 
numerorum octadis octavus numerus mille my- 
riadas eſt; ſecundæ octadis primus, quoniam 
decuplus eſt ejus, qui proxime antecedit, decem 
mille myriades. Qui quidem unitas eſt ſecun- 
dorum numerorum. Porro ſecundæ numerorum 
octadis octavus numerus mille ſecundorum nu- 
merorum myriades eſt; rurſuſque tertiæ octadis 
primus, quoniam decuplus eſt ejus, qui proxime „ 
antecedit, decem mille myriades ſecundorum nu- 
merorum. Atque hie quidem unitas eſt nume- 
rorum tertiorum. Manifeſtum eſt igitur plures, 
ut dictum eſt, octades fore. Sed utile fuerit hoc 
quoque noſſe. Si numerorum ab unitate pro- 
portionalium aliqui ex eadem proportione ſeſe 
invicem multiplicaverint ; qui oritur numerus ex 
eadem proportione erit; diſtans a majore qui- 
dem ſeſe invicem multiplicantium tot numeris, 
quot minor ſecundum proportionem ab unitate 
diſtat; ab unitate vero, numero uno minore, 
quam qui ex utriſque componitur, quibus ſeſe 
invicem multiplicantes diſtant ab unitate. Sint 
enim numeri aliquot ab unitate proportionales, 
A, B, T, A, E, Z, H, O, I, k, A, quorum A fit uni- 
tas: ductoque A in ©, ſit, qui inde oritur, X. 
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Sumatur autem ex eadem proportione A, dif- 
tans tot numeris a ©, quot A ab unitate diſtat. 
Oportet demonſtrare x æqualem eſſe ipſi A. 
Quoniam enim; proportionales numeri cum ſint, 
æque diſtat A ab A, atque A a ©; eamdem ha- 
bet rationem à ad A, quam A ad S. Multiplex 
eſt autem A ipſius A per A. Multiplex eſt igi- 
tur etiam A ipſius © per Aa. Quare æqualis eſt 
A ipfi x. Conſtat igitur numerum, qui oritur, 
ex propottione eſſe; ac diſtare a majore 
ſeſe invicem multiplicantium tot numexis, quot 
minor ab unitate diſtat. Quinetiam conſtat, 
eumdem ipſum ab unitate diſtare numero uno 
minore, quam qui ex utriſque componitur, 
quibus ſeſe invicem multiplicantes diſtant ab 
unitate. Nam ipſi quidem A, B, T, A, E, Z, H, G 
tot ſunt, quot © ab unitate diſtat; ipſi vero I, K, A 
uno minores, quam quibus A diſtat ab unirate 
utpote qui una cum A totidem ſunt. 

His igitur partim quidem poſitis, partim ve- 
ro demonſtratis; quod propoſitum eſt, demon- 
ſtrabitur. Quoniam enim ponitur, diametrum 
papaveris non minorem eſſe quadrageſima par- 
te digitiz conſtat ſphæram quæ diametrum di- 
gitalem habet, non majorem eſſe, quam ut conti- 
neat papaverum myriadas ſex et quatuor millia. 
Sphæræ enim, quæ diametrum habet quadra- 
geſimam digiti partem, ſecundum numerum 
quem diximus, eſt multiplex; cum demonſtra- 
tum fit ſpheras triplam ſuarum diametrorum in- 
ter ſe invicem rationem habere. Et quoniam 
ponitur arenæ numerum ad magnitudinem pa- 
paveris non eſſe majorem denis millibus ; con- 
ſtat, i ſphæra, que diametrum digitalem habet 
arena impleretur; non majorem fore arena? nu- 
merum, quam deeies millies myriada ſex et qua- 
tuor millia. Qui quidem numerus eſt unitates 
ſex ſecundorum numerorum, et primorum qua- 
ter mille myriades, Minor eſt 1gitur quam uni- 
tates decem ſecundorum numerorum. At vero 
ſphzra, quæ digitorum centum diametrum ha- 
bet, ſphæræ, quæ diametrum habet unius digiti, 
multiplex eſt centum myriadibus; eo quod ſphæ- 
re triplam ſuarum diametrorum inter ſe invicem 
rationem habent. Si itaque ſphæra ex arena fie- 
ret tanta magnitudine, quanta ea eſt quæ diame- 
trum habet digitorum centum; conſtat minorem 
ſore arenæ numerum, quam qui oritur decem 
unitatibus ſecundorum numerorum in centum 
myriadas ductis. Et quoniam decem unitates 
ſecundorum numerorum decimus eſt numerus 
proportionalis ab unitate in decuplorum termino- 
rum proportione; et centum myriades ſeptimus 
ab unitate ex eadem proportione ; conſtat nume- 
rum, qui oritur, ex eadem proportione fore ab 
unitate ſextum et decimum. Demonſtratum eſt 
enim, diſtare ab unitate numero uno minore, 
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quam qui ex utriſque componitur, quibus ſeſe 
invicem multiplicantes ab unitate diſtant. Ho- 
rum autem ſexdecim, octo quidem primi una 
cum unitate, eorum, qui primi vocantur, nu- 
merorum ſunt; octo vero, qui ſequumtur ali, 
eorum, qui vokantur ſecundi ; horumque poſ- 
tremus eſt mille myriades ſecundorum numero- 
rum. Manifeſtum eſt igitur arenæ multitudi- 
nem, cujus magnitudo ſphæræ æqualis fit, quæ 
fore, quam mille myriadas ſecundorum numero- 
rum. Rurſus et ſphæra, quæ digitorum decem 
millium diametrum habet, ſphere, quæ diame- 
trum habet digitorum centum, multiplex eſt 
centum myriadibus. Si itaque ſphæra ex arena 
fieret tanta magnitudine, quanta ea eſt, quæ 
diametrum habet digitorum decem milljum ; 
conſtat minorem fore arenz numerum, quam 
qui oritur, mille myriadibus ſecundorum nume- 
rorum in centum myriadas ductis. Et quoniam 
mille myriades ſecundorum numerorum ſextus 
et decimus eſt numerus proportionalis ab unitate; 
et centum myriades, ſeptimus ab unitate ex ea- 
dem proportione; conſtat numerum, qui oritur, 
ex eadem proportione fore ab unitate alterum et 
vigeſimum. Horum autem duo et viginti, ofto 
primi una cum unitate, eorum, qui primi vo- 
cantur, numerorum ſunt; octo, qui ſequuntur 
alii, eorum, qui vocantur ſecundi ſex reliqui, 
eorum, qui vocantur tertii ; horumque poſtre- 
mus eſt decem myriades tertiorum numerorum. 
Manifeſtum eſt igitur, arenæ multitudinem, cu- 
jus magnitudo ſphæræ æqualis fit, quæ diame- 
trum habet digitorum decem millium, minorem 
fore, quam decem myriadas tertiorum numero- 
rum. Et quoniam ſphæra, quæ unius ſtadii dia- 
metrum habet, minor eſt quam ſphæra, quz 
diametrum habet digitorum deeem millium ; 
conſtat arenæ multitudinem, cujus magnitude 


ſphere æqualis fit, quæ unius ſtadii diametrum 


habet, minorem eſſe quam decem myriadas ter- 
tiorum numerorum. Rurſus ſphæra, quæ ſtadi- 
orum centum diametrum habet, ſphere, que 
diametrum habet unius ſtadii, multiplex eſt cen- 
tum myriadibus; Si itaque ſphæra ex arena fieret 
tanta magnitudine quanta ea eſt, quæ diame- 
trum habet ſtadiorum centum ; conſtat minorem 
fore arenz numerum, quam qui oritur decem 
myriadibus tertiorum numerorum in centum 
myriadas ductis. Et quoniam decem myriades 
tertiorum numerorum alter et vigeſimus eſt nu- 
merus proportionalis ab unitate; et centum 
myriades, ſeptimus ab unitate ex eadem propor- 
tione; conſtat numerum, qui oritur, ex eadem 
proportione fore ab unitate octavum et vigeſi- 
mum. Horum autem octo et viginti, octo pri- 
mi una cum unitate, eorum, qui primi vocantur 
numerorum ſunt; octo, qui ſequuntur alli, eo- 
rum, qui vocantur ſecundi; octo, qui ſequuntur 
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alii, eorum, qui vocantur tertii; quatuor reliqui, 
eorum, qui vocantur quarti; horumque poſtre- 
mus eſt mille unitates quartorum numerorum. 
Manifeſtum eſt igitur, arenæ multitudinem, cu- 


jus magnitudo ſphæræ æqualis ſit, quæ diame- 
trum habet ſtadiorum centum, minorem fore, 


quam mille unitates quartorum numerorum. 


Rurſus ſphæra, que ſtadiorum decem millium 
diametrum habet, ſphæræ, quæ diametrum ha- 


det ſtadiorum centum, multiplex eſt centum 


myriadibus. Si itaque ſphæra ex arena fieret 
tanta magnitudine, quanta ea eſt, qua diame- 
trum habet ſtadiorum decem millium ; conſtat 
minorem fore arenæ numerum, quam qui oritur 
mille unitatibus quartorum numerorum in cen- 


tum myriadas ductis. Et quoniam mille unita- 


tes quartorum numerorum octavus et vigeſimus 


eſt numerus proportionalis ab unitate ; et cen- 


tum myriades, ſeptimus ab unitate ex eadem 
proportione ; - conſtat numerum, qui oritur, ex 
eadem proportione fore ab unitate quartum et 


trigeſimum. Horum autem quatuor et triginta, 


oo primi una cum unitate, eorum, qui primi 
vocantur, numerorum ſunt; octo qui ſequuntur 
ali, eorum, qui vocantur ſecundi; octo, qui ſe- 
quuntur alu, eorum, qui vocantur tertii; octo 
qui ſequuntur alii, eorum qui vocantur quarti; 
duo reliqui, eorum, qui vocantur quinti; ho- 
rumque poſtremus eſt decem unitates quintorum 
numerorum. Manifeſtum eſt igitur arenæ mul- 
titudinem, cujus magnitudo ſphere æqualis ſit, 
que diametrum habet ſtadiorum decem milli- 
um, minorem fore, quam decem unitates quin- 
torum numerorum. Rurſus ſphæra, quæ cen- 
tum myriadum ſtadiorum diametrum habet, 
ſphæræ quæ diametrum habet ſtadiorum decem 
millium, multiplex eſt centum myriadibus. Si 
itaque ſphæra ex arena fieret tanta magnitudi- 
ne, quanta ea eſt, quæ diametrum habet cen- 
tum myriadum ſtadiorum; conſtat minorem fore 
arenæ numerum, quam qui oritur decem uni- 
tatibus quintorum numerorum in centum myri- 
adas ductis. Et quoniam decem unitates quinto- 
rum numerorum quartus et trigeſimus eſt nu- 
merus proportionalis ab unitate; et centum my- 
riades, ſeptimus ab unitate ex eadem propor- 
tione; conſtat numerum, qui oritur, ex eadem 
proportione fore ab unitate quadrageſimum. Ho- 
rum autem quadraginta, octo primi una cum 
unitate eorum, qui primi vocantur, numerorum 
ſunt; octo, qui ſequuntur alii, eorum, qui vocan- 
tur ſecundi; octo, qui ſequuntur alii, eorum, qui 
vocantur tertii; octo, qui poſt tertios ſequun- 
tur, eorum, qui vocantur quarti; octo qui poſt 
quartos ſequuntur, eorum, qui vocantur quinti; 
horumque poſtremus eſt mille myriades quinto- 
rum numerorum. Manifeſtum eſt igitur, arenæ 
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multitudinem, cujus magnitudo ſphere æqualis 


- fit, que diametrum habet centum myriadum 


ſtadiorum, minorem fore quam mille myriadas 
quintorum numerorum. At vero ſphæra, que 
decem mille um ſtadiorum diametrum 
habet, ſphere quæ diametrum habet centum 
myriadum ſtadiorum, multiplex eſt centum my- 
riadibus. Si itaque ſphæra ex arena fierit tanta 
magnitudine, quanta ea eſt, quz diametrum 
habet decem mille myriadum ſtadiorum; con- 
ſtat minorem fore arenæ numerum, quam qui 
oritur mille myriadibus quintorum numerorum 
in centum myriadas ductis. Et quoniam mille 
myriades quintorum numerorum quadrageſi- 
mus eſt numerus proportionalis ab unitate; et 
centum myriades, ſeptimus ab unitate ex eadem 
proportione ; conſtat numerum, qui oritur, ex 
eadem proportione fore ab unitate ſextum et 
quadrageſimum. Horum autem ſex et quadra- 
ginta, octo primi una cum unitate, eorum, qui 
primi vocantur, numerorum ſunt; octo, qui ſe- 


quuntur alii, eorum, qui vocantur ſecundi ; octo 


qui ſequuntur alii, eorum, qui vocantur tertii; 
oo qui poſt tertios ſequuntur, eorum, qui vo- 
cantur quarti ; octo, qui poſt quartos ſequuntur, 
eorum, qui vocantur quinti; ſex reliqui, eorum, 
qui vocantur ſexti; horumque poſtremus eſt 
decem myriades ſextorum numerorum. Mani- 
feſtum eſt igitur, arenæ multitudinem, cujus 
magnitudo ſphæræ zqualis fir, quæ diametrum 
habet decem mille myriadum ſtadiorum, mino- 
rem fore, quam decem myriadas ſextorum nu- 
merorum. At vero ſphæra, quæ decies cente- 
num millium myriadum ſtadiorum diametrum 
habet, ſphæræ, quæ diametrum habet decem 


mille mille myriadum ſtadiorum, multiplex eſt 
centum myriadibus. Si itaque ſphæra ex arena 


fieret tanta magnitudine, quanta ea eſt, quæ 
diametrum habet decies centenum millium my- 
riadum ſtadiorum; conſtat minorem fore arenæ 
numerum, quam qui oritur decem myriadibus 
ſextorum numerorum in centum myriadas duc- 
tis. Et quoniam decem myriades ſextorum 
numerorum ſextus et quadrageſimus eſt nume- 
rus proportionalis ab unitate; et centum myri- 
ades, ſeptimus ab unitate ex eadem proportio- 
ne; conſtat numerum, qui oritur, ex eadem pro- 
portione fore ab unitate alterum et quinquage- 
ſimum. Horum autem duo et quinquaginta, 
octo et quadraginta una cum unitate, eorum 
numerorum ſunt, qui primi, ſecundi, tertii, 
quarti, quinti, et ſexti vocantur ; quatuor reliqui 
eorum, qui vocantur ſeptimi; horumque poſt- 
remus eſt mille unitates ſeptimorum numero- 
rum. Manifeſtum eſt igitur, arenæ multitudi- 
nem, cujus magnitudo ſphæræ zqualis ſit quæ 


ME D I S 


. 


u,? ig Tas ig Tas ixfoas Ta A. 
puerper cadiar þ' πι n 
& yinew is v Nuri ep e, 7h 
„Nee, aM wis & ripe a ix my Age 
Tjes Sadie . popudder” Qangin, Tri Dare 
cer ioreiray rd reõ rn , TW Yi 
agi marranadaucas Tay Hd 7 
if dh, THis p prophet, EAN 3 a; 
u rd ri appar xνν propiddes, rerpa- 
verisign vn fade d a &, wonddh, 
Kare amd 2 * ix Tag alrãs d * 
u, ws 6 viene torctra ire ngj . 
ad porides. Ta d rwrapaxore rg} # rim, 
ar jp ei pwr Cw TH fd, rd wf 
X&AYpivov Ti” dr di of fer abr, rar dd. 
far u ei nerd rurug dh dr, TH rpiray · @ 
& Ara rd rgirus ae ii, THY TETHETWY tg; 
ei fer ri rtraęrus durò, ra riu⁰ννe d & 
Aue E, 7 2 S iq ares abr 
161, 5 prupiddts Tay ir d Oarym , 
ors T6 v Ndl. e T8 * uiytFos i 
dre Ta oops re Tay Aalluręn N,, cadiuy 
puprdxis propicey, SN, iow q N ponds Tay 
ren dplfcv. AA Tar dne Sue pe. 

gadlan funds ppdday p, wN νLUü ig 
ras e Pata rãe ven Tay didpurTpes rade fu- 
peupicoy, THis g popiddiorw, El i ryinura 

i r Nun Sa TAMXUAUTE Y wirysFog, a 
Aixa i5iv & oDaipa, & * Tay Grauerger gad 
&y vg Hunadur * p p * Qanipdy, © vr r T8 Wap 
un Ty os i tent red wares d, 
r νπνν,¶S ju Tay Zl don Tay * ixrus 
apiFuay, rag p wupiadiosrw, Exe d af HEY Tay 
EXTWY aN. Seu agb eres 1 Toru 
xis 6510 α Av dos evenoyer a jd g pope, 
a and parades | i Tas QuUTAS AWBACYIAS' 
Mer, ors 6 YEVoputres £00474 dex TENT AX05 bs 
ad worddrs tx Tas auras avdhoyiag. Tas d on 
Kg} eri TRUTWY, ei AU dA %gf THT apaizare 
TM TW T4 ln, ert wre. X&ANgpero wTh, "0 
6 Aurea, % ire, 8 rirann, % > Depn|0, 8 
teren. cd di Nm rieragss, Tal £ e, au 
wy evi” 3%, 6 ẽqq ares ard ig, Xu æ A Twl | 
dd d εαετ Pavepey &v, or Tov Ways T6 
rh To h Exovros ic Th c Pa T6 


© ixotox pro ixouon ex MS, A 8 uveing h Toy v ** Tai; p Hg i & 
al wir ru TiuazTwy in MS. deſunt. * Hurd rene r pro ixtTwr ex MS. m e pro pryivees ex MS. 
* io pro ixovan ex MS. oberes pro ix Twr ex MS, P jg ex MS. er, pro 3 ex MS. "wh 
* ixTes pro ixTo5; t Tow | 


Ene. . een ire pie f 
vÞ' e ue dhe, © ov ive Ne © ines 


daran ts 1 mop AdTiuy Tas dlatei gu TH xα 
un. Era d aj che hben, Nye Se wer 
AN ν¾ Tay dapirpur Oν,x s, eri & r d 


N- ge- phe 
N j,, re NνÆr Siku, 3, 75 T8 Nit 
TM Fo Tov pirys Fog Exovres iow Tw K Dar- 
ci kw q & parades Tar tedopan apr9 pas. An- 
dev B, 2 
xaum To lite, akixay & Apioapxes urori g- 
3 
c bor 6 To \Wapps dp, Ts ywous 
apFus eur dach AT EY Tay XAMav ade. 
ran Cite abe, ral Erde ui fe. 
bald. ay rod ire aj f ra de, apI pay 
& puoradis, dvoxcumuraxeris iow amo poades 


are Meyer d & fagdus liga pups, ne- 


xd e are uerd des & &X Tas abras d- 


wias* O, ors 6 9. toreray ri raprec 1 
tunes dg dd porades th Tas abras avanvyias 
Ons di ig Tay dy bydocs* 3, xu propradis 
Tav yd U apa. Oi mir, ors red Nd 
un To ges TE ute i xorres c Ta ra d- 
TIAveay d οννν i, ay Apicapyes vaoriveray, 
D tw 1 & fuupiadis Tv b ydl cpi N pron. 

Tabræa dt, Baoikiu DeAav, retg wiv veNε N 
UN KEKUVAINXET EDT? TAY e PATAY 00% EUTIGD 


Saric en ue Tois Is ,n eto, 


- 


ET T. 308 


„Se- 
* In MS. a» deeſt. 


d eee 


= K::1 20:3; 


-utitates ſeptimorum numerorum. 


331 
dumetrum habet decies centenum millium my- 
riadum ftadiorum, minorem fore, quam mille 
| iam 
igitur demonſtratum eft, mundi diametrum mi- 


norem eſſe decies centenis millibus myriadum 


ſtadiorum; conſtat arenæ multitudinem, cujus 


— magnitudo mundo =qualis fit, minorem eſſe 
quam mille unitates ſeptimorum numerorum. 


Itaque arenz multitudinem, cujus magnitudo 
æqualis fit ei, quem plures Aſtrologi mundum 
vocant, minorem eſſe quam mille unitates ſep- 
timorum, demonſtratum eſt. At vero arenæ 
multitudinem, cujus magnitudo ſphæræ æqua- 
lis ſit tanta magnitudine, quanta ponit Ariſtar- 
chus eſſe inerrantium ſtellarum ſphæram, mi- 
norem eſſe quam mille myriadas oftavorum nu- 
merorum, deinceps demonſtrabitur. Cum enim 
ponatur, terram eamdem ad mundum, quem 
diximus, habere rationem, quam habet is, quem 
diximus, mundus ad ſphæram inerrantium ſtel- 
larum, quam ponit Ariſtarchus: cumque ſphæra- 
rum diametri eamdem inter ſe invicem rationem 
habeant: demonſtratumque ſit, mundi diame- 
trum minorem eſſe quam decies millecuplam di- 
ametri terre ; conſtat ſphæræ inerrantium ſtella- 
rum diametrum minorem eſſe quam decies mil- 
lecuplam diametri mundi. Et cum ſphere tri- 
plam ſuarum diametrorum inter ſe invicem ratio- 
nem habeant ; conſtat ſphæram inerrantium ſtel- 
larum, quam ponit Ariſtarchus, minorem eſſe 
quam mundi millies-centies millies-decies mille- 
cuplam. Demonſtratum autem eſt, arenæ mul- 
titudinem, cujus magnitudo mundo æqualis ſit, 
minorem eſſe quam mille unitates ſeptimorum 
numerorum. Manifeſtum eſt igitur, fi ſphæ- 
ra ex arena fieret tanta magnitudine, quanta 
Ariſtarchus ponit inerrantium ſtellarum ſphæ- 
ram eſſe; arenæ numerum minorem fore, quam 
qui oritur mille unitatibus ſeptimorum nume- 


rorum in millies centies mille myriadas ductis. 


Et quoniam mille unitates ſeptimorum nume- 
rorum alter et quinquageſimus eſt numerus pro- 
portionalis ab unitate; et millies centies mille 
myriades, tertius et decimus ab unitate ex ea- 
dem proportione; conſtat numerum, qui oritur, 
ex eadem proportione fore quartum et ſexageſi- 
mum. Qui quidem numerus eſt octavorum 
octavus; hoc eſt mille myriades octavorum nu- 
merorum. Manifeſtum eſt igitur arenæ multi- 
tudinem, cujus magnitudo æqualis ſit inerran- 
tium ſtellarum ſphæræ, quam ponit Ariſtarchus, 
minorem eſſe quam mille octavorum numero- 
rum myriadas. | 
Hæc autem, Rex Gelo, non admodum credi- 
bilia viſum iri arbitror multis, qui mathematicis 
diſciplinis inſtructi non ſunt; ſed credibilia e- 
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ONATUR humidi cam eſſe naturam, ut partibus ipſius æqualiter jacentibus, et | 


continuatis inter ſeſe, minus preſſa a magis preſſa expellatur. Unaquæque autem 
pars ejus premitur humido ſupra ipſam exiſtente ad n fi nen ſit 1 
ſcendens in 9 aut ab alio aliquo preſſum. 


PROPOSITIO 1. ks 
Si ſuperficies aliqua plano ſecetur per idem ſemper punctum; ſitque ſectio circuli cir- 


erit. 


Secetur ſuperficies aliqua plano per K punctum ducto: 
et ſit ſectio ſemper circuli circumferentia, centrum ha- 
bens punctum K. Dico eam ſphæræ ſuperficiem eſſe. 

Si enim non eſt ſphæræ ſuperficies; rectæ lineæ, quæ 
a puncto K ad circumferentiam ducuntur, non omnes æ- 
quales erunt. Itaque ſint A, B puncta in ſuperficie; et 
inæquales lineæ A K, KB: per ipſas autem A K, KB 
planum ducatur, quod ſectionem faciat in ſuperficie line- 


am DAB C. Ergo DAB C circuli circumferentia eſt, D 0 


cujus centrum K; quoniam ſuperficies ejuſmodi ponebatur: et idcirco æquales inter ſe ſunt AK, 


KB. Sedet inzquales ; quod fieri non poteſt. Conſtat igitur ſuperficiem eam eſſe ſphere * 
perficiem, 


& EF 


cumferentia, centrum habens punctum illud, per quod plano ſecatur: ſphæræ ſuperficies 
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. PROP. n. 
Omnis humidi conſiſtentis, arque manentis 8 — eſt; cujus chan 86 
2 eſt i quod 2 by f 1 " $1 * 


ntclligatur humidum * 4 ns th 8 W per centrum 
— 9g Sit autem terrz centrum K; et ſuperficiei ſectio, linea ABCD. Dico lineam 
A B CD circuli circumferentiam eſſe, cujos centrum K. 

Si enim non eſt, rectæ linez a puncto K ad lineam AB C D ductæ non erunt æquales. Sum. 
tur recta linea quibuſdam quidem n K ad ere quibuſdam vera 
minor: et ex centro K, intervalloque linez 
ſumptz circulus deſcnbatur. Cadet ergo ipſius 
circumferentia partim extra lineam ABC D. 
partim intra; quoniam ea, quæ ex centro qui- 
buſdam quidem a, puncto K K ad ipſam ductis eſt 
major z et quibuſdam minor. Itaque fit circuli 
deſcripti circumferentia FBH: et ex B ad K 
ducta linea, jungantur FK, K HE, quæ angu- 
los æquales faciant. Deſcribatur autem et ex 
centro K circumferentia quædam X OP in plano, et in humid. Ergo partes humidi, quæ ſunt 

ad circumferentiam X OP æqualiter j Jacent,. ac continuate | ſeſe: et premuntur quidem par. 
tes, quæ ad X O circumferentiam, humido, quod loco AB continetur : quæ vero ad circumſe- 
rentiam OP premuntur humido, quod continetur B E. Inzqualiter igitur premuntur partes hu 
midi ad circumferentiam X O, et ad OP. Quare minus preſſæ a majis preſſis expellentur, Non 
ergo conſiſtet humidum. Atqui ponebatur conſiſtens, et manens. Neceſſarium eſt igitur lineam 
AB CD eſſe circuli circumferentiam, cujus centrum K. Similiter autem demonſtrabitur, et ſi 
quomodocunque aliter ſuperficies humidi plano ſecta fuerit per centrum terre ; ſectionem circul 
circumferentiam eſſe; et centrum ipſius eſſe, quod et terrz centrum. Ex quibus conſtat ſuperfi- 
ciem humidi conſiſtentis, atque manentis ſphæricam eſſe: et ejus ſphæræ centrum idem, quod 
centrum terræ: quoniam ejuſmodi eſt, ut ſea per idem ſemper punctum ſectionem faciat circuli 
ci utnferentiam, centrum habentis mm Wed, per quod ipſa plano ſecatur. 


7 
* $ ; . , 4 


5 nor. u.. 


. que mualem majea habentesaqoe.graves nt angu bu 
midum; in humidum — rata ut ex e 3 . extet: 8 
tamen ad huc deorſum ferentur. 

Sit magnitudo aliqua æque gravis, atque f et i fieri NE in 1 demiſſa ex- 
tet ex ſuperficie ipſius: conſiſtat autem humidum, maneatꝗue: et intelligatur aliquod planum * 
tum per centrum terræ, et humidi, ac per ſoli- 

2 
| = 


dam magnitudinem, ut fit ſuperficiei quidem 
humidi ſectio AB CD; ſolidæ vero magnitudi- 
nis inſidentis EHT F; et terræ centrum K: 
ſitque ſolidæ magnitudinis pars, quæ in humi- 
do eſt, BHT C; et quæ extra humidum, BE FC. 
Intelligatur etiam ſolida figura comprehenſa pyra- 
mide, baſim quidem habente parallelogrammum, | 
quod eſt in ſuperficie humidi; verticem autem A a e 
centrum terræ: ſitque ſectio plani, in quo eſt ABCD circumferentia, et planorum Pyramid 
KL, KM: et deſcribatur quædam alterius ſphere ſuperficies XO circa ce mrum K, in humido 
ſub EFH T, ut ſit ipſa XO ſectio facta a ſuperficie plani. Sumatur præterea alia quædam py- 
ramis æqualis, et ſimilis comprehendenti ſolidam figuram, ipſi conjuncta, et continuata: ſitque, 
ſectio planorum ipſius KM, KN: et in humido intelligatur quzdam magnitudo RSQY ex ipſo 
humido conſtans, æqualis, et ſimilis ſolide B HTC, quæ quidem pars eſt ſolidæ magnitudinis in 
humido demerſa. Partes igitur humidi, que ſcilicet in prima pyramide ſuperficie X O contine- 
tur, et quæ in altera continetur PO æqualiter ſunt poſitæ, et continuatæ; ſed non ſimiliter pre- 


* 
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muntur. Nam contenta quidem X O, premitur ſolido EH I F, et humido interjecto inter ſuper- 
ficies X O, LM ** pyramidis; contenta vero PO premitur ſolido RSQ V, et humido inter 
ſuperficies OP, MN, et pyramidis plana intetjecto. Minor autem eſt gravitas humidi, quod 
eſt inter MN, OP quam ejus, quod inter LM, XO. Solidum enim RSQY eſt minus ſolido 
EHT F. Cum fit æquale ipſi BHT C; quia magnitudine æquale, et æque grave ponitur ſoli- 
dum, atque humidum: reliquum autem reliquo inæquale eſt. Conſtat igitur partem contentam 
ſuperficie OP, expelli ab ea, quz ipſa X O continetur: et non conſiſtere humidum. Ponebatur 
autem conſiſtens, et manens: non ergo ex ſuperficic humidi extat aliquid ſolidæ magnitudinis. Sed 
neque demerſum ſolidum ad inferiora feretur. Similiter enim prementur omnes partes humidi æ - 
qualiter poſitæ, cum ſolidum fit æque grave, atque humidum, 


PROP. IV. 


Solidarum 8 quzcunque levior humido fuerit, demiffa in humidum non 
demergetur tota, ſed aliqua pars ipfius ex humidi ſuperficie extabit. 

Sit magnitudo folida humido levior; et demiſſa in humidum demergatur tota, fi fieri poteſt, ut 
nulla pars ipſius extet ex humidi ſuperficie. Conſiſtat autem humidum, maneatque: et intelliga- 
tur aliquod planum ductum per centrum terre, per humidum, et per magnitudinem ſolidam: 
a quo ſuperficies quidem humidi ſecetur ſecundum circumferentiam AB C; ſolida autem magni- 
rudo ſecundum figuram, in qua R: et centrum terre ſit K. Intelligatur etiam quædam pyramis 
comprehendens figuram R, ſicuti prius, que punctum K pro vertice habeat: ſecenturque ipſius 
plana a ſuperficie plani ABC ſecundum AK, K B: et ſumatur pyramis alia æqualis, et ſimilis 
ſuperiori, cujus plana ſecentur a plano ABC, ſecundum BK, KC: deinde alterius ſphere ſu- 

deſcribatur in humido circa centrum K, ſub ſolida magnitudine : et ſecetur ab 
eodem plano ſecundum X OP: poſtremo intelligatur alia magnitudo I in 8 pyramide, 
quæ ex humido conſtet, et ſolidæ magnitudini B 
R fit æqualis. Partes igitur humidi, et quæ in 1 
prima pyramide continetur ſuperficie XO; et N o 
que in ſecunda ſuperficie OP continetur, æ- {n7 
qualiter jacent, et continuatæ inter ſeſe ; non 


ramen ſimiliter premuntur: nam quæ eſt in pri- 1 " 
ma pyramide premitur magnitudine ſolida R, et 2 

humido continente ipſam, quod eſt in loco py- 

ramidis A BOX: quæ vero in altera pyramide = = 


premitur ſolida magnitudine H, et humido ipſam continente in loco prramidis POBC. At gra- 
vitas ſolidæ magnitudinis R, minor eſt gravitate humidi, in quo H: quoniam magnitudo ſolida 
mole quidem æqualis, et humido levior ponitur : gravitas autem humidi continentis magnitudines 
R, H eft zqualis; cum pyramides zquales ſint. Magis ergo premitur pars humidi, quæ eſt ſub 
ſuperficie OP. Quare expellet partem minus preſſam, et non manebit humidum. Ponebatur 
autem manens. Non igitur demergetur tota, ſed aliqua pars ipſius ex humidi ſuperficie extabit. 


FHEOP TY 

Solidarum magnitudinum quæcunque levior humido ſuerit, demiſſa in humidum uſque 
eo demergetur, ut tanta moles humidi, n eſt partis demerſæ, eandem, quam tota 
magnitudo, gravitatem habeat. 

Diſponantur eadem, quæ ſupra: ſitque humidum manens: et magnitudo ®E H T F humido le- 
vior. Si igitur humidum manet, ſimiliter prementur ejus partes, quæ æqualiter jacent. Simili- 
ter ergo premetur humidum ſub ſuperficiebus XO, OP. Quare æqualis eſt gravitas, qua pre- 
muntur. Eſt autem et gravitas humidi, quod in prima pyramide abſque ſolido B H T C, æqualis 
gravitati humidi, quod in altera pyramide abſque RS Q humido. Perſpicuum eſt igitur gravi- 
tatem magnitudinis EH T F gravitati humidi RS Q æqualem eſſe. Ex quibus conſtat, tantam 
humidi molem, quanta eſt pars demerſa ſolidæ magnitudinis, eandem, quam tota magnitudo ha- 
bere gravitatem. 


PROP. VI. 
Solidæ magnitudines humido leviores, in humidum impulſe ſurſum feruntur tanta vi, 
quanto humidum molem habens magnitudini æqualem, gravius eſt ipſa magnitudine. 
* Vide Fig. Prop. III. 
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Sit enim magnitudo A levior humido: et fit *** "EI 
molem habentis æqualem ipſi A, gravitas fit B C. Demonſtrandum eſt magnitudinem A in hu- 
midum impulſam tanta vi ſurſum ferri, quanta eſt gravitas C. wes 

Accipiatur enim quædam magnitudo, in qua D, habens an R vg ue 
magnitudo ex utriſque magnitudinibus conſtans, in quibus 
AD, 'levior eſt humido: nam magnitudinis quidem quæ ex 
utriſque conſtat gravitas eſt BC; humidi vero habentis molem 
ipſis æqualem gravitas major eſt, quam BC: quoniam BC 
gravitas eſt humidi molem habentis æqualem ipſi A. Si ergo 
demittatur in humidum magnitudo ex utriſque A D conſtans ; 
uſque eo demergetur, ut tanta moles humidi, quanta eſt pars 
magnitudinis demerſa eandem, quam tota magnitudo gravita- 
tem habeat. Hoc enim jam demonſtratum eſt. Sit autem ſu- 
perficies humidi alicujus AB CD circumferentia, Quoniam bY $ 
igitur tanta moles humidi, quanta eſt magnitudo A, gravita- my 
tem habet eandem, quam magnitudines A, D: perſpicuum eſt partem ipſius demerſam eſſe mag- 
nitudinem A; reliquam vero D totam ex humidi ſuperficie extare. Quare conſtat magnitudinem 


A tanta vi ſurſum ferri, quanta deorſum premitur ab eo, quod eſt ſupra; videlicet a D, cum 


neutra ab altera expellatur. Sed D fertur deorſum tanta gravitate, quanta eſt C: ponebatur enim 
gravitas ejus, in quo D, ipſi C zqualis. Patet igitur illud quod demonſtrare oportebat. 


PROP. Vn. 


Solidæ magnitudines humido graviores demiſſæ in humidum ferentur deorſum, 4 
deſcendant: et erunt in humido tanto leviores, quanta eſt gravitas humidi molem * 
ſolidæ magnitudini æqualem. 


Solidas magnitudines humido graviores, in humidum demiſſas deorſum quidam fork, 3 de. 
ſcendant, manifeſtum eſt : partes enim humidi, quæ ſub eis ſunt, premuntur magis, quam partes *. 
qualiter ipſis adjacentes ; quoniam magnitudo ſolida humido gravior ponitur. Leviores autem eſſe, 
uti dictum eſt, demonſtrabitur hoc modo. Sit enim aliqua magnitudo A gravior humido: et fit 
magnitudinis quidem A gravitas BC: humidi vero molem habentis æqualem ipſi A gravitas fit 
B. Demonſtrandum eſt magnitudinem A in humido exiſtentem habere GREY Squalem 
ipſi C. 

Accipiatur enim alia aliqua magnirudo, i in qua D, levior humido; cujus gravitas fr ipſi B æ- 
qualis: humidi vero molem habentis æqualem magnitudini D, ſit gravitas æqualis wy Itaque 
compoſitis magnitudinibus A, D, magnitudo ex utriſſue 
conſtans æque gravis erit, atque ipſum humidum: gravitas | | 
enim utrarumque magnitudinum eſt æqualis utriſque gravita- Bs] '|- 
tibus, videlicet BC, et B: gravitas autem humidi habentis 
molem æqualem utriſque magnitudinibus, eſt eiſdem gravita- 
tibus æqualis. Demiſſis igitur magnitudinibus, et in humi- FUE 
dum projectis æque graves erunt, atque humidum : neque | | F 4 
ſurſum, neque deorſum ferentur: quoniam magnitudo qui- L 140.41 Jar dart 
dem A gravior humido feretur deorſum ; et eadem vi a mag- * 9 
nitudine D ſurſum retrahetur. Magnitudo autem D humido 
levior feretur ſurſum tanta vi, quanta eſt gravitas C: demon- E 
ſtratum enim eſt magnitudines ſolidas humido leviores, im- 41 —— 
pulſas in humidum tanta vi retrahi ſurſum, quanto humidum habens molem magnitudini æqua- 
lem gravius eſt ipſa magnitudine. At humidum molem habens æqualem D, gravius eſt, quam D, 
ipſa C gravitate. Conſtat igitur e A deorſum ferri tanta gravitate, quanta eſt 0. 
Quod demonſtrare oportebat. 


POSITIO 1. 


Ponatur eorum, quæ in humido ſurſum feruntur, unumquodque ſurſum ferri me 
per pendicularem, quæ per centrum enen ipſorum ducitur. * I0N 
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midum demittatur, ita ut baſis portionis non tangat humidum: figura inſidebit recta, ita 
ut axis portionis fit ſecundum perpendicularem.' Et ſi ab aliquo inclinetur figura, ut baſis 
portionis humidum contingat non manebit #hinata ſi dernittatur, ſed recta reſtituetur. 


[* Intelligatur qu dm magnitudo, qualis dictz elt, in huroidum demiſſa; et ducatur planum per 
axem portionis, et pet, terræ centrum, ut fit 1 humidi ſectio circumfertntia ABCD: et 
figure ſectio EF H circumferentia: fit autem recka linea; et FT axis portionis. Si igitur 
inclinetur figura, ita ut axis portionis F T non fit ſecundum perpencicutarems demonſtrandum eft, 
non manere ipſam figuram; ſed in rectum reſtitui. 

Itaque centrum ſphære eſt in linea FT. Nam fit primum figura major dimidia ſphæra: 
ſitque in dimidia ſphæru ſphazre centrum T; in minori portione fit centrum P; et in majori K: 
per K vero, et terre centrum L. ducatur K L ſecans circumferentiam r Quo- 
niam igitur unaquzque ſphere portio axem habet in 
linea, que a centro ſp ad ejus baſim perpendicu- 
laris ducitur: habetque in axe gravitatis centrum: pore 
tionis in. humis demerſæ, uz ex duabus ſphere N 
rionibus: 1 axis exit i 1525 iculari i pet K. de 2 
ta. Et reg centrum grafitatis "ipſius erit in Hnea 8 
NE. od lit N. Sed totius portidms n * 
eſt in linca LE Gul K. et 6 Fg EX. 5 755 . 


quam . portionis in humido demerſæ habet ad 
gravitatem figuræ, quæ eſt extra humidum. Sit autem 8 


centrum dictæ figuræ: et per S ducatur perpendicularis 


LS. Feretur ergo gravitas figuræ quidem, quæ extra humidum per rectam SL deorſum; por- 
tionis autem, quæ in humido, ſurſum per rectam RL. Quare non manebit figura: ſed partes ejus 
quæ ſunt ad E, deorſum; et que ad H ſurſum ferentur: idque continenter fiet, quoad FT fit ſe- 


cundum perpendicularem. Eodem modo in aliis portionibus idem demonſtrabitur.] 


PROP IX. 


Quod fi figura humido levior in humidum demittatur, ita ut baſis tota ſit in humido; 
inſidebit recta, ita ut axis ipſius ſecundum perpendicularem conſtituatur. 
Intelligatur enim magnitudo aliqua, qualis dicta eſt, in humidum demiſſa: et intelligatur planum 


per axem portionis, et per centrum terræ ductum: ſitque ſuperficiei quidem humidi ſectio ABCD 
circumferentia; figuræ autem ſectio circumferentia E FH : et fit EH rea linea: et axis portio- 


nis FT, Si igitur fieri poteſt, non ſit FT ſecundum perpendicularem. Demonſtrandum eſt non 
manere figuram ; ſed in rectum reſtitui. 


* Suppleta a Federico Commandino. 
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per K, et terre centrum L ducatur KL. Itaque 


„ * 8 be 
: * = 
24 ane Fr SS .4+*- 7; n 
N ö 4 ad 2 2 : 


2 


Eft autem centrum ſphere in linea F T :- rurſus , 
enim fit figura primo major dimidia ſpheraz et 
ſpherz centrum in dimidia fphera fit punftum © * 
T; in minore portione Pi in mujorĩ vero fit K: et 


figura que eſt extra humidi ſuperficiem, axem ha- 
bet in perpendiculari per K: et propter ea, qua ſu- 
perius dicta ſunt, centrum gravitatis ipſius eſt in li- 
nea NK, quod fic R; totius autem portionls cen- 


Re A | D 
trum gravitatis eſt in linea F T, inter K et F, quod fit X. Relique ergo figurz, ejus ſcilicet, que 
eſt in humido, centrum erit in recta linea RX produfta ad partes X et aſſumpta ex ea linea qua- 
dam, quem ad X R eandem habeat proportionem, quam gravitas portionis, quz eſt extra humidum, 
ad gravitatem figurz, quæ in humido. Sit autem O centrum difte figure: et per O perpendicula- 
ris ducatur LO. Feretur ergo gravitas portionis quidem, qua eſt extra humidum, per rectam 
RL deorſum; figuræ autem, que in humido, per rectam OL ſurſum. Non manet igitur figura; 
ſed partes ejus, quæ ſunt ad H, deorſum ſerentur; et quæ ad E, ſurſum. n 
donec F T ſecundum perpendicularem fiat. 


ARCHIMEDIS 
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SHUNT UR 


LIBER SECUNDUS. 


PROPOSITIO I. 


I as aliqua humido levior demittatur in humidum, eam in gravitate proportio- 
nem habebit ad humidum æqualis molis, quam pars 9 habet ad 
totam magnitudinem. 


Demittatur enim in humidum aliqua magnitudo ſolida, que fit FA, levior humido: et pars 
quidem-ipfius demerſa fit A; que autem extra humidum, F. Demonſtrandum eſt, magnitudinem 
FA ad humidum æqualis molis eam in gravitate proportionem habere, quam habet A ad FA, 
Accipiatur enim aliqua humidi magnitudo NI æqualis ep FA; Hitque ipſi F * 
N: et ipſi A æqualis I. Magnitudinis autem 


FA gravitas fit B: et magnitudinis NI gravi- Eh 

tas OR; et ipſius I fit R. Magnitudo igitur f 

FA ad NI eam proportionem habet, quam 1 o N 
gravitas B ad gravitatem OR. Sed quoniam 

magnitudo FA in humidum demiſſa levior eſt A 1 * 
humido; patet tantam humidi molem, quanta 


eſt pars magnitudinis demerſa, eandem quam | 

magnitudo F A habere gravitatem. Hoc enim ſuperius — eſt. At ipſi A reſpondet 
humidum IJ, cujus quidem gravitas eſt R; et ipſius F A gravitas B. Ergo B gravitas ejus, quod 
habet molem æqualem toti magnitudini F A, æqualis erit gravitati humidi I, videlicet ipſi R. Et 
quoniam ut magnitudo F A ad humidum NI ſibi reſpondens, ita eſt B ad O R: eſt autem B æqua- 
lis ipſi R: et ut Rad OR, ita I ad NI; et A ad FA: ſequitur ut FA ad humidum #qualis molis 
eam in gravitate proportionem habeat, quam magnitudo A habet ad FA. Quod demonſtrare 
oportebat. 


PROP. IL 


Recta portio conoidis rectanguli, quando axem habuerit non majorem, quam ſeſquialte- 
rum ejus, que uſque ad axem, quamcunque proportionem habens ad humidum in gravitate 
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manebit clinatgy itue - N 

planum Loy A aaa 15 2 

| 3 et jaceat incinata. — S. 
nere ipſam; ſed rectam reſtitui. 


Traque ſecta ipſa Plano per arem, redto ad planum, quod eſt in ſuperficie humidi, portionis ie. 
tio fit APOL re Ii coni ft et ſectionis diameter NO: ciei 
humidi Rio fit T8. 81 R utique crit A 1 
Quare NO cum IS non faciet angulos rectos. Ducatur ergo K n contingens ſectionem coni in 
P[*quziph I'S quidiſter : et a puncto P ad IS ducatur PF æquidiſtans ipſi ON, — — 
nis IP OS diameter, et axis portionis in humido demerſz. Sumantur deinde centra 
ſitque ſolidæ magnitudinis AP OL gravitatis centrum R; ipſius vero I P OS centrum fit B: et a 
B R producatur ad G, quod fit centyum grayifatis reliqùe figur SL A, Quoniã igitur NO! ip- 
ſius quidem RO ſeſquiĩaltera eſt; 
ejus autem, quæ uſque ad axem L 
minor quam ſeſquialtera; erit RO 
minor, quam quz uſque ad ax- 
em. Quare angulus RP acu- , 
tus crit; cum enim linea, "que (7 
uſque ad axem major fit ipſa 
RO; quæ a puncto R ad K a 
perpendicularis ducitur, videlicet 
RT, cum linea FP extra ſectio- 
nem conveniet: et propterea in- 
ter P et Q puncta cadat neceſſe 
eſt. Itaque ſi per B, G ducantur 
lineæ ipſi R T æquidiſtantes; angulos rectos cum ſuperficie humidi continebunt: et . in hu- 
mido eſt ſurſum feretur ſecundum perpendicularem, quæ per B ducta eſt, ipſi RT æquidiſtan: 
quod vero eſt extra humidum, ſecundum eam, qua per G, deorſum feretur; et non ita manebit 


ſolidum APO L: nam quod eſt ad. A, feretur ſurſum; et quod ad L, deorſum, NP. ſors 
dum perpendicularem conſtituatur. 


P R 0 p. III. 


e ee eee ee e eee eee een een quam ache 
rum ejus, quæ uſque ad axem, quamcunque proportionem habens ad humidum in gravi- 
tate; demiſſa in humidum, ita ut baſis ipſius tota ſit in humido; et poſita inclinata, non 
manebit inclinata, ſed ita reſtituetur, ut axis ipſius ſecundum perpendicularem fiat. 

Demittatur enim aliqua portio in humidum, qualis dicta eſt: ſitque ipſius baſis in humido: et 
ſea ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humid, ſic ſectio A POL rectanguli cont ſectio: 
axis portionis, et ſectionis diameter PF : ſuperficiei autem humidi ſectio fit IS. Quod ſi inclina- 
ta jaceat portio, non erit axis ſecundum perpendicularem. Ergo P F cum IS angulos rectos non 


faciet. Itaque ducatur linea K 10 a 

quædam K n zquidiſtans ipſi E 

IS; contingenſque ſectionem ö 

APO in O: et ſolidæ qui- \ 

dem magnitudinis A P OL fir Ja 

R gravitatis centrum: ipſius ; | A : 
TS N 


autem IPOS centrum fit B: N 

junctaque BR producatur: et / L 
fit G centrum gravitatis reli- I . 
que figure ISL A. Simili- F 

ter demonſtrabitur angulum OT. 


ROK acutum eſſe: et per- A 


pendicularem ab R ad K n ductam cadere inter K et O, quæ fit RT. $i autem a punctis G, B 
ducantur ipſi R T æquidiſtantes; pars quidem ſolidæ magnitudinis, quæ in humido eſt, ſurſum 


* Suppleta a Federico Commandino. 
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feretur ſecundum perpendicularem per G ductam: quæ autem extra humidum, ſecundum perpen- 
dicularem per B deorſum feretur: et non manebit ſolidum APO L ſic habens in humido: ſed 


quod quidem eſt ad A, feretur ſurſum: quod autem ad L, deorſum; donec P F fiat ſecundum 
bereden, 


PROP. IV. 


eee e quando fuerit humido levior, et axem habuerit majo- 
rem quam-ſeſquialterum ejus, quæ uſque ad axem: fi in gravitate ad humidum æqualis 
molis non minorem proportionem habeat ea, quam quadratum, quod fit ab exceſſu, quo 
axis major eſt, quam ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem, habet ad quadratum, quod ab 
axe; demiſſa in humidum, ita ut baſis ipſius humidum non contingat ; et poſita inclinata, 
non manebit inclinata, ſed recta reſtituetur. 

Sit portio conoidis reftanguli, qualis dicta eſt: et demiſſa in humidum, fi fieri poteſt, non ſit 


recta; ſed inclinata : ſecta autem ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi, portionis quidem 


ſectio fit rectanguli coni ſectio AP OL, axis portionis, et ſectionis diameter NO; et ſuperficiei 
humidi ſectio fit I'S. Si igitur portio non 


eſt recta, non faciet NO cum IS angulos | 1 
æquales. Ducatur K Q contingens rectan- 
guli coni ſectionem in P ; æquidiſtanſque 
ipſi IS: et a puncto P ipſi ON æquidiſtans 
ducatur PF. Itaque ſumantur centra gra- 
vitatum: et ſolidi quidem A POL centrum , 
ſit R; ejus autem, quod intra humidum, 1 
centrum B: junctaque BR producatur ad 
G, ut G ſit centrum gravitatis ſolidi, quod 
extra humidum. Quoniam igitur N O ip- 
ſius quidem RO ſeſquialtera eſt; ejus au- 
tem, quæ uſque ad axem, major quam ſeſ- 
quialtera: patet RO majorem eſſe, quam 
quæ uſque ad axem. Sit ei, quæ uſque ad 1 
axem æqualis RH: et OH dupla ipfius wa 
HM. Quod cum NO ipſius RO ſeſquialtera fit; itemque MO ipſius O H: et reliqua NM re- 
liquæ R H ſeſquialtera erit. Ergo axis tanto major eſt, quam ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem, 
quanta eſt linea MO. Ponebatur autem portio ad humidum æqualis molis non minorem in gra- 
vitate proportionem habere, quam quadratum, quod fit ab exceſſu, quo axis eſt major, quam ſeſ- 
quialter ejus, quæ uſque ad axem, ad quadratum, quod ab axe. Quare conſtat portionem ad 
humidum in gravitate non minorem proportionem habere, quam quadratum lineæ MO ad qua- 
dratum ipſius NO. Sed quam proportionem habet portio ad humidum in gravitate, eandem 
portio ipſius demerſa habet ad totam portionem: hoc enim ſupra demonſtratum eſt ; et quam pro- 
portionem habet demerſa portio ad totam, eam quadratum P F habet ad NO quadratum : cum, 
demonſtratum fit in iis, quæ de conoidibus, et ſphæroidibus, fi a rectangulo conoide duæ portio- 
nes planis quomodocunque ductis abſcindantur, portiones inter fe eandem habere proportionem, 
quam quadrata, quæ ab ipſorum axibus conſtituuntur. Non minorem ergo proportionem habet 
quadratum P F ad quadratum NO, quam quadratum MO ad idem N O quadratum. Quare PF 
non eſt minor ipſa MO; nec BP item minor HO. Si igitur ab H ducatur linea ad rectos angulos 
ipſi NO, coibit cum BP, atque inter B, et P cadet. Coeat in T. Et quoniam P F quidem æ- 
quidiſtans eſt diametro, H T autem ad diametrum perpendicularis; et RH æqualis ei, quæ uſque 
ad axem: ducta linea ab R ad T et producta angulos rectos faciet cum linea ſectionem in puncto 
P contingente, Quare et cum 18, et cum humidi ſuperficie, quæ per I S tranſit, Itaque ſi per 
B, G puncta lineæ ipſi RT æquidiſtantes ducantur, angulos rectos facient cum ſuperficie humidi : 
et quod quidem in humido eſt ſolidum conoidis feretur ſurſum ſecundum eam, quæ per B ducta 
fuerit ipſi RT æquidiſtans: quod autem extra humidum, ſecundum eam, quæ per G, deorſum 
feretur. Atque hoc tandiu fiet, quoad conoides rectum conſtituatur. 
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d e e quands levict humido azem. kabuerit majorem, quan 
ſeſquialterum ejus, quæ uſque ad axem; ſi ad humidum in gravitate non majorem propor. 
tionem habeat, quam exceſſus, quo quadratum quod fit ab axe majus eſt quadrato, quod 
ab exceſſu, quo axis major eſt, quam ſeſquialter ejus, que uſque ad axcm, ad quadratum, 
quod ab axe: demiſſa in humidum, ita ut baſis ipſius tota fit in hamidoz et polita inclinata 
non manebit inclinata, ſed reſtituetur ita, ut axis ipſius ſecundum perpendicularem hat, | 

Demittatur enim in humidum portio aliqua, qualis dicta eſt: et fit haſis ipfius tota-in-humido. 


Seck autem ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi, erit ſectio tectanguli cont ſectio, 


quæ fit APOL: axis portionis, et ſectionis diameter NO; ſuperficiei autem humidi ſectio fit IS, 
Quoniam igitur axis non eſt ſecundum perpendicularemz ipſa N O cum IS non faciet angulas 
=quales. Ducatur K contingens ſectionem A POL in P; atque ipfi 18 æquidiſtans: per P 
autem ducatur PF æquidiſtans ipſi NO: et ſumantur gravitatum centra: ſitque ipfius A POl. 


ſolidi centrum R; cjus quod extra humidum N: „ N nk 


trum gravitatis ſolidi in humido de- 4 | 5 
merſi: ſumatur præterea RH æqualis 2 dads ee JS, A 


* 


ei, quæ uſque ad axem: OH autem — 


dupla ipſius HM; et alia fiant, ſicuti 


ſuperius dictum eſt. Itaque cum por- 
tio ad humidum in gravitate non ma- 7 | 

jorem proportionem habere ponatur, u NR inen 
excedit quadratum M O, ad ipſum be: 41 AA 3-1) : {a 
NO quadratum : et quam proportio- i ———_— — 4 
nem in gravitate portio habet ad hu- 28 | ; 7 
midum æqualis molis, eandem habeat | ; . 
magnitudo por tionis demerſa ad to- IRE f | ' 00 
tam portionem, quod demonſtratum | | N . 
eſt in prima propoſitione: magnitudo 
demerſa non majorem proportionem 


. $5 is, #1 
L 1 


humidum, quam quadratum N O ad quadratum M O. Habet autem tota portio ad eam, qui ex · 
tra humidum proportionem eandem, quam quadratum N O ad quadratum PF. Quadratum igi- 
tur N O ad quadratum P F non majorem proportionem habet, quam ad quadratum MO. Ex quo 
efficitur, ut P F non ſit minor ipſa OM; neque PB ipſa OH. Quæ ergo ab H ducitur ad reQos 
angulos ipſi NO, coibit cum BP inter P et B. Coeat in T. Et quoniam in rectanguli coni ſecti- 
one P F eſt æquidiſtans diametro N O; HT autem ad diametrum perpendicularis: et RH æqua- 


lis ei, quæ uſque ad axem: conſtat R T productam facere angulos rectos cum ipſa K P. Quare 


et cum IS. Ergo R T perpendicularis eſt ad ſuperficiem humidi. Et fi per B, G puncta ducantur 
æquidiſtantes ipſi RT, ad ſuperficiem humidi perpendiculares erunt. Portio igitur, que eſt extra 
humidum, deorſum in humidum feretur ſecundum perpendicularem per B dutam ; que vero in- 
tra humidum, ſecundum perpendicularem per G ſurſum feretur : et non manebit ſolida portio 
APOL, fed intra humidum movebitur, donec utique ipſa N O ſecundum perpendicularem 
hat, 


T.RKYE. FL 


Recta portio conoidis rectanguli, quando levior humido axem habuerit majorem qui- 
dem quam ſeſquialterum ejus, quæ uſque ad axem, minorem vero, quam ut ad eam, 
quæ uſque ad axem proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor ; in humidum 
demiſſa adeo, ut baſis ipſius contingat humidum, nunquam conſiſtet inclinata ita, ut baſis 
in uno puncto humidum contingat. 

Sit portio, qualis dicta eſt, et in humidum demittatur, ſicuti diximus, adeo ut baſis ejus in uno 


* 
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—— bumicum. Demonſtrandum eſt non manere ipſam portionem, ſed revolyi ita, ut 
ets eim en per ren, plano ad. Faperficiem humidi redto, fx ſeftio ſuperfciei portioni 
Pd par Fog ſuperfi- 


ſectio fit AS: axis autem 
— diameter NO et 


ciei L 


lis FB: et ducatur P C quidem ipſi A'S BY 
æquidiſtans, contingenſque ſectionem 
APOLinP; PI vero æquidiſtans ipſi 
NO: et primum ſecet PI ipſam K a in 
H. Quoniam ergo in portione A FOL, 
que continetur recta linea, et rectanguli coni ſectione, Ka quidem æquidiſtans eſt ip AL; PI 
vero diametro æquidiſtat: ſecaturque ab ipſa K a in H: et AS æquidiſtat contingenti in P: 
neceſſarium eſt ipſam PI ad PH vel eandem proportionem habere, quam habet N ad NO, 
vel majorem: hoc enim jam demonſtratum eſt. At vero N Q ſeſquialtera eſt ipfius NO. Et PI 
igitur vel ſeſquialtera eſt ĩpſius HP ; vel major, quam ſeſquialtera. Quare PH ipſius H I aut dupla 
eſt, aut minor, quam dupla. Sit autem PT dupla TI. Erit centrum gravitatis ejus, quod eſt in hu- 
mido, punctum T. Itaque juncta T F producatur; fitque ejus, quod extra humidum gravitatis cen- 
trum G: et a puncto Bad rectos angulos ducatur ipſi N O ducatur B R. Quod cum PI quidem fir 
æquidiſtans diametro NO: BR autem ad diametrum perpendicularis: et FB zqualis ei, quæ uſque 
ad axem: r rere 
puncto P contingit. Quare et cum AS: 7 
et cum ſuperficie humidi. Lineæ autem 
ductæ per T, G equidiſtantes ipſi F R, 
erunt et ad humidi ſuperficiem perpen- 
diculares: et ſolidi A POL magnitudo, 
quæ et intra humidum ſurſum feretur ſe- 
cundum perpendicularem per T ductam; 
quæ vero extra humidum ſecundum eam, 
quæ per G, deorſum feretur. Revolvetur 
ergo ſolidum APO L: er, baſis ipſius 
nullo modo humidi ſuperficiem contin- 
get. At fi PI lineam K Q non ſecet, ut 
in ſecunda figura; manifeſtum eſt punc- 
tum T, quod eſt centrum gravitatis de- 
merſæ portionis, cadere inter P et I: et 
reliqua ſimiliter demonſtrabuntur. 


PROP. VI. 


Recta portio conoidis tectanguli, quando levior humido axem habuerit majorem quidem 
quam ſeſquialterum ejus, quæ uſque ad axem; minorem vero, quam ut ad eam, quæ uſque 
ad axem proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor: in humidum demiſſa, adeo ut 
baſis ipſius tota fit in humido; nunquam conſiſtet ita, ut baſis contingat humidi ſuperfici- 
em: ſed ut tota in humido fit, et nullo modo ejus ſuperficiem contingat. 

Sit portio qualis dicta eſt: et demittatur in humidum, ut diximus, adeo ut baſis ipſius in uno 
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| puncto contingat humidi ſuperficiem. - EIT Anime 
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„ AN WY GAME Di eee 11 ee 


1 humidi n eee 2 - W 1 ©1044 
Seca enim ipſa plano per axem, recto oy e vl ee 
ad om humidi, ſectio fit APOL © __-e0_-aif:2.. +4... Luk 
. * * 8 33 ; . © Ne 4 a . T4 <a 446 
rectanguli coni ſectio: ſuperficiei humi- R ' Foy 
di ſectio fit 8 L: axis portionis, et ſecti- n n 5 po. 
onis diameter P F: ſeceturque P F in R . * . 79th 
I I | * + % 2-5 55.8 
quidem ita ut RP fit dupla ipfius RF, - yo AO 
in Q autem ut PF ad Ra proportio- | c aff ** 48s 


nem habeat, quam quindecim ad quatu- "42, Ov lh 
or: et AK iph PF ad rectos angulos | "HRT 9 
ducatur. Erit Ra minor, quam quæ 
uſque ad axem. Itaque accipiatur ei, 
quæ uſque ad axem_ qualis RH: et 

C O quidem ducatur contingens ſectio- 
nem in O, que ipſi SL æquidiſtet; N * 8 e 
autem æquidiſtet P F: et primum ipſam 1 an 


K a ſecet, atque in puncto I. Similiter r A is. 


ut in ſuperioribus demonſtrabitur NO, vel "FE PEEL * 01, e Sean, dit 

autem OI minor, quam dupla ipſius IN: „ 3 que fu- 
pra. Similiter demonſtrabimus, fi duca- * 
tur linea R T, facere eam angulos rectos 


cum linea CO, et cum ſuperficie humi- 
di. Quare a punctis B,. G line ductæ 
ipſi RT æquidiſtantes, etiam ad humidi 
ſuperficiem perpendiculares erunt. Por- 
tio igitur quæ eſt extra humidum deor- 
ſum feretur ſecundum eam perpendicu- 
larem, quæ per B tranſit; quæ vero in- 
tra humidum, ſecundum eam, quæ per 
G, ſurſum feretur. Ex quibus conſtat 
revolvi ſolidum, ita ut baſis ipſius nullo 
modo humidi ſuperficiem contingat : 
quoniam nunc in uno puncto contingens 
deorſum fertur ex parte L. Quod ſi 
NO non ſecuerit ipſam n K, eadem ni- | 
hilominus demonſtrabuntur. A 


PROP. VIII. © v en 

Recta portio conoidis rectanguli, quando axem habuerit majorem quidem, quam ſeſqui- 
alterum ejus, quæ uſque ad axem ; minorem vero, quam ut ad eam, quæ uſque ad am 
proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor : fi in gravitate ad humidum habeat 
proportionem minorem ea, quam quadratum, quod fit ab exceſſu, quo axis major eſt, quam 
ſeſquialter ejus, quæ uſque ad axem, habet ad quadratum, quod ab axe: demiſſa in humi- 
dum, ita ut baſis ĩpſius humidum non contingat; neque in rectum reſtituetur, neque ma- 


nebit inclinata, nifi quando axis cum ſuperficie humidi angulym fecerit æqualem ei, de 
quo infra dicetur. 


Sit portio qualis dicta eſt; ſitque BD æqualis ax: et B K quidem dupla ipſius KD: RK vero 
æqualis ei, quæ uſque ad axem: et fit C B ſeſquialtera BR. Erit et CD ipſius K R ſeſquialtera. 
Quam vero proportionem habet portio ad humidum in gravitate, habeat quadratum FQ ad qua- 
dratum D B: et ſit F dupla ipſius Q. Perſpicuum igitur eſt F Quad D B proportionem minorem 
habere ea, quam habet CB ad BD. Eſt enim CB exceſſus, quo axis major eſt, quam ſeſquialter 
ejus, quæ uſque ad axem: quare FQ minor eſt ipſa B C: et idcirco F minor ipſa BR. Sit ipſi F 
*qualis Ry: ducaturque ad BD perpendicularis 4 E, quæ poſſit dimidium ejus, quod lineis 
KR, B continetur: et jungatur BE, Demonſtrandum eſt portionem in humidum demiſſam, 
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pl ie ——— ne eee wt ee eee 
- EBY Squalem. by ah 
Demirtarur enim Mus porte u bo- 
midurn, ut baſis ipſius humidi ſuperficiem 1 BY 
. A 1 
jorem. . 
axcth, recto ad ſuperſiciem humidi, ſit 
— w 
ſuperficiei humidi ſectio X S: ſitque ax- A 
is portionis, et ſectionis diameter NO: 
et ducatur P Y quidem ipfi X S æquidiſ— 


tans, quæ ſectionem AP OL. contingat 8 — WF —75 
in P: PM vero æquidiſtans ipſi NO: b A 
et PI ad NO perpendicularis. Sit præ- 5 705 I 


teren BR =qualis ON, Itemque RE -  uTT” — — 

pl T Q: et n H perpendicularis ad ax- mp 

em. Itaque quoniam ponitur axis por- 

tionis cum ſuperficie humidi facere an- 7 3 

gulum majorem angulo B: erit angulus A. © 8 BM D 
* 


— eg Ee" 
quadratum Y I, quam quadratum EY S.:# 
ad vB quadratum. Sed quam proporti- 

onem habet quadratum PI ad quadratum 
LY, eandem linea K R habet ad lineam F Wy 
11: et quam proportionem habet qua- EEE. iN 
dratum-E V ad quadratum v B, eandem N 


habet dimidium lineæ K R ad lineam 


vB. Quare majorem habet proportio- T M —.— 8 

nem K Rad 11, quam dimidium KR | KIN 

ad FB: et idcirco I Y minor eſt, quam 5 N 

dupla v B. Eſt autem ipſius OI dupla. 

Ergo OI minor eſt, quam vB: et In major, quam YR, Sed FR eſt _ ipſi F. Major 
igitur eſt IN, quam F. Et quoniam portio ad humidum in gravitate eam ponitur habere 
proportionem, quam quadratum F Q ad quadratum BD: quam vero proportionem habet portio 
ad humidum in gravitate, eam habet pars ipſius demerſa ad totam portionem: et quam pars 
ipſius demerſa habet ad totam, eandem habet quadratum P M ad quadratum ON: ſequi- 
tur quadratum PM ad quadratum ON eam proportionem habere, quam quadratum F Q ad 
BD quadratum. Atque ideo FQ æqualis eſt ipſi PM. Demonſtrata eſt autem PH major, 
quam F. Conſtat igitur PM minorem effe, quam ſeſquialteram ipſius PH: et idcirco PH 
majorem, quam duplam HM. Sit PZ ipſius Z M dupla. Erit T quidem centrum gravi- 
tatis totius ſolidi : centrum ejus partis, que intra humidum, punctum Z: reliquæ vero partis 
centrum erit in linea Z T producta uſque ad G. Eodem modo demonſtrabitur linea T H per- 
pendicularis ad ſuperficiem humidi. Et portio demerſa in humido feretur extra humidum ſe- 
cundum perpendicularem, quæ per Z ad humid: ſuperficiem ducta fuerit : quæ autem eſt extra 
humidum ſecundum eam, que per G, intra humidum feretur. Non ergo manebit portio ſic 
inclinata, ut ponitur: ſed neque reſtituetur recta: quoniam perpendicularium per Z, G ducta- 
rum, quæ quidem per Z ducitur, ad eas partes cadit, in quibus eſt L; et quæ per G ad eas, 
in quibus eſt A. Quare ſequitur centrum Z ſurſum ferri : et G deorſum. Ergo partes totius ſo- 
lidi, quz ſunt ad A, deorſum; que vero ad L, ſurſum ferentur. Rurſus alia eadem ponantur : 
axis autem portionis cum ſuperficie humidi angulum faciat minorem eo, qui eſt ad B. Minorem 
igitur proportionem habet quadratum PI ad quadratum IV, quam quadratum E ad 1 B qua. 
dratum: quare KR ad IV minorem proportionem habet, quam dimidium KR ad vB: et prop- 
terea I Y major eſt, quam dupla 4 B. Eſt autem ipſius O dupla, Ergo OT ipſa v B major erit. 


4 S 


wes ll. ARC HIM EDDY n nN 


Sed tota O n eſt æqvalis ipſi RB: et reliqua n I minor qui v R. ern er, 
quam F. \Quod cum M P ipfi FQ fit æqualis, conſtat Þ M majorem effe, quam ſeſqqulalteam ip- 
fius PH: et PH minorem, quam duplam H M. Sit PZ ipſius Z M dupla. ” Rurſus totius qui- | 
dem ſolidi centrum gravitatis erit punctum T; ejus vero partia, que intra humidum, Z f et junc- 
ta Z T inveniatur centrum gravitatis ejus, que extra humidum in protracta, quod lit G. Itaque 

per Z, G ductis perpendicularibus ad humidi ſuperficiem, gue ip, T EI æquidiſtent ; fequirur 
porimem ve non mare, fd rear cen wan an deter humic ang . 
majorem eo, quem nunc facit. 4 | 

i cuceion cow ee ee Theme pe e 
tebat ; perſpicuum eſt ipſam confiſtere, fi angulum fecerit ange B quem. Sie chim ert 10 
æqualis v B: itemque NI æqualis v R: et PH ipſi F. Ent igitur M Piſelquiakers PH; « 
P H dupla H M. Quare cum H fit centrum gravitatis ejus partis, que eſt in humido, per eandem 
perpendicularem, e +. provides. eee e 
niam altera pars ab altera non repelletur. 1 CTA een 


Tal &:. * NC 7. 


PROP. „ 


. mn ver GET. 
em proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor ; et in gravitate ad humidum pro- 
portionem habeat majorem, quam exceſſus, quo quadratum, quod fit ab axe majus eſt qua- 
drato, quod ab exceſſu, quo axis eſt major, quam ſeſquialter gus, quæ uſque ad_axem, 
habet ad quadratum, quod ab axe: in humidum demiſſa adeo, ut baſis ipſius tota ſit in 
humido, et poſita inclinata, nec convertetur ita, ut axis ipſius ſecundum perpendicularem 
fit, nec manebit inclinata, niſi quando r 
lem angulo ſimiliter ut prius, aſſumpto. 
Sit portio, qualis dicta eſt: ponatur- 
que DB æqualis axi portionis: et B K 
quidem fit dupla ipſius KD; K R au- 
tem æqualis ei, quæ uſque ad axem: et 
CB ſeſquialtera BR. Quam vero pro- 
portionem habet portio ad humidum in 
gravitate, eam habeat exceſſus, quo qua - 
dratum BD excedit quadratum F Q, ad 
ipſum B D quadratum : et ſit F ipſius 
Q dupla. Conſtat igitur exceſſum, quo 
quadratum B D excedit quadratum BC 
ad quadratum B D, minorem habere pro- 
portionem, quam excefſus, quo quadra- 
tum BD excedit quadratum FQ ad BD 
quadratum. Eſt enim B C exceſſus qua 
axis portionis major eſt, quam ſeſqui- 
alter ejus, quæ uſque ad axem. Quare 
quadratum BD magis excedit quadratum 
F Q. quam BC quadratum: et idcircq 
linea FQ minor eſt, quam B C: itemque 
F minor, quam BR. Sit ipſi F æqualis 
RY: et ducatur FE perpendicularis ad 
BD, quæ poſſit dimidium ejus, quod ip- 
ſis KR, vB, continetur. Dico portio- 
nem in humidum demiſſam adeo, ut ba- & 
ſis ipſius tota fit in humido, ita conſiſtere, 
ut axis cum ſuperficie humidi faciat an- 
gulum angulo B equalem. *; y .Q 
Demittatur enim portio in humidum, | 
ſicuti dictum eſt; et axis cum humidi 
ſuperficie non faciat angulum æqua- 


— * 
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lem ipſi B, ſed primo majorem : ſecta autem-ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem humidi, 
ſectio portionis fit AP OL. rectanguli coni ſectio: ſuperficiei humidi ſectio CI; ſitque axis portionia, 
et ſectionis diameter NO, que ſecetur in punctis Q, T, ut prius: et ducantur Y P quidem ipſi 
CI equidiftans, contingenſque ſeQionem in P MP vero 2quidiſtans NO: et P S ad axem perpen- 
dicularis. Quomam igitur axis portionis: cum ſuperficie humidi facit angulum majorem angulo B; 
crit et angulus 8 T F angule B major. Qvuare quadratum P 8 ad quadratum S V majorem habet 
proportionem, quam quadratum E ad quadratum Y B: et propterea K R ad 8 Y majorem habet, 
quam dimidiĩum ipſius K R ad 2B. Ergo 8 Y minor eſt quam dupla vB; et SO minor, quam 
+ B. Quare 8 a major, quam Re; et P H major, quam F. Itaque quoniam portio ad humidum 
in gravitate eam habet proportionem, quam exceſſus, quo quadratum B D excedit quadratum 
FQ quadratum BD : quam vero proportionem habet portio ad humidum in gravitate, eandem 
pars ipſius demerſa habet ad totam portionem : ſequitur partem demerſam ad totam portionem, 
ee e eee eee ee e quadratum F Q, ad 
quadratum B D. Habebit ergo tota portio ad eam, que eſt extra humidum proportionem 
candem, quam quadratum B D ad quadratum F Q. Sed quam proportionem habet tota portio 
ad eam, quis eft erm humidum, eandem habet quadratum N O ad quadratum P M. Ergo PM 
ipſi FQ #qualis erit. Demonſtrata eſt autem P H major, quam F: quare MH minor erit, quam 
et P H major, quam dupla H M. Sit igitur P Z dupla ipſius Z M: et junta Z T produ- 
catur ad G. Exit totius quidem portionis gravitatis centrum T: eius, quæ eſt extra humi- 
dum, Z: reliqus vero partis, quz in humido, centrum erit in linea Z T producta; quod fit G. 
Demonſtrabitur fimiliter, ut prius, T H perpendicularis ad ſuperficiem humidi: et que per Z, G 
ducuntur æquidiſtantes ipſi T H, ad candem perpendiculares, Ergo portio, quæ eſt extra 
humidum deorſum feretur ſecundum eam que per Z tranſit; quæ vero intra, ſecundum eam, 
quæ per G, ſurſum elevabitur. Non igitur manebit Portio fic inclinata, nec convertetur ita, ut 
axis ad ſuperficiem humidi fit perpendicularis: quoniam quæ ex parte L deorſum ; quæ vero 
ex parte A, ſurſum ferentur, ut ex jam demonſtratis apparere poteſt. Quod fi axis cum ſuperficie 
hank Wee ag hem wilnoree 0e 5. ſimiliter demonſtrabitur, non manere portionem, ſed 


ET r 
PRO P. > EP” 


Reds porto conoidis,reftanguli, quando levior humido axem habuerit majorem, quam 


ut ad eam, quæ uſque ad axem proportionem habeat, quam quindecim ad quatuor: in 
humidum demiſſa, ita ut baſis ipfius non contingat humidum : non nunquam quidem rec- 
ta conſiſtet; non nunquam inclinata : et interdum adeo inclinata, ut baſis ipſius in uno 
puncto contingat ſuperficiem humidi: idque in duabus diſpoſitionibus: interdum quidem 
ita, ut baſis in humidum magis demergatur: interdum vero ita, ut ſuperficiem humidi 
nullo modo contingat ; ſecundum proportionem, quam habet ad 3 
Eorum que diQta ſunt, ſingula inferius demonſtrabuntur. 


Sit portio qualis dicta eſt: et ſocta 
ipſa plano per axem, recto ad ſuperficiem 
humidi, ſeo ſit APO L rectanguli co- 
ni ſectio: axis portionis, et ſectionis dia- 
meter BD : ſeceturque BD in puncto 
quidem K ita, ut BK dupla fir ipfius 
KD: in C vero ita, ut BD ad KC pro- 
portionem habeat eandem, quam quin- 
decim ad quatuor. Conſtat igitur K C 
majorem eſſe, quam quæ uſque ad axem. 
Sit ei, quæ uſque ad axem, æqualis K R: 
et ipfius K R ſeſquialtera D S. Eft au- 
tem et SB ſeſquialtera ipſius B R. Ita- 
que jungatur AB; et per C ducatur CE 
perpendiculatiz ad BD, quæ lineam 
AB in puncto E ſecet: et per E duca- 
tor EZ æquidiſtans BD. Rurſus ipſa 


a 417 4'A7 RUS u 4 ns 18 Ac 


A B bifariam in T diviſa, ducatur T H eidem BD aides: et intelligintur reftanguli con; 
ſectiones deſcriptæ: A E I quidem circa E Z diametrum ATP vero tirca"diametrum TH 
quee fimiles ſite portioni A B L. -Tranſibie igjtur A E I con ſedtis per Rt er dus ab R- dun, 
eſt perpendicularis ad B D, ipſam A El ſecabit. Secet in punctis T, G: ern 

ipſi B D æquidiſtantes P Q. O G N,quiz ſecent A T D in F, X. Docuntur poſtreind, et Ps 

O  contingentes ſectionem APOL in punctis P, O. Cum ergo tres portiomes ſint APOL; 421 

AT D, contentæ rectis lineis, et rectangulbrum conorum ſectionibus; exque ſimiles, et 

les, quæ contingunt ſeſe ſuper unamquanque baſim: = punto autem N farfum duct fit NXG O, | 
et a Qipſa QP: habebit OG ad G X proportionem compoſitam.ex proportiorie,- quam ha. 
bet I L ad LA; et ex proportione, quam AD habet ad D L WERE $4” PIN, rr 

quam duo ad quinque. D vt duo ad quinque: 
et ut CB ad BD, ita E ad BA; et DZ ad DA: hamm autem, N DA duple funt-iple 
Ll, LA: et AD ad DI cam, proportionem habet, quam quinque ad..unum. Sed proportio 
compoſita ex proportione, quam babet duo ad quinque ; et. ex proportione, quam quinque 4d 

unum ; eſt eadem, quam habent duo ad unum ; duo autem ad unum;duplam proportianem ha- 

bent, Dupla eſt igitur G O ipſius & X: et eadem tatione oſtendetur P Ee Its. 

que quoniam D S ſeſquiakera eſt ipſius K R; erit BS exceſſus, quo axis "Fe 2099 he 

alter ejus, quz uſque ad axem. r proportio- 

nem, quam quadratum, quod fit a linea BS ad quadratum, quod a . P, aut majorem; in humi- 

dum demiſſa, ita ut baſis ipſius non contingat humidum, recta conſiſtet. ® eſt. enim 
ſuperius, portionem, cujus axis eſt major, quam ſeſquialter ejus, que uſque ad atem, fi ad humi- 

dum in gravitate non minorem proportianem habeat, quam quadraum, quod fit ad exceſſu, quo 

axis major eſt, quam ſeſquialter ejus, que „ 40d ab.axe denim 
in humidum, ita ut dictum eſt, reQam conſiſtere.- 3 „ 


Si portio ad humidum in gravitate minorem quidem proportionem habeat, quam quadea- 
tum 8 B ad quadratum B D; majorem vero, quam quadratum X O ad quadratum B D, 
demiſſa in humidum, adeo inclinata, ut baſis ipſius non contingat humidum, inclinata 
conſiſtet; ita ut baſis ſuperficiem bs ale abds cg; 

ſuperficic angulum faciat majorena angulo x, f on all 
| III. _—_ 1 | 1 2 


Si portio ad humidum in gravitate, eam habeat proportionem, — 
ad quadratum BD; demiſſa in humidum inclinata adeo, ut baſis ipſius non contingat 


humidum ; confiſtet, et manebit ita, ut baſis in uno puncto humidi ſuperficiem contingats | 
et axis cum ſuperficie humidi angulum faciat angulo x æqualem. Quod ſi portio ad hu- 
midum in gravitate eam proportionem habeat, quam quadratum P F ad quadratum BD; 
in humidum demiſſa, et poſita inclinata adeo, ut baſis ipſius non contingat humidum ; 
conſiſtet inclinata, ita ut baſis in uno puncto humidi nnn contingat: et axis cum 
ca faciat angulum angulo @ * | 


| IV. 

[ Si ct ad humidum in gravitate majorem quidem proportionem habeat, quam qua- 

| dratum FP ad quadratum B D; minorem vero, quam quadratum X O ad BD quadra- 
tum; in humidum demiſſa, et inclinata adeo, ut baſis ipfius non contingat humidum con- 
ſiſtet, et manebit ita, ut baſis in humidum magis demergatur. 


V. 

Si portio ad humidum in gravitate proportionem habeat minorem, quam quadratum FP 
ad quadratum BD: demiſſa in humidum, et poſita inclinata adeo ut baſis ipſius non con- 
tingat humidum : conſiſtet inclinata, ita ut axis ipſius cum humidi ſuperficie angulum fa- 
ciat minorem angulo © : et baſis nullo modo ſuperficiem humidi contingat. Hec _ 
omnia deinceps demonſtrabuntur. 


0 ox bac decima Propofitione continentur, Archimedes in quinque partes diflecuit, quarum primam, „ ut ſupes, de 
monſtravis. 


\ 
* 
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"DEMONSTRATIO. SEGUN DER PARTLS. 


Itaque primum habear portio ad humidum in gravitate Pibportioneit gutdem and an 
| e XO ad quadratum BD; minorem vero, quam quadratum, quod fir ab exceſfy, quo 
axis eſt major, quam ſeſquialter <Jus, quiz uſque ad axem, d B D* et quam proporti- 
onem habet portio ad humidum in , 
gravitate, cam habet quadratutn, | 
quod fit a linea Y ad quadratum 
BD: ert v major quidem, quam © * \ © © 
XO, minor vero, quam exceſſus, 
quo axis eſt major, quam ſeſquialter 
ejus, quæ uſque ad axem. Aptetur 
quzdam recta linea MN conicis 
ſectionibus AM QL, AX inter- 
jecta, ac media, quæ line Y ſit | 
æqualis; ſecetque reliquam coni. 
ſectionem in puncto H; et retam , P ma ds 
lineam RG in V. Demonſtrabitur | Fi t 2qi. mobi 
MH dupla ipſius H N, ficuti demonſtratum wy OG ipſius G X duplam eſſe.” y cnt; autem 
M ducatur M Y contingens ſectionein AM QL in M: et MC ad BD perpendicularis. Poſtea 
ducta AN, et producta ad Q, lineæ AN, NQ inter ſe æquales erunt. Quoniam enim in ſimi- 
libus portionibus A M QL, AX D ductæ ſunt a baſibus ad portiones lineæ A Q, AN, que 
æquales angulos continent cum ipſis baſibus, eandem proportionem habebit QA ad AN, quam 
LA ad AD. Zqualis eſt ergo AN ĩpſi NQ: et AQ ipſi MM æquidiſtans. Demonſtrandum 
eſt portionem in humidum demiſſam, inclinatamque adeo, ut baſis ipſius non contingat humidum, 
inclinatam conſiſtere ita, ut baſis a} humidi nullo modg e et N cum ea faciat. 
angulum angulo x majorem. 83 eee 
Demittatur enim in humidum, SS ita, ut baſis plus i in uno ke contingat t bumidi 
ſuperficiem : et ſecta ipſa portione per axem, — ad humidi 3 e e * 
dem portionis ſectio fit AP OL b OX routzibeun u up nin 
rectanguli coni ſectio: ſuperficiei ä 1 „ 80. 
humidi ſectio fit A O: axis autem l 
portionis, et ſectionis diameter BD: 
et ſecetur BD in punctis K, R, ut 
dictum eſt: ducatur etiam PG æqui- 
diſtans ipſi AO, quæ ſectionem 
APO contingat in P: atque ab 
eo puncto ducatur PT æquidiſtans 
ipſi BD; et PS ad BD perpendi- 
cularis. Itaque quoniam portio ad 
humidum in gravitate eam propor- 
tionem habet, quam quadratum, 
quod fit a linea Y ad quadratum 
BD: quam vero proportionem ha- 
bet portio ad humidum, eandem 
pars ipſius demerſa habet ad totam 
portionem: et quam pars demerſa 
ad totam, eandem habet quadratum 
T Pad BD quadratum: erit linea Y zqualis 156 1 TP: Quare et lineæ MN, PT; itemque por- 
tiones AM Q, AP O inter ſe ſunt æquales. Quod cum in portionibus zqualibus, et ſimilibus, 
APOL, AMQL ab extremitatibus baſium ductæ ſint AO, AQ ita, ut portiones ablatæ faci- 
ant cum diametris angulos æquales; et anguli, qui ad Y, G: et linex V B, GB, et BC, BS inter 
ſe æquales erunt. Quare et ipſæ CR, SR: et MV, PZ: et VN, Zz T. Quoniam igitur MV 
minor eſt, quam dupla VN]; conſtat PZ ipſius Z T minorem eſſe, quam duplam. Sit P du- 
pla ĩpſius Q T: et juncta NK ad E producatur. Ergo totius quidem portionis centrum gravitatis 
crit punctum K; partis ejus, quæ in humido eſt, centrum g; ejus vero, quæ extra humidum in 


" Uh: 


\ 


* 
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1 Sed linea K Z perpendicularis erit ad ſuperficiem humidi. Quare et linew 
quæ per puncta E, n, equidiſtances ipſi K Z ducuntur. Non ergo manebit portio, ſed revolve. 
tur ita, ut baſis ipſius ſuperficiem humidi nullo modo contingat: quoniam nunc in uno 
contingens, ſurſum fertur ex parte A. — OT Vet POWER: 96 


+ 4 - -* , 
"= 
— 
** E 


DEMONSTRATIO TERTI®: 'PARTIS- 


. exe i gies propane, gram quadrarum xo  ha- 
bet ad quadratum BD: et in hu- 
midum demittatur adeo inclinata, 
ut baſis ipſius non contingat humi- 
dum. Secta autem ipſa per axem 
plano ad humidi ſuperficiem recto, 
ſolidi ſectio fit rectanguli coni ſec- 
tio APM L: fſuperficiei humidi 
ſectio ſit IM: axis portionis, et ſec- 
tionis diameter B D: ſeceturque 
BD ſicuti prius: et ducatur PN 
quidem ipfi 1 M =quidiſtans, et 
contingens ſectionem in P; PT 
vero æquidiſtans BD, et PS ad 
ipſam BD perpendicularis. De- 
monſtrandum eſt, portionem non 
baſis in uno puncto ſuperficiem 
humidi contingat. Maneant enim 
eadem, qu in ſuperiori figura: | 
ducaturque OC ad BD perpendicularis: hats AX ol Q prodediogs Erle AN equal p- 
X. Deinde ducatur Ox ipſi n Quoniam W in 
gravitate proportionem habere 
nitur, quam quadratum XO = 
quadratum BD: et eandem pro- 
portionem habet pars ipſius demer- 
ſa ad totam; hoc eſt quadratum TP 
ad quadratum BD: æqualis utique 
erit TP ipſi X O: cumque portio- 
num IPM, AO Q diametri ſint 
æquales, et portiones ipſæ æquales 
erunt. Rurſus quoniam in portioni- 
bus æqualibus, et ſimilibus AOQL, 
APM L, ductæ ſunt lineæ AQ, 
IM, que æquales portiones auſe- 
runt; illa quidem ab extremitate ba- 
ſis, hæc autem non ab extremitate: 
conſtat eam, quæ ab extremitate 
baſis ducta eſt, minorem facere an- 
gulum acutum cum diametro to- 
tius portionis. Et quoniam angu- 1 

lus, qui ad x, minor eſt angulo, | 
qui ad N; major erit BC, quam BS: C R autem, quam SR minor. Quare et OG minor, quam 
PZ: et GX major, quam Z T. Ergo PZ major eft, quam dupla Z T; quia OG ipfius G X eſt 
dupla. Sit PH dupla HT: et juncta HK ad a producatur. Erit totius quidem portionis cen- 
trum gravitatis K; partis ejus, que intra humidym, H; ejus vero, que extra humidum, in linea Kn, 
quod ſit . Itaque demonſtrabitur ſimiliter et K Z ad humidi ſuperficiem perpendicularis, et quæ 
per puncta H, Q æquidiſtantes ipſi K Z ducuntur. Quare non manebit portio, ſed inclinabitur, 
donec baſis ipſius in uno puncto contingat ſuperficiem humidi: atque ita conſiſtet. Nam in por- 
tionibus æqualibus AOQL, AP ML, ductæ erunt ab extremitatibus baſium AQ, AM, que 


DE Is o IN'HUMIDO VEHUNFTUR. LIB. 1. "he 


wquales portiones abſcindunt: etenim AO Qipſi AP M, ut. in ſuperioribus, wquilis demotiftra. 
bitur. Ergo æquales faciunt acutos n * it i” 
angulos AQ, A M cum diametris ba- | oY COIN Wes 

les fint. Quare fi ducta HK ad a 

producatur , crit totius portionis gra- 5 
vitatis centrum R; partis ejus, quæ IN 
in humido, H; at ejus, quæ extra =_ 
humidum, in linea HK ; quod fit a: * 
et H K ad humidi ſuperficiem perpen- 
dicularis. Per eaſdem igitur rectas li- 
neas, quod quidem in humido eſt, 
ſurſum, et quod extra humidum deor- 
ſum feretur. Quare manebit portio, 4 
cujus baſis humidi ſuperficiem in uno 
puncto continget: et axis cum ipſa 
angulum faciet æqualem angulo x. 
Similiter demonſtrabitur portionem, 
quæ ad humidum in gravitate eandem (iran 
proportionem habeat, quam quadra-: moiaings! 3iganncs wi 

tum P F ad quadratum BD in humi- b 765 27S 3 | 
dum demiſſam, ita ut baſis ipſius non contingat humidum, inclinatarn conſiſtere adeo, ut buſis in 
uno puncto humidi ſuperficiem contingat : et axis cum ipſa faeiat angulum angulo & æqualem. 

| | [ 


DEMONSTRATIO' QUARTE .PARTI1S, 


ſt 


Habeat rurſum portio ad humidum in gravitate proportionem quidem majorem, quam quadra- 
tum FP ad quadratum B D; minorem vero, quam quadratum X O ad BD quadratum : et quam 
proportionem habet portio ad humidum in 2 NN % R GIG 


— — — * FLY 1 a. 


gravitate, eandem habeat quadratum, quod 

fit a linea Y ad quadratum BD. EritY ma- 

Jor, quam F P, et minor, quam X O. Ap- 

tetur ergo quzdam recta linea IV inter 

portiones AVQL, AXD interjecta, quæ 

ſit æqualis v, et ipſi BD equidiſtans : oc- 

curratque reliquæ ſectioni in T. Rurſus 

V Y dupla ipſius Y I demonſtrabitur, ſicu- 

ti demonſtrata eſt OG ipſius & X dupla. 

Ducatur autem ab V linea Va, qua ſec- 

tionem AVQL in V contingat: et junta | 
Al ad Q producatur, Eodem modo oſten- J 
demus lineam Al ip IQ zqualem eſſe: | 

et AQ ipht Va æquidiſtantem. Demon- 

ſtrandum eſt portionem in humidum demiſſam, inclinatamque adeo, ut” baſis ipſius non con- 
tingat humidum, ita conſiſtere, ut baſis in humidum magis demergatur quam ut in uno puncto 
ejus ſuperficiem contingat. 

Demittatur enim in humidum, ut dictum eſt; et jaceat primo ſic inclinata, ut baſis nullo mo- 
do contingat ſuperficiem humidi. Secta autem ipſa plano per axem ad humidi ſuperficiem recto, 
fic portionis ſectio A NZ G; ſuperficiei humidi E Z: axis portionis, et ſectionis diameter BD: 
ſeceturque BD in punctis K, R, ſicuti prius; et ducatur NL quidem ipſi E Z æquidiſtans; que 
contingat ſectionem AN Z G in N; et NT æquidiſtans ipſi BD: NS vero ad BD perpendicu- 
laris. Itaque quoniam portio ad humidum in gravitate eam proportionem habet, quam quadra- 
tum, quod fit a linea ꝝ᷑ ad quadratum BD: erit v ipſi NT æqualis: quod ſimiliter demonſtrabi- 
tur, ut ſuperius. Quare et NT eſt æqualis ipſi VI. Portiones igitur AV Q, EN inter ſe ſunt 
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et fimilibus portionibus AV QL, OY GS A i 
| ANZG ductæ fint AQ, E Z, qus 4 77 0 HO eters mo ICICI. 
2 æquales portiones auferunt; illa qui- wa SPS V7, 25-2 N n * mw 

dem ab extremitate baſis ; harc au-. 46. _ 2 An ns Fi 

faciet acutum angulum cum porti- , 


NLS, VC angulus ad Ly angilo. Ka 
ad Q major eſt. Ergo BS minor 

erit, quam BC: et SR major, quam 
CR: ideoque N major, quam VH; 

et x T minor, quam H I. Quoniam - 
igitur V dupla eſt ipſius YI; 
conſtat N majorem eſſe, quam 
duplam x T. Sit N M dupla ĩpſius - 


MT. Perſpicuum eſt ex lis, quæ 7203109 UNGER 1 < F- 29:liem? 

dicta funt, non manere portionem ; b 1. 1 i 

ſed inclinari, r eee amen i pat us, 

patet in figura : et alia eadem diſ- a | | 
N T zqualem eſſe ipſi VI: et por 15 1230 „ Wange 


tiones AVQ, AN Z inter ſeſe æ- 
quales. Itaque quoniam in portioni- 
bus æqualibus, et fimilibus Av 
ANZG duct ſunt A Q. 2 


loscontinebunt. Ergotriangulorum.. 
NLS, VaC anguli, qui conſiſtunt 


ad L, q puncta, æquales ſunt: et 

BS recta linea æqualis ipſi BC: SR 
ip6 CR, Nx ipſi VH: etxT © 
ipſi HI. Quod cum V dupla fit 
ipſius Y I, erit N major, quam 
dupla x T. Sit igitur N M ipſius 
MI dupla. Rurſus ex his manifeſ- 
tum eft, non manere ipſam portio- 
nem; ſed inclinari ex parte A: ponebatur autem portio humidi ſuperficiem in uno punto contin- 
gere. Ergo neceſſe eſt, ut ejus baſis in humidum magis demergatur. 


DEMONST RATIO QUINTEZ PART IS. 

Habeat denique portio ad humidum in , : - reg Qs 
gravitate minorem proportionem, quam 
quadratum FP ad quadratum BD: et 
quam proportionem habet portio ad hu- 
midum in gravitate, eandem quadratum, 
quod fit a linea habeat ad quadratum 
BD. Erit v minor ipſa PF. Rurſus 
aptetur quzdam recta linea VI, ſectioni- 
bus AV QL, AXD interjecta, et ipſi 
B D zquidiftans ; quæ mediam coni ſec- 
tionem in puncto H, et rectam lineam 
RY in Y ſecet. Demonſtrabitur VH 
dupla HI, quemadmodum demonſtrata 
eſt O G ipſius GX dupla. Ducatur poſ- 
tea VN contingens AV QL ſectionem 
in V: et G Cad BD perpendicularis: 


ol 
9 | 
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junRaque AI prbducanmad:Q., Ecit ergo. A Lequalis I Qz; et A Qiph a quidiſtans. De- 
monſtrandum eſt portiomem ia humidum demiſſam, inclinatamque adeo, — iplius non con- 
ꝑUüꝛ—L—T——————jr.—— ͤ— 
angulo : et baſis. humidi ſuperficiem nullo modo contingat. = er 

Demittatur enim in humidum ; et conſiſtat ita, eee eden 
humidi. Sefta autem portione per axem, plano ad humidi ſuperticiem recto, ſit portionis ſectio 
ANZL reQtanguli coni ſectio: ESRC 20 axis autem portionis, et ſectionis dia- 
meter BD: ſeceturque BD in 
punctis K, R, ut ſuperius dic- | * 
tum eſt: et ducatur N F quidem ö | | 
— nm 
gens coni ſeftionem in puncto 


N; NT vero æquidiſtans ipſi 
BD: et NS ad eandem per- 


pendicularis. Quoniam igitur 

portio ad humidgm in gravita- | 

re, eam habet proportionem, | D 
quam quadratum, quod fit à v * 
ad quadratum BD: et quam | 
habet portio ad humidum in 
gravitate, eandem quadratum 
N T habet ad BD quadratum, 
ex iis, quæ dicta ſunt: conſtat 
NT linez Y zqualem eſſe. 
Quare et portiones AN Z, 
AGQ ſunt æquales. Et quo- | N 

niam in portionibus æquali- 

bus, et ſimilibus AGQL, AN Z L, ab extremitatibus baſium ductæ ſunt A Q. A Z, que æ- 
quales portiones abſcindunt : perſpicuum eſt angulos facere æquales cum portionum diametris : 
et triangulorum N FS, Ga C, angulos, qui ad F, Q æquales eſſe: itemque æquales inter ſe, SB, 
CB; et SR, CR. Quareet Nx, GY æquales: et x T, YI. Cumque G H dupla fit ipſius HI, 
erit N minor, quam dupla ipſius x T. Sit igitur N M ipſius M T dupla : et junta MK pro- 
trahatur ad E. 3 1 partie Wag, quz eſt in humido, 
punctum M: ejus autem, que ES 

extra humidum, in linea pro- 

tracta, quod fit E. Ergo ex 

proxime demonſtratis patet, 

non manere portionem, ſed 

inclinari adeo, ut baſis nullo 

modo ſuperficiem humidi con- 

tingat. At vero portionem D 

perficie humidi faciat angulum 
angulo $ minorem, fic demon- | | 
ſtrabitur. Conſiſtat enim, fi _— 8 
fieri poteſt, ut non faciat an- 
gulum minorem angulo &: et 


2 


alia eadem diſponantur; ut in 4 | T/ 
ſubjecta figura. Eodem modo 5 | 68 ee 8 
demonſtrabimus N T æqualem : 1 


eſſe , et propterea ipſi GI. 
Et quoniam triangulorum PC, NF angulus F non eſt minor angulo o, non erit BS major, 
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EX ARABICO IN LATINUM SERMONEM CONVERSA. 


> PROPOSITIO/ 1. 


8. . Seo. circull, ut duo circuli A E B. CE D In E. fuerintque corum 
diametri parallele, ut ſunt duz diametri AB, CD, et jupgantur duo puncta B, D, et 
contactus E lineis D E, BD, erit linea BE rect. 


Sint duo centra G, F, et jungamus GF, et 3 D H parallclam 
ipfi G F. Et quia HF æqualis eft ipfi GD, funtque GD, 
EG zquales; ergo ex equalibus F B, FE remanebune G F, 
nempe D H, et HB, que erunt zquales, atque duo anguli 
H DB, HB D exquales. Et quis duo anguli EG P, EFB at- 
que duo anguli E G D, D HB ſunt æquales, remanebunt duo 
anguli GED, G D E, qui inter ſe, et dugbus angulis H D B, 
HB D æquales erunt. Ergo apgulus E DG æqualis eſt angu- 
loD BF. Et comprehenſus angulus G D B eſt communis. Er- 
go erunt duo anguli G DB, FB D (qui ſunt pares dyobus rec- 
tis) æquales duobus angulis GDB, G DE. 833 Ws 
ſunt æquales duobus rectis. Ergo linea E DB eſt recta: et hoc eſt, quod voluimus. 


PROP. II. 
Sit CBA ſemicirculus, quem rectæ contingant DC, DB; ſitque B E ad AC normalis; 
ducaturque recta A D et occurrat rectæ B E in F. Erit B F ipſi F E æqualis. 
Jungatur enim A B, eaque cum CD producta in puncto I concurrat. Tum vero a puncto G, 
quod ſemicirculi C B A centrum eſt, jungatur G B; ducaturque, | 
a puncto B, BH ipſi AC parallela. Et quoniam angulus EBH T 
zqualis eſt angulo G B D, erit utique angulus D BH, communi | 
ablato E BD, æqualis angulo G BE. Zqualis eſt autem angu- 
lus IB H angulo A B G, cum uterque angulo I A C fic æqualis. 
Igitur angulus I B D, qui ex duobus componitur DBE, IB H, 
æqualis eſt angulo A B E, qui componitur ex duobus G BE, 
ABG. At vero etiam angulus BID æqualis eſt angulo A B E. 
Igitur angulus I B D æqualis eſt angulo B1 D. Quæ enim eidem £- G 8 


EE 


autem ID ipſi D 


utique juncta CF erit æqualis ipſi C E. 


1 


256 FR, ARCH VMBD 18 
ſunt equaſia et ibi invicem mot =qualia Hine etiam recta B; D #D- . Et con 


=qualis 
DG, Supe PR — Sem 
2 ſunt ID,ABF; — 8 
ad BF, n ut ID ad DC, i r Aqualis eſt 
Aqualis eſt igitur etiam BF ĩpſi FE. Quod oportebat demonſtrare. 
Atque ita io vera eſſe deprehenditur, quo normalis cunque cadat BE, quam Arabus 
Interpres ponit in centrum G cadere, Grei AuQoris menten npn aſſecurys. > 
_ demonſtratione ut peculiari, generaliſſimam attulimus.“ 


PROP. m 


Sit C A ſetzmentizm circu et B padghn ſuper wad Ty perpendi- 
cularis ſuper A C, R ek BF er BA: 


Demonſtratio, Jungamus lineas AB, BF, FE, E B. Et quia arcus BA zqualis eſt arcui BF, crit 


FF 


AB zqualis eſt B E, et propterea BF, B E ſunt æquales; et duo anguli B FE, B E F ſunt zqua- 
les. Et quia quadrilaterum CF B A eſt in circulo, erit angulus C F B cum angulo C AB iph op- 
poſito, immo cum angulo B E A, æqualis duobus rectis. Sed angulus C E B cum angulo BEA, 
E quales ſant duobus rectis. Ergo duo anguli C F B, — et -temanens DPF, 
CT ION Cp CRIES A n eg tac 
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| T1 nn 
sit ABC ſemicirculus, et fiant ſuper A - diametrum duo ſemicirculi, quorum. vous 
AD, alter vero DC, et DB perpendicularis, Utique figura proveniens, quam vocat 
Archimedes ARBELON, id eſt ſuperficies comprehenſa ab arcu ſemicirculi. majoris, 
et duabus circumferentiis ſemicirculorum minorum, eſt 55 TY 1 —_— 
eſt perpendicularis D B. 


Demonſtratio. Quia linea D B media proportionalis eſt inter duas lineas D A, DC, erit pla- 
num AD in D C zquale quadrato D B. Et ponamus A in DC cum duobus quadratis AD, 
DC commmuniter. Fiet planum AD in DC bis cum duobus 
quadratis AD, DC, nempe quadratum AC, zquale duplo 
quadrati D B cum duobus quadratis AD, DC. Et proportio 
circulorum eadem eſt, ac proportio quadratorum. Ergo circu- 
lus, cujus diameter eſt A C, æqualis eſt duplo circuli, cujus 
diameter eft D B cum duobus circulis, quorum diametri ſunt 
AD, DC, et ſemicirculus A C æqualis eſt circulo, cujus dia- X 2 
meter eſt D B cum duobus ſemicirculis AD, D C. Et aufera- 
mus duos ſemicirculos AD, D C communiter, remanent figura, quam continent ſemicirculi AC, 
AD, DC: et eſt figura, quam vocavit Archimedes Arbelon, zqualis circulo, cujus diameter eſt 
D B, et hoc eſt quod voluimus, 


rj 


PROP. V. 


Si fuerit ſemicirculus A B, et ſignatum fuerit in ejus diametro punctum C ubicumque, 
et fiant ſuper diametrum duo ſemicirculi A C, CB, et educatur ex C perpendicularis 
CD ſuper A B, et deſcribantur ad utraſque partes duo circuli tangentes illam, et tan- 
gentes ſemicirculos, utique illi duo circuli ſunt zquales. 


* Vide Prefationem, Pag. xix. 
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Demonſtratio.. Sit alter circutorum tangens DC in E, et ſemicirculum A B in F, et ſemicircu- 
lum AC in G, et educamus diametrum H R. nnn bes geſt 
HEC, ACE, ſunt recti. Et jungamus a 
F H, H A; ergo linea A F eſt recta, utidic- Na 994 8 
tum eſt in propolitione 1. et occurrent A F, FER : | 
CE in D, co quod egredivatur ab angulis 
A, C minotibus duobus rectis. Et | 
mus etiam FE, EB. Ergo E F B eſt etiam 
recta, uti diximus: et eſt perpendicularis 
ſuper AD, co quod angulus AFB eſt rec- 
tus, quia cadit in ſemicirculum AB. Et 

HG, GC. Erit HC etiam recta. 
Et jungamus EG, GA, Erit E A recta, et 
producamus cam ad l. Et jungamus BI, 
quæ ſit etiam perpendicularis ſuper A I, 51 Ee quis AD, AB ſunt duæ rectæ, et 
educta ex D ad lineam AB perpendicularis D C, et ex B ad D A perpendicularis BF; quæ ſe mu- 
tuo ſecant in E, et educta A E ad Leſt perpendicularis ſuper BT, erunt BI D rectæ, quemadmo- 
dum oſtendimus in Propoſitionibus, quas confecimus in expoſitione tractatus de triangulis rectan- 
gulis. Et quia duo anguli A GC, AI ſunt recti, utique BD, CG ſunt parallel, et proportio 
AD ad DH, quæ eſt ut AC ad H E, eſt ut proportio A B ad BC. Ergo rectangulum AC in CB 
æquale eſt rectangulo A B in HE. Et ſimiliter demotiſtratur in circulo L MN, quod rectangu- 
lum AC in CB æquale fit rectangulo A B in ſuam diamerrum : et demonſtratur inde etiam, quod 


dus diameti circulorum EFG LMN, fint æquales. Ergo illi duo circuli funt æquales. Et 
r ; 


— 
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PROP. VI. 

Si fuerit ſemicirculus A BC, et in ejus diametro ſumatur punctum D, et fuerit AD 
ipſius D C ſeſauĩaltera, et deſcribantur ſuper A D, D C duo ſemicirculi, et ponatur cir- 
culus E F inter tres ſemicirculos tangens eos, et educatur diameter E F in illo parallcla 
diametro A C, reperiri debet proportio diametri A C ad diametrum EF. 

Jungamus enim duas lineas A E, E B, et duas lineas C F, F B. Erunt C B, AB rectæ, uti dic- 
tum eſt in prima propoſitione. Deſcribamus etiam duas lineas FG A, E HC: oſtendeturque eſſe 
quoque rectas ſimiliter duas lineas DE, D F. Et jungamus Dl, D L, et EM, FN, et produca- 
mus eas ad O, P. Et quia in triangulo A E P, A G eſt perpendicularis ad E D, et DI eſt quo- 
que perpendicularis ad AE, et jam 
ſe mutuo ſecuerunt in M, ergo 
EM © erit etiam perpendicularis, 
quemadmodum oſtendimus in expo- 
ſitione, quam confecimus de pro- 
prietatibus triangulorum, et cujus 
demonſtratio jam quidem præceſſit 
in ſuperiori propoſitione. Similiter 
quoque erit F P perpendicularis ſu- 
per C A. Et quia duo anguli, qui 
ſunt apud L, et B ſunt recti, erit 
DL parallela ipſi A B, et pariter ka 
DI ipſi CB. Igitur proportio AD 5 
ad P C eſt ut proportio AM ad F M. 1 Et proportio C D ad D A 
ut proportio CN ad NE, immo ut propartio CP ad PO, Et erat A D ſeſquialtera D C. Ergo 
A O eſt ſeſquialtera OP: et OP ſeſquialtera CP. Ergo tres lmeæ AO, OP, PC ſunt propor- 
tionales: et in eadem menſura, in qua eſt PC quatuor, erit O b ſex, et AO novem, et C A no- 
vendecim. Et quia PO æqualis eſt E F, erit proportio A C ad E F ut novendecim ad ſex. Igi- 


tur reperimus dictam proportionem. Etiam fi fuerit A D ad DC qualiſcumque, ut ſeſquitertia 
aut ſeſquiquarta, aut alia, erit judicium, et ratio, uti dictum eſt. Et hoc eſt quod voluimus. 
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PROP. VIL 


Si circulus circa quadratum defcriptus fuerit, et alius intra illud, utique erit circum- 
{criptus duplus inſcripti. | 
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- Sit-jtaque-circylus comprebendens quadratum AB, — ur. 
tus A B, \ct inſeriptus C D, et ſit. diameter quadrati AB, t 
eſt diameter circuli circumſcripti, et educamus CD dme- 
trum circuli inſcripti parallelam ipſi A E, que eſt ei æ qua- 
lis: Et quia m A B duphum ef quadrati A E, A. 
DC; et propoxtio quadratorum ex diametris circulorum eſt 
eadem propettioni circuli ad circulum, igitur circulus a8 
* et hoc ,j gud vehamuus. 6.25 BIG) Ex 
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od cireulo lines A Nubien 8 aan. 3 
B C zqualis ſemidiametro circuli et jungatur ex Cad centrum circul, 88 eſt D, © 


"”" 


producatur ad E, erit arcus AE triplus arcus BF. 


Educamus igitur E G parallelam ipſi A B, et junga- 
mus D B, D G. Et quia duo anguli D E G, DG E ſunt 
æquales, erit angulus G DC duplus anguli DEG. Et quia 
angulus BDC æqualis eſt angulo BCD, et angulus CEG | 
æqualis eſt angulo A C E, exit angulus GD C duplus an- 
guli C D B, et totus angulus B D G triplus anguli BDC: 
et arcus B G æqualis arcui A E, triplus eſt arcus B F. Et 
hoc eſt, quod voluimus. 
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8 Ses lw omithe'@s eta: duz linee AB, op. benen in centro) dex. 
los rectos, utique duo areus AD, CB * * 122 et e 


les duobus arcubus A C, DB. 


© Fducamus diametrum E F parallelam ipſi A B, quz ſe- 
cet CD bifariam in G, erit E C æqualis ipſi E D. Et quia 
tam arcus E D F, quam E CF eſt ſemicirculus, et arcus 
ED æqualis arcui E A cum arcu AD, erit arcus C F cum 
duobus arcubus E A, A D equalis ſemicirculo. Et arcus 
E A zqualis arcui B F. Ergo arcus CB cum arcu AD 
æqualis eſt ſemicirculo. Et remanent duo arcus E C, EA, 
nempe arcus A C cum arcu DB æquales illi. Et hoc eſt 


quod voluimus, 


PROP. x. 


Si fuerit circulus ABC, et DA tangens inum, et DB aum illum, et Dc . 
tangens, et educta fuerit C E parallela ipfi D B, et juncta fuerit EA ſecans DB in F, et. 
educta fuerit ex F perpendicularis F G ſuper C E ; — bifariam ſecabit illam i in 6. 


Jungamus A C, et quia D A eſt tangens, 
et AC ſecans circulum, erit angulus DAC 
æqualis angulo cadenti in alterno ſegmento 
AC, nempe angulo AEC. Et eſt æqualis 
angulo AF D, eo quod C E, BD ſunt paral- 
lelæ. Ergo anguli D A C, AF D ſunt æqua- 
les. Et in duobus triangulis DAF, AHD 
ſunt duo anguh AF D, HAD æquales, et 
angulus D communis: propterea erit rectan- 
gulum FD in DH æquale quadrato D A, im- 
mo quadrato DC. Et quia proportio FD ad 
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DCE ale popertle ED od DH, et angulus D communis, erunt trangula DFC. DCH 
fimilia ; et angulus DF C zqualis DC H. qui zqualis eft angulo D A H. Et hic eſt æqualis angulo 
AFD. Ergo duo anguli AF D, CFD funt æquales. Et DFC æqualis angulo F CE: et erat 
DF A zqualis angulo A EC. Ergo in triangulo F E C ſunt duo rae C, E æquales; et duo 


anguli G recti. Et latus G F commune. or Ar 
ſecatur in G. Et hoc eſt, T a 


PROP; x1. 


ne e fo e due e AR CD ad angulos oder | in E, quod 


non fit in centro, utique 9 BE, EC, ED zqualia ſunt quadrato 
diametri. 

Educamus He AF, et jungamus lineas AC, 
AD, CF, DB. Et quia angulus AED eſt rectus, eric 
æqualis angulo A C F, et angulus ADC ,Zqualis AFC, 
eo quod ſunt ſuper arcum A C. Et remanenc in duobus _ 
triangulis ADE, AFC duo anguli CAT, DAE zqua- 
les. Erunt pariter duo arcus CF, DB zquales: immo et 
dum cordæ corum æquales. Et duo quadrata DE, EB 
=quantur. quadrato B D, nempe CF; et duo quadrata 
A E, EC æquantur quadrato CA. Et duo quadrata CF, 
CA æquantur quadrato F A, nempe diametri. Igitur N 
quadrata AE, E B, C E, E P omnia ſunt zqualia quadra- 
to n Et hoc eſt quod voluimus. 
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PROP, XII. 


Si fuerit Get ſuper diametrum A B, et educte 8 ex C duæ 8 tan 
gentes illum in duobus punctis D, E, et junctæ fuerint E A, DB fe mutuo ſecantes in 
F, et juncta fuerit C F, et producatur ad G, erit C G perpendicularis ad A B. 


Jungamus D A, EB. Et quia angulus B D A eſt rectus, erunt duo anguli D AB, D BA reliqui 


in triangulo D A B æquales uni recto. Et angulus A E B rectus. 1 gitur ſunt æquales ei. Et po- 


namus angulum F BE communem. Ambo anguli D A B, A B E ſunt æquales FB E, F E B, im- 


mo angulo D FE externo in F BE. Et quia CD eſt tangens circulum, et D B ſecans illum, an- 
gulus CD B æquatur angulo DAB. Et pariter angulus 
CEF æquatur angulo EBA. Ergo duo anguli CEF, CDF 
ſimul æquales ſunt angulo DFE. Et jam quidem planum 
fit ex noſtro tractatu de figuris quadrilateris, quod ſi educan- 
tur inter duas lineas æquales ſibi occurrentes in aliquo puncto, 
uti ſunt duæ lineæ C D, CE, duæ line ſe mutuo ſecantes, 
uti ſunt duæ line D F, E F, et fuerit angulus ab illis conten- 
tus ut eſt angulus F æqualis duobus angulis, qui occurrunt 
duabus{lineis] ſe invicem ſecantibus, uti ſunt duo anguli E, D 
ſimul, eri linea egrediens a_ puncto concurſus ad punctum 
ſectionis, uti eſt linea C F zqualis cuilibet linearum ſibi occur- 
rentium, ut CD, vel CE. Propterea erit C F æqualis ipſi 
CD. Ergo angulus C F D eſt æqualis angulo CDF, nempe 
angulo D A G. Sed angulus CF D cum angulo DF G eſt 
æqualis duobus rectis: ergo angulus D A G cum angulo D FG æqualis el duobus rectis. Et 
remanent in quadilatero A D FG duo anguli A D F, AGF æquales duobus rectis. Sed angulus 
ADB rectus eſt, ergo angulus A G C eſt rectus. Et CG perpendicularis ad A B; et hoc eſt quod 
voluimus. 


PROP. XIII. 


si mutuo ſe ſecent duæ lineæ A B, CD in circulo, et fuetit A B diameter illius, at 
non CD, et educantur ex duobus punctis A, B duæ perpendiculares ad C D, quæ ſint 
AE, B F; utique abſcindent ex illa CF, DE æquales. 
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trum, perpendicularem I G ſuper CD, et produ- 


| en ax gant od: CD Neon UG: 


erit FG zqualis ipſi GE. Et ex GC, G D qua- 


dupla ſunt duorum quadratorum D E, E A. Et 


30 nen , A 1's. 
Pee n « e ee 


camus eam ad H in E B. Et quis I G eft perpen- 


in G: et quia IG, AE ſont dus perpendiculares. © 
ſuper illam, erunt parallel : et quia BI zqualis 
eſt I A, crit BH æqualis ipſi HE: et propter ea- 
rum æqualitatem, et quia BF eſt parallela ipſi k H 


libus remanent F C, ED equales. Er hoc eff quod A, 
wm IP 


IB. OD HIV. cutrgnes5 4h ah. 
Si fuerit A B ſemicirculus, et ex ejus alamers A B diffedts five AC, BD zquiles; 
et efficiantur ſuper lineas AC, C P, DB ſmicirenk 3 et fit centrum duorum ſemicir- 


culorum A B, CD punctum E, et fit E F perpendicularis ſuper A B, et producatur ad 
G: utique circulus, cujus diameter eſt FG, zqualis eſt ſuperficies content a ſemi. 
circulo majori, et a duobus ſemicirculis qui ſunt intra illum, et a ſemicireulo medio 
qui eſt extra illum. Et eſt figura, quam vocat Archimedes Salinon. 


Quia DC bifariam ſecatur in E, T erm tee qendrecs 1 NS 
orum quadratorum DE, EA. Sed FG æqua- 
lis eſt ipſi DA. Ergo duo quadrata FG, AC 


quia A B dupla eſt AE, et CD dupla quoque 
E D, erunt duo quadrata A B, DC quadrupla © 
duorum quadratorum DE, EA, immo dupla 
duorum quadratorum GF, AC. Similiter eti- 
am duo circuli, quorum diametri ſunt A B, DC 
dupli ſunt eorum, quorum diametri ſunt, GF, 
AC: et dimidii eorum, quorum diametri ſunt 
A B, CD zquales duobus circulis, quorum di- 
metri ſunt GF, AC. Sedcirculus, cujus diameter 
AC, eſt æqualis duobus ſemicirculis A C, BD. 
Ergo fi auferamus ex illis duos ſemicirculos 
AC, BD, qui ſunt communes, remanet figura . 


contenta a quatuor ſemicirculis AB, CD, DB, AC, (que ea eſt, RIES vocat Archimedes Sali- 


non) æqualis circulo, cujus diameter eſt FG. Et * eſt quod voluimus. 


PROP. XV. 


Si fuerit A B ſemicirculus, et A C corda Pentagoni, et ſemiſſis arcus A O fit AD, 
jungatur CD, et producatur ut cadat ſuper E, et jungatur DB, quæ ſecet CA in F, 
et ducatur ex F perpendicularis F G ſuper AB, exit linea E G rounds femidiametro 


circuli. | 
0 
Jungamus itaque lineam C B, et fit centrum H, et jungamus H D, DG, et AD. Et quis an- 

gulus AB C, cujus baſis eſt latus Pentagoni, eſt duæ quintæ partes recti, quilibet duorum angu- 


lorum CBD, DBA eſt quinta pars recti. Et angulus D H A duplus eſt anguli BBH. Ergo an- 


gulus D H A eſt duæ quintæ partes recti. Et quia in duobus triangulis CBF, GB F duo angul 
B ſunt æquales, et G, C recti, et latus F B commune, erit B C æquale ipſi BG. Et quia in duo- 
bus triangulis CBD, GB D. duo latera C B, B G ſunt æqualia, et ſimiliter duo anguli ad B, et la- 
tus B D commune, erunt duo anguli BCD, BG D æqvuales. Et quilibet eorum eſt ſex quintæ par- 
tes recti, et eſt æqualis angulo D A E externo quadrilateri B ADC, quod eſt in cireulo. Ergo 
remanet angulus D A B æqualis angulo D G A; et erit D A æqualis ipſi DG. Et quia angulus 


— 
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DHG eſt due quintz: partes recti, et angulus D GH ſex quinte partes recti, remanet angulus 
HD duz quintæ partes | | 
recti et erit DG =qualis 


C 
GH. Et quia ADE exter- 
nus quadrilateti ADCB, 


quod eſt in circulo, eſt 


=qualis angulo CBA, et 1 
eſt duz quintæ partes rec- 
ti, et qualis angulo 

. A G 


GDH. Et quia in duo- | 
bus triangulis EDA, | * 

H DG ſunt duo anguli EDA, H DG æquales, et pariter duo anguli DG H, DAE, et duo la- 
tera D A, DG, erit E A æquale HG. Et ponamus A G commune. Erit E G æquale A H. Et 
hoc eſt quod voluimus. | a 

Et hinc patet, quod linea D E æqualis fit ſemidiametro circuli. Quia angulus A æqualis eſt 
angulo DG H, ideo erit linea D H æqualis line DE. Et dico quod EC dividitur media, et 
extrema proportione in D, et majus ſegmentum eſt DE : et hoc quia E D eſt corda hexagoni, et 
DC decagoni. Et hoc jam demonſtratum eſt in libro Elementorum. Et hoc eſt quod voluimus, 
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ARCHIM EDIS 
ovERA MECHANICA, 


UT" CUJUSQUE MENTIO 


AB ANTIQUIS SCRIPTORIBUS FACTA EST. 


DE 'SPHARA. ARTIFICIALL 
ARE SATIN DVI. INST. LIB. 2, CAP. $+ 
AY Archimedes Sicubes enen ee Ae ee Munch oc iguram yotule mackinert, in quo 

ita Solem ac Lunam compoſuit, ut inzquales motus et cceleſtibus fimiles converſionibus ſin- 
gulis quaſi diebus efficerent ; et non modo acceſſus ſolis et receſſus, vel incrementa diminutioneſ- 
que Lune, O_o W V eurkas arble We, Gre vere 
ritur, exhiberet ? 
Ezplickizs quam Cicero, Lib t. Tuſe. Queſt, „ 
tium motus in ſphæra illigavit, effecit idem quod ille, qui in Timæo Mundum ædificavit Platonis 
Deus, ut tarditate et celeritare diſſimillimos motus una regeret converſio. 


C LAUDIAN UVS. 
Juppiter in parvo cum cerneret æthera vitro, 
Riſit, et ad Superos talia dicta dedit. 
Huccine mortalis progreſſa potentia cur# ? 
Jam meus in fragili luditur orbe labor. 
Jura poli, rerumque fidem, legeſque Deorum 
Ecce Syracuſius tranſtulit arte Senex, 
Incluſus variis famulatur ſpiritus aſtris, 
Et vivum certis motibus urget opus. 
Percurrit proprium mentitus Signifer annum, 
Et ſimulata novo Cynthia menſe redit. 
Jamque ſuum volvens audax induſtria mundum, 
Gaudet, et humana ſidera mente regit. 
Quid falſo infontem tonitru Salmonea miror? 
9—ͤ :: AERIE 


DE CORON A 
VITRUVIUS DE ARCHIT. LIB. 9. CAP. 3. 
Archimedis vero cum multa miranda inventa et varia fuerint, ex omnibus etiam infinita ſolertia 
id, quod exponam, videtur eſſe expreſſum nimium. Hiero enim Syracuſis auctus regia poteſtate, 
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rebus bene geſtis, eum anream boronam: vorivam „ i e conſtituiſfet 
eee © does Woe 1 
tempus opus manufactum ſubtiliter Regi approbavit, et ad ſacoma pondus coronas viſus eſt præſti- 
.... regency ws fewer ee | 
"—— HAK Tuxekis cum faberet 
ejus rei curam, caſu venit in balneum, ibique cum —— —— AER 
corporis ſui in eo inſideret, tantum aquz extra ſolium fluere. Itaque cum ejus rei rationem ex- 
plicationis offendiſſet, non eſt moratus, ſed exiluit gaudio motus de ſolio, et nudus vadens domum 
verſus, fi Jara voce inveniſſe quod quereret. Nam currem idemidem Græce clamabat 
tema, Wome. . 1 
etiam fuerat corona, unam ex auro, alteram ex argento. Cum ita feciſſet, vas amplum ad famma 
labra implevit aqua, in quo demiſit argenteam maſſam. Cujus quanta magnitudo in vaſe 

eſt, tantum aquæ efluxit, CCC 
ut eodem moda, Ti ehe ee 
reo AE 
tantum defluxiſſe, ſed tantum minus, quantum minus magno corpore eodem pondere auri maſſa 
eſſet quam argenti. Poſtea vero repleto vaſe, in eadem aqua ipſa corona demiſſa, invenit plus 
aquæ defluxifle in coronam, quam in auream eodem pondere maffam : et ita ex eo, quod plus de- 
fAluxerat aquez in corona quam „ wn RO 
manifeſtum furtum redemptot is. 


AUCTOR LIBELLI DE PONDEKIBUS, Er MznsuRs, ev pR1SeLAKD, VULGO TRIBUITUR. 
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eon. * * © Regem naue ſerunt Siculum, Senn corre cim s dad, 2s 9 ul 
nul Ocslicolum Regi, ex auto ſtatuiſſe cbromm. ee eee 
| Compertoque dehinc furto (nam parte — nnen 

arina Hp K Argenti tantundem Opifex/immiſcuit aur 
Oraſſe ingenium Civis, qui'mente Sagi 
Quis modim argenti fulvo/latitiret in r- IT 


Repperit, illæſo quod Diis erat ante dicatum. 
Quod te, quale ſiet, pautis adverte, ddcebo. 
Lancibus æquatis, quibus bac appendere mos eſt, 
Argenti, atque aur, quod edax purgaverit ignis, 
Impones libras, neutrum ut ere 
Summittes in aquam, quas pura ut cepętit unda, 
Portinus inclinat pars hæc, que. fuſtinet aurum: 
Denſius hoc namque eſt Gmuari Lara 
At tu ſiſte jugum, medijque e capdine centri 
Intervalla nota, quantum diſcerpſerit line, .. "_ 
Quotque notis diſtet, ſuſpenſo pondere fam... 120 
Fac drachmis diſtare tribus. Cognoyimus ergo 
Argenti atque auri diſcrimina: denique libram 
Libra tribus drachmis ſuperat, —— aca 
Sume dehinc aurum, cui pars argentea mixta eſt. 
Argentique meri par pondus, itemque ſub unda 
Lancibus impoſitum ſpecta; propenſior auri 
Materies ſubſiſtet enim, furtumque docebit. 
Nam fi ter ſenis ſuperabitur altera drachmis 
Sex ſolas libras auri dicemus ineſſe; | 
Argenti reliquum, quia'nil in pondere differt 
Argentum argento, liquidis quum mergitur undis, 
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{ Archlrnbdis aidaificentiim, orgiriuit hydeculicon Gico, tot menbre, 
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* * dete ess n an- MOVENTIBYS. 
Kar ek od wann ert. 4. ur. 33. © n 
e | — Mult meminerunt Archimedis. | 
Autbemios quidem in primis, qui paradoxa ſcripfit : 


4 | Ppnderum traftricem, ſpiritalem, 1 
e „ a ee eee, 
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> CO wits Hits matt 
_ dirimitur, et fœcundiſſimam Zgypti regionem 
ambit. Cum enim limoſa fit et irrigua, varii 
generis ffuctus affatim gignit; exundante quo- 

tannis ipſo flumine, nuyumgue limum inferen- 
te, atque incolis totam facile irrigantibus in- 
ſtrumenti cujuſdem ope, quod Archimedes Sy- 
ee ee eee 


. 

ſluentes aquas cochleis, quæ Ægyptiæ vocantur, 
* exhauriunt, quas Archimedes Syracuſanus inve- 
vs in nit, cum in Ægyptum ſe contulit. Harum au- 
tem ope aquam continua vice ad os uſque attol- 
lentes ſodina locum exſiccant, operique facien- 
do idoneum reddunt. Porro hoc inſtrumentum 
cum ingenioſiſimum ſit, minimo labore ingens 
6 | * aque vis, ſupra quam cuique credibile eſt, attol- 
dots, & way To nge prope pe tur, et quidquid influxerit ab imo ad ſummum 
goes Tp ird vxfiray. Gau I ir 15 effunditur. Quocirca jure optimo quis miretur 
eixerws rd rr v i ,j,; & fubroy w Tires, Artificis ingenium; neque modo in hiſce coch- 
n m, woe xa fer, duese. leis, ſed in aliis etiam pluribus, et quidem ma- 
vs xamt Tavay Thy ee v ay T4 xart joribus, quæ toto terrarum orbe celebrantur. 
pigs, ime im} Thy AN, cla i\Yupe, Que fingula, cum ad Archimedis ætatem per- 


ange d,. E venerimus, n perſequemur. 
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H & ad, xaimp Bd dog imifednae ixura, Sentina autem, licet profundiſſima eſſet, ope 
2 wes ace Eyrhdtre dis x, A cochleæ, quam Archimedes invenit, ab uno ho- 
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quadratam formam incluſas habens, componentibus nobis aliter atque aliter, modo galeam, modo 
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Septem et mille modiorum attrahebat pondus. | 
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Triſpaſtum Apellidis, ſeu Artchimedis, — Illud in primis ſcire convenit, . 


des neque Archimedes Medici fuerunt, ſed Architecti, qui machinamentum hoc excogitarunt, 


quemadmodum nos accepimus de hiſtoria, ad naves deducendas funibus non per manus, ſed per 
ergatam attractis: illius c 


U mme W "x7 
DE TORMENTIS BELLICIS. | 3 

: POLYBIUS HIST» LIB. 8. 0 : 

At Marcellus quinqueremibus LX. Achra- Ae - exiſt wm is 


dinam aggredirur. Hz omnes haminibus replete 


erant arcus, fundas, et velitares haſtas habenti - 


bus, quibus ex propugnaculis pugnantes detur- 
barent. Ad hec, demptis quinqueremibus 8. 
interioribus remis, ita ut binæ binis, quæ latera 
nudata erant, jungerentur, cum eas exteriore re- 
morum ordine agerent, Sambucas, quas vocant, 


moenibus admovebant. Genus hoc machinamen- 


ti hujuſmodi eſt, Scalam quatuor pedes latam 
conficiunt, ita ut, ubi erecta fuerit, ejuſdem 
cum muro altitudinis fit. Hujus utrumque latus 
Joris præaltis muniunt et contegunt: ac ſuper 
junctarum navium lateribus, qua ſeſe invicem 
contingunt, tranſverſam conſtituunt, ut longe 
ſupra roſtra emineat. Deinde ſummis navium 
malis trochleæ cum anchorariis funibus aptantur; 
quas qui in puppi ſunt, ubi uſus venerit, ſcalæ 
capiti illigatas trahunt, dum ii, qui ſunt in pro- 
ra, ſcalam ipſam fulcientes dant operam ut tu- 
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tius erigatur. Poſtquam vero naves exteriore 
utroque remorum ordine ad terram appulerint, 
machinas, quas diximus, muro applicare conan- 
tur. Porto in ipſo ſcale faſtigio tabula eſt cra- 


tibus a tribus lateribus munita, cui inſidentes 


quatuor milites certamen adverſus eos ſuſcipi- 
e eee eee 
ſambuca admoveatur. Qua ſemel admota, cum 
— „ 
rint, cratibus ab utroque latere disjectis in pro- 
pugnacula turreſve irruunt : reliqui per ſambu- 
cam fuccedunt, ſcalæ pedibus per anchorarios 
funes utrique navi firmiter innixis. Merito au- 
tem hac machina id nominis nacta eſt, Nam 
ubi erecta fuerit, figura cum navis, tum ſcale, 
qu corpus unum conſtituunt, ad fambucam 
proxime accedit. His ita confectis Romani tur- 


_ ribus ſuccedere cogitabant, verum, quem ſupra 


memoravimus, Vir, tormentis conſtructis, qui- 
bus ad quodvis intervallum tela mitteret, cum 


ribuſque baliſtis et catapultis vulneraret, rem in 


ſummam difficultatem adduxit, Ubi vero tela 
ſublimia ferrentur ſupra caput, minoribus ſubinde 
tormentis pro modo intervalli utebatur: quo fac- 
to adeo perturbavit hoſtem, ut ejus impetum 
comprimeret, neque propius accedere pateretur. 
Quibus difficultatibus circumventus Marcellus 
clam de noe naves propius admovere coactus 
eſt, Que cum intra teli jactum terræ appro- 
pinquaſſent, aliud opus adverſus eos, qui e navi- 
bus pugnabant, Archimedes inſtituit. Murum 
crebris pro humani corporis modo cavis aperuit; 
quæ tamen extrinſecus palmaria eſſent. Ibi ſa- 
gittarios et ſcorpiones modicos ab interiore mu- 
ri parte diſpoſuit: cumque per ea cava hoſtem 
peteret, claſſiariorum impetus ludificabatur. Quo 
fiebat, ut Romani tum qui procul eſſent, tum 
qui propius ſubirent, non modo nihil eorum 
perficere poſſent, quæ ſibi animo propoſuerant; 
ſed multi etiam inter ficerentur. Porro ubi co- 
narentur ſambucas erigere, tormenta per totum 
murum diſpoſuerat, que reliquo tempore oc- 
culta, ubi uſus incideret, extrahebantur, roſtriſ- 
que longe ſupra propugnacula eminebant. At- 
que horum aliqua ſaxa non minora decem pon- 
do, aliqua plumbi libramenta geſtabant. Porro 
cum ſambucæ appropinquarent, tum vero erec- 
tis in ſummum malum fune trocleatim acto, prout 
uſus poſtularet, tormentorum roſtris, ſaxa in eas 
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demittebantur; ut non mode famburse; fed . 


vis etiam ipſa confringeretor, quique in en e 


ſent grave periculum adirent; Prazerca alia ope- Tr 


ra in illos adhibebantur, qui cratibus tefti, atque 


ideo tuti adverſus tela, que per muri cava inge- 
rebantur, imperum facerent : quippe in hos ſaxa 
ita bbrabantur, ut qui in prora pugnarent, fuge- 


re coeur, Sith eilen keten manus ae: © 


cem, que intra murum eſſet, reclinabar ad ſo- 
lum. Poſtquam autem, ſublata prora, navim in 
tur, ſimulque ferres manus, et catena ope funis 


. Quo facto naves 


aliz quidem oblique, aliz vero pron cadebant: 
denique plurime, que rectæ caderent, cum pro- 


| ra ex alto demiſſa demergerentur, unda pariter 


ac tumultu complebintur. Itaque Marcellus 
ER inops ob ea, quæ Archimedes continuo 
obſicertt, chm quit ipſe agebat, ex viderer ab 

nonſine detrimtento atque ludidrio eu- 
di; graviter id q : 
tien jus opera irridens, Archimedem ajebat na- 
vidus fuis e mari aquam havrire ; ſurnbuens ve- 
to fuſte percuſſus, ccui fotdere exchuſas, cum tg- 
nothinia eſſe ditmiſſus. Atque Me exitus marĩ- 
titnie oppgtiationis furt. Quid quod etiam Ap- 
pius cum ĩĩſdemn difficultatibus premeretur, in- 
bantbr : rturabilis flquiderh erat telorum appa- 
ratus; five copiam, five ed rum vim atque uſum 
ſpectes, ut in quem Hiero impenſas, Archime- 
des artem operatnque contulerat. Ubi vero 
meenitius ſuccederent, alii vulneribus, que per 
muri cava, ut fupra diximus, infligebatitur, ſau- 
cii aditu prohibebantur; alii, qui cratibus tecti 
inſtabant, conficiebantur, ſaxis trabibusque in 
caput demiſſis. Præterea haud leve damnum af- 
ferebant ferrez manus e tormentis, ut ſupra dix- 
imus, demiſſæ, quibus homines cum ipſis armis 
abrepti projiciebantur, Poſtremo Appius cum 
in caſtra ſe recepiſſet, convocato tribunorum con- 
cilio, communi omnium ſententia quidvis poti- 
us experiri placuit ad capiendas Syracuſas, quam 
ut oppugnatione agerent; quod ad extremum 
etiam fecerunt. Cum enim menſes oo urbem 
obſediſſent, nullo quidem ſolertis atque audacis 
animi molimine abſtinuerunt; ſed apertam mo- 
liri vim nunquam ſunt auſi. Tantum Vir unus 
atque una ars tempore et loco adhibita momen- 
ti habet. Itaque Romani tot terreſtribus mariti- 
miſque copiis inſtructi, niſi unus ſenex Syracuſis 
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fuiſſet, urbem ſe primo impetu capturos ſperaſ- 
ſent. Adſtante Archimede, ne oppugnationem 
— — 2 faltem ca ratione, cui 
apc. Os pp n ee e . ind aſſet occurrere, Cum autem ingens multi- 
un- 5 tudo mcenibus includeretur, ſperantes ſore ut 
eee imme 2 118 r wes. dent 
eie HE maritimis ys vera, quæ terra 
— — oder, a] —— veherentur, terreſtri milite prohibebant. Ac ng 
»& tempus omne, quo Syracuſas corona cingebant, 
” ipſis ab opere vacaret, ſed utile aliquid fimul fo- 
| ris agerent, ita copias inter ſe partiti ſunt Im- 
peratores, ut cum duabus partibus urbem obſi- 
deret Appius; tertiam Marcellus accipiens in 
F eorum fines per Siciliam duceret, „ 
| 6 
| LIVIUS HIST. L1B. XXIV. 

Inde terra marique ſimul coeptz oppugnari Syracuſe, terra ab Hexapylo, mari ab Achradina, 
cujus murus fluctu alluitur. Et quia ſicut Leontinos terrore ac primo impetu ceperant, non 
diffidebant vaſtam disjectamque ſpatio urbem parte aliqua fe invaſuros, omnem apparatum op- 

urbium muris admoverunt. Et habuiſſet tanto impetu coepta res fortunam, niſi 
unus homo Syraculis ea tempeſtate fuiſſet. - Archimedes is erat, unicus ſpectator cceli ſiderum- 
que, mirabilior tamen inventor ac mackinator bellicorum tormentorum, operumque, quibus 
ea, quæ hoſtes ingenti mole agerent, ipſe perlevi momento ludificaretur. Murum per inæquales 
ductum colles, pleraque alta et difficilia aditu, ſummiſſa quædam, et quz planis valibus adiri 
poſſent, ut cuique aptum viſum eſt loco, ita omni genere tormentorum inſtruxit. Achradinæ 
murum, qui, ut ante dictum eſt, mari alluitur, ex quinqueremibus Marcellus oppugnabat. Ex 
ceteris navibus ſagittarii funditoreſque, et velites etiam, quorum telum inhabile ad remittendum 
imperitis eſt, vix quemquam fine vulnere conſiſtere in muro patiebantur. Hi, quia ſpatio miſſili- 
bus opus eſt, procul muro tenebant naves. June aliæ binæ ad quinqueremes, demptis inte- 
rioribus remis, ut latus lateri applicaretur, cum exteriore ordine remorum velut naves agerentur, 
turres contabulatas machinamentaque alia quatiendis muris portabant. Adverſus hunc navalem 
apparatum Archimedes variæ magnitudinis tormenta in muris diſpoſuit. In eas, quæ procul erant, 
naves ſaxa ingenti pondere emittebat: propiores levioribus, eoque magis crebris petebat telis. Poſ- 
tremo, ut ſui vulnere intacti tela in hoſtem ingererent, murum ab imo ad ſummum crebris cubi- 
talibus fere cavis aperuit: per quæ cava pars ſagittis, pars ſcorpionibus modicis ex occulto petebant 
hoſtem. Quæ propius quidem ſubibant naves, quo interiores ictibus tormentorum eſſent, in eas 
tollenone ſuper murum eminente, ferrea manus firm catenæ illigata cum injecta proræ eſſet, gra- 
vique libramento plumbi recelleret ad ſolum, ſuſpenſa prora navim in puppim ftatuebat. Dein re- 
miſſa ſubito, velut ex muro cadentem navim cunq, ingenti trepidatione nautarum ita undæ affligebar, 
ut etiam fi rea recideret, ali aquz acciperet, Ita maritima oppugnatio eſt eluſaz omniſ- 
que vis eſt averſa, ut totis viribus terra aggrederentur, Sed ea quoque pars eodem omni apparatu- 
tormentorum inſtructa erat, Hieronis impenſis curaque per multos annos, Archimedis unica arte. 
Natura etiam adjuvabat loci : quod ſaxum cui impoſita muri fundamenta ſunt, magna ex parte ita 
proclive eſt, ut non ſolum miſſa tormento, ſed etiam quz pondere ſuo provoluta eſſent, graviter 
in hoſtem inciderent. Eadem cauſa ad ſubeundum arduum aditum inſtabilemque ingreſſum præ- 
bebat. Ita conſilio habito, cum omnis conatus ludibrio eſſet, abſiſtere oppugnatione, atque obſi - 
dendo tantum arcere terra, marique commeatibus hoſtem placuit. 
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IN PROP. vm. Lib. 1. 


ORTIONIS ee ene 

in perpendiculari per K ducta.“ r — CC—— 
et jungantur LB, BK, BC, KL. Kc, CL. Secet recta 
KL rectam BC in puncto R, circumferentias vero in N, 
M. Tum propter L, K centra circulorum, erunt rectæ 
BL, LC, uti etiam rectæ B K, K C, inter ſe æquales; et 
idcirco (8. 1.) anguli B LK, C LK zquales, Quare rec- 
tz BR, RC æquales ſunt, et anguli BRL, CR L recti; 
et proinde (3. 3.) recta KL bifariam ſecabit, et ad rectos 
angulos, omnes rectas in ſegmento BMC vel BNC ipſi 
BC parallelas. Ergo portionis in humido demerſæ, quæ 
ex duabus ſphæræ portionibus conſtat, axis eſt in refta + | 
KL, | 


IN PROP. N. Lib 1. 
00 Iraque figura quz eſt extra humidi ſuperficiem, axem habet in TIRE per k. Hoc 
idem verbis ut e e ſi jungantur LB, B K, B C, K L, KC, CC. 
5 B 


wv» 
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N. IN PROP. n. Lb. . 
aſgue ad axem;” hoc eſt, ſeſquialterum dimidiz 


In! 5 FALL 


Pag. 340. lin. 19. Quare angulus R PQ acutus erit.” Sit enim rectanguli coni ſeftio A Ol., 
cxyus axis OD; et ipſam contingat recta K n in puncto P et occurrat axi in g. Sit recta OE 
juxta quam poſſunt quæ ad axem ordinatim applicantur ; et ducantur a contactu P ad axem rec. 
te PC, PD, recta quidem PC axi ordinatim applicata, recta vero PD contingenti K q perpen. 


. M 0 5 


refs juxts quam 


— www 


hit ang. D / | : 
(8. et x7. 6.) . 1 Ll Cl * 
proinde zquale rectangulo E OC, per cor. 
Prop. $51. Lib. 1. Apol. Ut igitur QC 

ad OC itaEO ad CD. Sed rect OE d 1 14 
midia eft ipfius n C, per Prop. 38. et cor. | 
Prop. 51. Lib. 1. Apol. et idcirco eſt recta 
CD dimidia ipfius OE, et proinde æqualis 


F ane Quay, 
——— SM > AN 
inter O, D; et idcirco ſi jungatur E | 
RP erit angulus RP n acutus. 


i a iculariss. crit (a8. 1.) pH D 
eee e er A 
Eadem ratione demonſtrabitur, in Prop 3. © angulum R O K acutum eſſe: et perpendicularem 
ab R ad K a ductam cadere inter K et O.“ 
A THUBITI3Y OdI Non I PT. If & A 
IN PROP. Iv. 9 3.058 
« Dufta linea ab R ad T et producta. &c. Sit enim rectanguli coni ſectio A OL, cujus axis 
OD, et ipſam contingat rec- | 
ta K a in puncto P; et ſint 
cætera ut ab Archimede po- 
ſita. Ducantur a contactu 
P rectæ PD, PC ad axem; 


recta P C ei quidem ordi- 
natim applicata, recta vero 


PD contingenti perpendi- 
cularia. Itaque, ut ſupra, 
demonſtrabitur rectam C D 
æqualem eſſe ei, quæ uſque 
ad axem. Sunt igitur inter 
uti etiam (34. 1.) rectæ CP, 2 122 P - 
HT; et proinde (4. 1.) anguli CDP, HRT æquales 
(27. 1.); et idcirco recta RT producta angulos reftos faciet cum lines ſeQionem in punts P 
aaa. „„ 

Q.“ SLE a Ap 


— 


IN PROP. v. 


* Quare non majorem proportionem habet tota portio ad eam quæ eſt extra humidum, 
quam quadratum N O ad quadratum M O.“ Dividatur enim X Z ita, ut ſegmentum I Z fit ad 
XZ ut magnitudo demerſa ad totam portionem. X v 1 2 


dit vero ſegmentum XV ad X Z ut exceſſua qua- — —̃ x OTE. 
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i ND fuprs quadrawmn MO ad ipſum NO: quadratum. Et quoniam magnitudo demerſa 
e ̃᷑ͤ - 
dit quademum MO, ad ipſum NO quadranun, ſegmen tum I Z nan eſt mujus ſegmento X V. 
Quare ſegmentum V Z non eſt 
ad X'Y, quam habetad VZ. Sed ut recta X Z ad X I ita tota portio ad ear que 
eſt extra humidum z et per hypotheſin et converſionem, ut recta X A V © ita quadratum N O 
ad quadratum MO. Quere non majorem proportionem er en 
r Ie eG an 


. 114 


up 194t 


f * An ILL on 1 3 


$f F, wp AIR * 19204 


{IN PROP. VI. ere 


= Quake porticae APOL; — pe et A. 
Ka quidem æquidiſtans eſt ipſi AL; PI vero diametro zquidiſtat? fecaritque ab ipſa K n in H; 
et AS æquidiſtat contingenti in P: neceſſarium eſt ipſam PI ad PH ve eandem proportionem 
habere, quam habet N n ad Q O, vel majorem: hoc enim jam demonſtratum et.” Ubi tamen 
vel ab Archimede vel ab alio inter Veteres Mathematicos, ſe omnino ignorare profitetur Com- 
mandinus, qui itaque demonſtrationem in Commentariis ſuis nenn 
matum plurimorum ope coaketam. Nos idem brevius et facilius ex ſequentibus. * 

Cæteris manentibus, ut ab Archimeds packen ſunt, occurrant recs & K, C P nbi ihvicern in 
B; et per punctum B ducatur recta B V quæ ſectionem continget. 

Primum contingat rere 
Occurrant rectæ BP, Al diametrs 7 .:'  .. [ Bi 
NV in C, Q; et per puncta P, I du- | 
cantut᷑ rectæ P R, IZ ip AL parll. 
lelæ et occurrentes N O in R. Z. Poſ- Aan YI 236 * 
tremo, ducatur recta AP et occur t 
rect N V iu M. Tum erit realy 
rectæ PE zqualis, recta autem NO — 
rectæ OV, et recta RO rectæ OC, | 
per Prop. 35. et cor. Prop. 51. Lib. ey 
1. conic. Apol. Sed propter paralle- 2 a 
las EH, Va, ent EP ad ve ut * a 
BP ad BC, hoe eſt, ut PH ad Ca 
et propter æquales E P, Pf, et cu 
ſtructionem, etit recta V M rectæ 
MQ zqualis. Porrb recta RZ rec- 
tæ IP, vel EP, æqualis eſt. Quare 
ut RZ ad VC ita PH ad-C, hoc 
eſt, propter æquales (34. 1.) ut RZ 
ad RN ita Ra ad CN; et dividen- 
do, ut RZ ad Z N ita Ra ad CR. 
Ut vero IP ad CM ita (4. 6.) AP 
ad PM; et ut AP ad PM ita AX 
ad XN vel I Z, hoc eſt IK vel ZN 
ad QZ. Quare (11. 5.) propter æ- | 
quales, ut RZ ad CM itaZNad / HW ELLA * 
QZ; et permutanda, ut R Z ad ZN Tx * 5 A 
ita CM ad QZ. — ſ— {2 PR et 1 Q PC, erunt 
(26. 1.) QZ, CR inter ſe æquales: et proinde, (11. f.) ut R a ad C R ita C M ad CR. Sunt 
igitur C M, Ra æquales. Rurſus, ut AV ad BV ita ſe habet VN ad Va et VQ ad VC; et 
proinde ſumendo dimidia antecedentium, ut VO ad Va ita VM ad VC. Quare dividendo, ut 


vod Oa NYM MC; hoc eſt, ut N O ad Og ita QM ad MC: et proinde dividendo, 


ut Na ad Oa ita QC ad CM. Ergo, quoniam rectæ QC, PI, uti etiam CM, Ra, PH inter 
ſe æquales ſunt; erit N ad OQ ut PI ad PH. 


Secundo, contingat recta VB ſectionem in puncto T; et ducatur tecta T R ipſi A vel CB 
parallela, et occurrens PI in R. Ducatur etiam recta I F ipſi A N vel ꝙ K parallela, et oceur- 


> 


ſegmento X T. Recta igitur X Z non habet mgorem pro- 


e e CCEESCS - 
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rens ON in F. Producatur recta IA et occurrat contingenti B T in G; et ducatur vecta GD 
AN parallela, et occurrens ON in D. Tum propter parallelas, ert Da ad FQuBGad BT, 
et BG ad B T ut Id PR. 1 1 MPR. 8 . 
bitur, rectam F a eſſe ad a © GR £4 renin. $3.2ace os 4; 
ut PR ad PH; denne (s. * 
5.) ut Da ad PI ad PH. "T8 
Sed Da ad Q O' majorem pro- 
portionem habet quam N Q ad N 
NO; et idcirco PI ad PH ma- 
jorem proportionem quam N a | : | 
ad NO, TY C3 I 3 #* 1 
At vero N q ſeſquialtera eſt | — m — 
ipſius NO.” Pag. 343. Nam 's 
OF (vide Fig. pag. 343.) et d- / 
pla ipfius F et idcircout NF £1 #* 1 1 
NO ita quinque ad quinde- M 3,01 i e hy 
decim, et, per hypotheſin, ut "I Nod) 
Fa ad NO ita quatuor ad quin- FE 


decim. Quare (24. f.) ut Na ad Ra i ps it STARR 
ad ſex. 


- 


"TK 1 


nee 


f 7 1 


IN PROP. VIIL Vide Fig. Pag 345: | 4 Div mat 


« Frit et CD ipſius K R ſeſquialtera.” Quoniam enim eſt BK dupla ipſius KD, Abbt 
quialtera B K. Ut igitur B D ad BK ita CB ad BR; et idcirco ut BD ad BK (19. 5.) ia C 


ad RK. Sed ut BD ad BK ita tria ad duo; et proinde C D ſeſquialtera ipfius K R. 

« Perſpicuum igitur eſt FQ ad DB proportionem minorem” &c. Nam refta CB eſt exceſſiu 
quo axis major eſt, quam ſeſquialtera ejus que uſque ad axem; et idcirco, per hypotheſin, qua- 
dratum ex FQ ad quadratum ex B D minorem proportionem habet quam quadratum ex BC ad 
quadratum ex BD, Ergo quidcatam en FQ, mians of quayne 8 te PIT 
minor ipſa BC, 

« Sed quam proportionem habet quadratum PI ad quadratum I'Y, Sanden lines K l haber oi 
lineam I Y.” Nam per hypotheſin, et Prop. 11. et cor. Prop. 5 1. Lib. 1. Apol. quadratum ex PI 
æquale eſt duplo rectanguli ſub OI, K R; et idcirco, per Prop. 38 et cor. Prop. 51. Lib. 1. Apol. 
quadratum ex PI æquale eſt rectangulo ſub KR, IT. Ergo ut quadratum ex P I ad quadratum 
ex II ita rectangulum ſub K R, I ad quadratum ex I Y, hoc eſt (1. linea K R ad li- 
neam I Y, 

Et quam proportionem habet quadratum E x ad quadratum v R candem habet dimidium - 
lineæ KR ad lineam vB.“ Nam, ex hypotheſi, quadratum ex E v quale eſt rectangulo ſub di- 
midio lineæ K R et linea vB; et idcirco ut quadratum ex E Y ad quadratum ex FB ita rectan, 


Slum fub dunegio iner K R et linea 2B ad quadratum ex 7'B, .ag 
KR ad £B. 


IN PROP. IX. Vide Fig. Pag. 346. 


« Habebit ergo totà portio ad eam, quæ eſt extra humidum, proportionem eandem quam qua- 
dratum BD ad quadratum F Q:“ nempe invertendo et convertendo, quoniam pars demerſa ad 


totam portionem, eam proportionem habet, quam exceſſus quadrati BD ſupra nn 
ad quadratum BD. 


IN DEMONSTRATIONEM PRIMA PARTIS 
PROP. X. 


« Eſt autem et SB ſeſquialtera ipſius BR.”_ Nam, per conſtructionem, eſt B D ſeſquialtera 
rectæ B K, recta vero D S ſeſquialtera ipſius KR. Quare ut BD ad BK ita DS ad KR; & 


* 8 * 
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(19.5) BD ad BK ut SB ad |, þ6 2, 3 19 AN K N 
2 2 
BR. 
2 Tranſit igitur A E I coni ſeftio 
perK.” Quoniam enim eſt B K dupla ip» | 
ius KD, crit DK ad BD ut quinque ad 
quindecim. Sed, per hypotheſin, ut KC K 
ad DB ita quatuor ad quindecim; et pro- 
inde (24. 5.) ut DC ad DB ita novem 
ad quindetim, et dividendo ut DC ad 
CB ita novem ad ſex, hoc eſt, tria ad 
Rurſus (4. 6.) ut DCA CBitaAE 
ad EB, hoc eſt, A Z ad Z D; et pro- 
inde ut tria ad duo ita AZ ad Z D, et 
in eadem proportione eſt DB ad BK. 
Conſtat igitur AE I coni ſe&tionem tran- 
fire per K, ex quarta Prop. libri Archi- 
medis de Quadratura Parabolz, 
| * Habet OG ad GX proportionem _ t 
 compoſitam ex propottjone, quam ha- 
bet IL ad LA; et ex proportione, quam 
AD habet ad DJ.” | 3 
| Nam contingat tec AY ſeftionem | 
ABL, et occurrat rectis DB, NO, ZE, 
HT in punctis v, T, V, M. Tum exit 
B Dad EZ ft DA ad AZ, per Fro. 
11. Lib. 6. Apol. et idcirco (4. 6.) BD | | 
ad EZutDYad Z V. Sed rect DS |" 7 
eſt dupla rectæ BD, per Prop. 35. et cola, i 5 4 | 
cor. Prop. 51. Lib. 1. Apollonii; et pro- enen ow? 1 
inde recta Z V dupla ipſiu E Z. Quare n ee 
recta AY contingit ſectionem A E l. per 
Prop. 33. Lib. 1. Apollonii. Eodem 
modo demonſtrabitur rectam A * con- 
tingere ſectionem AT D. 
Quare, per Prop. 5. Libri Archime- 
dis de Quadratura Parabolæ, ut AL ad 
AN ita Nr ad rO; ut vero IA ad AN 
ita N ad r G. Eſt igitur rectangulum 
ſub AN, NT æquale rectangulo ſub AL, 
DO (16, 6.), uti etiam rectangulo ſub 
IA, r G; et idcirco rectangulum ſub 
AL, IO eſt æquale rectangulo ſub I A, 
r. Ur igtur AL ad IA ia 18 d { ” 
ro: et canvertendo ut AL, ad IL ita 
IG ad GO, Rurſus, ut AD ad AN ita NT ad IX, et idcirco rectangulum ſub A D, r X 
æquale eft rectangulo ſub AN, NT; hoc eſt, æquale rectangulo fub 1 A, T G. Quare ut AD 
ad Al ita 1G ad r, et dividendo ut A D ad DI ita r G ad GX; et invertend8iut DI ad AD 
ita GX ad G. Et quoniam ut AL ad IL ita G ad GO, erit rectangulum ſub AL, DI ad 
rectangulum ſub IL, A D ut rectangulum ſub FG, GX ad rectangulum ſub G O, I G, hoc eſt 
(1. 6.) GX ad GO. Ergo recta OG ad G X habet proportionem compoſitam ex proportione, 
quam habet I L ad L A, et ex proportione quam A D habet ad DI. 


«Sed IL ad LA habet eandem quam duo ad quinque.” Nam ſupra demonſtratum eſt, . 
DC ad CB eandem proportionem habere quam tria ad duo; et proinde componendo erit D C ad 


5 C 


* 


vem, hoc eſt triginta ad octodecim et 


ut T H ad DC ita quindecim ad octo- 
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DB, hoy fs ZE ad DB ut wis ad cn i TE aw AT aa 
licudinew, ut 2 E ad DB ita A 1 ad 
AL. Quare ut AI d AL ita tria ad 
quinque ; C ldeires (13,5) ILMELA | 
ut duo ad quinque,| | , 

„E AD ad DI en proportionem. 


habet, quam quinque ad unum.“ Ut 
enim BD ad DC ita quindecim ad no- 


proinde ſumendo dimidia antecedentium, 


decim, hoc eſt, quinque ad ſex. Quare 
ut TH ad EZ, hoc eſt, propter ſectio- 
num ſimilitudinem, AD ad Al ita quin- 
que ad ſex ; et dividendo, ut AD ad DI 
ita quinque ad unum, 

« Harum autem D Z, D A duple ſunt 
ipſæ LI, LA.“ Nam demonſtratum eſt, 
rectam, AZ ad ZD — thi amp wic of $0 retam vero AL ad LI 


eandem quam qui ad duo. Quare componendo ut AD ad Z D ita quinque ad duo; et pro- 


inde (11, f.) ut LA ad LI ita A D ad ZD. Sed A L. dupla eſt ipfius AD, et idcireo LI dupla 
ipſius ZD. 

c ſperus poconem,cujus axis ſee, gum eller Hi, qu 
uſque ad axem,” &c. Nima in Fropelitioae quares. - | ef 3 


IN eee $ECUNDE PARTIS 
PROP. X.. 1 & K 60 


« Poſtea ducta AN, et products ad 
Q, liner AN, NQ inter ſe æquales 
erunt. Nam cæteris ut ſupra manenti- 
bus, erit, per Prop. 5. libri Archimedis 
de Quadratura Parabolæ, LN ad NA ut 
NO ad Or; et componendo ut LA ad 
NA ita N ad Or. Rurſus ut DA ad 
NA ita NT ad Xr, et invertendo ut NA 
ad DA ita X ad NI, Quare (23. 5:) 
ut LA ad D A ita Xr ad Or; et quo- 
niam eſt L A dupla ipſivs D A, erit Xr 
dupla ipſius O. Jungatur AR, et occur- 
rat ſectioni AB L in Q; et per Prop. 5. 
libri Archimedis de Quadratura. Parabo- 
læ, erit QX ad XA ut XO ad OT, et 
proinde QX, X A inter ſe æquales. 
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